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Quum unanimi fere omnium, quì res mathe- 
mathicas callent, iudicio Euclidis scripta soli. 
dissimum cognitionis geometricae fundamentum 
posuisse credantur, atque in his elementa pò- 
tissimum rigorosis, quas exhibent, demonstra- 
tionibus maxime insignia sint et tironibue ac- 
curatioris in his rebus doctrinae cupidis nan- 
quam satis commendari possint, factum tamen 
est, nescio quo fato, ut Euclidis operum atque 
Im his etiam Elementorum textus graecus pau- 
cissimis adhuc .editionibus publici iuris factas 
magno discifulorum numero vix parabilis esset. 
Itaque, quum amici nonnulli me hortarentur, 
ut librorum certe sex priorum, qui ad geome. 
triam planam pertinent et maxime necessarii 
esse videbantur, novam editionem paràrem, et 
quae ad eds illustrandos pertinent, ex praeti 
puis, qui in Euclidem commentati sunt, sori. 
ptoribus colligerem, timide quidem, at ob rai 
utilitatem haud invitus id negotium stscepi, et 
quomodo in eo versatus sim, paucis. exponam. 
‘- Ante omnia, ut textus graecus, quantut 
fieri posset, emendatissime prodiret, curandum 
putavi. Hoc consilio tres, quae, sì recte novi, 
solae exstant, integrorum Euclidis elementorum 
edittones graecae, Basileensem nempe apud 
Ioannem Hervagium 1533. opera Simonis Gry. 


“ 


VI 


naeì publici. iuris factam, deinde Oxoniensem 
opera Davidis Gregorii 1703. cum versione la- 
tina in vulgus emissam, denique Parisiensem, 
quam cum versione-latina ac gallica curavit F. 
Peyrardus 1814—1818., diligenter contuli, le. 
ctiones variantes,' quarum magnam .copiam Pey- 
rardus potissimum editioni suae' subiecit, ex- 
_ pendi, atque eam, quae maxime apta videretur, 
selègi, nonnunquam etiam, at haud ita saepe, 
ubi nulla occurreret, quae rei conveniret, con- 
‘ lectando .veriorem lectionem restituere conatus 
sum. Nulli tamen coniecturae in textu locuna 
dedi, quam non ad marginem adnotarem, quo 
liberum ; maneret lectori de ea re iudicium. 
Caeterun, quamvis Peyrardus potissimum e 
codice nofa 190. vel a ab ipso designato, quem 
e Vaticana bibliotheca: Parisios delatum ipsi, 
_ etiam. postquam redire ille ad dominum suum 
” iussus erat, terere permissum fuit, et cuì sume 
mum ille pretium tribuit, magnam lectionum 
‘yariantiym copiam collegerit, et subinde alias 

oque rcodices imanuscriptos excusserit, qui e 


“ hibliotheca gallica tum Imperiali tres et viginti 


mumero ipsi commissi fuerant, quos autem ple- 
rumque . fere omnes inter se consentire depre- 
hendit, : et longe minoris pretiì ‘esse iudicat, 
quam praecipuum illum codicem a, hqud tamen 
\operae ‘pretium esse putavi, omnem istam far 
raginem in hanc editionem transferre. Quan- 
quam. enim habet. ille: codex « lectiones non 
contemnendas, tamen longe maxima pars ista» 
rum, variantium nihil fere, quod ullius momenti 


sit ad doctrinam Euclideam, continet , sed 


meras vocum traiectiones v. c.. 467 #0rw pro 
EATLY Lor. È Éxct500 twv. Gay pavedY EGrey pro 











| e LAI i VII 
SGTLV éxaréoa toy totv vpandv; svdela #17. 
aero pro voor gurac. visa; Tros pro. 
N, tovuv pro &eae,-et alia huius generis. .leviora, 
quibus librum onerare et lectoris patientiam 
fatigare nolui. Quae enim huius generis lectio- 
num discrimina iìin alia materia v. c. oratoria 


at poètica notari forte poterant, ea in mathe» 


matica curiosius expiscari otiosum fere videba- 
tur. Quae autem levissimi etiam momenti ad 
rem melius intellizgendam pertinere visa fuere, 
ea religiose semper ad marginem notavi. In 
seligendis autem lectionibus, quae textui insere- 


.rentur, circa illa, quae diximus, levioris ge- 


neris, Pevyrardì plerumque lectionern retinuimas, 
nonnunquam tamen antiquiorem Oxoniensis et. 
Basileensis lectionem revocavimus;.in iis, quae 
paullo graviora videbantur, nostrum quiderà judi- 
cium secuti sumus, ita tamen, ut eiusmodi-in locis 
variam lectionem ad marginem semper indicare. . 
mus. Et habet sane in mathematicis ars critica 
proprias, nec in aliud scribendi genus transferen- 
das regulas, aut potius liberius hic' quam in 


| reliquis fere materiis versari potest ac. debet, 
‘ quod nempe apud mathematicos res ipsa non-. 


nunquam imperiose hanc illamve lectionem po- 
‘stulat aut repudiat, nec codicum misere saepe 
depravatorum auctoritatem magnopere desiderat. 
Quod ad versionem latinam attinet, Pey» 
rardus sibi eam legem scripserat, ut cum textu 
Graeco exactissime, et quantum fieri posset, 
etiam circa singularum .voeum ordinem consen- 
tiret. Hanc autem regulam ita presse sequen- 
dam putavit,. ut vel ubb diversa utriusque lin. 
guae natura id non permittere videretur, ipsum 
quoque linguae genium isti legi postponendam 


VII. ti Nn 
p . I e 4 
putaret, Ita v. c. pro articulo Graecorum, quem. 
Latini non habent, plerumque v. ipse, ipsa etc. 
usus est. Et negari quidem pequit, usum istius- 
pronominis permittere nonnunquam breviorem . 
paululum enunciationem,, quam si quadratuni, 
rectangulum), angulum, rectam etc. ad quae il- 
lud refertur, expresse nominare velimus; attas 
men etiam: illud ‘certum est, zion solum minus 
latine ista dici, verum etiam saepius minus di- 
stincte, quum ad plures sensu diversas vocea 
idem pronomen referri aut pro iis poni queat, 
‘Quamvis igitur brevitati etiam nos id dederi= 
mus, ut nonnunquam, ubi nihil interesse vi» 
debatur, -eadem ratione pronomine ipse etc, 
. uteremur, plerumque tamen, quo distinctius 1n- 

telligeretur, de quo sermo sit, rem ipsam suo 
© nomine appellare, vel etiam in commentario 
articulum. graecum retinere maluimus. Ex ea- 
dem ratione textum quidem graecum. fideliter 
semper. exprimere, at non ita anxie ordinem 
singularum vocum retinere voluimus, ut a la» 
tino .sermone prorsus alienum esset, quod effer= 
retur. Ita v. c. in prop. I, 41.; cuius initium: 
Peyrardus ita habet: si parallelogrammum quam 
triangulum basim habeat eandem etc, nos mue 
tato ordine dicere maluimus: sì parallelograàm» 
mum eandem basin habeat, quam triangulum, 
Atque ita ;saepius a. Peyrardo discessimus, .et 
rem ‘aliis verbis, saepe iisdem, quae sunt in 
versione Gregorii, expressimus. —Notavimus 
ettam, quanam propositione ‘praecedente  nitatur 
quodvis enunciatum, secuiti in eo Gregorii, Rob, 
Simsoni et plerorumque geometrarum usum, 
quo tironum rebus maxime consulitur. 


- . IX 

. In commentario propositum nobis fuit, ut 
nihil, quod illustratione egere videretur, pror- 
sus intactum relinqueremus, et potissimas ob» 
servationes doctissimorum hominom ocolligere. 
mus, ita tamen, ut. ea tantum’, quae proxime 
ad rem pertinerent, aut ex quavis propositione 
sequerentur, et maximum ‘usum promitterent, 
exhiberemus, seiunctis, ne in nimiam molem 
liber excresceret, iis omnibus, quae minus ne- 
cessaria viderentur v. c. diversis eiusdeni pro- 
positionis demonstrationibus, nisi concinnitate 
aut alia virtute admodum se commendarent, 
alîisque quae longius a scopo abducerent. Qua 
in re fatemur difficile esse certum aliquem li. 
mitem ponere, nec dubitamus fore, quibus 
nimii, alios contra, quibus non satis copiosi 
fui se videamur. Fontes. autem, e quibus ob- 
servationes adiectas hausimus, fuere praeter 
Procli in libr. I. Elementorum Commentarium 
Graece satis vitiose editum simul cum Euclide 
Basil. 1933., correctius. autem Latine Patavii 
1560. a Francisco Barocio; Isaacìi Monachi 
£cholia in Euclid. Elem. Geom. sex priores li- 
bros Argentor, 1979.; Pappi Collect. Mathem. 
Bonon, 1660.; ex antiquioribus potissimum Sa- 


vilii Praelectiones' tresdecim in Principiwn Ele. 


mientorum Euclidis Oxon. 1621.; Isaaci Barrov. 
Lectiones mathematicae habitae Contrabriviae 
1664. -1665, 1666. Lond, 1684, 1685.; Wallisii 
Opp. Mathem. maxime Vol, II. Oxon. 1693.; 


Saccherii Euclides ab omni naevo' vindicatus. 


Mediolani 172535. . Usi sumus praeterea editoni- 


bus Euclidis prohatissimis, et ex egrogiis, quas. 


monnullae earum continent, observationibus eas 
selegimus, quae ad rem nostram facere vide. 


N 


N 


XxX. 


rentur. Inter illas potissimum mominandae sunt. 
Euclidis Megarensis : Geometric. Elem. Libri; 
Campani Galli transalpini in eosdem commen- 
tarioram libri; Theonis Alexandrini Bartholo- - 
maeo Zamberto ‘Veneto interprete in tredecim 
priores commentariorum libri; Hypsiclis Ale» 
xandrini in duos posteriores, eodem Zamberto, 


Veneto interprete commentariorum libri Paris. 


in officina Henr. Stephani 1516. fol.; ‘eadem - 
deinde typis repetita Basil. apud Hervag. 1537. 


fol; Orontii Finei Delphinatis in sex priores 


libros. ‘geometricor. Elementor. Euclidis Mega- 
rensis Demonstrationes Paris. 1536. fol.; Eu- 
clide Megarense -Philosopho, solo Introduttore 
delle scientie Mathematice, diligentemente re- .. 
assettato et alla integrita ridotto per Nicola 
Tartalea Brisciano Vinegia 1543. fol.; Euclidis 
Megarensis Elementa Geometrica restituta au- 
ctore ‘Francisco Flussate Candalla Paris, 1566. 
fol.j. The Elements of Geometrie of the most. 
ancient Philosopher Euclide of Megara transla-. 


‘ted «into the .Englishe tong by H. Billingsley 


Citizen : of London at London 1970 fol.; Eu- 
clidis Elementor. .Libr. XV. una cum Scholiis 
antiquis a Federico Coînmandino Urbinate nuper 


. in Latinum conversi, commentarlisque quibus- 


dam illustrati Pisauri 1572. fol.; Euclide resti» 
tuto da Vitale Giordano da Bitonto in Roma 
1680. fol.; Euclidis Elementor. Libr. XV. per» 
spicuis demonstrationibus, accuratisque scholiis 
illustrati auctore Christoph. Clavio Bamberg. 
Colon. 1591. fol.; Iacobi Peletarii in Euclid. 
Elem. Geometr. Demonstration. Libri sex Lugd. 


‘1610. 4.; Euclidis Elementor. -Libr. XV. bre. 
‘viter  demonstrati opera Is. Barrov: Cantabrig. 
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SI 
e . 
° x XI 


1655. 8.; Enclides restitutus, sive prisca Geo» 
metriae. Elementa brevius et facilius contexta 
ab Io. Alphonso ‘Borellio Pisis. 1658. 4.; Les 
quinze Livres des Elem. Geomett. d'Euclide tra- 
duits' et comment. par D. Henrion. Paris. 1677. 
8.3 Euclidis Elementor. sex librì priores de- 
monstrati ab Henr. Coètsio. Lugd. Batavor. 1692. 
12.; The English Euclide being the first six 


Elements of Geometry translated out of the 


Greek . with Annotations and usefull Supple- 
ments by Edmund Scarburgh. Oxford. 1705. 
fol.; -Andreàe Tacquet. Elementa Euclidea- Geo- 
metriae etc. plurimis Coroliariis, Notis etc. il- 
lustrata a Guilielmo Whiston. Romae 1745. 8.;. 


. Euclidis Elementor. Libri priores sex item un- 


decimus et duodecimus ex Versione Latina Fe- 
derici Commandini, sublatis iis, quibus olim 
Libri hi a Theone aliisve vitiati sunt, et qui. 
busdam Euclidis Demonstrationibus restitutis a 
Robert. Simson. Glasguae 1756. 4.; Elementi 
piani e solidi d’Euclide da Iacopo Maria Car- 
lieri in Firenze 1769. 8.3 Elementor. Euclidis 
Libri XV. ad Graeci contextus fidem recensiti 
etc. (a Georg. Frid. ‘Boermann.) Lips. 1769. 8.;. 
An Examination of the first six Books of Eu- 
clids Elements by William Austin Oxford. 1781. 
8.3 Elements of Geometry containing the first. 
six Books ofEuclid by Ioh. Playfair Edinburgh. 
1795. 8.; The Elements of Euclid. etc. by Ro- 
bert Simson London 1804. 8. Praetereo- alias 


monnullas editiones ab Ambrosio Rhodio, Georg. 


Fournier. ‘aliisque factas, pariter ac vernaculas, 
quae in omnium manibus ‘versantur, a Lorenzio, 
Hauffiaque curatas.. Addi debet Matthias Aus- 
zug aus Rob. Simsons Latein. und Engl. Ueber- 


-_ 


XU. dn 


‘setzung ‘der ‘ersten 6 Biicher und des 1, und 
12. der Elemente des Euklides, Magdeb. 1799, 8. 
et, qui saepe. Euclidem .respiciunt, Thom. 
Simpson. in Élements of Geometry Lonid. 1800. 
8.3 van Swinden Anfangsgriinde der Mefskunde 
tibers. von Gaab, Iena 1797: ‘8,; Gilbert die Geo- 
metrie nach le Gendre, Simpson, van Swinden, 








‘Gregorius .a St, Vincentio und den Alten I. Th. | © 


1798. 8, . ; 

°—Alios praeterea infra nominabimus, maxime, 
| qui. circa singularem aliquam ad Elementa pers 
| tinentem «doctrinam laborarunt; vid. v. gr. Ex- 
. cursum de Theoremate Pythagoraeo, de Parab 
lelarum Theoria etc, Lo se 
°_—Maximam autem commendationem editionem 
hane habituram esse confido ab iis, quae opera . 
‘et'benevolentia viri de Mathesi dudum meri- 
tissimi atque mei ‘olim praeceptoris maxime 
.colendi Christoph. ‘Frider. de Pfieiderer., Pro- 
fessoris. Tubingensis, ei accessere ornamenta. Ja 
nempe non solum consilio suo me adiuvare, sus 
pellectilem litterariam, quam potissimu in hoc 
studiorum genere possidet amplissimam et ex- 
quisitissimam , liberalissime mihi impertire eiuse 
que usum’ concedere, verum etiam doctissimas 
dissertationes , quas in warios Euclidis libros-con= 
scripsit, nomiratim Scholia in Lubr. II Ele. 
inentor. Euclid. P. I, II II Tubing. 1797. 
1798. 1799.; Expositio.et ‘Dilucidatio Libri V. 
‘ Element, .Euclid. P,-I. Tubing. 1782., cui ac- 
cedit Dissertatio inserta Promtuario Mathema- 
tico Hindenhurgi Fascicul. 7, et 8, ‘p. 257. sqq. 
et 440. .sqqg.;  Scholia in Libr. VI. Element. 
‘ Euclidis P. I. I. III. IV, Tub. 1800. 1801. 
1802. ‘1805.; Dissertatio I. II. de Dimensione 





XIH 
Circuli ‘Tubirig. 1787. 1790., esxcerpendas et 
hic ‘denuo cum bominibus doctis communican- 
‘das permisit; quin etiam contituationem Scho- 
liotum in libr. VI. Elementorum, quam peni- 


 «‘tus èelaboratam nondum typis exprimere potuit, 
| mecurn communicare, et eius quoque liberum 


usnm concedere dignatus est, praeterea obser- 
vationes ètiam et varia passim in reliquos 
Euclidis libros notamina inspicienda nostris- 
«que : usibus adhibenda dedit, et omnem hunc 
labotem tanto studio adiuvit, ut, quidquid ex 
ea ad solidioris geametriae studiosos redunda- 
‘turum esse speramus utilitatis, illi nobiscum 


- huic potissimum viro accepturn referre debeant *). 
. Gratus etiam fateor, multum me debere ami- 


citiae viri in rebus mathematicis versatissimi, 
Carol. Frider. Hauber, Professoris Schéntha- 
liensis, qui collectam a sé historiam tentaimi 
num circa theotiam parAllelarum mecum com- 
‘mutticare, eiusque usum’ concedere, et permit- 
‘tere. etiam. voluit, ut, quae ipse dotuerat fti 
Dissertatione : publica Tubingae 1793. habita, 
ssPropositionum dé ratiohibus inter se diversis de- 
‘monstrationes‘ hic denuo lettori offerrentur. His 
opibus instructo pauca erant, ubi meas qualese 


‘eunque observationes addere possem, et id po- 


tius cutaridum videbatur, ne nimia copia lectoti 


.taedium crearetur. Ut vero omni, qua par est, 
‘diligentia opus typis exprimeretur, humanissime 


.26 benevolentissime curandum suscepit vir doetis- 


‘ simus mihique amicissimus, G. A. Diesterwep, de . 


*) Ex quo haec scripseram, placide obiit v. Kal. Octobt, 
1821. vir morum probitate pariter atque eximia eruditione 


insignis, cuius memoriam, qui cum norunt, otnnes religiose 
colere nunquam '‘desistent. : 


XIV 


Mathesi, quam Bonnae publice profitetur, due 
dum meritissimus. Illud praeterea rogamus le 
ctores, ‘ut si, qua forte utilis adhuc visa obses- 
vatio nos effugerit, aut aliud quid minus per» 
fectum esse videatur, atque huic operi et Eu» 
clidîs manibus conveniat, id homini scholastico 
plurimis laboribus distento, qui non nisi subse- 
civas horas in hunc librum impendere poterat, 
‘aequi iudices ‘ignoscere velint. In animo. qui- 
dem fuit, reliquos etiam Elementorum libros, 
aut certe XL ac XII. subiungere, at per mu». 
tatas' muneris mei rationes, novis subinde ac- 
cedentibus negotiis, facere id non licuit. Scripsi , 
Stuttgardiae d. 5. Aug. 1820. 
I. G. CamerRER Gymuasii Professor. 





” di . I è 

Quum iam conscriptae essent hae quales- 
cunque in sex primos elementorum libros -ob- 
servationes, in lucem prodiit Chrestomathia 
Geometrica edita a viro doctissimo, quem m@do 
nominavimus, Haubero. In qua quum praeter 
| alia propositiones 1—26. libri I. e Proclo, Sa- 
vilio, Pfleidereri schedis mscptis' iisdem, quibus 
. et nos usi, sumus, et ipsius Hauberi observa- 
tionibus copiosissime et longe uberius, quam 
nostrae rationes . patiebantur, illustratae sint, 
multa tamen etiam ex hoc libro doctissimo ex-. 
cerpere, et.in nostrum usum. convertere adhuc 
liquit. 


NN 
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XV 

De Euclide Geometrà 'notitia historica 

collecta potissimum e Proclo, Savilios Fabricio » . 
VE $cheibelio. 


-Eudidem Geometram haud raro, quod etiam 
primae operum eius editiones, quas supra iam 
notavimus, probant, eundem esse crediderunt, 
atque Euclidem illum Socraticum, Megaris 
natuir, cuius vitam descripsit Laertius li- 
bro secundo, et iisdem fere verbis Suidas v. 
Evxkst0ns: De: Megarensi isto Euclide ita 
habet Diogenes Laertius L. II. Segm. 106. 
Evxhsidns drò Meydocoy Tv 1006 °Icdud, 
d) I'elaos xar Bviovs. — Iloòs tovrov puo 
ò Eouodogos , apixecda Ilerova xi toÙs 
docmods. puogogovs sere tiv TOÙ Zaxparove 
tehevenv x.t.À. Ad eundem etiam pertinent illa 
Tauri philosophi apud Gellium Noct.: Att. L. 


VI c. 10.8, ,Decreto s. inquit; , suo Athenienses 


caverant, ut, qui Megaris civis esset, si intu= 
lisse Athenas pedem ‘prehensus esset, ut. ea res 
ei homini capitalis esset. Tanto Athenienses, 
inquit, odio flàgrabant finitimorum hominum 
Megarensium.. ‘Tum Exwclides s qui indidem 
Megaris -erat, cum advesperasceret, Athenas 
ad. Socratem ‘ commeabat‘ .etc. Atque huius 
ipsius .decreti ‘memihisse videtur Thuéydides 
Histor. :-L. I. 0. 139. sqq. ubi inter potissimas 
causas belli. Peloponnesiaci - hanc quoque fuisse 
refert. Itaque praeter reliqua v. c. morum di- 
versitatem ipsa temporum ratio ,vetat Euclidem 
Geometram pro eodem sumere cum Socratico. 
illo aut Megarensi Euclide. Proclus enim libr. 
Il. Commentar.. in libr. L Elementor. refert : 


devi 


Ebkheidné è t& Grosysia cuvavazar venstigat 
puev gore tav neoì Ilharova, e quibus nominat . 
makime: Eudoxum et Theaetetum, #0598vrs00s 
dè ’Eoarocdsvovs xa) “Aogiundove; quin, ut 
rem exactius definiret, addit: yéyowe dè oÙroc 
Ù dimo érì soù nourov Ilsoksuziov, et notani è 
illam historiam affert de Ptolomaeo compendio. 
siorem ad peòmetriam viam desiderante; quam 
° haud dari regiam (7) siva Baddseno arpanov 
érè peoperoiev —— ut Savilius habet tam in 
editione Procli graeca p. 20. verba truncata lia» 
‘ bent. tantam Îlrodeuaîos iHosro more attòr, 
e tic G0TL EO. YEQperdicev, in editiohe latina 
plenius p.: 39. verba conservata sunt) Euclides 
.responderit. Unde, quum ab initio belli Pelo- 
pounesiaci ‘ad _initium regni Ptolemaèorum in 
Aegypto plus quam centum anni effluxerint, 
,nequit profecto noster Euclides idem esse cum 
.Megarensi illo, qui noctu ad Socratem ventitate — 
.solebat. Hinc etiam: patet, errorem aliquem . 
inesse ‘illi Valerii Maximi loco libr. VIII. c. 
12. 1.,.ubi narrat, Platonem conductores satràe 
arae (quan nempe quum cubitae figurde esset, 
Philopono referente Delii duplicare iussi erant) 
de modo et forma éitis secum sermonern cott- 
ferre .conatos ad Euolidem: Geometram ire is. 
sisse. Quae relatio ‘é0 etiam nomine érroriîs 
convincitur, quod ipsum quidem Platonem de 
. cubo duplicando laborasse constat, de Euclide 
autem nihil tale narratur. Atque’ ita quidem 
novimus, quis Eyclides non fuerit, quis autem 
ille fuerit, qua patria ortus, haud liquet. Savi» 
lius ait, ex media cette Graecia natum existimo,; 
, guuî tam presse, tam accurato verborum delectu 
seripserit,  ut- ab eius formulis - phrasibusque 
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. nemo phiterorum. et in rathematicis excellen» 
tium virorum ‘unquam vel latum .unguem dis 
‘cessisse videatur.: De ‘aliorum opinionibus, qui 
vel Alexandrinum, vel’ Tyrium, vel:Siculum e. 
civitate Gela.oriuridum eum esse, at: mellîs pato-: 
babilibus argumentis valuni, videatur. Fabrie, Ri- 
blioth. Graeca curante Harless. Vol IL. p. 44. 
et in Not. a. p. 46;. Id anteni ex Proclo.L. IL 
p- 19. Edit. Graec. et p. 38. Edit. Latin: scienms,. 
flornisse enm tempore. Ptolemae: » Laga, Quo: 
reguante . Alexandriae | primus omnium .cele=. 
brem illam scholam mathematicam apezuisse dir. 
citur, e. qua postea -tot tantique nominis geo» 
metrae prodierunt. Mioribus eum, Pappus: în 
pronemio .in libr. VII Collect.. Mathem. -p. 2b1. 
. alt, fuisse-mitissimis, benignum . erga omnes; 
praesextim: eos; qui mathematicas distiplinas ali« 
qua ex iparte agere et amplificare possent, uè - 
par est; mon contentiosun .(EPOENEdVOTAOY), 
. sed accpratum,. non ,arpogantem. Inter. soriptay 
quae Eruchdi tribuuntur, mmaxzimam famam -ch»- 
tizuerunt libri tredecim Elementorum, quibue 
plerumque subiunoti sunt «duo, qui Hypsiolk 
Alexandrino vulgo tribuuntur de quinque core 
poribus regularibus libri. Antequahi de .iìs dise 
serat, ‘Proclus p. 19. Edit. Graec.-aut apud Bar 
rocium l. II. c. 4. .mominat eos, qui ante, Em 
clidem vel generatim de Geoxfietria. bene -merità 
‘ sutst, vel etiam;scriptis elewentis inclarueruniti - © 
quos hic ..quogueroferse licdat,. némpe. Thaled 
tem, Amietistuità AStesichori pottae fratrem.;Py4 
thagoram, Abibogbran:. Clazorzenium', :.Ocnuen: 
piden Chiim, .Hippocratem Chium, .qui-luttulae 
quadraturam invenerii, et primus elemeuta. ‘CRY 
» \ 
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scripserit, - Theodorum Cyrenseum, ‘Pigtonem, 
e& qui eodem fere. tempore vixerit, Leodaman= 
tem Thasium, Architam .Tarentinum, et Theae» 
tetum Atheniensem. - Leodamante porro iunio- 
‘rem fuisse ait Neoclidem; huiusque ‘discipulum. 
Leonem., . qui .etiam elermenta composuerit, et 
‘ diligentior sit copia- et usu eorum, quae doe 
cuerit, atque ad problemata determinationem 
quoque. adiecerit. Leone paullo iuniorem fuisse. 
Kuwdoxum. -Cnidium, Amiclam’ Heracleensem ,. 
Platonis amicum, qui theorematum . generalio- 
rum numerum auxerit, et praeter alia. sectionum 
quoque (conicarum, ut videtur) doetrinam. a: 
Platone inchoatam, adhibita in. ea quoque ana- 
. Iysi, uberiorem reddiderit, Menaechmum, Eu- 
. doxi discipulum, pariter cum Platone versatum,: 
eiusque fratrem Dinostratum,. qui onmem: goo= 


+ - metriam ad maiorem perfectionis gradum ‘eve, 


xerint.. . Theudium porro Magnesimn alementa 
© conscripsisse; et. multas. proporitiones partitti» 
lares magie -universales -reddidisse,. Cysicinuni 
‘etiam Atheniensem eodem tempore viguisse, ‘ev 
hos quidem familiaritate coniunctos in Academia 
vixiase, et varia aiterum alteri problemata pro 
posuisse. Hermotimum deinde Colophonium, 


) 


que: ab. ‘Eudoxo et Theaeteto. prius: edita fue- 
rin, ‘auxisse, et multa eprum, quae in ele- 
mentis sint, “(rr ocrogretov nodàa) invenisse, 
Philippum «denitque Metaeum. (aut, ut est in Ed. 
Latin. Mendaeumn) Platonis:discipulum ab eo ad 
Mathesin adduetum fuisse... Addit deinde, ‘his 
non multo iuniorem esse Euclidem, qui. ele» 
menta  collegerit, et multa eorum ir. ordinem 
redegerit, quae ab Eudosto, : multa perfecerit, . 
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a 'T'heaeteto reperta fuerint. -.Hinc. vtilgo 
Euclides Proolo aliisque 9 orosgstwrys audit. 
Haùd pauca etiatt eorum, quae ab atitiquioribus 
geometrie leviori calamo perstricta: vel pinguiug 
obiectiohe maioribus demonstrationibus: fulcita 
Fuisse. Atque hunt ipsum sunmum in, demone 
strando rigore, .lucidanejue . per omnia ordi: 
nem, dc prudenteni eorum, quae ad rem facere 
videbintut, selectum seinper in Fnclide admie 
rati sunt viri.rerira. mathematicarum peritissimi. 
Notuin. est, Newtozun s vitum divinum, do» 
luisse,. qued- Cartesii' aliotutnque, qui calculo 
tantum. algebraico..iti sueverunt,: scriptis ‘se 
totum dederit, antequam.Euiclîdis doctrina satie 
innutritus fuisse. «Et La Grangius, Peyrardo 
referente, .. digtitare . solebat ;' réomettise studio» 
sum, qui non ex Eriolidis Blementis geòmetniam 
havriat, perinde facere, ac qui: graleca “et datahà 
ex recentiorum .scriptis addizcere veltt. © | . >: 

Disputatum ‘autem esta ‘«praùfia , quae. hoa« 
die Elementormn nomine. hibemus, sint ad Eu 
elidemn. ‘-auotorem referenda.. : Nec ‘vero illud 
quaertitur, ‘at omnia, quae..in'Elensentis- repee 
rîuntut, ab Buiclide. pritnum viriventa sint: 1.Hoe 
enim aliter-se' haberè, et multaca  geometris 
Euclidis--aevo superioribus ) a''Thalete, Pt het 
gara; - Eudoxa;, Theaeteto:;. :aliisque , - quos ‘ex 
Proelo nominavinius, .profecta:. esse, non ‘est 
dubium. - Ea, quae ab. antiquieribns::illis: ink 


ventà ‘erint, an rperfeottan. orditiem:: ,tedegisse; © 


lacunas: expléVisse ;; selidas.: ubique .demomstree . 
tiones. adiecissé: putamwdus vest’ Euclîdes, “atque A ita | 
satis.thagua ipsò .iestat gloria... Vetum..ce 
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vero fiere, qui nec hanc laudem ei integram 


relinquere vellent:; «alii contra; Euclidis famae 
.timentes, sì qua in Elementis manca videantur, 
quidquid minus forte perfectum deprehendunt, 
ab alio, nescio quo, adiecta. aut imutilata esse 
‘pronuntianti — ‘ Atque eos. quidem iure ridet. Sa- 
‘vilius, qui propositiores Elementorum tribuunt 
Kuclidi,. demonstrationes:'Theoni, qui duobus 
fere seculis: post Proclum wixit. Quasi vero, 
aît, ullus unquam artifex suss edi voluerit con- 
clusiones ,- nuilis adiectis probationibus, quod 
nes philosophorum quisquam , nec medicorum, 
nédum mathematicorum fecit unquam. Neque 
‘autem, eodem<-iudice,. verior .est Petri Rami 
sententia, qui. (Scholia Mathematicorum Libr. 
I. ‘p: 37.)-.tam. propositiones quam demon- 
strationes Euclidi -abiudidat, universa, .quae .Eu- 
eidi vulgo ‘tribuuntur, i.elementa ‘geometrica 
‘Fheoni attribuens, contra commune omnis an- 
tiquitatis testimoninm: Agnoscit tamen Ramus 
sliqua ‘ sive Hiippaeraticae s «sive Euclideae geo- 
metriae vestigia in::Theore.. Decepti fuissé;! qa 
‘ ita’ iudicant, videntur titulo, quem normalide 
Elementorum editienes v. €. Basileensis - sprae se 
ferunt:1dx av Oécovos odvvovoLav ex Theonts 
Galloquiia, sive Congressibus,.  Observat autem 


Savibius, hulus tituli-iù neutro eorum. cadicum,. 


qui penes ipsum eraut, -ullum .reperiri vesti. 
gium, neò & Gneportî: aut :Peyrardo quidquam 
de- eo mémoratur. Antiquissima autem Zam 


‘ 


berti versio.in fronte semper habet: ex Theone 


| graoco commentatore, interprete Bartholomaeo 
‘‘Zamberto. Et. ‘ipse etiam Savilius refert, in 
uno suoruni “codicum ad.oram marginis adscripta 
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esse ad decimum tertium librom haec. verba: 
EvxAeidns òÒ Ta crotgeic cuvadooicaz ; pv émt 


| zbovos Aegtrd0ov TOV Maxsdovos. 9diov dè 


ò cuviazas avra s2ì Osadogiov rotî Pusdsur:, 
ut itaque. collectio elementorum Euclidi, ordì- 
natio et dispositio Theoni tribui videatur. Ad. 
élit autem: ,,magna, certe Theonis laus, si 1n- 
ordinata ' et incomposita in ordinem redegit! 


Sed, ne huic incerto scholiastae fidem. adiun-. 


gamus, obstat, ut dixi, Procli et antiquiorum 
ommium aucteritas, obstat mirabilis et concinna 


-propositionum series, ex quibus unam loco suo 


Si eximas, tota corruat compages et structura 
necesse est.‘ ‘Rectius itaque Ioann. Buteo (de 
quadratura circuli Hibri duo, quibus adiectus est 
annotationum liber in errores Campani, Zatn- 
berti etc. Lugd. 1559. p. 209.) eas, quae in 
exeniplaribus graecis sunt, demonstrationes En- 
clidis esse cénset, ‘non Theonis, ita tamen, ut 
nec ipse neget, aliquid subinde in demoustra- 
tionibus de suo additum fuisse a Theone. Nec 
multum ab eo discedunt Commandinus et Sa- 
vilius. Commandinus quidem in prolegomenis 
in Elementa Euclidis verba illà: éx 7Oy Ws@wo; 
ovvovowav ita intelligi posse putat, ut dicamus, 
Theonem conscripsisse quidem commentarios iu 
Elementa, sed illos temporum iniuria periisse, 
quemadmodum et quae in eadem Pappus Ale- 
xandrinus scripserat, conservato tamen -titulo, 
qui postea ipsi Euclidi negligenter adiectus sit. 
Postea autem in eam sententiam concedit, Eu- 
clidem quidem demonstrationibus suas proposi 
tiones stabilivisse, quod vel ex Procli testimo- 
nio ad I. 10. pateat, at Theonem excellentis 
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ingenii virun' Euclidis demonstrationes ‘fusius 
pleniusque explicatas in' hicem protulisse, quod 
apud Proclum observari possit. Esse igitur de- 
monstrationes quidem Euclidis, at eo modo con- 
scriptas, quo’ olim 'Theon Enclidem secntus 
eas suis discipulis explicaverit. Saviltus : autem 

» non se moveri ait illo cvvrovoi®» -titulo in‘vul- 
gatis, neque scholio illo ‘manuscripto’ incerti 
auctoris in suo codice; magis vero  auctoritaté 
ipsius ‘Theonis ‘in: Commettar. ‘ri Almagest. p. . 
90. (vide irifra ad ‘VI. -33.) : Ex éo neimpe loco 
-appafere, novam Elemehtotum editionem (é#x- 
doc) adornasse Theonem, in'qua nonnulla ab 
ipso. adiecta ‘sint, Quae itaque' ibi de sectoribus 

|. dicantur, una cum demonstratione a verbis inde: 
Asyo Or. xaì vsque ad fiiem, Theonis esse 
videri. Idemque iundicium ferendum se existi- 
miare de multis in decimo libra lemmatiis et 
‘fortasse propositionibus nopriullis, ‘Alexandrum 
certe Aphrodiseum aliquot ante Theonem secu» 

— > lis ‘eam, (quae quinta est decimi in nostris li- 

‘  bris, citare pro quarta Ps 87. commentariorum 
in priora Aristotelis; ut necesse sit aliquam ex 

‘ praecedentibus, quartam sine. dubio, .qua sine 

miagno incommodo sane carere patuissemus, 
eius tempore ab Elementorum libro -abfuisse, 
vel saltim cum tertia coaluisse.. Et quidem ul. 

.«' timam decimi ‘non dubitare. se assumentum-esse 

vel Theonis, vel alterius potius antiquioris ali 

cuius (apud Alexandrum: enim  exstare ‘ iisdem 
prope verhis), sed non ita-perspicaci ingenio, 
utpote .alieno loco positam, nullam cun: prae- 

‘cedentibus continuationem habentem, ut sit a 

doctissimo Petro Montaurea rectissitne animad= 
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versum. Ex his omnibus se concludere, sii 
videri, Theonis fuisse partes in Euclide paucie 
simis quidem in locis interpolando, explicando, 
augendo, ultra has nullas. Atque in ‘eandem. 
sententiam plurimi deinde, non quidem illi Eu- 
elidis obtrectatores, sed anrci potius ac patroni 
lubentes abierunt, e quibus potissimum nomi- 
nandus est Rob. Simson. ita .tamen, ut ad Theò. 
nem non tam gloria inde, quam potits vitupe. 
rium redundet, quod nempe, ut Rob. Simson. 
in praefatione suae Elementorum editioms ait, 
ille, aut quicunque editor fuerit graeci textos, 
quem nunc habemus, multo plura, ac Savilius 
aliique viri docti existiment, et quidem in pe- 
iis mutaverit, addendo scilicet, demendo, aut 
sua miscendo, praesertim in libro quinto -et 
undecimo, quos iste editor non leviter vitiave- 
rit, e. g. substituerslo breviurera at paralogi- 
sticam vice legitimae demonstrationis prop. V. 
418., et ex hoc libro auferendo inter alia bo- 
nam Euclidis aut Eudoxi rationis  comporitae 
definitionem, cuius loco posuerit quintam se. 
libri VI., qua neque Eticlides, neque -Archime- 
des, Apollonius aut ullus ante Theonem geo-. 
metra usus fuerit, cuiusque apud illos  nultuna 
vestigium inveniatur. Plura praeterea alia in L. - 
XI. depravata esse monet. Ab lis igitur nae- 
vis praecipuos Elementorun libros vindicare se 
tentasse, tollendo falsa minimeque aecurata, 
quae pro veris et geuuinis accuratissimi geome- 
trae scriptis supposierint inzperiti editores, et 
Euclidi restituendo, a Theone aliisve ab eo 
surrepta, quae per miulta secula hactenus..se- 
pulta iacuerint. Quidquid sit, ne forte iniusti 
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. simus erga. Theonem, ad queni forte non so. 
- lum ista. culpa pertinet, sufficiet dicere, textum 
graecum variis locis non. ita ad nos pervenisse, 

| wt. ex. manu accuratissimi geometrae eum pro- 
fectum, esse .credendum sit, plurima quidem in 
eo perfectissimae demonstrationis exempla esse, 
at. haud panca tamen temporis iniuria, aut. edi- 
terum. male sedulorum vitio mutilata aut .luxata 
.videri, quibus quamvis .caute et circumspecte 
medelam afferre oporteat. Quod -ultimum sco. 
pum Elementorum attinet; Proclus L. IL c. 4. 
.. sub, fihem. asserit, Eucliderm utpote Platonicae 


. « schalae.amicum figurarum, quas vocant;. Plato- 


nicarum, vel quinque corporum regularium con- 
,stikutionem potissimum in animo habuisse. 
‘.° Caeterum Euclidi alia adhuc scripta tribu» 
untur,. e quibus geometrici argumenti.sunt ea, 
quorum Pappus meminit Collect. Mathem. l. 
VII. Data’ (A4edopéva). nempe ac Porismata 
(Iogiopara). Et Data quidem ad nostram ae 
tatem pervenerunt. Poristnata autena, quae 
temporis iniuria periere, post varia -aliorum 
. minus prospera conamina Rob. Simson. denique 
felicissime restituere inchoavit, atque edita illa 
sunt in Robert. Simson. Oper. reliyu. Glasguae 
1776. 4. p. 315—594, Proclus ei trihuit |. JI, 
__ 0. 9. adhuc librum de Dipisionibus (Ilspi Aia 
@8680v), quem eundem esse nonnulli putant, 
‘ quem -Mahometi Bagdedino adscriptum I. Dee 
. ex arabico' latinum. fecit, et Feder. Comman= 
. dinus Pisauris 1970. edidit, posteaque Gregorii 
‘* quoque operibus Euclidis adiunxit. Savilius 
tamen an is liber Euclidis sit, dubitat. Prae 
terea illi adhuc. a quibusdam Introductio har 
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monica (Elayeyn Aopover) .et Sectia Cano- 
| nis (Kuraroun Kavòovos), et Phaenomena (Vac. 
vopeva) vid. Papp. in Procem. ad Libr. 6, 
Collect. Mathem. et. Philopon. ad secundum 
Physicorum, -porro Optica et Catroptica ('0- 
avena xuèò Karontoexa) vid. Procl. Lib. II. c. 
5. et a nonnullis adhuc fragmentum De Levi et 
Ponderoso tribuuntur, quae omnia edhuc ha- 
bentur, at haud ità magri pretii sunt. Denique, 
Pappus. adhuc memorat L. VII. Locorum ad 
superficiem (Tonov 005 ésuparecaev) -Libros 
duos, qui periere pariter ‘ac Fullaciarum liber 
(To Zvyyocuuce Peudagiar), quem, Proclo re- 
ferente, scripsisse, et in quo falsarum argumen- 
tationuim fontes ac genera descripsisse videtur. 

Sed redeamus ad Elementa. Hòrum plures 
exstant codices mscpti. Simon Grynaeus duo.. 
bus se in iis ‘edendis usum esse codicihus dicit, 
quorum alterum Lazarus Bayfius Venetiis, al 
terum Ioannes Ruellius amicis suis suppedita- 
rit. Savilius’ pariter de duobus, qui penes. 
ipsum sint, codicibus loquitur p. 11. At neu- 
ter suos codices. accuratius. descripsit. Gregorii 
nihil prorsus de codicibus mscptis , quorum. 
lectionem . tamén passim in margine citat, in. 
praefatione habet? Peyrardum supra iam dixi- 
mus, usum fuisse codicibus mscptis. quain plu- 
rimis, e quibus summam laudem tribuit codici 
190 vel a designato, qui tum e bihliotheca 
‘ Vaticana Parisios delatus,. postea rerum come 
mutatione in Gallia facta, redire quidem Ro- 
mam iussus est, ea- tamen conditione, ut- Pey- 
rardo eum, dum suam editionem ad finem per- 
duyisset, retinere. liberum relinqueretur. Ad 


i 
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 kuius libri manuscripti » (quem exeunte seculo 
nono exaratum putat) idem pletumque .textam 
Peytardus conformavit, aut certe im. quo ‘di- 
serepet ille liber ‘a-sua editione sub finem cu; 
îusque. tomi indicavit, ita, ut quidem:i ipse ait, 
ut :harum. lectionum - variantium ope possit quis, 
‘si velit; - hahere  mscpti -190, sexemplar huic 
Plane congruum. . Reliqnos. codices mscptos, 
.quos ‘viginti tres ‘e bibliotheca tum Imperiali 
conferre ipsi licuit, e quibus autem 10. Data 
tantum «continent; quum ad secula multo re- 
tecentiora referri debere, et quam plurimum 
inter ‘se ‘convenire .videret, initiò quidem ope- 
ris saepius , postea autem haud ita multum com. 
| parasse . videtur, duos;, ‘codices nempe 2373, 

2762. non inter. èos. refert, quos. comparave- 
rit. ‘Praeter hos libros mscptos- commemoran- 
tut plurés alii in vartiè bibliothecis obvii apud . 
Fabricium. Biblioth. Graec. curante Harless. Vol. 


IV. p -48. II 


. Renatis litteris ‘prima operum Euclidis no- 
titia- ab Arabibus ad nos transivit. Illi “eninà, 
rerum. mattrematicarum- inprimis studiosi ‘eius 
Elenienta în arabicum :sermonem plus semel, ut 


° videtur transtulerunt, et ex.unà harum arabi- 


‘carum' intérpretationum denuo latine ea ver- 
tisse Campanus vulgo dicitur. Fuisse autem 
, plures a se diversas arabicas. editiones, quae 
saepius ab exemplaribus graecis magis minus 
discederent, inde maxime patet, quod hodie- 
que. plures ‘una a se invicem..diversae passim 
citentàr. Ita v. gr. in BibHotheca Bodleiana, 
Eudlidis Elementorum. exstant libri XIII prio- 








res’ arabicae per ‘Isaac. Ibn Honein. ex recon: 
sione Thebit Ibn. Korae v.' Fabric. Biblioth. 
Graec. Tom. IV. p. 51. Ibidem p. 51. in Bibl. 
Bodleiana citantur .Evclidis Datà arabice per - 
Zin Eddin Abhari, et Etementor. libri XV. ex 
versione Adelardi de arabico, una cum com- 
mento magistri. Campani, Novariensis. Et p. 
52. in bibliotheca Collegii Universitat. Oxon.: 
Euclides de arte geometrica ex-arabica lingua 
in latinam translatus per Adelardum Bathonien- 
ser. Eadem pagina occusrit Euclides arabice 
-per Shemseddin Mahommed Almuzi, ibidem 
que «alii in Bibliotheca Leidensi et Escurialensi 
cf. ibid. p. 76. Notissima apud nos est ca, 
quae Arabi Nassireddino tribuitur, et Romae 
impressa fuit 1594. De hac editione videatàr 
Kaéstners Gesch. der Mathem. IL.B. p, 367. 
8qq. et de Schnurrer. Biblioth. Arab. p. 458. 
sqq. Savilius p. 145. a Baptista Raimondo hanc 
edittonem factam esse refert. Ex praefatione 
illius, quam habet de Schnurrer., patere vide. 
tur, non Z'ersionern arabicam, sed comnienta- 
riurn versioni intextum esse Nassireddini opus. 
Caeterum plenius nomen huius Arabis aiunt 
esse Khevageh Nassireddin, Mohammed Ben 
Hassan, aut Ben Mohammed Al Tusi, i. e. 
ortum ex urbe Tus proviuciae Chorasan, et 
fioruisse seculo nostrae aerae decimo tertio. 
CE adhuc Clement, Riblioth. curieuse Tom. 
VIII. p. 158. Herbelot Biblioth. Orient. p. 46. 
et p. 665. Abulfed. Annal. Tom. V. p. 36. 
37.. Casiri. Bibl. Hisp. Arab. Esaur. T.l. p. 
187. et Kaestner. È c. p. 3735. Haec ipsa au. 
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tem arabica: versio .cuim -ea; «quam Campanum 
ex arabico ‘fecisse vulgo dicunt, non consentit, 
saltim in' pluribus locis, ut observat Peyrardus 
în Praefat. Tom. IL ubi versionem Campani 
prop. I. 7. et eiusdem propositionis versionem 
| gallicam ex arahico Nassireddini ‘factam exhi- 
bet Pariter in prop. I. 2. ‘Nassiteddinus va- 
rlos, qui obtinere possurit, casus separatim ha- 
‘bet, Canipanus cum graeco ‘consentit. Eodem 
modo circa parallelas Nassireddinus,: ut infra 
’videbimus, in: commentario propositioni ad- 
‘iunéto ‘ propriam sibi. demonstratiénem habet, 
“ Camipanus cam tantum, quae in graecis exem- 
“ plaribus habetur. In theorematis etiam Pytha- 
goraei demonstratione additae sunt in Nassired- . 
| dini editione aliae a situ quadratorum ex ca- 


*. thetis. variato petitae, ut vel e figuris adiectis 


| patet. Pariter etiam differunt inter se in do-. 
‘etrina de rationibus compositis Campanus, qui 
. definitionem, quae vulgo est VI. 3. non habet, 
‘ et .Nassireddinus, . qui habet aliquam a vulgari 
ilta haud multum discedenteya (vid. Pfleiderer. 
Schol. in VI. Elem. Euclid. P. IV. p. 19.) Cae- 
terum, quae primum typis' expressa fuit Ele- 
mentorum Euclidis editio latina, opera Eber- 
hardi Radtolti- Venet. 1482. -fol. cuius descri» 
‘* prionem dedit Kaestner. Lips. 1750. 4. conti. 
net eam, quam. virizo a Campano ex-arabico 
factam esse dicunt, versionem latinam. Schei» 
, belius tamen (Zwey mathem. Abhandl. Breslau 
1807.. p. 19.) refert, in suo exemplari  editio. 
nis huius rarissimae, manu’ editioni, ut pateat, 
ceoeva, in margine notatum esse ,,liber Ele. 
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menterym .:tranélatàs-: ab.. Adhelardo . Biothhot+ 
mensi ;ex .:ydiomate. arabico -\iss: latingim , sub 
Commento. Campani :Novaientis,. ut itagiie Cana 
panus coriunentarium tantum: in persioher Adhes 
lardi iscripsisse :videatir.. . Consentire gum: hag 
opinione: :-xidentur: ‘ea, quae. supra è iFapiicii 
Bibliothec. Grane.. de mensionuibius ashbisis.;.. +61 
ex arabico factis attulimus, ubi pariter de Abe- 
lardo illo sermo est. £ graeco textu autem 
primum latine versa prodiere Euclidis opera, 
. edita a Barth. Zamberto Venet. 1505. fol. (Li- 
bri XIV. Elementorum latinam interpretationeni 
a Georg. Valla factam ad 1498. habet Scheibel. 
Einleit. zur mathem. Biicherkenntn. 1. 8t. p.2.) . 
Ab hoc inde tempore saepius, ut et supra di- 
ximus, et quidem junctim primum 1916., non 
nunquam etiam separatim, prodilt utraque Ele- 
mentorum versio, Campani (ita eam vocare li. 
ceat) et Zamberti, quae saepius haud leviter in- 
ter se differunt. Quam plurimas opérum Eu- 
clidis ‘et Elementorum potissimum editiones me- 
morat Scheibel. 1. c. I. St. p. 1. squ. 5. St. p. 
415. sqq. et p. 521. sqq. 9. St. p. 264, In- 
signem inter antiquiores locum habent editiones 
Feder.. Commandini et Christoph. Clavi, qua- 
rum ‘utraque etiam scholiis et commentariis il- 
lustrata ac saepius prelo repetita fuit, inter re- 
centiores potissimum Rob. Simsonis editiones 
latina et- anglica memorandae sunt. Reliquas 
omnes, quaé nobis innotuerunt, aut apud. alìos 
memorantur, .hic percensere longum et ab ho& 
loco alienum videtur. Praecipuas earum iam 
supra nominavimus. De reliquis ‘praeter Schei- 


mu o. | 


betium è. c. vide 1° Bossii Dissertat., , gone 
tenta Elemeitorum enunciat et cimul.d variis 
editioziibus: post Fabricium- nonnaulla:: dimerit 

s. 1737. 4. et potissimum ipsum ‘Fabricium 
Biblioth:' Graec. edi Harles..Vol. IV. p.:53. sog: 
.In bibliothecis, ut ibidem MEMONMUr), extat 
hebraice deo Elementorum versio,: 
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d. Snpeidy taruy , 0 peo osid6s. 
» D E FIN. 1 


Omnis, quae a ratione suscipitur de aliqua re institutio, 
debet a de indinione proficisci, » ul intelligatur s guid sitid, de 
quo disputetur. Off. I. 2. 

Primam L. I. definitionem dudum fuero, qui reprehenderent, 
quod quid punctum non sit, dicat potius, quam quid sit. Vid. 


Rami Schol. Mathem. L. VI. Frantof, 1599, p. 141. et Savilii . 


Praelectiones in Principium Elem. Euclidis Oxon. 1620. p. 51. 


Nec negaverim, esse in hac observatione aliquid veri. Atque- 


ipse etiam Proclus fatetur Euclidem dia drrogdosws i. e. negative 
explicare punctum, addens: xa) ye0 oi armopatizoì d670: mpos- 
gueovos tale doyaîs. Vid. Pracli Commentar. iu Libr. I. Euclidis 
Basil. 1553. p. 26., in qua excusatione Savilius quoque acqui- 
escit. Cf. etiam Edm. Scarburgh. the English Euclide Oxford 
1705., qui p. 1. ita habet: The definition of a Point is' plain!y 
negative, and no otherwise inform$ us s what a Point.is, than 
by telling us, what ”tis not. Yet in many things, thatare in 
nature most simple, these kinds of negative Definitions are 
sufficiently instructive; though not to the Essence of the Thing 
defined, yet very well to the Use, that is to be made thercof. 
So here a Point is defined by a Negation of parts. WWhick 
Definition in respect of Magnitude, that was next to be con- 
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DEFINITIONES. 
1. Punctam est, cuius pars nulla. 


sidered as divisible into parts, is instructive or preparatory to 
the right understanting of the Doctrine of Magnitudes, and lays 
down, what conception of a Point.is hereafter used, or usefull 
in Geomety, namely to have ‘no parts. Which is sufficient 
for the present to an Geometrician. In multis, ait, rebus aim- 
plicissimis eiusmodi definitiones nepativas sufficere non quidem 
ad rem ipsam declarandam, attamen ‘quo facilius usui, in quem 
adhibeantur, inservire possint. Ita hanc definitionem nega- 
tivam puncti refevri ad comparationem quantitatum, quae ex 
partibus compositae sint, praeparare itaquo animum ad melius 


intelligendam doctrinam de quantitatibus, et docere, quo sensu, , 


vel quem in usum Geometrae voce punctum utantar, nempe 


pro eo, quod non habeat partes. Quod quidem in praosentia. 


sufficiat Geometrae.—Praeterca id quoque in Euclidis definitione - 
vituperaruut nonnulli , qued non sit convertibilis, vel, ut aliis 
verbis rem enunciem, ‘quod eadem definitio in alia plura, praeter 
punvtum, quadret; umitatem nempe in. numeris vel tempore 
confideratam pariter nuMlas partes habere. . Quod etiam Proclus 
concedit, ac non solum punctum ait esse apuspés, sed tamen 
solum ds pos tri. yswuerginry vàgy, unde Geometrae haee de- 


finitio' sufficere possi. Vid. Rrocl. 1. c. pi 26. et Savilc 1. c. p.. 


55, Atque haec, quae inter unitatem ac punctum imercedit 


4‘ 
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4 ‘ELEMENTORUM —‘ 
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analogia, caussa fuisse videtur, cur Proclo teste l. c. Pythagoraei 
punctum dicerent povada * mposdafovoav Décv, Unitatem situm 
adsumentem. C£. Savil. p. 60. sq. Playfair. Elements of Geo- 
metry containing the first six Books of Euclid. Edinburgh 1795. 
p: 347. pariter monet, haud convertibilem esse hanc definitionem, 
quod tamen ad natufam definitionis rite formatae pertineat ; non 
enim ea omnia, in quibus ,nullae sint partes, vel quae non 
habeant magnitudinem s illico puncta esse. Ipse igitur definie 
tionem hanc affert, punctnm esse, quidquid positionem habeat, 
at non magnitudinem, Optime hac de re iudicare videtur 'Ro- 
bertus Simsonus, qui in Anglica Elementorum versione London 
1801. p. 289. sqq. obseryat, definitiones ‘1. 2..3. 5. 6. magis 
perspicuas fore, si a consideratione vel definitione corporis 
initio facto, ad superficiem , in qua malla sit crassities, adeoque 
longitudo saltem ac, latitudo considerandae veniant; a super- 

ficie ad lincam, omnis etiam latitudinis expertem, et a linea 
denique ad punctum descendas, quod quum nec longitudinem 
habeat, saltem ut terminus sive extremum lineae cogitari possit. 
Cf. etiam Clavii Elementa Euclidis Libr. XV. Colon. 1591. 
p. 1. et Borellii Euclides restitutus, Pisis 1658. p. 3. sq. Atque 
hac ratione evitari poterunt, quas cx Ramo, aliisque notavimusy 
obiectiones. Punctum nempe erit, nt in defin, 3, dicitur, ré0as 
TS yOauu?si "Itaque definitio tertia supplet defectum primae, 
At hanc ipsam tertiam definitionem Savilius I. c. p 60. repre- 
hendit, quod sit a posteriori; pariterque p. 64. similem lineae 
definitionem ex eadem ratione absurdam esse dicit. Recte ille 
quidem, si quis, haud ante explicata linea, punctum, aut, 
superficie haud explicata, lineam ita explicare veli. At, si 
Roberti Simsoni more a definitione corporis fiat initium, atque 
inde ad superficiem, a superficie ad lineam, a linea denique ad 
punctum doscendas, i, e, ab eo, quod magis compositum est, 
ad simplicius, pariter fd licebit, atque a simplicioribus ad 
magis composita ascendere. Hinc etiam plures Geometrae acu- 
tissimi,-v. c. e nostratibus Kaestnerus, Karstenius, Lorenzius, 
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2 Linea autem longitudo non lata. SE 


ri “ 


Matthias, aliique eundem, quem Rob. Simsonus, in his explica- 


tionibus ordinem secuti sunt. Caeterum notat Saviliyts, quod 
apud Platonem, Aristotelem, aliosque veteres oriyur vocetur, 
id apud Euclidem ac Mathematicos esse ozuelov. Denique patet, 
atramento aut, alio quocuugue, modo perfectam puncti imaginem 
exhiberi nupquam posse. 

” .-. DEFIN. IT. 


} e_»* % j ° . ° è ° 
Hanc quoque definitionem reprehendit  Aristoteles Topic. 


VI., quod per negationem dividat genus. Recte tamen Savilius 
1. c. p. 64. monet, id sacpius fieri, nec reprehendi posse, qui 
v. c. brutum definire velit S40v GAoyov. Neque etiam, monente 
pariter Savilio, sòla negatione constat haee definitio, ut superior 
puncti, quum genus ‘habeat positivam , longitudo. Vel, ut 
Proclus ait P. 29. Tò piv ogpetor, 6 TAVTWYV dOUI}V TUIY peye8 cry 
da povne ris arropaoewe édidats® tv di vecupurv ti) iv nata- 
garize, ti di aroparinde tor) piv ydo piu, nol rovrw gs 
zov oqueiov tieovatee duepsius drrdaris dì dic tiv GAdwy rota 
osvovaa diaoracewr, rav Yao d) «0 amdarie mal afudés tor. 
Et vulgo etiam, ut Apollonius apud Proclum monet, linea 
notionem habemus, quum itineram longitudines metiri volumus, 


Tum enim neque de latitudine neque de altitudine vel profunditate : 


viae quaeritur, sed de locorum tantum distantia. Notiones nempo 
puncti, lineae, superficiei non nisi abstractione, utaiunt, forman- 
tur. Caeterum alii, codem Proclo referente, lineam dixere esse 
| do onusiov, faxum puncti, alii 2#ys90c dp’ 20 didorarov, quan- 
titatem unicam habentem dimensionem, Savilio iudice, vere uti- 
que, sed ad naturam lineae explicandam non tam accommodate et 
Euclidea definitione minus perspicue. In definitione sexta, quae 
pariter pro complemento secundae haberi potest, ut defin. tertia 
pro complemento-primae, yeauual wépara tc #mupavelas esse di- 
cuntur, et Rob, Simson. addit,, dici etiam posse, lineam esse 


terminnm communem duarum superficieram continue posi- 


darum, vel lineam dividere unam eandemquo superficiem in 
tas partes continuas. Caeterum, ut Scarburgh. monet (the 


“ 
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y. IToampuis dè riparto: , oupela. 


d. Evdeia youupa îovv, Hr te Toov vois tp 

- Favtne onueioie neiva.. 
x . \ 

Engl. Euclide p. 3. 8qq.) linea, quamvis fluxus puneti dicatur, 
haud tamen consistit e punctis iuxta se positis. Quum enim 
singula puncta omni careant magnitudine , decem etiam millia 
punctorum ilxta se positorum nullam efficere possunt longi- 
tudinem; puncta itaque puncigs addita nunquam lineam efficiunt, 
nec ulla pars lineae est punctum, sed punctorum fluxus ima- 
‘ ginem' saltem lingae contimune exhibet. ‘Cf. Peletar. in Euclid. 
Eleni, Geom. Demonstr, Libr. VI. 1610. p. 3. 


DEFIN. IIT. 


De hac definizione supra ad defin, f, dictum est, esse cam 
‘ quasi complementum primae. Caeterum Proclus p. 28. et ex 
. 0 Savilius p. 66. monent, esse lineas, quarum terminos ex- 
hibere non possis, v. c, lineam ex una parte finitam, ex altera 
infinitam, i, e. cui ex hac parte nulli fines assignentur , vel 
etiam lineas in se ipsas redeuntes. ,,Sié nimirum solet Euclides, 
(verba sunt Savilii) quam recte docti viderint, posita semel de- 
‘ finitione alicuius generis, sine ulla divisione transire’ ad defi- 
nitionem alicuius ex praecipuis speciebus, quod reliquae fortasse 
proposito suo minus inservirent, aut elementari institutioni non 
essent accommodatae. Sic hoc loco, cum posita definitione 
lineao consequens esset, ut lineam divideret in finitam et in- 
finitam, omissa irfinita, finitam solummodo in hac tertia 
definitione attihgit.‘° Mihi quidem videtur Euclides, omissis, 
quae ad rem ,pîoxime non pertinerent, dicere voluisse : si qua 
linea finita est, termini eius -puncta appellantur. CE Clavius 


ad h. ]. 
Val . . 2. 
DEFIN. IV... 
« —‘«rimruna de sensu verborum: 77 #É ioov roîs vp’ fav- 
ene ompeioes «sita», disputatur. Proclus putat, Euclidem his 
verbis innuero, povnv tiv evbsiav Îooy narigeer didornua o 
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. 3.'Lineae-vere extrema, sunt princta. 
4. Recta linea est, quae ex aequo punctis in ea 


(legendum rw) peratò tw n° aùrme ogueluv i. e. rectam tum 
ex aequo puncpis in ipsa sumtis iaceré, quando spatium, seu 
distantia: inter duo eius puncta extrema aequale sit ipsì lineae. 
At recte monet Borellius, Enclid. restitut, p. 4., ignorari, 
quidnam ipsa distantia sit, neque id ab Euclide expositum esse. 
Clavius P 2. lineam: aequaliter inter sua puncta exténdì dicit, 
în qua nullum punctum intermelium ab extremis sursum aut 
deorsum, vel huc atque illuc deflectendo subsultet, in qua 
denique nihil Huxuosum reperiatur. Verum etiam haec expo- 
sitio obscura Yidetur Borellio ‘1. c. quod omnia illa vocabu]a 
supponant, lineam rectam iam esse cognitam, illud enim esse 
fiexuosum, quod non sit rectum. Kliigelius (Mathem. Wér- 
terbuch Th. III. p..447.) Euclidis yorba id sibi velle putat, 
rectam lineam cam esse, cuius singulae partes similem formam, 
eundem erga se situm, habeant, in qua explicatione notio 
etusdem situs nonnullis fortasse obscura videbitur. Alii aliter 
Euclidis verba explicavere. Atque haec ipsa interpretationum 


diversitas satis indicat, non sine causa Savilium p. 77. dicere , 


sshanc definittonem mihi licear bona cum venia omnium iuter- 
pretum tam veterum quam recentiorum nonintelligere. Arque 
in eundem sensum Pfleidererus Thes, i inaugur. Tub. 1782. ait: 


33Definitio lineae rectae Elem, Eucl. L. I. Def. 4. nullius est 


usus, ac re explicanda obscnrior.£ Adeo, ut Savilius ait, rem 
maxime perspicuam perspicne definire aliquando difficile est. 


Quum'nempe definitionis pegotinm in eo .versetur, ut rem - 


minus ‘aut imperfecte cognitam per characteres eius distinctivos 


explicemus, nota:que, quibud illa ab omnibus reliquis discerni. 


possit, afferamus, patet res omnium] simplicissimas , quamvis 
omninm oculis obversantes ‘ satisque notas, vix per charaoteres 
adbuc simpliciores .exprimi atque explicari posse, Omnes no- 
vimus, quid sit atrum, quid album; at quisalteri id se ex- 
plicare posse, sibi persnadebir?. Au linea vecta hug referenda 


“- 


L\. 
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6. Ernigilvno di tav, L) prjzos nel rrhaivoe sido 
igei 
s. ‘Fnupavsias de nioera, , yoapprat. 
0. 'Eninsdos Enpavera tor, ; qus 66 Toov vaîs. 
tp tevere eVdsiais usitat. 


sit, equidem non dixerim. Hlud tamen certum est, id ipsum, 


quod rectum sit, adeo simplex esse,. ut difficile certe sit, ‘no- 


tionibus simplicioribus id efferre. .Unde etiam tam variac lincae 
rectae definitiones ortae esse videntur. Alii enim (atque ita 
fere etiam definitjo nostra quarta est apud Campanum) dixere, 
liueam rectam eam esse, quae minima sit inter eosdem terminos, 
quod ipsum etiam Archimedes non quidenì ut deffiitionem lineae 
rectae, at ut Zaufavowevov ponit in Praefat, ad Libros de Sphaera 
et Cylindro; alii v. c., Proclo referente, Plato: cuius puncta 
extrema obumbrent media; alii: cuius omnes partes omnibus 
congruant; alii: quae una ratione inter duo puncta duci possit : 
alii aliter eius naturam explicare studuerunt, Maxime nobis 
arridet ca, quam Kraftius Geom. Sublim. p. 2. a F. C. Maiero 
sibi traditam exhibet; lineae rectae definitio, qua ea esse dicitur, 
quae circa utrumque extremum (vel etianì circa duo puncta 
quaecunque in ipsa;sumta) tanquam polos circumvoluta situm 
suum non mutet, quo sensu etiam interpretati possis cam, 
quam Proclo referente veterum nonnulli dedere, definitionem: 
3j04s tidy TeguedIY pevovtwy uaì aur,) piva, Atque eodem fere 
sensu Austinus (An. Examination of the fixst:Books.of Euclids 


Elements Oxford 1781, p. 2.) Euclidis definitionem intelligi de- 


bere contendit. C£. etiam. Playfair. Elem. of Geometry p. 1., 
351., $q. cuius definitio codem fere redit. Et Saccherius (Eu- 
clides ab omni naevo vindicatus Mediol, 1753. p. 71.) rectam 
lineam, quae ex aequo sua interiaceat puncta, ait necessario 
talem esse, ut civca- duo illa immota extrema sua puncta non 
possit ipsa in alteram partem converti, v. c.. a laeva parte in 


dextram. Ex hac definitione consequitur, per dub puncta non 
nisi unam rectam transire, adeoque duas rectas spatium non 
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5. Superficies autem est, quod longitudinem et. 


. 
Li) 


latitudine tantum’ habet. ° 
6. Superficiei vero extxema, sunt linsae. : : 
7. Plana supetficies est; quae ex aequo rectis in ea 
sitis ponitar. . . 


. 


comprehendere, nec segmentum communo * habere, Ex hao 
ipsa definitione etiam facile normae ant regulae, ad quam duci 
. solent lineae rectae, examen ‘ institui poterit. Norma nempe 
Circa se ipsami circumvoluta eidem lineae congruere debebit. 


DETI N V. 

Superficies, ut Proclus monet, dici etiam potest, terminus 
corporis, vel, ut Rob. Simson. addit, terminus communis duorum 
cotporam continue positorum, Neque igitur pars corporis, erit 
superficies, vel, ut aliter dicamus, superficics superficiei impo- 
sita nunquam corpus efficiet. C£. dicta ad del. 2. i 

DETIN. VI x . 
- Hanc quoque definitionem ita efferre possumus: si qua su- 
perficies finita est, fines eius sunt lineae. Itaque lineae pun- 
quam partem supéerficiei constituent, nec plures iuxta se positae. 
lincae superficiem efficient, . 
° - DEFIN. VII. | 

In hac definitione verba È îoov parem atque in definitione 
quarta obscuritatem habent. Proclus quidem simili caivne haec 
verba explicat atque in definitione lineae rectae; superficiom 
nempe planam aequalem esse dicit intervallo guarm rectarum, 
quod -Savilio. iudice est non quidem obscurum per obscurins, 
sed planum et perspicuum per meras renebras explicare. .Cla- 
vius aliquanto clarius ; ita ut mediae partes ab extremis sursum 
deorsumve subsultando non recedant, vel ita, ut supcificies 
.nihil habeat incisum angulis , nihil anftactibus, nihil eminens, 
nihil lacunosum. Eadem tamen, quae Borellius circa similem 
_lineze rectae explicationem monuit, hic queque valent. Neque 
reliquarum explicationes difficulratibus carent, Unde etiam 
alii alias superficiei planae definitiones dederunt, similes feno 
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| i. 'Eninedos dè puvia èoviv i èv imntdo dvo 
\ goappiv drrrquevav dhdghuv, mat pn) è eddeiaie 
° metppévov, stoog adidas ew yoappoiv uhiow. . 
+. "Ora dè ai sreoLegovoni epy clomuevyv 1) pavicv 
pocpuuaÌ evi wow, evdUyocupuos, radeitae. fyovio 
1) A habet Ed. Paris. ex Cod. 190. Reliquae 


editiones et Mss, omittunt ano vorem, quam certe nemo 
‘  desideraverit. 


n 


fis, quibus ad def. 4. rectam quoque lineam explicatam esse 
" diximus. E quibyis reliquis praeferenda videtur ea, quamProclo 
teste iam e veteribus quidam exhibuerunt, superficiem planam 
eam esse; cuius omnibus partibus recta applieari possit (#6 race 
Tois puéoscw svbsia ipaonéte), vel, ut paullo distinctius habet 
Rob. Simson., in qua, sumtis ùtcunque duobus punctis, yecta 
linea inter illa tota sita est in ista superficie. Id ipsum etiam 
‘ Euclidis defivitionem dicere, contendit Austinns Ì, cs p, 9. et 
| Hero Nomin. Geometr. edit, a Conr, Dasypodio, in Editione 
Euclidis ab ipso curata, qui #£ Zoov xsîra: interpretatur: zav- 
tolwe Èpappuobst Atque hanc determinationem in Elementis Eu- 
elidis, ac nominatim L, XT, Prop. 1.2,9, , supponi, monent Simson. 
et Pfleidererus ]. c. p. 2. Campanus habet: Superficies plana est , 
ab una linea ad aliam brevissima extensio, in extremitates suas 
eas [recipiens, Caeterum notandum adhuc est , quad etiam. 
Proclus menet, apud Platonem et Aristotelem #r/rsdov ‘sacpius 
pro émtepaveso: in genere sumi, Euclidi contra superficfem planani - 
saltem voce èrtresdov notari,  Addimus denique, omnia, quae 
in Element. libr. I-IV. et deinde L. VI. dicuntur, ad delinea- 
tiones saltem i in superficie plana factas referri debere, etiam ubi 
haec restrictio rion expresse ‘adiiciatur, 


DEFIN. V.IIT. 


Rob. Simson. monet, auwctori huius definitionis id consiliam 

- fuisse videri, ut angulum sensu generaliore sumtum explicaret, 
non cum saltem, qui a duabus recti,. verum etiam cum, qui, 
ut nonnulli volunt, a recté et curva, vel a duabus curvis effi- 


N 
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18. Planus autem angulus est in plano duarum li- 
nearum sese tangentium, et non in directum positarum, 
alterius. ad alteram inclinatio. . , 

9. Quando vero lineae dictum angulum continentes 
rectae sunt, rectilinens appellatur angulus. 


citu , (Hino etiam in defin, 9. separatim de angulo rectiliuca 
sermo! veg. At verba ém° s09sias, quae satis perspicua sint, si 
de duabus rectis sermo sit, vix Haberé sensum, quem de recta 
et curva aut de duabus curvis adhibeantur, Videri igitur hanc 
definitionem pariter ac definitionem anguli segmenti, ut et cà; 
quaè de angulo semicirculi et segmentorum angulis habeantur 
lib. TH. Prop. 16. et S1. additamenta esse editoris minus periti. 


- Et iam Vivianius vocem éréridos “expungendam, et amnia ad 


anzulos rectilineos restringenda esse putaverat. ‘Vid. infra 
Excurs. ad- L. III. 16. Proclus autem ad b.}Ì. multa de va-. 


.riis arigulorumgeneribus disserit, qui vel a variis curvis, vel 


maxime a diversis circulis, vel etiam a recta et circulo conti- 
neentur. Sed ad elementa .certe angulos non rectiliaeos haud 
pertinere iure pronunciat Playfair. 

Caeferum ad hanc definitionem monendi fuerint tirones, 
magnitudinem anguli., quod et ipsa definitio iunuit, non a 
magnitudine rectarum augulum comprehendentium (crura vo- 
cant), sed a mutua €arum positione -pendere Punctum, in 
quo crura anguli concurruni, verticem vocant. 


'DEFIN. IX. 


De hac definitione ac praecedente iure sentit Phleidererus 
(Thes. i inaugur. Tub. 1784. p. 1. 2.) ,,Definitiones hae proprie 
tantum, ad quid notio anguli spectet, innuere, non notionem 
ipsam declarare censendae sunt: alias idem per idem, obscurum 
per acque obrcurum explicare iure ' veprehenderentur. Hinc etiam 
mullus earum deprehenditur. usus ad propositiones de aequalitate, 
inaequalitate, et generatim ratione mutua ac magnitudine an- 
gulorum stabiliendas.©° Arque hoc sufficere-videtur ad defen: 
dendum in haec re Euclidem contra accusationes recentiorum 
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2) Ed. Paris. Cod. 190. vel a, et alii plures 3 Cold. ad- 
dunt: 2905 17v tod svxdov repupétosiar, quae verba tamen, 
consentientibus etiam ide Lambre et Prony in relatione ad In- 
. stitut. Franc. facta, pro mero coque inutili glossemate ha- 
benda videntur,' et recte in reliquis Edd. yariisque Co- 
dicibus desunt, |! 


LI 
quorundam ‘v. c. Ohmii (Kritische Beleuchtung der Mathem. 
iberhaupt, and der Euklid. Geom. insbesondere). 


, DEFIN. X. XI. XII. 
. Angulos deinceps positos rac èpsé75 ywvlus Euclides appellat 
illos: duos angulos , qui ab una linea in alteram incidente fiunt 


LI 


ex utraque parte lineae incidentis. Caetevum vox «Àfe:s ‘in 


ra 
” , 


Defin. 8. monente Savilio ad angulum rectum et obtusum ape. 


plicafa sensu generalinre sumenda est. 
DEFIN. XIII. 


Distinguendam esse docet Savilius inter Geoy terminum, 


et perimetrum sive ambitum f&igurae, In triangulo v. g. quod- 
Hibet-latus por se sumtum. 9009 est, sed omnia lasera simul sumta 
perimeter. Casserum Savilius' verba haec: 000s sorìw etc. 


nullam. ait habere definitionis faciem, sed vocabuli potiùs per 
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10. Quando autem recta super rectam insistens an 
gulos deinceps aequales inter se facit, rectus est uter= 
que aequalium angulorum: et insistens recta, perpen- 
dicularis.vocatur ad eam, super quam insistit. 

11. Obtusus angulus est, qui maior recto. 

12. Acutus attem, qui minor recto. 

13. Terminus est, quod alicuius est extemum.' 

14. Figura est, quod ab aliquo vel aliquibus ter. 
minis continetur. ] 

15, Circulus est figura plana ab una linea contenta, 
qhae vocatur circumferentia; ad quam ab uno puncto 
eorum, quae intra figuram posità sunt, cadentes omnes 
rectae aequales inter se sunt. 


suum synonymum explicationem esse, consentiente Scarburghio, 
qui haec verba glossema esse putat margini primum adscripturt. 
Ft sane, si desint, memo ea desideraverit.. Rob. Simson. lano 
definitionem asterisco notavit. 

DEFIN. XIV. 

Notandum vocem 0y7jun figura ab Euclide non de figuris 
tantun' planis, aut in superficie aliqua positis, sed, ut defi 
nitio- haec innuit, de corporibus quoque adhiberi. Patet id @ 
definitionibus qu: ue prismatum, pyramidum, conorum, alio- 
rumque corporum, quae ad initium libri XI. habentur. - 

° DEFIN. XV. 
Facile patet, e mera rei alicuius definitione, quae tantum 
asserit, si quid in rerum natura sit ita comparatum, ut in de- 


. finitione dictum erat, id lioc illove nomine designandum esse, 


(quas definitiones veteres logici mominales vocarunt) haud 
consequì, dari aut possibilem certe esse eiusmodi rem. Fieri. - 
enim pòtest, ut, re haud satis pensitata, doverate quoque in 
_definitione coniungantur, v. c. si quis circuli, quadrati, aut 
‘trianguli circulo non inscriptibilis definitionem dare velit, Reapso 
igitur esse ‘tales figuras etc., quales in aliqua eius generis defi- 
nitione describuntur, nisi res per se pateat, tum demum scite 
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uvudov. 


ti “Huexvudioy sd dov: vé riepreyduevov oxijpa, 
Uno te TIje diauérsov, sul tie arohopfavopivie 
Un ave toÙ «vadou TTEPLPEPELOG. 

poterimps s guum' ostensurfi fuerit, ‘qua ratione eius generis 
figurae fieri possint, Quod etiam ab Euclide plerumque factum 
esso videmus. Quodsi possibilitas réi per se pateat, tum etiam 
definitio ita strui poterit, ut rationem, qua” res fieri possit, 
indicet. Eius generis definitiones logici geneticas, veteres 


‘ etiam reales, recentiores syntheticas vocant. Euclidis'circuli 
definitio quum nominalis tantum sit, possibilitas rei non inde . 


devivari poterat, verum in postulatis sumebatur. Neque vero 


- eapròpter Euclides reprehendeudus #st, ut pluribus  ostendit 


Scatbur gh. ad h. 1. Poterat vero etiam definitio exhiberi ge- 
netica vel synthetica ita fere: Quodsi recta quaecunque girca 


. alterum punctum extremum in eodem plano gyretur, dum in - 


pristinum situm redeat, ‘spattum quod illa recta percunit, 
circulus et linea ab altero extremo rectae revolutao descripta 
circumferentia vocabitur, nibi facile patet, nihil in definivione 
sumi, quod non facile effici queat. Urde etiam consequitur, 


| quodvis circumferentiae punctum a puncto illo, circa ‘quod: 
| recta circamferebatur , aeque distare, atque illud punctum, 


quod centrum vocant, intra circulutn situm esse. Ac fateor, 
me non videre, quo iure Scarburghius tam acerbe perstringat 
Borellium aliosque, qui genetica hac definitione uti malue- 
rint. Caeterum rectae, quae ex centro ad punctum aliquod 
circumferentiae ducuntur, hodie plerumque apud ggometras 
radii, apud Euclidem simpliciter rectae ex centro, as éx roò 
sérrpov, libr. III. Def. 1. et Prop. 26. vocantur. Ubi de cir- 
culis describendis agitur, vox deactnua adhibetur, quae minuò 


“ 


‘ 


® 
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16. Hoc autem-punctun Centrum circuli vocatur. 

| 17. Diameter vero circuli est recta quaedam per 

centrum ducta , et terminata, ex utraque parte a cirguli 
circumferentia ; quar et bifariam secat circulum. 


4 


18; Sem: ‘circulus vero est figura contenta a dia- 
metro , et ea circuli circumferentia quae a ‘ diametro 
intercipitur. i 


“» 


accurata viderì potest, quurn rectem lineam brevissimam esso 


inter duo puncta supponat, cuius rei in Elemeutis nulla oc- 


CutTit mentio, et casus tantum singularis L. I. 20. demònstratur. 
Nonnunquam circuli nomine circumferentiam quoque vel pe- 
ripheriam denotant. Rectius tamen illae nomine etiam distin- 
guuntur, Pariter partes circumferentiae, quas vulgo, verosimi- 
liter secundum Arabes (cfî,.CampaiIII. Def. 7.) arcus vocamus, 
Euclides semper peripherias vocat. Vid. Plleiderer. iu Hauberi 
Chrestom. Geometr. p. 284. vo 
- DEFIN. XVII. XVIII. 
Verba: Yes xol diga viuves vàv xixdor, quae praevie tantum 


definitionis 18. gratia adiuncta esse censeri i debent, haud esso 


partem definitionis, sed ex definitione consequi monet Rob. 
Simson.. Et Scarburghins quidem glossema Elementis assutum 
esse putat. Qtidquid sit, hanc definitions consequentiam, 
tam quoad circumferentiam, quam quoad superficiem circuli 
demonstrari opoîtebat, quod Thaletem fecisse Proclus refert, 
superiore circuli parte inferiori superposita, CI. infra Obs. ad 
III. Def. 1. Idern etiam probari posse e libri tertii -propo- 
sitionibus 31. 23. 24. monent Simson, et Pfleiderer. (Thes. - 
inaungur. Tub. 1784. p. 4.), qui addit, ita demum a subre- 
ptionis vitio libertari sequentem definitionem 18. Pariter ostendi 
poterit, valere etiam conversam, nempe rectam, quae circulum 
bifaviam dividat, per centram transire, adeoque reliquas, quae 
circulum secerit, nec per centrum franseant, rectas cum iu iu- 
aequalia segmenta dividere, et ice versa. "In Procli commen- 


se a 
160% | ELEMENTORUMO | 
19. Tujpa svadov') tovi, co neprefbuevov ojjua 
Uno te evDslus nal xUxdov stepipepelac [1] peitovoc 
A I. € LI 
9 theodovoe yuixvudiov]. | ue 
si ‘x. Eyjuava ‘evauyoauue tov, td (Uno svdeuy 
ITERLEYORIEVO x - 
mo. TolstAhsuou puòv, ta vò touoiv. : 
«8. Teroasrievoa dè, te Uro -vecocguor. 
. . Ld Li » LI ’ n f o 
‘ny. .IloAvrAevpa dè, va uso stistuvov 1 teccapav 
eUdeiv stspieyopevo. EE so 
° nd.’ Tip dè comiesbov opnuetav, iodrrievoov 
uiv toizavov ov, to tas toete Îuas Èpov rrÀsvedo. 
1 Dì x (_. 97 / >” > 
. ut. Icoouedès di, to tas duo puovas ‘i00s ‘èov 
mievods. ” SE 


l4 


1) Definitivitem hanc segmenti circuli habent quidem 
Jibri mss. et editiones Graecae omnes, unde nec ‘nos -eam 
delere voluimus. At, quum eadem ut I. lll. Def..6. recurat, 
ex Buteonis, Savilii et Scarburghii sententia cam pro spuria 
habendam putamus. Semicircul:1 mentio in definitione ante- 
‘cedente facta huic additamento ortum dedisse videtur. Procli 
Commentarius cam non lbet, nisi quod in Commentario ad 
definitionem praecedentem eiusmodi aliquid ab initio adîicit. 
Verba. sub finem addita,, quae uncis inclusimus, eo magis 
> suspecta sunt, quod non tantum in editionibus Basil. et 
-’ — Oxon. et Codice Peyrardi £, sed ctiam L. 111. Def. 6. desunt. 
Et L. ll]. Prop. 23. 24, 25. 33. 34. euzua semicirculum 
quoque comprehendit. Baermannus:hanc definitionem‘omisit; 
hinc ‘cae, quae sequuniur, apud eum numero minore desiy- 
nantur. ‘Rob. Simson. quoque asterisco eam notavit.. 


.. \ 


tario definitioni 18. additur; x4vrgov dì roù sjuexvrdiov tè avrò, 
‘3 val roò xixdov doriv, semicirculi centrum idem ést, quod et 
circuli. Ad quae verba jure monet Scarburghius, magis proprie 
dici posse, semicircumferentiae idem centrum esse, quod cir-- 
. Guli. Semicirculo enim centrum proprie tribui nequit. Caeterum 
' haec verba, quum in libris mss., Elementorum, ut et Savilins - 
observat, haud legantur, spuria sine dubio esse, aut forte. ob- 
‘servationem saltem a Proclo factam continere Scarburghius 
. putat. 
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19. Segmentum, circuli est figura contenta - recta. 
et circuli circumferentia [vel maiore vel minora semi. 


circulo]. | 

-20. Figurae rectilineae sunt, quae a. rectis conti» 
nentur. 

21. Trilaterae quidem , quae a tribus, \- 

22. Quadrilaterae autem, quae a quatuor. 

23. Multilaterae vero,. quae a pluribus quam quae. 
tuor rectis continentur. 

24. Trilaterarum autem ‘figurarum aequilaterum 
quitem triangulùm est, quod tria aequalia habet latera. 

‘25. Isosceles (aequicrurum) vero; quod duo solum 
aequalia habet latera. | Lu 


DEFIN. XX. XXI. XXII XXIII. 


Addi potest, rectas, quae figuras istas continent, latera 
figurae vocari, et omnes simul ambitum vel perimetrnm figurao 
constituere, spatium autem. ab iis comprehensum aream ap- 
pellari. Quae in figuris plurium quam trium laterum vertices _ 
duorum angulorum eidem lateri non adiacentium comiungunt; 
Diagonales vel Diametri figurae andiunt, l'igurae, quae omnia 
latera aequalia 3 et omnes etiam angulos aequales habent, re- 
gulares} reliquae irregulares vocantur. Sin autem latera tan- 
tum sint aut considerentur ut aequalia, figura aequilatera ; si 
anguli tantum, fibura aeguiangula audiet. Vid. Pleiderer. in 
Hauberi Chrest. Geometr. p. 284. sq. 


, DEFIN. XXV. _. 
_ Addi potest, in triangulo isosceli aequalia latera crura, 
reliquum basin vocari. 'In aliis etiam triangulis tertium latus, 
quando a reliquis distinguitur, basis vocatur. Generatim tri- 
anguli ac cuiusvis figurae rectilineae basis: vocatur illud latus, 
super quo figura constituta concipitur, Vide Pleiderer. in 


Hauberi Chrest. Geometr. p. 285. 5 


- 


- 
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DEFIN. XXVI. 
| Sralnvdv, quod Hesychius interpretatur: oxo4e0v, tortuo- 
sum, melius' a oxafw,; claudico, derivatur, quod, ut Proclus 


at p. 47, triangulum scalenum savragidev qwdever. Caetetum 


” 


addi potest, in triangulo rectangulo latus recto angulo oppo® 
situm, Hypotenusam, reliqua autem latera, quae angulum 


.rectum comprehendunt, Cathetos appellari. 


DEFIN. XXX.-' XXXI. XXXII. XXXIII. 
Has definitiones Pleidereras observat ]. c. Th, 2. quam- 


Ì . 
vis superabundantes; vitiosas non esse. Supérabundantes nempe 


sunt. Continent quippe plures notas, quam quae ad rem dis» 
cernendam sufficiant. Ita v. c» satis erat dicere, quadratum 
esse fisuram quadrilateram aequilateram, in qua unum saltem 
angulum rectum esse constet. Omnes enim rectòs esse, facile 
inde probari poterat. ‘Pariter de rhomboide monet Simsom, 
satis fuisse dicere, esse fisuram quadrilateram, quae habeat 
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26. Scalenum autem, quod tria inaequalia habet 
latera. | i ue 
27. Insuper trilaterarum figurarum rectangulum qui. 
dem triangulum est, quod habet angnlum rectum. 

28, Obtusangulum autem, quod habet angulum ob. 
tusum. . 

29. Acutangulum vero, - quod habet tres angulos 
acutos, uu 

30. Quadrilaterarum autem figurarum quadratum 
quidem est, quod et aequilaterum est et rectangulum. 

31. Oblongum autem, quod rectangulum quidem, 
non vero aequilaterum. , 

32. Rbombus vero, quod aequilaterum quidem, non 
vero rectangulum. \ 

33. Rhomboîdes autem, quod et opposita latera 
et angulos aequalia inter se habet, quod neque aequie 
laterim est, nec rectangulum. 


Cai 


latera opposita acqualia, quod nempe angnlornni oppositorum 
aequalitas inde sponte fluat, et vico versa. Nihil tamen falsi 
continent hae propositiones, quamvis plus ac necessarium 
erat, efferant. Denique liceat observare; in his et nonniillis 
praecedentibus definitionibus idem valere, quod de definitione 
circuli monuimus, possibilitatem rei ex sola definitione nequa- 
quam inferri posse. Omnéès etiam has figuras in eodem piano 
positas intelligi, dirimus ad defin. 7. Proclus monet, rerga- 
yuwvov, quad proprie omnes figuras quadrilateras comprehen- 
dat, tamen de sola figura quadrilatera aequilatera et rectangula 


“ 


P 


dici. Vocem éoufos Proclus a verbo doufto, in circulam. 


torqueo, derivat, quod sit quadratum quasi distortum, nisi 
forte verius douftw a dopufos derivandum est. Est nempe 
doufos (rhombus solidus) proprie conus rectus duplex, ex 


ntraque parte ciusdem basis, eadem utrimque altitudine con- 


stitutus, quem tanquam turbinem vel n'ochum in circulum 
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agere possis. ‘Tale deinde corpus si a plano per coni ver- 
tices cranseunte secetur, existet in plano a turbine secto figara, 
quem rhombum (rhombum planum) vocant mathematici. 
Savilins contra a rhombo plano rhombum solidum denomi- 
nationem accepisse putat. Qblongum, sive rectàngui ùm, csius 
unum latus est recta A, alterum ei contiguum recta B, hac 
nota: AXB designare solent, cuius rei ratio infra patebit. 


°“ DEFIN, XXXIV. . 


Figuvarum, quas -Enclides trapezia vocat, tres species 
facit. Proclus., Vel enim duo saltem latera habent. parallela, 
et, rectas haec latera iungentes aequales — atque haec quidem. 
Proclus trapezia aequicrura' vocat — vel duo quidem latera 
parallela habent, at.rectas ea iungentes inaequales, quae tra- 
pezia scalena vocat Proclus; vel nullum latus alteri parallelum 
habent, et tum Proclo trapezbidea audiunt. 


DEFIN. XXXV. 

Circa hanc definitionem nonnulli recentiores Mathematici 

(v. c. Hauff., Hoffmann. , Liidicke., aliique) id potissimum 
desideraruut, quod negative tantum expressa sit, vel concur- 
sum rectarum parallelarum .meget. At reote contra monnit 
Miiller. {ausfiihrl. und evidente Theorie ‘der Pavallellinien, 
Niirnb. 1319. p. 22.) facile idem -prorsus ita exprimi posse: 
rectae | parallelae dicuntur, quae in eodem plano ita sitae sunt, 
ut quousque continuentur semper omnia unius puncta siut ex 
cadem parte alterius. Proclus ad hanc definitionem refert, 
Posidonium rectas parallelas dixisse eas esse, quae, quum iù 
codem sing plano, neque convergant, neque divergant, scd 
ìta positae -sint, ut Omnes ex una earum in alteram damissae 
perpendiculares sint inter se-aequales. Quae ipsa definitio aliis 
quoque placuit. Involvere tamen cà videtur, rectarum’' cam 
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34.-Reliqua autem. quadrilatera trapezia vocentur. 


35. Parallelae rectae sunt, quae in eodem plano 
‘ positae, et productae in infinitum ad utramque par tem 
in 'neutram sibi coincidunt. SA 


naturam esse, ut situm. habere possint, in quo perpendiculares 
ab una in alteram demissae& aequales sint, ‘quod ipsum ante 
demonstfari debere videtur, vel, ut aliter dicamus, involvit, 
lineam; e qua onmes in rectam aliquam demissae perpendi- 
culares aequales sint, etinm ipsam rectam esse. Alii ita: si. 
in duas in sodem plano sitas rectas alia recta incidat, quae 
angulum externumi aequalem faciat interno ad easdem pyrtes 
posito, duae istae rectae parallelae erunt, ubi probandum erit, 
rectas, quae ab una recta hac ratione secantur, etiam ab aliis, 
a quibus secantur,,.rectis. eodem modo secari. Cenf. Kliigel. 
Mathem. Wéorterbuch ad vocem: Parallelen. ” 

Praeter 95., quas Euclides habet, definitiones, duas ad- 
dendas .putat- Clavius (quas etiam Henrion. et Barrpv. in 
«sua Elemeutorum. editione subiugxeruut) unam mnempe 56. 
(quam iam Candalla habet) qua,figuras quadrilateras, quarum 
bina opposità .Jatera sunt inter sè parallela, parallelogramma 
vocari docgatur, .alteram 97, qua indicetur, quid sint paralle- 
logrammorum compiementa circa diametrum, de quibus prop. 
43-44. sermo est. Et definitionem parallelogrammorunm qui- 
dem haud cum Scarburghio ad I 533. er 34. pro superfina 
‘habere possumus. Quamvis cuim parallelogrammum non sit 
nova figurae species, sed, ut iofra videbimus » tantum figures 
def. 350—33. explicatas comprehendat, iuvat tamen exponere, 
quid generali hoc nomine iutelligi velimus, nec definitio in- 
nuit gemper, novum aliquid, de quo inte plane non sermo 
fuerit, indicavi. Parallelogrammorum complementa autem quid 
sint,. melius intelligetur, postquam de rectis parallelis actum 
fuerit- Confer.itaque .dicta ad T. 45. Quin aliquot etiam Fu- 
clidearum definitionum, ut Savilius monst,, exiguum usum 
esse. fatendum, est, ut in magna domo multa. supellex, quac 
non utitur, nt loquitur ille cascus (Naevius), emitun tamen. 
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to POSTULATA. 
Postulata et Axiomata illud, bi: Proclus I. ITI. p- 50. air, 


_cîimmime habent, ut nulla egeant demonstrationie, per se 


5 
fidem faciant, et conséquentium fiant prilicipia. In eo veto, 
ex Gemini sehtentia, quem postea fere bmnes secuti sunt, 
differunt, quod postulata' quidem aliquid efficere iubeant, 
quod” habeat facilem eò cuivis obviam constiuctionem, axio- 
mata contra aliquid veruni esse asseranit, de quo nemo, qui 
verboram sensnm probe intellexit, dubitare potest. Mathe- 
°matici autem postulata pariter atque axiomata volunt esse 
quam pauicissima, ne quid fotte ut effectu facile immisceatur, 
quod quomodo fieri. possit, non omnibus pateat, aut pro cesto 
aliquid sumatur, quod dubium adhuc esse possit.: Aut, ut 
-Barrov.' ait (Lect. Mathem. 1664. Lect. IV. p. 66.) ,,Axio- 
mata praemittunt Mathematici paucissima ; ‘ parcissime quidvis 
petunt, -adsumunt aut praesupponunt. Est enim tenerrimae 
frontis et ‘stomachi robustissimi, pudentissimum genus ho- 
minum er taedii patientissimum. Quemvis «oncoquere malunt 
laborem in dictis snis demonstrandis, quam assensum grattritum 

 emeudicare, vel nimiam auditorum liberalîtatem experiri. Pro- 
prii ratiocinii virtuti, non alienae facilitatij deberi volunt con- 
clusionam snarum evidentiam et firmitatem, Per longas am- 
bages morosius ac prolixius aliquas propobitiones, ‘alioquin 
facillima®, deducere satagiint, co quod a inultiplicando postu- 
latotum et axiomatom numero veliementer abhorreant.'* ‘Ad- 
dit deinde Barrov. sine ratione Ramum {cum quo etiam 
re®ntiores nonnulli faciunt) Euclidem acriter reprehendisse, 


. 
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0. LIBER PRIMUS. . 23 


POSTULATA, 


1. Postuletur, ab omni puncto ad omne punctom 
rectam lineam ducere. 
2, Et finitam rectam in directum continuo produ- 


cere. 
3. Et omni centro et intervallo circulum describere. 


, , 

quod is plurimas propositiones susceperit demonstrandas, quas 
ex Rami sententia satius fuisset, ceu sua luce claras arripere, 
indemonstratas anticipare, in axiomatum censum refevre: in 
quo omnes harum rerum intelligentes ‘consentientes habebit 
Barrov. 
*. Ad postulatum primum mipnet Scarburgh. , mente tan- 
tum ductam concipi rectam ab uno puncto ad alteram, et 
generatim ca omnia, quae sive in postulatis, sive in proble- 
matibus fieri iubeant mathematici, imaginatione saltem ita 
effecta concipienda esse, neque manualem litterarum ductum, 
qui semper imperfectus sit, ad veritatem mathematicam intel- 
ligendam requiri, figuras tamen manu factas imaginationi suc- 
currere, unde semper regulae. et circini usum lactenus per- 
missum sibi putarint geometrae. 

Quodsi postulata eo sensu sumantur, quo, Proclo teste, 
Geminus ea sumenda putavit, manifestum est, quod et Proclus 
asserit, id, quod pro quarto postulato quidam habuere (Cam- 
pano est postulatum tertium, quod nempe duo prima in unum 
contrahit), nempe omncs angulos rectos inter se aequales esse, 
pariter atque id, quod quintum esse voluerunt, nempe rectas, 


in quas incidens alia recta faciat angulos internos minores E 
‘duobus rectis, si opus sit, productas concurrere, neutiquam ad 


postulata referri debere (cf. Miiller ausfihvr). und evidente Theorie 
der Parallellinien Niirnb. 1819. ‘p. 4..sgg.), nec magis illud, 
duas rectas spatium non comprehendere, huc pertinere. Quum 
tamen Proclus testetur, sua iam actate plures has propositiones 
iuter postulata, retulisse, et codices etiam mss., quos dov 
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1. naoae ai opdal yovici îear ahigda:s siof. Ita in axiom. 
legunt edit. Basil. w Oxon. 
2. éx ahkéusvae ai duo attra. evdelae Én° Gregor ovurrs- 
ovvia. olàzlat. Ita in axiom. legunt ed. Basil. et Oxona 
|: d. duo svdela. gpiov av aspiitgova:. Ita in axiom. habent 
codd. Peyrardi d. £. h. k. l]. m. n. et editiones Basik et 
Oxon. Caeterum, nt ‘Peyrardus observat, in quibusdam. 
‘ codd. #iaec propositio «tam in postulatis, quam in axioma- 
tibus habetur, 


-_ 


rardns contulit, 6mnes postultam quartum et quintum, ‘non 
nulli etiam sextum habet (editiones tamen Basil. et Oxòn. 


‘ ea inter axiomata referunt); quum in primis ex Arabico: aut 


Graeco factis’ versionibus: Latinis Elementorum Campani (ut 
vulgo volunt), Zamberti, Commandini quinque postulata har 
beanturs quum in .aliis etiam antiquis scriptoribus, qui Eu- 
clidis postulata retulere, v. g. Censorino, Martiano Capella, 
Botthio.- pariter quinque illa postulata enumerentur (conf. 
Ziwwvey mathematische Abhandlungen von Scheibel, Breslau 1807. 
p. 17. sqg.)» necesse est, postulata ab illis alio sensit sumta 
fuisse. Ac reapse Proclus ast, hypotheses, postulata, axio- 
mata alios alio sensu dixisse,- et nominatim nonnullos omnia, 
quae ad Geometriam speciatim pertinerent', inter postulata, 
reliqua,. quae omnibus ‘ discìplinis mathematicis communia 
essent (cf. Schwab. Commentat. in Enclid. Lib, JT. $. 31.) 


‘inter axiomata . retulisse, quo tamen axioma octavum non 


quadrat. Atque ‘hi quidem decepti fuisse videntur titulo: 
BLA . . ° \ . è 
notugì ivvowe, Quetti ita interpretabantor, ut notiones pluribus 
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4. (Aliis: Axioma 10.) Et omnes angulos rectog 
see inter se esse. - \ 

6. (Aliis: Axioma 11. ) Et si in duas rectas recta 
quaedam incidens, interiores et ad easdem partes an 
.gulos duobus rectis minores faciat s productas illas 
duas rectas in infinitum sibi coincidere, ad quas partes 
sunt anguli duobus rectis miriores. 


_ 6. (Aliis: Axioma 12.) Et duas rectas Spatium non 
continere, - | 


- 


mathematicis disciplinis communes intelligerent, quem sensum 
etiam Scheibel. I. c. tuetur. ‘Vallisius etiam (Oper. Ma- 
them. ‘T. II. p. 667. sq.) cum<hac opinione facit. Nos lo- 
cum quidem, quem: in msstis habent, mutare noluimus, at, 
consentientibus ‘ viris d'octissimis, Barrov., Rob. Simson., 
aliisquio plurimis, rectius ea axiomatibus, et ne lis quidem 
omnia accenseri putamus, Nempe postulatum quartum, aut, 
utalii volunt, axioma decimum, omues angulos rectos aequales 
esse, demonstratione egere, nec pro axiomate, multo minus pro 
“postulato sumi posse, dudum monauere viri docti, nominatim 
Pfieiderer. Thes. inaugur. Tub. 1784. Thes. 4. Demonstra- 
tionem propositionis satis facilem, uno nempe angulo recto 
alteri superposito, exhibet Proclus p. 59. (Cf. Schwab. m Eu- 
clid. lib. I $. B5.). Unde consequitur, constantis esse ma- 
gnitudinis angulum rectum, adeoque | pro mensura religuorum 


smi posse. “ Vid. Pfleiderer. în ‘Hauberi. Chvestom. Geom. 
P: 506. . < 


De postulato quinto , aliis axiomate undecimo, ad El. I. 
29. et in Excursn ad eam propositionem fasins  dicetur. 
Unum monemus Peletarium in' Elem. Geom. satis perverse hod 
axiomà adeo inter definitiones referre voluisse; esse enim ait 
definitionem linearum non parallelarum. Postulatum 6. vel, 
ut aliis est, Axioma 12. quod nempe duae rectae spatium 
non ‘comprehendant, ex motione lineae rectae a Maiero ex- 
plicata consequi diximus ad definitionem quurtam. Et @cte 


do 
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Playfair, observat, hoc axioma supplere ‘apud Euclidem defe- 
ctum definitianis rectae, quae certe haud perspicua sit, nec us- 
quam adhibeatur, quum -hoc potius axiomate demonstrationes, 
quae huc pertineant, pitantur, 


LI 


AXIOMATA, 


Axiomata, quae et xova) ivvovar, conimunes. notiones, 


v . 


vocantur, quod, ut Savilins ait, omnium mentibus quasi in- 


Sita et innata sit eorum potitia,. nulla egere demonstratione 


diximna, vel.ita perspicua esse debere, ut nemo, qui ver- 
borum sensurg intellexerit, de, veritate asserti. dubitare possit. 
Neque tamen proptetea, mopente Barrowio. Lect, Mathem. 
Lect. VII. ‘p, 115. putandum est, ea simpliciter BVanTd= 
demra' esse; 3 omninoque demonstrari non posse.’ ,,Sic enim, 


' Barrov. addit, paucissima vel nulla cuinslibet particularis 
scientiae pronunciata possent haberi vel appellari principia, 


Eo enim propendeo, ut existimem, | praeter unicum illud 
omnis ratiocinii fundamentum :. contradictoriae propositiones 
nequeunt. esse simul verae ‘vel simul'falsae, nullum aliud dari 
simpliciter jndemonstrabile axioma. -Saltem particularium 
scientjarum principia nedym possunt, at etiam , Hebent, si 
poscat discipulus, a magistro demonstrari, Tenetur enim, sua 
munia si pr obe exequi velit, et nomen suum implere , scien- 
tiae pracmonstrator omnem a studioso rationabilem (ita cum 


| barbaris loqui liceat) ectupulum eximere ; ergo sua, quae ad- 


surgit, priucipia, si obscura sint, exemplis illustrare, si dubia, 
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NOTIONES COMMUNES, 
SEU AXIOMATA. 


1. Quae eidem aequalia, et inter se sunt aequalia.. 
2. Et si aequalibus aequalia addantur, tota sunt 
aequalia. 


3. Et si ab aequalibus aequalia auferantur » reliqua 
sunt aequalia. 


confirmare debet (ut res fere et subiecta materia patietur) ex 
‘aliis notioribus et. magis indubitatis principiis ad ipsa usque 
‘ortnium prima principia, si .opus sit, idque petet studiosus, 
discursum promovendo. Sin nulla compareant talia, verita- 
tem axiomatum geometricoram ostendet per definitiones termi- 
‘norum; ut si quis ambigat de co, an totum sua parte sit 
maius; si nullum reperiatur in metaphysicis ‘' theorema vel 
axioma certins, evidentius, simplicius illo, per quod osten- 
datur, recuirendum est ad definitiones totins et partis, maioris 
ic minoris, e quibus recte positis hand difficile fuerit illàd 
axioma demonstrare. Pariterque se res habet in reliquia.‘ 
Quamvis igitur Euclidis axiomata, quae 6mnia defectui defi- 
nitionufn accuratarum, notionum simplicinm aequalitatis, in- 
sequalitatis, lineae rectae etc. supplendo destinatae esse cen- 
sendae sunt (conf. Wolf, de methodo mathem. brevis com- 
mentatio Elem. Mathem, Tom. 1. p. 7.) cam evidentiam ha- 
bere videantur, ut in iis acquiescere possimus, nec ulteriorem 
demonstraffonem' requiramus, ‘reprehendenti ramen non sunt, 
qui subtilius omnia rimati ad simpliciora adhuc principia pro- 
gredi tentarunt, quin probandi, si reapse simpliciora atque 
evidentiora sint primcipia, quibus syas demonstrationes super- 
strunnt. Ita Proclus refert, Apolloniam primum Euclidis 
axioma": Quae eidem aequalia sunt, aequalia sunt inter se, 
demonstrare conatum esse, sumto 1) ca, quae eundem locum 
occupeut, inter se aequalia esse, 2) quae eundem locum oc- 
cupent, et aliquid tertium, inter se cundem locum occupare. 
Haec ipsa tamen supposita Euclideis haud certiora, forte ‘etiam 
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obscuriora esse, nec in omnes omnis generis quantitates qua- 
drare monuerunt Proclus et Savilius. Sano tamen sensu Apol- 
lonii enynciatum sumi, atque ita reliqua fere omnia Enclidis 
axiomati ex axiomate 8. derivari posse, iure cxistimat Austin, 
p» 8..et Hauber. Chrest. Geometr, p.. 150. Generatim etiam 
certum est, axiomata, quae Euclides habet, alia ab. aliis pen- 
dere, ita ut, sumto uno, legitima demonstratione inde de- 
duci possit ‘alterym, Vv. C. SOxtum € primo (cf. Schwab, Com- 
mentat, in prim. Elem, Euolidis librum $. 32. et alibi, et PRei- 


. derer, in Hauberi Chrestom. Geom, p. 289. sqq. Garz. allge 


meine Groòssenlelre Halle 1820, p. 19, sqg.) ac 7. prima 


‘ axiomata aliquanto generalins ac brewius ita effeni posse : 


Aequalia si aequales variationes subdant, asqualia erurtì quas 
inde nascentur, Aequalia autem si inaequales, dut inatqualta'‘ 
si aequales variationes subeant, inaequalia inde nascenturi, Di- 
stinctius autem et scopp Euclidis accommodatius erat, sin- 
gulas, quac-in censum veniunt, variationes nomihatim ac a 
reliquis separatim recensere. Axiomati 5. addi poterat, ut 
Clavius money, aliud ei simile axioma: Si ab aequalibus au- 


Serantur inaequalia, reliqua sunt inaequalia. Pari ratione axi- 


omati 4 aliud simile addere nibil attinet, Facile enim patet, 


| sì quis dixerit: si aequalibus insequalia addantu:, tota esse 


inacqualia , idem illum dicere, quod in axiomate4. enuncia- 
tur. Sextum etiam et septimum axioma generalius admittunt 
enunciatum in hunc fere modum: Quorum acque multipla aut 
aeque submultipla aequalia sunt, sunt interìse aequalia., Ar En- 
clidis scopo sufficiebant dupla et dimidia. Ad axioma 8, monet 
Savilius, distinxisse Geometras inter spaguobem.ot epauolsodds. 
Illud nempe dici de superpositis, quae perfecte congruasit, hoc 
de superpaositis, quae quoque modo coaptentur, id quod ex de- 
moustratione Lib. I. prop. 4. patere.arbitratux. Ipse tamen fatotur, 
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4, Et: sî inaequalibus acqualia addantor , tota sunt 


inaequalia. P 


5. Et si ab inaequalibus aeqtualia auferantuz, reliqua 
sunt inaequalia, 


in Lib. I. prop. 8. id discrimen haud ita accnrate observari, nisi 
forte incuria librariorum #paggotostws positum sit pro épag- 
pootons. Caeteram huius axiomatis ad sequentia applicationes 
supponunt, tanquam ‘ex communi notione superficiei planae 
notam, planum ita posse *plano applicari, ut secundum omnem 
suarn extensionem cum illo coincidat. (Pfleiderer. in Hauberi 
Chrest. Geam. p. 293.) Conversam quoque huius axiomatis 
veram esse ; ait Clavius, in quo tamen Savilio monente errat. 
Vera nempe est conversa, si de lineîs rectis et angulis recti- 
lineis sermo sit; at non de aliis quibuscunque quantitatibus, 
nisi forte etiam hic distinguere velis inter épuouotev et epao- 
pobeoda:. Tum dicere possis: Quae inter se acqualia sunt, 
sibi quoquo mòdo coaptari’ possunt (è pagpot ovta:) at nòn 
semper perfecte cougruunt (épaguotovor). Verum etiam ita 
propositio rit ‘non perfecte conversa axiomatis 8. Rectas 
autem -omzes inter se aequales ‘etiam sibi mutuo congruere;. 
idemque de angnlis rectilineis valere, in sequentibus, prae- 
sertim 4. et 8. libri I, supponitur, et demonstrari etiam po- . 
test, dummodo postulatum 6. in nostra editione, nempe duas 
rectas spatium mon ‘includere pro axiomate sumas, atque ita 
demonsttavit Savilius p. 152. | 

In axiom. 9. addi potest monente Savilio: Totuni aequale 
est omnibus suis partibus simul sumtis. Apud Barrovium et 
Clavium (qui etiam nonnullis prascedentibus axiomatibus 
aliqua consectaria per se perspicua addit) post axioma 9, in- 
seruntur duo alia huius sententiae : 

10. a. Duae rectae' segmentiim commune tion habent. Hoc 
axioma certe in l. XI. prop. 1. supponi videtur. Rob. Simson. 
quidem .monet, ex I. I. prop. 11. illud derivari posse. At, 
Si id quoque concedatur, ‘de quo tamen ambigi posse videtur, 
idem tamen axioma, quod cacterum ex Maieri definitione. 
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lineae rectae consequi supra diximus, iam in accuratiore de- 
monstratione l. I. prop, 1. supponitur (vid. Proclus p. 59, et 
Savil.' ad prop. 1, p. 1753.), pariterque in demonstratione I. 
4. et I. 8. monente Pfleiderero Thes. inaugur. 1787. Thes, 4. 
unde rectius hoc assertum pro axiomate sumseris. 

11. a. Duae rectae in uno puncto concurrentes, si produ» 
cantur ambae, necessaria se mutuo în eq puncto .secabunt. Quo 
vix opus esse videtur. Nostra deinde postul. 4. 5. 6. vel 
axiom. 10, 11. 12. sunt apud. Clavium 12, 15, 14. Alia 
quaedam ‘axiomata Clavius, Honrion. s Barrov., Baermann. 
aliique addidere, quibus tamen nos facile carituros putem.. 
+At forte non inepte addi possunt ea, quae sequuntur ; 

Ax 13. Hecta, cuius pars intra spatium limitibus undequaque 
circumicriptuni i, e, intra figuram aliquam sita est (vel quae in 
plano figurae per punctum aliquod intra figuram ducitur) ex 
utraque parte produeta Jiguram istam in duobus minimum punctîs 
| secabit. 

Ax. 14. Duae figurae, in eodem plano descriptae, qua- 
rum una punctun aliquod intra alteram, aliud autem punctum 
extra eam situm habet, necessario se invicem ,secabunt.. 
‘Ax. 15. Si a puncto ex una parte rectae alicuius'infinitae 
sito ad punctum ex altera parte situm ducatur recta aliqua, 
. duae hae rectae necessario se in puncto aliquo secabunt. 

(Pfeiderer. in Hauberi Chrestom. Geom. pi 295. sq, 
et .Lorenz. erster Cursus der reinen ‘Mathem, Geometr. $. 
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6. Et quae eiusdem duplicia; aequalia inter se sunt. 

7. Et quae eiusdem dimidia, aequalia inter se sunt. 

8. Et quae congruunt inter se, aequalia inter se 
sunt, I | 

9. Et totum parte maius est. 


24. sqq.) Caeterum ut supra iam ‘monuimus, fuerunt a 
Rami inde temporibus, qui plura alia, quae in sequentibus 
demonstrantur, adeo clara et, facilia esse putarent, ut in axio- 
matum et postulatorum numerum referi possint. At metho- 
dus mathematica, ut Barrov. monet Il. c. p. 68. strictissi- 
mam principiorum paucitatem affectat, vel potius efflictim 
deperit. Neque tamen megandom est, s,multo plura esse, ut 


- Savilius ait p. 156. (et iam ante eum Campanus monuit ad 


finem axiomatum) quibus passim et Euclides ipse et alii 
Geometrae inter demonstrandum utantur, quae tamen omnia 
a praemissis principiis, vel' a logica naturali fere originem 
habent, qualia sunt: contradicentium perpetuo unum esse 
verum, aliud falsum, ex quo et illud otitur, duas magnitu- 
dines homogeneas, itemque angulos aut esse inter se aequales, 
aut inaequales, et, si inaequales, alteram esse maiorem, al- 
teram minorem. Item principium illud logicum, illud esse 
falsam, ex quo per necessariam consequentiam falsam sequa- 
tur, quum ex veris nil nisi\verum, ex quo pendet tota vis 
draywyn6, hoc est, demonstrationis per impossibile. Et eius- 
modi quidem axiomatum et alioram generum plura sunt ex- 
empla, quorum numerum inire difficile, quae inter demod- 
strandumy non animadvertentibus etiam occurrunt, quae scor- 
sim adnotare studiosis inter lesendum commodum foret.® 
Leges tamen rigorosae methodi an id permittant,dubitari 


possit, monente Pfeidercro in Hauberi Chrestom. Geometr. 
p. 288. 
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e PROPOSITIO LI 


< - Obsery, Problema continet haec propositio. Differunt 
- autem problemata ac theoremata inter se eodem modo atque 

ex Gemini sententia postulata et axiomata. Caeterum Euclides 

utramque. communi nomine ,roérac:s comprebendit, et potest: 
A sane, quod et Savilius ex parte monet, facile unum genus in aliud 
convertir Sub finem tamen Euclides semper ea distinguit so» 
lerinibus verbis: Smeg idee reosijoae, vel Urso ide detta. Pro- 
blomata ‘pariter ac theorembta plures paités habent.’ Et ve- 
_Leres quidem inBillis, si omni numero absoluta sint, inesse 
* dixerunt mporaciv, iuteoww, diopiopov, saraoreviv, danodectev, 
ovuripacpa. Ilodracs est ipsa propositio, quae in proble- 
amate, datum cet quassitnm, in theoremate pariter datum ant 


% 


x 


suwpposituin, et id, quod demonstrari oportet, complectitar. 

Ita nostrum problema postulat, super datam rectam terminatam 
triangulutm aequilaterum constituere. "Exdeoe id, quod uni- 

‘ versaliter datum esse dictum erat, ad singulares schematum 
lineas applicat, et nonnunquem explanat v. c. hic: Sit data, 

linea AB. 4iopiopòs simili ratione quaesitum in certo aliquo 

+ © exemplo ad oculos ponit. Xarecxsv ea, quae facienda pro- 
pouebantur, efficere docet, cui subiungunt nonnulli alterum 
-Beopippòv , quo enunciatur, ea, quae fieri debeant, in pro- 

i posito esempio facta esse. ’Arodsf id demonstrat, ac ovu- 
mréououa inde concludit, quae in problemate fieri iussa erant, 

iam reapse facta esse. Et similiter fere res se habet in theo- 


4 - 
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PRO'POSITIO IT (Fig. 1.) 


Super datam rectam terminatam triangulum acqui. 
laterum constituere. | 
Expositio. Sit data recta terminata AB. 


T] 


Determinatio. Oportet igitur super 4B rectam 
terminatam triangulum aequilaterum constituere. 


rematibus. Non tamen omnes hae partes expresse enunciantur. 
In pluribus Mss. etiam in hac propositione hae voces desunt. 
Quin VV. DD. de Lambre et Prony in Pracfatione, Enclidi a 
Peyrardo edito praeposita, istas denciminationes meras com- 
mentatoris nugas ‘esse (une pédanterie de commentateur) pro- 
muntiaverunt. Aliter tamen de ea re iudicat Savilius, qui 
h?- propositionis partes fusius explanat. Vide Hauberi Chre- 
‘stom. Geom. p. 168. sqq. Nobis sufficiat eas sernel'exempli 
causa protulisse. Propositio, Demonstratio ac Conclusio nun- 
quam deesse possunt. Cf. Savilins. Ad propositionis enuncia- 
tum quod attinet, Datum quid sit, alii aliter exposuere, ut 
videre est in iis, quae Procli Scholiis subiuncta sunt in Edi- 
tione Basileensi 1553, Hic sufficiet intellisere rectam, quae 
reapsc exhibita et ob oculos nobis posita est. Caeterum Eu- 
clides, quum in Elementis id tantum propositum sibi habe- 
ret, ut doceret tirones, qua ratione obtineri possit proble- 
matum propositoram solutio, contentus fuit, more didactico 
solutionem proponere, eiusque demonstrationem exhibere, 
i. e. Synthesi tantum nusus est; at; qui primus problemata 
illa sibi proponebat, ‘sive Euclides ille fuerit, sive alius quis, 
Analysinaliquam, sive methodum heuristicam adhibere necesse 
hbabebat. Et sane longum fuerit et saepe perdifficile, tirones 
nulla ante scientia mathematica imbutos semper ope Analyseos 
ad prima artis principia reducere (sed ad haec usque in Ana- 
lysi recedendum foret, quoad nihil adhuc cognitum ant aliunde 
demonstratum sumere liceret): sufficere videtnr docere, quid, 
et qua quid ratione effici possit: itaque Synthesis Euclidis 
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Katecwevy.. Kevrow uòv 6 ‘A, diactiuari 
dì qw AB » nvuhos yepoogdw 0 BIA nab med, 


 MEVTOO pv cò B, diaory pari dè qé BA, uvados 


rerecpdw 6 ATE noù dinò coù T ONPELoI , sad È 
TEMVOVOV cilyAovs oi ubador, tnt vo A, B ogueia 
ineteu/Pwoay sv&sive ai TA, TB. 


Ano0de1tis: Kak èreì v0 A opueiov. névgov 


ov où BIA uvadov; toy totlv 1 AT vj AB nda 


Mus, èmel vò B onpsiov xévrgov tovì voù ATE ui 
xìov, ton toviv if BI vij BA.\Edeizdy dè vol 7) 
TA vj AB ix. Enotigo go tw Td, IB vj AB 


dor ton. Tu di tw aviw iva, sot dAigiot totiv 


ca° xo n TA doa ej TB toy ioviv* ai vosis 006 
ni TA, AB; BI iGat didrjrais siciv: 


N 


là 


scopo . sufficere putanda est. Conf. Scarburgh. p. 49. Vide 


tamen’Analysin Pfleidereri iù Hauberi Chrestom. Geom.. pi 
299.) At in ipsa tamen Gompositione nostri huius problema= 
tis atque eius demonstratione id forte quis desideraverity quod 
Euclides ‘non docuerit, circalos, quos describi iubet, se in- 
vicem secare ,:[adeoque in potestate semper esse problematis - 


| solutionem. Van Swinden. (Anfangsgr. der Melskuide. Jena, 


1797. ip.. 22.) id pro axiomate sumit. In usum vocatis iis 
axiomatibus, quae reliquis addi posse supra. vidimus, hac 
rafione demonstrari id omnino poterit. Quum (Fig. 1.) cix- 
culus, quem 4 vocabimus, centro 4, radio AB descripms 
sit, patet, punctum A esse intra circulum -4, punctum 8 
autem in ipsa circumfererentia circuli A positum. Hinc, quae 


. in recta 4B ultra B producta sumuntur puncta, .v. c. E, ne- 


cessario extra circulum 4 sita erunt. Si enim neges; puncta 
ut E vel in circumferentia circuli 4, vel intra circulum A 
sita sint, necesse est. Priote casu foret AE=A4B, ‘ posteriore 
4E<AB. At, quum £ in 4B-ultra 2 producta esse su- 


6 . < 4. 
» . s 
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Constructio. Centro quidem A, intervallo au- 
tem AB, circulus describatur BIA (Post. 3.); et 
rursus, centro quidem B, intervallo auteriì Bi; tir. 
culus describatar ATE (Post. 3.); et a puncto JT, 
in quo sese secant circuli, ad puncta A; B adiuns 
gantur rectae IA, I°B (Poît. 1.). 

Demonstratio. Et quoniam A puriciini ten. 
trum est RI circuli, aequalis est AI rectae AB (Def. 

15); rursus, qubniam B punctum centrum ést A TE 
- circuli, aequalis est BI rectae BA (Def, 15.). Ostensa 
est autem et 4 rectae AB aequalis; utraque igitur 
ipsarum I°, T'B rectae AB aequalis est. Quae autem 
eidem aequalia, et inter se sunt aequalia (Ax. 1.); 
et J'A igitur rectae I°B est aequalis; tres igitur T°/, 
AB, BT aequales inter se. sunt. 


. 


matnr, erit etiam utroque casù AE> AB, quod est absurdam. 
Ergo puncta #in AB producta sumta erunt extra circulum 4. 
Descripius deinde alter circulus, quem 28 vocabimus, èx centro, 
B, radio 4B, ex una parte puncti 8 rectim 48 sècabit in 
puncto 4, atque ex altera parte in puocto dliquo € sito in 
4B ultra B produtta, i. e. extra circulum 4. Quum igitur 
circuli B punctum aliquod 4 intra circulum 4; aliud autem 
,eiusdém cifculi B:punctum £ extra ‘circulum 4 situm sit, 
duo hi circuli negessario se invicem secabuni. (Ax. 14,) in 
puncto aliquo SY. Cf. Wolf. Elem. Geonmietr. $. 197: Caetes 
rum quum non tantum figurae 4/73, AIFE, verum etiarii 4yB; 
AyE sint limitibus undequaque circumscriptae; ‘ patet , duos 
hos circulos tam supra quam infra 4B in punctis J' et j se 
invicem secarey adeoque duplicem dari problematis solutionem, 
dum tam ‘triangulum 472, quam AP°B quaesiti trianguli locum * 
liabere possit. An forte plures adhuc solutiones locum habere 
possint, hic nondum definiri poterit, dum ostensum £fuerit, 
circulos in pluràbus quam duobus punctis se non secare. GÉ 
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-Fvuntocouo, ‘Isondsvoov doo tori ro ABT 

, , a , » ) 
coipuvov, mal cvviotata ink is dodeione evdelue 
neseououevne vije AB. “Onso èder 01700. 


| MPOTAZIEX BB... 

Ioos rw dodivu onpueto, i) dodsloy svdsia 
iqyv evdsiav décdar. 

"Eoto tè uèv dodày ome vo A, n dè dodsida 
evdelu 7 BI dei dn) 1006 twò A onusio, vi dodsioy 
svdeta vj BI toyv svdelav Piodur. 

Enetevy9w yao asto toù .A ogueiov tnt vo B 
oypsiov evdeia 9 AB; sai ovveotatm è ubvije tgi- 
zavov loorrdevoov, v0 A AB, wol exfeBinodacuy eso 
evdelag coie AA, 4B sv&eia ‘ai AE, BZ, sol 
 nevtow pèv té B, daovypori dè to BI, uvzdos 
yepocpdu 0 THO- nai naliv, névron té d, xol 
deaovuari vò AH, uvudos ys700pdw è HRA. 


infra Prop. VII. Cor. 2. Ramus monet, esse manifestam. hy- 
sterologiam in Euclide, quod hoc speciale problema prae- 
mittat, nec statim generale illud, quod I. 22. habetur, tractet, 
Quasi vero cae, quae . I 22. praecedunty propositiones, quae 
et ad stabiliendam I. 22. faciunt, ‘hanc ipsam I. 1. non sup- 
ponant, ant sine ea rite demonstrati possint | Caeterum, . quod 
Proclo p. 59, referente, Zeno Sidonius monuit, in demon- 
stratione tacite sumitur, rectas 4/5", BI° ad punctum I°, in 
quo conveniunt, segmentum commune non .habere,y unde ap- 
pare@ necessitas id pro axiomate sumendi. Cf, notata ad Defin. 
4, et ad Ax. 10. a 


PROPOSITIO IL 


O bs. Facile patet, varios esse huius problematis casus, 
prout punctum .4 vel in yecta B/' ipsa aut producta, aut 
extra cam situm sit, quos plenius enumerat Proclus, Quum 


p 
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_ Conclusio. Aequilaterum igitur est ABT trian-. 
gulum (Def. 24.), et constitutum est super datam 
rectam terminatam ,4B. Quod oportebat facere. 


@- 


PROPOSITIO II. (Fig. 2.) 

Ad daturp punctum, datae rectae aequalem rectam 
ponere. 

Sit quidem datum punctum 4, data autem, recta 
BI"; oportet igitur ad A punctum, datae rectae BI 
aequalem rectam ponere, 

Adiungatur ab 4 puncto ad #: punctum recta 
AB (Post. 1.), et constituatur super eam triangulum 
aequilateram /44B (Prop. 1.), et producantur in di- 
rectum ipsis 44, AB rectae AE s BZ (Post. 2.), et 
centro quidem B, intervallo vero BI", circulus de- 
scribatur I"HO (Post. 3.); et rursus centro 4, et in- 
tervallò //77 circulus describatur 77K A (Post. 3.). 


autem exposito casu, qui in nostra figura est, reliqui mihil 
habeant difficultatis, supersedere liceat eorum expositione. 
Forte sutem imiretur aliquis, et reapse mirati sunt tum' veteres, 
quos Proclus ait simpliciorem problematis constructionem ad: 
fectasse, tum Ramus aliique, Euclidem his ambagibus uti, 
ut ad punctam ‘datum A rectam, aliquam AA ponat, datae 
rectae BI aequalem, Poterat enim brevius dicere: Ducatur ex 
+ recta quaecunque' AF, ac descripto (Post. 3.) centro 4, 
intervallo 87° circùlo, abscindatur 4.4, quae proinde aequalis 
erit: rectae BI Poterat sine dubio Euclides ita rem ‘omnem 
absolvere. At, ut Proclus ait, hoc nihil aliud foret, quam 
mera petitio priacipii. Nam qui petit, ut ad 4 describatur 
circulus intervallo BI, petit ut ad Ad ponatur linea rectae 
BI" aequalis, quod fuit demonstrandum nec petendum. Nec 
postulatum tertium ita intelligendum est, quasi liceret alibi 
centrum, alibi intervallum' circuli accipere, ut ad Post. 3. 


? xy x Ce 
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Ere oùv t0 B onutiov xévroov torì voù THO 
muxdov, (og. îavìv 7 BI «j BH. Iaw, tusì 
to 4 onpuatoy xévroov èovi toù HKA nvukov, ion 
tovv q AA i. 4H, dv ) 4A vj AB toy èoriy 
701707) dog AA Zog j BH éoviv icr. 
Edety9y” dè. xal 9 BI vj BH ion ésuviou cow 
vv AA, BI vj BH toviv ton. Ta dè td avea 


toa, nai ailyhos toriwv ica’ nat 1 AA do t] BI 
E:119977, L6N:. É ‘ 


ITo0g cioe TU dodirii ogueio sg A, ti dodetoy. 


svdela ti BI log svdsia neltoe n Al. “Orso idei 
mojout. 


è  HIPOTAZIS y. 


duo dodsuodv evdeiv avicwy , oto Tie percovog 
vi èhaocgovi ioyy evdsiav apeheiv. 


monet Savilins. Praeterea ,. hac  constractione sumta, ad 
demonstrandam rectirum AA, BI aequalitatem, utraque 
dicenda erat aequalis esse intervallo, quo puncta extema 
‘erurum . circini, cuius ope circulus centro A descriptus fuit, 
inter se, distabant. Hoc circini crurum intervallum quum in 
figura hand ob oculos positum sit, exactissimo geometras 
sine dubio' minus aptum visum fuit ad rem per se simplicis- 
simam demonstrandam. -Malebat ostendere, rectam A.4 pa- 
riter ac 24° rectae BZ ob oculos positae aequalem, adeoque 
duas 44, BI” inter se esse aequales. Reapse etiam' apertura 
circinî, dum a puncto B ad A transfertur,. vaviationibus ob- 
noxia est haud detegendis , misi descriptis, quos Euclides de- 


scribere iubet, integris circulis. Nec instrumentorum fide niti 


© debet demonstratio, Monenda haec duxi, quo certius sub ini- 
. tium ‘statim operis tiropes dugifecav summi viri pbservent. 
His addo, quae .Savilius de hac re habet p. 179. : ,,Observent 


N ” DI 
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Quoniam igitur punctum .B centrum est circuli 
| T'HO, acqualis est BI rectae BH (Def. 15.). Rursus, 
quoniain punctum' 4 centrum est circuli HK_A, aequalis 
est 4A rectae AH (Def. 15. » quarum 4A rectae 4B 
aequalis est; reliqua igitur 4.4 reliquae BH est aequa- 
lis (Ax. 3.).- Ostensa est autem et BI rectae BH 
aequalis; uiraque igitur ipsarum 44, BI rectae BH 
est aequalis. Quae autem eidem aequalia , et inter se 
sint aequalia (Ax. 1.); et A4 igitur rectae BI est 


aequalis. . . 
Ad datum igitur punctum ‘4, datae rectae BI 


aequalis recta ponitur 4.4. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO III. (Figa3.) 


Duobus datis rectis inaequalibus, a maiore rectam 
minori aequalem auferre. 


studiosi, si placet, differentiam magnam in hac parte inter 
problema et theorema. .In problemate, ubi quasi manualis ope- 
ratio requiritur (quamvis etiam ipsa Euclidis et geometrarum 
problemata a mechanica structura et fabrica abesse longissime, 
er non tam manus quam mentis opera absolvi ex Plgjonis sen- 
tentia dixisset idem Savilius p. 162.), traiectio lineazam ad 
alium atque: alium situm et positionem admitti non potest: 
potest in theoremate, ubi nullum opus exigitur, per imagi- 
nationem .traiici linea aut figura a suo loco et superponi alteri 
linéae vel figurae, ut in quarta propositione fit. Nam, quia 
in theoremate nihil aliud quaeritur, quam verum et falsum 
meque quicquam est falsum in illa traiectione, ‘quae per solam' 
imaginationem ad ostendendam conclusionis veritatem fit, et 
non quasi per fabricam manualem, aut ministerium aliquod 
problematicum, recepta est iure merito in theoremate traiectio 
alla i1maginaria, quae in problemate esset vitiosissima.‘‘ 


\ . 1 
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,  «Eoctacav ai dodeicai dio «vdetar avicor ai AB, 
T, dv peituv tovw 1 AB dei di) do vije psitovos 
vije'AB vj è&kdocovi vi] I ionv evieiav apereiv. 

Keioda 1) sr00s cò A oquetw vj T evdsia Ton 
) Ad suol xivioo uev vo A, diaommuari dè vò Ad; 
avixdos yeyocp9w 0 AEZ. i o, 

Kali ere vo A onueiov 4ivigov tor) vos AEZ 
xuxicu, ton toviv *] AE vj Ad cd nal q T cy 
AA toriv ion ‘Enatéoa do0 civ. AE, T vj) dd 
fovìv fon. veve xal AE vp T tariv tor. 

dio dee doberosv eve uvicov vv AB, T, 
cito vije petbovos vie AB vj èhovoove vj IT ion 
cpuortar 7 AE, “Oneo èder rorjoo. 


, 
IHPOTAZIS® È. 

"Eav duo voiyova cis duo stAevods tais dvol miev- 
oeig tons Èyy, énatioav énatioa, nol tIjv yuviav ti 
guvia toyv Èfy, vv vro ctuv lowv svdewv Tsque- 

’ Y ‘ lÀ ” r >» e (| LI 
qomeviv ua tv faow ti) Pacs iopv Eier, nat to 
Tgipavov Ti toipuva toov torar, ual al Aoumal ywvia 
taîs Mornoais puviaus lor Ecovrar, Enatioa éuatéoa, 
€ 93 c y »” ° 

. Up &s Gi ioar mAevpal virovelvovo. 

:1) Peyrardus ex Cod. 190. vel a. addit yeg, quod edd. 
Basil. et Oxon. recte omittete videntur, nisi vocem yag eo 
,sensu sumere velis, quem etiam nonnunquam habet, ut signi- 
-ficet ‘nempe, scilicet. C£. Prop. 9—12. huius libri cum 
I. 10., I. 11. Constructio problematis I. 2. tamen pariter ab 


initio habet yag, pariterque II. 11. Haec talia utuum ponere 
an omittere velis, haud sane multum refert. 


PROPOSITIO III. 


Obs. Duo potissimum casus distingui possunt, prout duse 
rectae idem punctum extremum habeant, aut non. Reliquis 


N 


LI 
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Sint datae duae rectae inaequales /B, T', quarum 
maior sit..4B; oportet igitur a maiore 48 rectam 
minori I° aequalem auferre. \ 

Ponatur ad punctum 4 rectae I" aequalis 44 
(Prop. 2.); et centro quidem 4, intervallo vero 44, 
circulus describatur 4EZ (Post. 3.\. 

Et quoniam 4 puncmm centrum est circuli 4£Z, 
aequalis est AE rectae 44 (Def, 15.); sedet ['eidem 
AA est aèqualis; utraque igitur ipsarum AE, I rectae 
AA est aequalis; quare et AE est aequalis rectae I" 
Ax. 1.). | 

Duabus igitur datis rectis inaequalibus 4B, T,a 
maiore .4B minori I" aequalis ablata est A. Quod 
Oportebat facere. 


PROPOSITIO IV. (Fig. 4.) 


Si duo triangula duo latera duobus lateribus aequa- 
lia habeant, utrumque utrique, et angulum angulo 
aequalem habeant, ab aequalibus rectis contentum; et 


‘basin basi aequalem habebunt, et triangulum triangulo 


aequale erit, et reliqui anguli reliquis angulis ‘aequaies 
erunt, alter alteri,’ quos aequalia latera subtendunt. 


casibus similibus iis, quos ad Prop. 2. diximus, immorari 
nihil attinet, 


PROPOSITIO IV. 


O bs. Haec propositio prima est, in qua principium con- 
gruentiac sive Ax. 8., eiusque conversa, quatenus conversam 
habet, adhibetur, Non quidem defuere, qui hoc demonstrationis 
genus repudiarent, quod minus geometricum sit, et mechanici 
aliquid sapiat, triangulumque’ assumat cum motu et ad aliam 
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"Eorw dio cotyove vî ABI, A4EZ, vos dio 
TtÀevoae tes AB, AT' raîs dvoi Aevoate Tate. AE, 
AZ i00g iyovra, ésatégav lncrotoa Tu pv AB vi 
AE, tv dè AT t) AZ, vol poviov ud vano BAT 
yovig vj vio EAZ loyv: Méyw, dti xa Baors ) BI 
Boost vj EZ ton tor), naù vo, ABI toiyuvov cò 
AEZ toipuvo i0ov Fovar, na ai doral pwviat tate 
douraiîe gavioss icat E00vteL, inorrega Enonto » vp de 
cli toa! TÀEYOGÌ VITOTELVOVOLY , c] pv ino ABI vj 
vino AEZ, 1) dè ind ATB vt) vmo AZE. 
— *EpaopoZopevov vee vo ABI toipuvov. în 70 
AEZ qcgipavov, na) cidsuievòv voù pòv A onusiov 
in 0 4 onueiov, vie dè AB evdsias tn vp v AE, 
è pagpuòger xa ro. B ogusiov er) to E, die -t9 foyw 


“ 


positionem translatum..  Èt iam Proclus ait p. 66. hanc 


.spagmoys;v sensibili inniti no'ioni, ris aiodyr7e noel éNue-. 


yove izeodar irolipene. Pariter  congruentiae illud ‘prin- 
° Cipium reiecere Ilussas Candalla, Peletarius, Thomas Sim- 
pson., ‘qui superpositionem unius figiitae super alteram 
mere mechanicam {a mechanical consideration) esse dicit 
(Elem. of Geometry. London 1800. p. 255.), aliique. At iure 
his dudum regessere Clavins, Savilius, Scarburgh., Playfair., 
allique, non manussed mente tantum fieri illas figurarum su- 
perpesitiones, nec nisi a notione aequalitatis pendere. Cf. quae 
e Savilio ad Prop, 2. attulimus. Spite WVallisjus ait (Oper. 
Mathem. T. II. p. 669.: Si ita sint comparati circulus arcticus 
et antarticus , ut sì centrum centro accommodari antelligatur, 


et’ plabum plano, reliqua congruerent puncta; erunt illi (per . 


epagsoyrv) iequales, utut alter alteri non admoveatur, sed 
toto coelo distent.** Playfair, tamen injustis his cavillatiomibus 


go ‘usque concedit, ut novum axioma sumi posse dicat, huius 


sententiae: Si duae sint rectae lineae, atque super una earum 
. constitàta sit figura quaecunque, super alteram semper constituì. 


N 
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Sint duo tria»gula ABI, AEZ, duo latera 4B, 
AT duobus lateribus AE, 4Z aequalia habentia y 
utrumque utrique, nempe latus 48 lateri 4E, latus 
AT vero lateri 4Z, et angutum BAI angulo E4Z 
aequalem; dico, et basin BI basi EZ aequalem €$se, 
et triangulum ABI triangulo 4EZ aequale fore, et 
reliquos angulos reliquis angulis aequales forc, alterum 
alteri, quos aequalia latera subtensunt, angc'um nempe 
ABI angulo 4EZ, angulum AFB vero angule 
AZE. . n. 

Congruente enim triangulo ABI triangulo 4EZ, 
et posito quidem pumcto .4 super punctum 4, AR 
vero recta super JE; congruet ct pungtum 8 ipsi £&, 
quia est acqualis A4B ipsi NÉ; congruente antem 418 


posse fisuram alteri aequalem; e quo deipde omnia derivari 
possint, quae vulco per supgrpositionem demongtrentur. At 
dubito, an lac nimia erga obtrectatores liberalitare status 
conîroversiae multum mutatus sit. Alteram enim illam in axio- 
mate sumtam priori aequalem figura@r clamabunt illi, nihil] 
aliud esse, quam pariter figurae in alinm locum translationem. 
Hectius tamen ille ac Thom. Simpson., qui ne superpositione 
opus haberet, mavult propositionem hanc quartam inter Axio- 
mata referre. In theorematibus itaque intacta maneat illa li- 
neanmim et figuraryum mente tantum concepta translatio, sine qua 
simplicissimarum propositionum vix tolerabilis dari posset de- 
monstratio, Caeteraum omnes luius propositionis partes dili- 
gentissime explicavit Savilins, cuius observationes legere pos- 
sis etiam in Hauberi Chrest, geometr. p. 181. Huic proposi- 
toni sequens addi potest corollarium: $i duo triangula unum 
quidem angulum utrimque aequalem habeant, et e rectis etiam 
hunc angulum comprehendentibus una prioris trianguli acqualis 
sit uni posteriotis, altera autem prioris trianguli maior sit altera 
posteriotis ,. erunt etiam triangula ista inaequalia, et prius qui- 
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selva vyv AB vij JE epagnioadone dè vije AB ini 
unu AE, è pagsroose xal 7 AT evbcia eni env AZ, 
di’ 30 tony sivae eyv vno BAT yoviav t7 Uno 
FAZ ste uoò vò T onustov tnù co Z orustov 
Epuosrocer, doi vo toyv madiv elvar cv AU ij AZ. 
°Axho uv naì vò B è vò E îpnouoner, wste fd- 
ce ) BI èsrl fiacw ty EZ èpaouocer sì velo ToÙ 
pl B tn) vo E epaguocavtos, voù dè I ènl 0 Z, 
9 BIT Paors înì tiv EZ oc èîpagudori, dio sU- 
sia yapiov sepuetovory , - Orne0 toviv  aduvarov. 
Epaguoosi cou BI fucs înì vjv EZ, nat ion 


ovvi éavor vete xoò 0k4ov to ABI toiyavov ént > 
odov r0 ‘AEZ TQ'YAVOYV apagpoce , uoù Îcov avra 


Fota, xa) ai dorma) yorviae ènì tÙs ours yuviaz 
Epaguocovor, sal icaL ovtaîg ècovtar, 1) puèv vo 
ABI vj binò AEZ, 1) dè vo ATB vj vinco AZE. 

‘ Eav dga do toizavo tac dvo mÀevoas vale dvoi 
thsvonie loas È4M» ÉnaTEegRv EKRTEO4, uu Tv yoviav 
Ti pavie l0nv é1n 3 T7V UNO TU t01wYy evdetdn Ive- 
dem maius erit. CE. Peiderer, in Haub. Chrest. p. 501. Et 
multo magis, si utrumque crus arigulum illum comprehendens 
in uno triangulo maius sit, quam in altero, illud etiam trian- 
. gulum. maius erit, quam hoc, — Hac occasione de Corollariîs 
| ‘utniversim notari potest, Euclidem ipsum ‘paucissima, aut, ut 
Austin. -putat p. 16., forte ne ullum quidem addidisse, quod 
nempe brevitati consuleret, nec nisi iis, quae maxime ad 
scopum suum facerent, immorari vellet.. Commentatores autem, 
ut qui alium scopum haberent, pluva subinde addiderunt, e 
quibus si potissima seligeremus, lectoribus hand ingratum fore 
putavimus. Graeci ca rogiopara vocabant, quam vocera tamen 
diversa nonnunquam - .significatione adhibere' solebant. Erat 


‘nempe Porisma,. quod et Proclus innuit (76 smoquaua Àéyerae . 
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ipsi‘4E, congruet et AF recta ipsi 4Z, quia aequalis 
est angulus BAI ipsi E4Z; quare et punctum IF 
puneto Z congruet, quia aequalis rursus est AJ" ipsi 
AZ. At etiam -punctum: B puncto E congruebat; 
quare basis BI" basi EZ congruet; si enim, puneto 
quidem B ipsi E congruente, puncto autem I" ipsi 
Zs basis BI ipsi EZ non congruat, duae rectae spa» 
tium continebunt, quod fieri nequit (Post. 6. vel Ax. 
12.). Congruetigitur basis BI basi EZ, et aequalis 
ei érit; quare et totnm triangulum ABI toti MEZ 
triangulo congruet, et aequale ei erit, et reliqui an- 
guli reliquis angulis congruent, et aequàles eis erunt, 
angulus nempe ABI" angulo 4EZ, angulus autem 
ATB ‘angulo AZE. 


Si: igitur duo triangula duo latera duobus lateribus 
aequalia habeant,: utrumque utrique, ‘et angulum an- - 
gulo aequalem habeant, ab aequalibus lateribus con- 
tentum; et basin basi aequalem .habebunt, et triangu- 


“ 


mal Erri roofànuarwv tivav olov ta Evuksidei yeyoappiva rropi- 
cuata) singulare aliquod problematum genus, vel, ut Pappus 
in Collect. Mathem. Libr. VII. Praef. ait, rnediae quasi 
naturae inter theoremata ac problemata, quod idem etiam Proclus 
asserit ad I, 15., atque porismata hbc sensu sumta tribus libris 
exposuerat Euclides, quòs temporum iniuria deperditos restituere 
conatus est Rob. Simson. Alio, autem sensu porisma in ele- 
mentis sumitur, ubi plerumque significat propositiones, quae 
cum in ipso demonstrationis cursu se ultro offerrent, (orav 
cx tw arrodedecypuevor aio ti cvvagavi) dewenpa, pu) re0ds- 
piva 7 pay, Proclus ait p. 59.) absoluta demonstratione separatim 
enunciautur, unde etiam Proclo auctore l. c. porisma nomen 
, accepit, Weso te xbodoc Ou ie Ermuotmuoviniis deibews napspyore 
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ld 


olejojtvay: “où t7v fasi t7) Bice: logv étsi, net 
TO toivuvov vw ‘coiyovo lcov Faroe, val ai Zourral 
pavia tale doustaie ymviuis loar tcoviet, Exatiou 
énatigu- Up ds ai ou nÀzioni VROTLIVOVOW: "One9 


éder Deizui: 


I PO va AXIS i. 
Ty i00GueAy tozuvar ai 1006 Ti) Pacs pavice 
Logi «Idijhote sioì ; ueò ; no0cèuBhydetotiv Tòov I00v 


evdenvz ai Uno tyv favw yuviu iovi aMajhees 
scortati 


Ù 


"Eotw idiyavov iiocteàts to ABI, ‘togv tyov 
mv AB sihevoav vj ALU ndevod, nal n006E4f8f22;- 
otra ist svdelus vais AB, AT evdeici «i BA, 
TE: ey 3 ott ” pèy ino ABI porta Ti; Uno ATB 
ion toriv, dè uri TB4 bj Vado BE. 

Ebipgdo yo ènè vije BA tuyov onuetov 1è Z, 
kai’ c9Yo0oda dro tig peltovos tie AE tm thao> 
vove vij AZ i0n N AH, xa) isntsevyduovav ai ZI, 
HB ev8eiot: 

‘Eris oÙv io doriv 9) ud AZ 7 AH, x dì AB 
ti AT, dvo dj ai ZA; AT dvoi vais HA, AB 
loci. clolv, Esotica Enutieu, xal yoviav xowny n'e> 
diéyovoi cpv vino ZAH* fido dga 7 ZI foce «ij 
HB io) tot), uaì 10 AZT toiyevov té AHB cgi- 


Cf. p.80. Nos sensu paulo Gerteraliore omnia, quae e demon- 

stratione dponte sine longis demonsttationum ambagibus fluemt, 

Corollaria aut Oonsectaria dicere solemus, nonnunquanm etiam 
generalitis haec atque alia similia Observationes vocabimus. 

PROPOSITIO VW. 

Obs, 1, Savilius obsetvat, . fo0cxs4Àv 20:yvivov non de 

pluribus triangulis aequicrutis intelligendum esse , sed idem 


L) 


2. . . \ 
. 
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him triangulo aequale erit, et reliqui anguli religuis 
angulis aequales erunt; uterque utrique; quos aequalia 
latera subtendunt. Quod oportebat ostendere. \ 


Li 


PROPOSITIO V. (Fig. 5.) 
Isoscelium triangulorum angiili ad basin aequales. 


inter se sunt; et productis aequalibus rèctis; anguli 
sub basi aequales inter se erunt. 


Sit triangulum isosceles ABI; habens latus AB 
aequale latéri AI", et producantur rèctae BA, T E in 
‘ directum rectis AB, AI (Post. 2.); dito angulum | 
‘ ABI angulo AFB aequalem esse, SBA vero ipsi 
BE. | 

Sumatut enim in BA quodlibet punctom Z, et au- 
feratur a maiore AE. minori AZ aequalis recta (4H 
(Prop. 3.); et iungantur ZI", HB rectae. 


Quoniam igitur AZ aequalis est rectae AH, AB 
veto rectae AI", duae igitar ZA, AT duabus HA4, 
AB aequales sunt, utraque utrique; et angulum com. 
munem continent ZA4H; basis igitar ZI basi HB 
aequalis est, et triangulum AZI triangulo $177B 


esse aé éxdorov teryovur inoonediiv. Aliam huius propositionis 
demonstrationem Proclo referente Pappus dedit in hune fere 
modum: Quodsi hoc unum triangulum aequicrurum ABI" (Fif. 
5.) bis positum; adeaque in afy repetitum animo concipiamus, 
erit non tantum ABE=-08, AT="@y% verum etiam, ob af = ay, 
habebimus quoque (Ax. 1.) AB==ay, A’T=af. Poterit itaque 
triangulum' afy triangulo ABI superponi , ita, ut puncta 4 et 


- 
- 
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guvo loov torar, sal ai Zona) poviar vaîs dorate 
puriuis fon fcovrut, énatica Enavioa, Up de ‘al 
iui mhsvoaì UroTELVOvO» , ‘I ‘N uèv vn0 ATZ vj ino 
ABH, 1 dè vo AZT ij vno AHB. Koi èneb. 
day i AZ dig vj AH ov Ton, dv AB TI] 
"AF torv i0y,, Ao co 7 BZ romij vj TH 
èoviv ton. ‘Edeiy9y dè vaì ) ZI vj HB tor dvo 


dy ci BZ, ZI dvor vdis TH, HB ica eloty, Exa- 


rioa tsutiou, uul yuvia 7 vano BZI puvia vij vad 
THB' ioy, na Pdows avriv now) ) BI‘ xo co 
EZI @oo toizuvov qu THB Toryu îoov Èotat, 
uci ai doral pavia vate donate pavia 001 Ecovtat, 
Sratioa ELOTECR > Up è ci lor TÀevoai Vnoteivov- 
UE don diga totty 7 pv. vno ZBI vj vnò HTB, 
7 dè vn0 BIZ ij vino TBH. ‘Exe oÙùv dn g 
rinò ABH pyovia din vj vnò ATZ yovie ely 9y 
ioy, vv 1 vo TBH «ij dro BIZ ton, Mony oa 
aj ino ABI' Acij vij inò ATB torliv ion, val else 
rooc «0 foste tod ABI topuvov cdeiy dn dì sal 


.9j ©nò ZBI 7; vno HTB ion, got lory VITO tv 


Bac tv u9a ivooxeddv, wai ta éeye. 


a, cguli 24 rm, yaB; rectae, AB, ay; AT, «8, adeoque puncta 
B,y;otv 1 f coincidant ; aequalis igitur erit angulus B angnlo 
z- Ag qunm angulus y idem prorsus sit, ac angulus I" ex hy- 
pothesì, erunt (Ax. 1.) anguli B, Z'aequale3. Alii alias dedere 
cemonstrationes, quae tanfen omiies, quamvis simplices, Eu- 
clideae cedere videntur. 

Coroll. Triaogula aequilatera sunt etiam aequiangula, 

Schol. A Thalete Milesio hoc theorema inventum esse 
Proclus referta Ò 

Obs. 2. Scarburbh. p. 61. posteriorem huius proposi- 


tionis partem, qua anguli sub basi aequales esse dicuntur, non, 
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aequale erit, et reliqui anguli reliquis angulis aéquales 
erunt, alter alteri, ques aequalia latera subtendunt, 
AFZ quidem angulo 4BH, AZT vero angulo 4HB 
(Prop. 4.)- Et quoniam tota /4Z toti. 477 est aequa- 
lis, quarum AB rectae AI" est aequalis, reliqua igi- 
tur BZ reliquae IH est aequalis (Ax, 3,). Ostensa 
est autem et ZI" rectae 77B aequalis: duae igitur BZ, 
ZI° duabus I°H, HB aequales sunt, utraque utrique, 


et angulus BZI" angulo I°/7B aequalis, et basis eo-. 


rum communis BI"; et BZI' igitur triangulum [HB 
triangulo aequale erit, et reliqui anguli reliquis an 
gulis aequales erunt, alter alteri, quos aequalia latera 
subtendunt (Prop: 4.); aequalis igitur est angulus ZBI" 
angulo HTB, angulus autem BIZ angulo T'BH. 
Quoniam igitur totus angulus 437 toti angulo AT°Z 
ostensus est aequalis, quorum I'BH angulo BTZ 


aequalis; reliquus igitur ABI" reliquo AIB est acqua. 


lis (Ax. 3.), et est ad basin trianguli ABI"; ostensus 


est auteni et angulus ZBI" angulo H7JI°B aequalis, et 


sunt sub basi; isosceliùm igitur triangulorum etc. 


LI 


esse ab Euclide profectam putat, sed assutam cb aliquo, qui 
animadverterit, demonstrare Euclidem ‘triangulorum istorum 


sub basi constitutorum aequalitatem. Neque enim unquam hac, 


angulorum sub basi aequalitate uti Euclidem. in sequentibus 


propositionibus. Cui quidem argumento opponere liceat, ad 
plenam certe ‘Prop. 1. demonsttationem opus esse hac posteriore 
parte Propositionis 5., ut Rob, Simson: et Peyrartd. in Praefa- 
tione ps XVIII. monent. Cottsius (Euclid, Elem. Lugd. Bat. 
1692. p. 46.) hauc' propositionem ex I. 9. et I. 4. demonstrat. 
At, quum I. 9. pendeat etiam apud Coétsium ab I. 8. haec a 
I. 7. et héec denique a T. 5., in circulum incidere videtur, 


- 


. ‘« » . (ed 
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(0 HPOTASXIE s. . 
"Edv equyovov al dio yaviui Tear d)lrlas dei, 
xo ol no tas icus quvius Vnorsivovoai mieveal 
toa dAlyAoug toovras: 0 
“Eoxw aoiyavov xò ABI, îoyv tav tyv vrò 
ABI poviav vj ino ATB yovia liyo, du rat 
sàievoa ) AB ndevod «i ALI) Boriy ion. 
El pdo dviods tovev 1) AB vj AT, pia avrsy 
 pettov toriv. "Eoco pellov ) AB, uaì cp”orodw 
uno ie uettovos vie AB vi èkuccovi vj AT ion 
9 AB, so inebevyda q dI. E 


1) Hic et inlinea sequente edit. Oxon. primo loco ponit 
nectam A1I', secundo rectamì/B: et quanvis nihil prorsus in- 
tersit, quo ordine hae rectae aequales nomineutur, veri ramen 
simile fuerit, Euclidem, qui primo nominasset angulum ABI 
primo etiam loco posuisse rectam hunc angulum subtenden- 
tem i. e. rectam 47. Cum Peyrardo tamen corisent. Cod, a. et 
ed. Basil, ° | 


quamvis in Praefat. contrarium asserat , et excusare istam 
licentiam aliqui tentarint. CE Hauber. Chrest. Geom. p. 204, 
Eadem uemonsttatione utitur Van Svinden. Anfangsgr. dev 
Mefskunde , .p. 37. et Angel, de Marchettis p. 15. 


° PROPOSITIO VI. 


‘ Obs. Propositio sexta conversa est quintae. Propo- 


sitiones nempe primariae, earumque convefsae ita ad se invicem 
se habent, ut, suppositio prioris fiat conclusio posterioris, et 
vice versa, vel, si plures illa habeat suppositiones, una sup- 
\positionum illius fiat huins conclusio, . Ita v. g. hic in Prop. 
5. stmebatur, triangulum esse aequicrurum, et inde conclu- 
debatur acqualitas angulorum ad basin, in Prop, 6. contra sumitur 
haec ipsa angulorum aequalitas, et inde concluditur aequalitas 
taterum luis angulis oppositotum. Quamvis enim Prop. 5. pariter ac 
6. categorice expressae sint, facile tamen utraque etiam hypo- 


lhetice exprimi potest. Vide Haub, Chrest. Geom, p. 196. sq. 


x » 


LS 
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- PROPOSITIO VI (Fig. 6). 


Si trianguli duo anguli aequales inter se sunt, et 
aequales angulos subtendentia latera aequalia inter se 
erunt. i ° ° 


Si triangulum ABI aequalem habens angalum ‘ 


ABI angulo AIB; dico et latus AB lateri | Al esse 
aequale. 

Si enim inaequale est latus AB lateri AT, unum 
eorum maius est. Sit maius AB, et auferatura ma- 
iore AB minori AT sequali 4B (Prop. 3.), et iun» 
gatur AT. 


Plura ‘adhuc conversionum (dyr:iorgopi;é) genera recensent 
Proclus et Savilius. Quurp vero non, ut Peletarius-vult p. 30., 
conversae - propositionum in universum' sint verae, gmova illas 
semper demonstratione egere patet. Ea plerumque, atque in 
hac etiam Prop. 6., ita instituitur, ut doseatnr, contra- 


rium si quis asserere velit, absurdas consequentias elabi non 


posse. * Hoc demonstrationis genus indirectum val apagogicum 
vocare ‘solent (ataywy7 ei ddvvarov), quod, quamvis nonnulli 
subdubitare videanturs non minus certum est ac demonstratio 
directa; ex veris enim falsa iusta ratiocinatione consequi mun- 
- quam possunt. Nec sine causa dixere aliqui, esse apagogicam 
demoustrationem quoddam analyseos theoreticae-genus. Cf. Klii- 
gel. (WVerterb. ad vocem Analysis P. I. p. 90.). Et Scarburgh. 
hano deductionem ad absurdum Analysin destructivam vocat 
p.-63., quod nempe illa per certa ratiocinia falsam suppositionem, 
quae initio sumta erat, destruat. Cf. Borellius p. 1. et Hauber. 
Chrest. Geom. p. 210. sq. Conversas, etiam ubi locfim habent, 
non omnes affert Eyclides, sed eas saltem, quas in proposi- 
tionibus sequentibus usui fore viderat; nos tamen, quantum 
fieri potest, reliquas etiam, qnae alicuins momenti sunt, no- 
tabimus, quod iam a Clavio frctum' videmus. Neque tamen 
necesse est, conversam semper, nulla alia inierposita , ordine 
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‘Eni oÙy co tor ) dB. dij AT. x0LVI è i. 
BT, dvo 0) ci 4B, BT dvo) tai AT, TB ica 


slot È éxartoa éuateoe , nol yovia ) vuo ABT yuvie 
3) vno ATB toy lon° Boo coe ] Al face vi 
AB ion tori, xaò v0 ABI agiymvov cd AB 
Truro îgov tota, to èheccov vw pueibovi, breo 
AFOSTOV* 0U% cow diodo éovv |, AB vj AT ton 
cou. "Eoy “oa tpiyovov nai va dee. 


HPOTAZISZ". 


"Enl'eije avris svdelas, duai taîs avtals svIsIatE 
chic do eviciue Tone Enarioa ésatéou ov cvotady- 


x 


\ 


‘excipere cafm., ciuus sit conversa. Sic v. g. lib. I, 8. et 26. 
conversao sunt Prop. 4. Saepe quippe ad demonstrandam 
conversam alias ‘adhuc ‘propositiones ante demonstrari necesse 
est. Caeterum, quum duae partes sint în ‘conclusione Prop. 
d., nempe 1.) in — triangulo aequicruro angulos ad basin, 
.-2) in eodem triangulo etiam angulos sub basi aequales esse, 
de utriusque conversione cogitari potest. Ac prioris quidem 
conversam exliibet Prop. 6. Euclidis. Posterior conversa 
Ita habebit: Si trianguli ABI (Fig. %.), anguli. T'B4, BIE 
sub basi aequales fuerint', erunt etiam latera AB, AI acqualia, 
Sumautur enim B3=TH, ducanturque vectae BH, ZI) erunt- 
que in triangulis ZBI", HB rectae ZB, IH aequalea ex.con- 
structione, et quum recta BI communis sit utrique triangulo, 
et angulus ZD4 (vel I°BZ) ex ‘hypothesi. aequalis sit an- 
gulo BIE (vel BI) erit ex Prop. 4. ZZx=BH, et angulus 
BZI=BHT",. et. triangulum 8Z/-=-BHI. Tam dico, rectas 
AZ, AH esse aequales. Quodsi enim inacquales sint, erit 
alterutra v. co ZA maior. Sumatur ZO=4H, ductaque 0/7 
erunt im triangulis @ZI", BHA, ex demonstratis Zf=BH; 
-Z0=AH ex hypoth. et angulus 0ZI'=BHA4 cx demonstrat, 
Hinc ex Prop. 4. erit triangulum ZOI-HAB. Unde, ablatis 


! Cd 
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Quoniam igitur aequalis est 4B ipsi AT,.com- 
munis ‘autem BT", duae igitur AB, BI duabus AT, 
T'B aequales sunt,- utraque utrique, et angulus 4BT 
angulo AI°B est aequalis; basis igitar AI" basi AB 
4equalis est, et ABI" triangulum AI"B triangulo aes 
quale erit (Prop. 4.), minus minori, quod est absurdum 
(Ax. 9.); non igitur inaequalis est recta AB rectae 
AT; ergo aequalis. Si igitux trianguli eto. . 0. 


PROPOSITIO VIL (Fig. 8) 
Super eadem recta, duabus iisdem rectis aliae duae 
rectae aequales utraque utrique non constituentur, ad 


aequalibus triangulis BZI°, BHI erunt (Ax. 3.) reliqua, trian- 
gulum nempe BIO=ABI" i. e. pars aequalis erit toti, quod 
fieri nequit (Ax. 9.), Aequales igitur sint AZ, AH ttecessé est. — 
A quibus si auferaniur BZ, MH, quae' ex hypothesi aequales 
sunt, reliqua aequalia erunt (Ax. 3,), nempe recta AB=-AC0 
Aliam divectam demonstrationem habet Proclus, dum, ducta 
ZH, ostendit, angulos AZH, AHZ esse aequales, unde res ex 
I. 6, patet, Non ut conversam, sed ut primariam propositionem 
6. demonstrat Coétsius I. c. p. 50. et Van Swiuden. l. c. p. 96. 
ex I. 9. et I. 28,, ubi, quum hae propositiones non pendeant 
a I. 6., non idem monendum est, quod în propositione pracce- 


dente. Caeterum, quod monet Hauber. Chrèst. Geom. p. 219. 


et Pfieiderer. ibid, p. 503. etiam Prop: 6. simili ratione, ac in 
Prop. 5, a nonnullis factum est, ex ipso principio congruentiae, si 
nempeidem triangulum bis positum sumatur,demonstrari potest. 

Cor. Triangula aequiangula sunt etiam aequilatera. 

PROPOSITIO VII. 

Obs. Recte Savilius monet, propositionem hanc ali- 
quanto obscurius expressam esse, unde paulo aliter Rob. Sim- 
soni fere modo efferri poterit ita: Super eadem basi, atque 
ad easdem cius partes nequeynt duo triangula constituò, ita ur. 


Ù 
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SO 
«dovra, 71005 @idw nol dilw onusim ènì vd asta 
|! féon, ta avra négara Epovoai taîs èÈ coyje evdels. 
‘ Ei yde duvarov ,‘înì vis avre sUdelas vijs AB, 
duoi cale avtais svdeiis vate AT, TB dio dvo. 
svdstiar al A4, AR loca ésatioa Énateoa CUVECTA— 
tmoayv, + st006 dilw ut) dio chpueto v& te T 
uat A, tn co aveo uton ta T,, A, ta avre ne- 
cata èyovowi td. A, B' dive ioyv elvaì vv utv TA 
- Vi} dA, to avro néoas éyovoav av to A, vnv dè 
: TB vj 4B, vò avro nioac Epovoav avrij to B' al 
sneblevyBo 7 FA). x o) 


‘,. 1) Peyrard. addit: xl ai BI, BA èxBeBiyodwoay tn’ 
. evdsias sè va E, Z. Duas etiam figuras describit, quas ad 
‘Commentarium dedimus, et in ipsa etiam demonstratione pro 

morusullis litteris substituit ‘alias. Nos autem sine codd. an- 
ctoritate nihil hic mutate voluimus. © Caeterum- vide Com- 


‘ mentarium. 


latera ad eosdem baseos .terminos vergentia acqualia sint, Cae- 
forum conferatur Hauber, in Chrest. Geom. p. 222. sqq. Si 
enim fieri potest, sint (Fig. 8. 9.) triangula ABI, ABA ita come 
parata ‘ut AI=A4, et BI'=B4, eritque vel vertex neutrius 
triariguli intra reliquum triangulum, vel vertex alteriits intra 
| alterum triangulum, vel vertex unius in latere alterius ipso aut 
producto in loco af altero vertice diverso. Praeter cum casum, - 
quo vertex neutrius trianguli est intra reliquum triangulum, 
qui solus in Graecis, quos habemus, Euclidis codicibys de- 
monstratus est,, etiam .reliquos casus ‘demonstrandos esse iam 
Proclus innuit, et eins casùus, quo vertex unius trianguli est 
iutra alteram, demonstrationem dedit, quam pariter habent 
Campanus, Savilius, Clavius et Robertus Simson. ‘In ea 
mempe (Fic. 9.) aequalitas angalorum AMAT, MTA, atque ex- 
inde inaeqnalitas angulorum ZAlM, ETA infertur, qui tamen 
ex. parte posteriore Prop. 5. ‘acquales essa debebant. Hunc 
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aliud et aliud punctum ad easdem partes, ita ‘ut eos. 
dem terminos habeant, quos primae reetae. -. 

Si enim fieri potest, super eadem recta AB dua. 
bus iisdem rectis AT°, T'B, aliae duae rectae 44, 
AB aequales utraque utrique constituantur ad aliud et 
aliud punctum J' et 4, ad easdem partes I", 4, et 
eosdem terminos habentes 4, ‘B; ita ut. aequalis sit 
quidem TA ipsi 44; eundem terminum habens, quem 
illa, punctum _4, I°B vero ipsi 4B, eundetm ter- 
minum habens, quem illa, punctum B; et iungatur' 


T4. 


tamen casum ab Euclide non omissum, nec Euclidem ipsum 
mutilatum, sed librariorum tantum culpa alteram fighram 
omissam esse asserit Peyrard. Tum. I. Praefat. p. XVIII. et, 
hac figure restituta, et rectis duabus productis, ne nlia 
quidem vace mutata, perfectam demonstrationem se restitiisse 


.'ait, Iubet nempe (Fig. 10.) rectas BI) B4 producere, ubi deinde 


demonstratio , paucis tantum litteris mutatis,: ad 'utrumque 
casum applicari potest, nominatim itaque ad eum quoque, quo 
vertex I" unius trianguli est intra alterum triangulum 448. 
Ita nempe procedit, postquam ostensus ‘Fuerat angulus A5°4 
rA45°: ,,Quare. angulus A45° maior est angulo 4F8, multo . 
igitur FAZ maior est ipso 45°E: Rursus, quoniam aequalis est 
I"B ipsi 4B, aequalis est angulus 774Z angulò 4F°Z, quod fieri 
nequit.‘° Et haec quidem satis ingeniose. Utrum tamen Euclides 
ipse rem ita absolverit, dubitari poterit, quod, ut VV, DD. de 
Lambre et_Prony monent p. XXXVII., vix credi potest, libra- 
rios non integram tantum figuram omisisse, sed lincas etiam, 
quas productas invenerint, non produxisse, et verba, quae in 


ipso textw\eas produci iuberent, omisisse. Accedit, quod in 


N 


versione Arabica, tam ea, ex qua Campanus transtulisse credi- 
tur, quam in Nassireddini typis impressa, ct cuius quoad hunc. 
locum versionem Gallicam, a Sedillot. Profess. Biblioth. Rey. 


“ 
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. End oùv ion tovv 9 AT vj Ad, lor ori val 
yovia o Uro ALA ti ind AAT" peitwv dea.) varo 
ddr È uno AT B- noddé doe 7 vano T'AB polly 
dov) 676 UTO A4rB. Hoy, ènsì ioq tor v q TB 
vi ‘AB, ton tor val yvio vo TAB yovie 7 
uno ATB. ‘Edeiy9y di ovvie nol) svodhò peitov , 
Gmep orlv dduvaror. Ova dea ènì nol ta die, 


HPOTAZIE 

*Ecv dio voiypva ves duo nAsvods cais duol ndev- 
quis îoas n, Snarioav Enatioa, Ègmn dè nal tiv fa- 
cow ti Baoss ioyyo ual c]v yuviow xi yuvig îonv 
ter, tyv Uno tuv igav svdeuv sreQuexopéyr, 
. "Eco do tgipova va ABT, AEZ, vas dio 
mAevode vdg AB, A’ dis dvoì rtÀsvOois toig dE, 
AZ icas sovra, sxarépay énctéoa, vv prev AB vi 
AE, yv dè AT vj AZ tyéro di xa) Bacw cav 
‘BI face vj EZ int: léyo, dt uoì ypuvia ] ra 
BAT yuvia Ti Uno EAZ éotiv 107. 


Paris, factam, Peyrardus in Praefat. Tom. II. p. XLII. exhibet, 
quamvis caeterum non consentiant, casus secundus nominatim 
demonstratus est. 
Is deniquè casus, quo quis sumere possit, verticem unius 
. trianguli esse in latere aliquo alterius ipso vel producto facil- 
limam habet demonstrationem ex eo, quod totum non aequale 
èsse potest parti, Caeterurì Pappus, et ex eo Savilius aliique 
observant, hanc propositionem, quod raro fiat, in propbsitio. 
nibus geometricis, negative efferri, ‘nec esse nisi lemma ad 
I, 8. Atque huic ipsi usni, nempe ut prope lemmatibus in- 
serviant aliis propositionibus, sacpius .inservire propositiones 
. negative expressas, v. c. III. 23, coll®HI. 24,, observat Hau- 
ber. Chrest, p. 250.0 ° 


+ 


—-e- —— 
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Quoniam igitur aequalis est AT ipsi Ad » aequalis 
est et angulus AF4 ipsi A4I' (Prop. 5.); maior 
igitur AA/" ipso 4TB; multo igitur T'4B maior est 


ipso 4T°B.. Rursus, quoniam aequalis est T°B ipsi 


4B, aequalis est et angulus [AB angulo 4F°B. Os 
tensug est autem ipso et multo maior, quod fieri nev 
quit. Non igituy super etc. 4 


PROPOSITLO VIII (Fig.1l,) 


Si duo triangula duo latera ‘diobus lateribus acqua. 
La habeant 9 utrumque utrique, habeant autem et -basin 
basi aequalem; «et angulum angulo aequalem habebunt, 


ab aequalibus rectis contentum. 


Sint duo | triangula ABI, 4EZ duo latera AB, 
AP duobus lateribus AE, 44 aequalia habentia, 
utrumque utrique, .4B quidem ipsi 4E, AI vero 
ipsi 4Z; habeat autem et basin BI basi £Z aequa- 


lem; dico et angulum BAT anguio AZ esse age 


quale, 


- 


Cor. 1. Duo cireuli e duobus punctis descripti, ex cadem 
parte rectae, quae centra eorum coniungit, mon misi in unico 
puncto se invicem secare possunt. — Savilius ex hoc corollario 
pro axiomate sumto vicissim propositionem hanc I. 7. derivavit, 

Cor, 2, Non itaque nisi unum triangulum aequilaterum 
ex cadem parte rectae alicuiùs datae describi potest. 

Haec duo corollaria sunt ex schedis Pfleidereri manuscri- 
ptis, e ghibus sacpius hansimus, et quae iam impressaé etiam 
leguntur in Hauberi ‘Chrest. b 304, 


PROPOSITIO VIIT. 


Obs. Est haec propositio una e conversis quartae. Cae- 


teram .non anguli tantum aequalibus lateribus comprebensi, 


° eh 
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“Epoae rotojutpov oe où ABrI: toryuvov Eri vd 
AEZ tpipavov, nol cideutrov coi uèv B otpsiov 
. nl «0 E onusiov, vije dè BI evdeias ini eyv EZ,. 
— Bpaouocer nai vò I'omuetov ini vò Z, dia vo Tong 
elvor vyv BI Ti EZ: èpooprovons dn vje BI èsnì 
yy EZ, èpagnovovo: ua ci BA, TA tn vee EA, 
AZ.. E yoo Bio uèv if BI èrì Pacw- tiv EZ. 
ipagp0Ger , ci dè BA, AT svhevgai rt coee EA, 
AZ ovx tpaopobovew , Aia ragaAAde6vam , wc ai 
EH, HZ, cvora9yoovtod èni ts avere evdslas 
duo muîs abtais evdslars 'dAlar duo evdelar To, 


Y € si Y 1. ° ' ' 
éuartoa ésattoa , 11908 ilo val diiw ogpeio, trà. 


‘50 avra 1109 » To avro sipara èpovoeat. Ov ovvi- 
otavtet di va ea, epagnoGonivng vis BI fdosws 
tn) cpv EZ Baow , 0v% spugpudcover ul ai BA, 
AL ndsvoab tn) vas EA, AZ. Epagudoovow doa- 
dere nai poviv vano BAT eri yuviav tiv vsta 
EAZ ipabudcer, xaì Ton avi fora. “Eav dea dvo 
mol to éeio.. o i 


HPOTAZIE 8, 
Tv "dodetcar pavia» svdvyocppov dia, tepely, 


s_- 


sed reliqua etiam ommia, nominatim ipsa triangula utrimque 
‘erunt aequalia, quod vel ex congruentià, vel ex Prop, 4. patet. 


Euclides id brevitatis studio omisit, ut Savilius observat. ‘ No-. 


tandum tamen videtur, ne, -si similis casusa obvenerit, a Prop. 8. 
semper denno ad quartam recurrendum vel aliter res etpedienda 
.° sit. * Aliam huius propositionis demonstrationem, ut Proclus 

refert, Philo Byzantinus dedit, quae eo redit , ut duo triangnla, 
quorum aequalitas demortstranda est, ad diversas cinsdem basis 
partes constituantur, et vertices corum recta iungantur, quae 
tum bina triangula aequicrura efficiet; quorum anguli ad basin 


- 
- s 
' , 
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Congruente enim ABT triangulo ipsi 4EZ trian. 
gulo , et posito puncto B super punctum - E, recta 
vero BY super EZ, congruet et punctum [I ipsi Z, 
quia. aequalis est BÎ' ipsi £Z; congruente igitur BM 
ipsi EZy congruent et BA, Î'A ipsis EA, 4Z. 
Si, enim. basis quidem BI" basi ‘EZ congruat, latera 
vero BA, AT ipsis EA, 4Z non congruant, sed 
situm mutent ut EH,-HZ, constituentur super eadem 


recta duabus rectis aliae duae' rectae aequales, utraque - 


utrique, ad aliud et gliud punctum, ad easdem partes; 
eosdem terminos. habentes. Non autem constituuntur 
(Prop. 7.). Corgruente igitur basi BI" basi EZ, 
non possunt non congruere etiam latera BA AT la- 
teribus E4, AZ. Congruent igitur; quare et angulus 
BAI angulo E4Z congruet s et aequalis ei erit. Si 
igitur duo etc. 


PROPOSITIO IX. (Fig. 12.) 


ha of» LI ) Li 
. Datum angulum rectilineum bifariam secare. 


aequales erunt, et qui vel ipsi, vel quorum aequalis summa 


aut differentia efficiet id, quod propesitum erat. Eam ipsam 
“demonstrationem habent etiam Borellius p. 25. sqq: Kaestnérus 


Anfangsgr. der Arithr. u. Geom, P.I. Prop. 4. Karsten. Ma-” 
thes. Theor. Univers. $. 75. Thom. Simpson. Elem. of. Geom. 
B. I. Th. XIV. aliique. Epicrisin illius a Pfleiderero' et Hau- 
bero factam vide in Hauberi Chrest. p. 305. et 255. sqq. 
PROPOSITIO, IX. 
Obs. ‘Proclus monet, demonstrandum etiam esso, 
verticem trianguli aequilateri intra datum anguluar-BAF° situm 


4 
\ 


x 
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"Eotw 7 dodelca pavia evbuyonnpos , L] Und 
BAT dei dj) aveny diga cepei9. 


Eilypdy 9) in) vige AB tvyov aypetov co dol 


dpyefoda eITO vie AT Ti] AA (0) ) AE, nol ène- 


Beuxdo 9 dE, xol cvveotato er) vje AÉ colywvov . 


ioostàs sugoy, t0 4EZ, xe ènetevybo 7 AZ: Aéyas 


dv 1 ino BAT pavia diyo renpartae 1 uno vije AZ 


evdelas. - 
© —Ereb yoo. Loy foviv sj 44° vj AE, own dè 7 
AL, dio di) ai AA, AZ dvoè. vale FA, AZ icac 
sioly, éxatéoa ÉMOTEOG 01,1) Baci ” AZ face ha 
EZ è con éotiv: yuvia dpa 7 Uno AAZ yuvia vj Uno 
EAZi ion domini. 

“H Goo dodelon yuvia evivyoappuos 7 vo BAT, 
diya geruntar vito vije AL evdeias. “Orso 2der svotijone. 


IHPOTAZIZ Li | 
Tijv doBsioav svbeiav renspacpévyv diya csueiv. 
"Ectw 7 dodsica svdeia mesteoaopivy 0) AB- dei 
dy vv AB svdeiav merspacuivyv diya veueivo È © 


‘ 1) Peyrard. ex cod. a. addit yde, quod omittunt edd. Basil, 
et Oxon. 


a . | 
esse. Quod ita demonstrabitur. Quodsi (Fig. 15.) vertex trian- 
guli aequilateri super 4É constructi non sit intra angulum 
BAT, erit vel in uno crurum anguli, vel extrà angulum. Sit, 


si fieri potest, punctum 7 in alterutro crurum v. c. in AF" 


vertex trianguli aequilateri super 4 constituti, eritque angulus 
EAH=-4EH (Prop. 5.), adeoque angulus BJE>4EIN. At, 
quum ex coristruct, sit A4—AE, erit etiam B4E=="JEN (I. 5.), 
quod fieri nequit, Ét similis erit demonstratio verticem trian» 
guli nec în puncto aliguo @ extra angulum BAT esse posse. 
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Sit datus argulus: rectilineus BAT; oportet ipsum 
bifariam secare. 
Surnatur . in 4B quodlibet punctum da et aufera- 


tur ab AI ipsi 44 aequalis AE, et ‘iungatur 4E, 


et constituatur super JE triangulum aequilateruma . 


A4EZ (Prop. 1.), et îungatur AZ: ; dico angulum BAI" 
bifariam secari a recta' AZ. 

Quoniara enim aequalis est 4/4 ipsi AF, com- 
muhis autem AZ, duae dd, AZ duabus FA, AZ 


aequales sunt, utraque utrique, et basis 4Z basi EZ 


aequalis est; angulus igitur 44Z angulo EAZ sequa- 
lis est (Prop. 4.)) : 

Datus igitur angulus rectilineas BAT" bifariam se- 
catur a.recta AZ.. Quod oportebat facere. ! 


PROPOSITIO X. (Fig. 14) 


Datam rectam terminatam bifariam secare. 
- Sit data recta terminata .4B; oportet rectam tere 
minatam AB bifariam. secare. - 


Cor. Manifestum est, angulum ita bisectum denuo bise- 
cari, adeoque angulum primo propositum in ‘quatuor, octo, 
sedecim etc. partes aequales, nempe in omnes cas partes aequa- 
les dividi posse, quarum numerus èxprimi potest numero 2 ad 
digmitatem quamcupque n evecto i. e. numero 22. 


PROPOSITIO x 


Obs. Proclus refert, Apollonium Pergacum datam re- 
ctam terminatam bisecare, ducta recta per puncta intersectio- 
num duorum circulorum, quie punctis datae rectae extremis, 


intervallo isti rectae aequali descripti sunt; quae ratio quoad 


rem ipsam haud multum differt ab Euglidea, quam tamen 


Ve 
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Tuveordra en abrie a0iziwvov icorc4hsvoov vo ABI, 
L7:3. reruodo dl uno AB yovia dixa tjIT4 su- 
. Sela Réyw, dv ) AB evdeia diya tituNtaL sura. to 
4 onpelor “ | | 

Esie yeo ion Boriv i AT rij TB, sown'dè 2) 
TA, dio dj ai AT, TA dvoì taîs BF, TA loc 
_ slot, Euariga énateoe, sol pavia ) vn0 ATA yovia 
ci vino BIA ion toviv Pacs dea n AA Pace ci 
BA ion tovir. 

‘H dpa dodsica evIsia nenegadgivy 7 AB dira 
virunooe sata 0 d. “Orso der novjoni. . 


HPOTAZIE 


"Ti dodstog svdeia, «mò toÙ 906 avti) dodiso 
OHnueroy, 1006 odg yuwviae evIelay peas cyegeiv. 
"Eomw vl uèy dodeica evdeia 1) AB, vo dè dodtv'or- 
 pisiov in avtie co I-det dy «nd roù T'. ompetov vr} AB 
svdsig 1006 099% puvias evIsiav poapunv dvayeiv. 


L 


longe praefert Proclus. Cf. Hauber. Ghrest. p. 241. Patet 
etiam, roctam T'4 (F ig. 14.), quae ex constructione rectam AB 
bisecat, ei ad angulos rectos insistere. ' Caeterum idem de di- 
visione rectae notandum est, quod in Cor. praecedentis de di- 
visione anguli notavimus. ‘ Quod reliquum est, infra ad VI. 
10., quin iam I. 34. Cor. 23. ostendetur, rectam in quoilibet 
partes aequales ope geometriae elementaris dividi posse, quod 
in angulo fieri nequit. 


PROPOSITIO XLI 


y Obs. Pro eo casu huius propositionis, quo punctum, 


e quo perpendicularis ad rectam datam erigi debet, est extre- 


mum huine rectae, Proclus. solutionem habet satis facilem, 
quae etiam est apud Clavium, pluresque aliae'dantur, partim 


“» 
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Constituatur super ipsa triangulum aequulaterum 
ABT (Prop. l.), et. secetur angulus AIB bifariam a 
recta TA (Prop. 9.); dico rectam AB bifariam secari 

in puncto 4. - 

—_  Quoniam enim aequalis est AT ipsi TB, com- 
munis autem TN, duae,. AT, T. 4 duabus BI", T4 
aequales' sunt, utraque' utrique, et angulus ATA an- 
gulo BI aequalis est; basis igitur 44 basi BA ace 
qualis est (Prop. 4.). 


U 


Ergo data recta terminata AB bifariam secatur in 


puncto 4. Quod oportebat facère. 


PROPOSITIO XI. (Fig. 15.) 


‘Datae rectae, a puncto in ea dato, ad rectos an- 

. Bos rectam lineim ducere. ’ o 
Sit quidem data recta AB; datum vero punctum 

in ea I'; oportet a puncto I" rectae AB ad rectos an- 


gulos rectam lineam ducere. i , 


e propositionibus, quae subsequuntur, demum demonstrandae. 
Vid. infra I. 32. Cor. il. 

‘Cox. 1, Ex hac propositione Rob. Simson. monet, facile 
consegni, duas rectas sexmentum commune non habere. Quodsi 
enim fieri posset, rit (Fig. 16.) rectae A4T9, APE segmentum ‘dI 
commune habere possent, erigatur (I. 11.) in Z° ad .A4/ perpen- 
dicularis TZ, et ostendetury ut ii mostra propositione , tam 
ZD4=ZIE, quam ZF4=ZI9, foret itaque ZNE=ZF9 pars 
toti, q. e. a. (Ax.9.) Notandum tamen, hoc ipsum corollarium 
potius axiomatis loco sumendum esse, quunì iam in I. Prop. 
i. tacije sumatur, unde illud ut Ax. 10,.a supra posuimus. 

Cor. 2. Datae rectae JE (Tig. 17.) ad datum in ea pun- 
ctum 4° non nisi una recta ‘7Z ad rectos angulos , duci potest 
Sit enim, si fieri potest, praeter IZ ètiam , MZ. rectae ZE ad 


) 


i «= — = 
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EDnyp8w ind vis AT rvyoy ogpeto vo d, sal 
sciodo vj TA ion N TE, mot CuvecTeTO èsti ts dE 
tdlywvoy. lodsrAevgov 10 ZAE, nai treGevyd 0 C) ZI 
depioo dvi 1j dodslon evdsia vj AB, and vos ; 006 
ode dodevtos omuelov goù I°, no0s 00905 pavias 
svdsia yecupoi quer 9] ZIO 

*Ensì yo ion tovv 1) TA vj TE, xo dè % 
TZ, duo dy ci AT, TZ dvoì vais ET ,TZ ica 
elolv, tuutioa Enetiog, noi Bac 7 AZ Bace 17 
ZE toy tori yuvia doo 1) vno ATZ pavia tj vnò 
EÙZ ion éovì, sai eicuw Èèpetrjo. “Orav dè sUfeia 
tn svIgiuy ovadeica cds epete yuviag T00s ida 
- dots 0017], 0097” énutega ty tomv  paviivo toy 
0097. dov toviv tuatega tiv vo A°UZ, ZIE. 

Ti diqu dodsion evdsia vj \AB, dro roi nicde 
avi] dodevtos ompsiov cov I°, smoòs 00905 yavias 
evdela FOOL HA] ‘Furae  ZT. “Once èdet rroujoat. x 


HPOTAZ I x if. 
Eni yy dodsicav sidstav drres0or , arto 00 do- 
Peytos: ompsiov, ò un tou è avile, naderov sv- 
delay poupuurnv dpoyely. NT 


Li 


rectos angulos, ‘èritque 4l'H=HFE (Det, 10.), rdeogue, 4rH 
<ZI"E (Ax.9.), et multo siagia #AMZ<ZFE. At quum etiam 
ZI° ad angulos rectos sit rectae SE (ex hypoth.), erit etiam 
APZ=ZIE (Def. 10.), quod est absurdum. 


PROPOSITIO XIL 
Obs.. Demonstrandaum erat ante omnia circulum cen- 
tro T, intervallo N74, descriptum secare iectarn ZB in duo- 
bus punctis H et Z. Quod ita fiet.. Cuum punc., d' et d 


“ 


\ 





A 
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Sumatur in AT quodlibet punctum 4, et ponatur 
ipsi T'4 aequalis I'E (Prop. 3.), et constituatur super 
4E triangulum . aequilaterum ZAE (Prop. 1.) et iune 
gatur ZI; dico datae rectae 4B a dato in ea puncto 
T, ad rectos angulos rectam lineam ductam esse ZL 

Quoniam enim aequalis est I°4 ipsi TE, commue 
nis vero IZ, duae JM, T'Z:'Quabus ET, TZ ae. 
quales sunt, utraque utrique, et basis 4Z basi ZE 
aequalis est (Prop. 8.), et sunt deinceps. Quanda 
autem recta in rectam insistens angulos déinceps ae- 


. quales inter se facit, rectus uterque aequalium angulo- 


rum est (Def. 10.); regtus. igitur est uterque ipsorum 
AZ, ZIE. 

Ergo datae rectae AB a dato in ea puncto F, ad 
rectos angulos recta linea ducta est TZ. Quod opor- 
tebat facere. 


- 


PROPOSITIO XII. (Fig. 18. a.) 


Super datam rectam infinitam, a dato puneto, quod 
non est in ea, perpendicularem rectam lineam ducere. 


—_ 


\ 
ex constructione sint e diversis rectae _fB partibus, ducta 
TA secabit rectam 4B in puncto ‘aliquo X (Ax. 15.), Et 
quum punctum X in recta 7°, adeoque intra circulum 
centro I° intervallo T°4 descriptum positum sit, recta 4AKB,. 
quae per hoc punctum' X i. e. infra circulum transit, ne- 
cessario secabit circulum in duobus minimum puzictis H 
et E (Ax. 13.) , At nec in pluribus quam duobus .punctis 
xèciam AB et circulam descriptum se invicem secare Proclus . 
demonstrare Lentat in hunc fere modum. Secet (Fig. 18, Db. et 


E 
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"Eotw 1) pèv dodeica evdsia daneios 97 AB, cò 

. dè dodtv'onueiov, È un èovev è avvio, cò I° dei 
‘, dn) in cpv dodelcay evdetav areigov ty v AB, ano 
soù dodévtos ogpeiov coù T, 0 ur tou in avis, 
ucderov eVdsiav voce azayety, 

Ellj9Iw rie an) va Ersoa uéon tie AB sidelag 
evyov anpusiov 0 4, nai sévion uèòv vw I, daovy- 
. porvi dè é TA, wbxdos yeyoapdw 0 EZH, ual ce- 
cu030 9 EH evdela diya uava vo O, naì ènebev- 
xtuoav al TH, TO, TE evdsia déyuw, bw él. cpv 
dodsicav svdsiav drrstoov yy AB, asto roù dodev- 
. og onpsiov coù I, è un tou in ave; saderos 

 urot TO. 

°Ensì peo ton isvly HO vj OE, soin niof 
dio dj ci OH, OI dvoì vai EO, OT iva sigli ; 
| &aréga énaripa; val Peo 9 TH favei vj TE losly 
Toy puvio dea sj in0 TOH yuvia vj vnò EOF 
corly log; nal siciv tpetije: “Ovav di svdsia ir 
svdsiav. ovideica cas tpetne puvias ioag dAljàarg 
org, 609) énorica vv icav yavuiv towr val 
9 èpectpuvio evdsia uaderos nadeizar tp’ Iw èpé- 
OTYuev. SI 


, 
v 


18, c.) si fieri potest, \circulus' centro i° radio T°/ descriptus 
rrectam 48 non tantum, ut in praecedente schemate, in punctis 
H et E, scd praeterea in alio quodam puncto .d4 sito v. c. 
inter Z7 et punctum @, quod rectam ZE bisecat. Circulus 
îtaque ut ex .f ad punctum £ transeat, rectam /W ipsam aut 
productam in puncto aliquo M secabit (Ax. 15.), et ob SH 
=SE, erit angulus TMA=*MEA (I. 5.).. Pariter antem, ob 
TH=I4, evit THA=JFNAH, et ob FE=NMNA, erit TBA=M AE: 
itaque MAH-=MNAE, adeoque uterque rectus etit (Def. 10.). 
Ostensus est autem etiam ZW9.4 rectus esse, itaque MMA0=I0A 
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Sit quidem data recta infinita 4B, datum vero 
punctum I°, quod non est in ea; oportet super datam 
rectam infinitam AB, a dato puncto I', quod non 
est in ea, perpendicularem rectam lineam ducere. 

Sumatur ad alteram partem AB rectae quodlibet 
punctum 4, ‘et. centro quidem T, intervallo ‘autem 
TA, circulus describatur EZH (Post. 3.), et secetur 
. EH vecta bifariam in @ (Prop. 10.), et iungantur 
TH,.T9, TE rectae (Post. 1.); dico super datam 


‘ rectam infinitam AB, a dato puncto I", quod non 


est in ea, perpendicularem ductam esse J°0. 


Quoniam enim aequalis est recta 770 rectae OE, 
communis autem OF, duae utique OH, OT duabus 
E@8, @I" aequales sunt, utraque utrique, et basis 
T'H. basi TE est aequalis (Def. 15.); angulus igitur 


T@H angulo | EOI' est aequalis (Prop. 8.); et sunt 


deinceps. Quando autem recta in rectam insistens, 
angulos ‘ deincéps aequales'inter se facit, rectus uter- 
que ‘aequalium angulorum est; et recta insistens per- 


| pendicularis appellatur ad eam, in quam insistit (Def. 10.). 


(Ax. 10.); erit igitur Z24=-F@-(I. 6.). At est etiam rA= AM 
(Def. 15.), itaque TM=T9, pars toti, quod est absurdum (Ax 
9.). Recta/igitur 48 circulum in tertio aliquo puncto ‘inter 


+ H et @ posito secare nequit. Simili deinde ratione demon- 
strate conatur, rectam *.4B ‘nec in puncto @ rectam 77E bise- 
cante circulum secare posse, ac deinde, nec in quatuor puri- 
ctis rectam .4B et circulum se invicem secare etc. Quod 
quamvis satis ingeniosum sit, facilius tamen demonstratio 


procedet demum post I. 16. vel I. 17. CE. Pfeiderer. in Hau- 


beri Chrest. p. 307. 
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"En ev dodslcav doa evetav drreigoy eyv AB, 
ano to dodtyeos ONpetov co IT, è um tovy è 
| averle , xcdevos fara 1 TO. “Onso èdel rorzoae. 

PO TAZIE ty. 
. ‘Eav evdeia în svdsiav ovadelva puviue not 
vos dvo codes s 7 duoiv 00daîs Îcac ruowjet. 

Evdeta yeo vs ) AB è evdetav ny TA ova- 
Feica yuvias svossito vue ino TBA, ABA éyo, 
ov ci vnò' TBA, ABA poviai, reo duo oddai 
sicev, 7 duolv c0daîs loat 

Eì uèv oùv ion torly 1 Uno TBA vi vno ABI, 
duo o0d0i sicivm. El dè 00, id asso tod B cy- 
ueiov vj TA evdsie no0s 00965 ) BE al dea Uno 


TBE, EBA dvo 00ddi sio. Ku. ene 7) iné TBE. 


dvoì valse varo T.BA, ABE ton tor, nov roosuei- 
c3w 3 vo EBA «i deu vno-IT'BE, EBA qqioì cats 
sno IBA, ABE, EBA toa sicv. Hey ènsì Y 
uno 4ABA duoì voîs vo ABÈ, EBA ion èorì, xowvy 
noocusicte 1 ino ABI‘ ai cpa vnò ABA, ABT 


Ì | voioì vals vino ABE, EBA, ABI ico eìciv. * Edsi- 


XPy00y dè nab ai ro TBE, EBA tosoì toîs avraîs 
Fow ve dè tw avrd la, ua) dA) Yor gotly loa° xat 


ai Uro FBE, EBA ga vais ino ABA, AB’ ico 


*- 


8chol. Huius problematis Oenopiden primum inven- © 


torem esse Proclus refert. 


PROPOSITIO XIII. | 
Cor. 1. Hinc, si angulorum deinceps positorum unus 
rectus sit, alter pariter erit rectus; si unus acutus, alter ob- 
tusus y et contra. 
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| Super datam. igitur rectam infinitam AB a dato 
puncto 7°, quod non, est in ea, perpendicularis ducta 
est I'B. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XIII, (Fig. 19.) 


Si recta in ‘rectam insistens angulos faciat, vel 
duos rectos, vel duobus. rectis aequales faciet. 

Recta enim quaedam AB in rectam T'4 insistens 
angulos faciat TBA., ABA; dico TBA s AB4 an- 
, gulos vel duos rectos esse vel duobus rectis ae- 
quales. | 

Si quidem igitur aequalis est T'BA4 ipsi AB4 
duo recti sunt(Def. 10.).. Si vero non, ducatur a puncto 
B rectae I°4 ad rectos angulos recta BE (Prop. 11.); 
ergo I'BE, EBA duo recti sunt. Et quoniam FBE 
duobus T°BA, ABE aequalis est, communis addatur 
EBA4; ergo TBE, EBA tribus CBA, ABE, EBA4 
aequales sunt (Ax. 2.). Rursus, quoniam 4B4 duo- 
bus 4BE, EBAaequalis est, communis addatur ABI; 
ergo A4BA, ABI rvibus ABE, ERBA, ABI acqua- 
les sunt (Ax. 2.). Ostensi sunt autém et I'BE, EBA 
tribus eisdem aequales; quae autem eidem aequalia, 
et inter se sunt aequalia (Ax.1.); ergo et TBE, EBA 
ipsii ABA, ABI aequales sunt; sed FBE, EBA 


Cor. 2. Si plures.rectae, quam una ad idem punctum 
eidemi rectae ad easdem eius partes insistant, anguli omnes 
simul fient duobus rectis aequales. i 

Cor. 3. ‘Quotcunque rectis se mutno secantibus, anguli 
ad punctum' sectionis quatuor rectis aequales erunt, et gene- 
ralius: omnes anguli circa idem punctum constituti quatuor 


rectos efficient. Gf. Pfleiderer: l. c. p. 907. 
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elviy» did ai énò TBE, EBA dio dodul cir, val 
al vano ABA, ABT dea duolv opdais Toge siciv. 
. "Ecy deo sal te die. 


2, MPOTAZIE dd 


"Edy node vuvi evieia, mol cu 1006 ave] onpeim, 


«. dio sddeia 1), ‘un tr vd avuta Léon usipevar, ves 


-Epetije yuvias duoiv 00daîc tous mowsow, è evIstas 
Boovrar dAhajAats ai evasiai. 

Iloos yoo tivi eVicia vj AB, nol sé 00 aver 
onpsiw vò B; dvo evdsia ai BI, BA, un tr ca- 
ord puéon ueiuevat, vos èpebijo povias cec Uno 
ABT, ABA dvol oedate- Loag rtossitwoar Mya, è ove 
in sdsias ov vj Î'B ij BA... 

Eì yao pay #0 v) BIT èst sideias n” BA, toro 
sj TB în sv8siag BE. 

"Ent ov svdsia 7 AB în s08stav vv TBE 
Epéorguer , ai dea inò ABI, ABE puvici dvaly * 
6odaic Tour eioive cloè dè xl ai vo ABI, ABA 
duolv c0daîs ica ai cea vino TBA, ABE xaîs 
uno TBA, ABA iov siciv. Kowy cpyogoda 1 vò 
TBA: 10m) cea 1 vnò ABE doinj vij vno ABA 
Zovlv tin, 1 #Aitocwv vi pusitovi, brneo torto adv- 
vator. OQvx do è svdsiag toriv ) BE «j BI. 
‘Opolos dry delbopev > ott ovdè dAly vs ndny vie 
BA în svdsias Goa torìv 3] TB vj RA. "Eav doa 
mad ve Ero. 


‘ 1) Proclus legit: duo svdetae #E7e. 


‘PROPOSITIO XIV. 
Obs. Est haec conversa praecedentis, pariterque paulo 
“goneralius conversa Cor: 2. priecedentis demonstrari poterit. 


v x 
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duo recti sunt; ergo et- ABA. , ABT duobus rèctis 


aequales sunt. Si igitur etc. di 


” 


.PROPOSITIO XIV. (Fig. 20.) 


Si ad aliquam rectam, et ad punctum in ea, duae 
rectae, non ad easdem partes positae, angulos dein- 
ceps duobus rectis, aequales faciant, in directum erunt 
sibi invicem rectae. 

, Ad aliquam enim rectam AB, et ad punctim in 
ea B, duae rectae BI', BA, non ad easdem partes 
positae, angulos deinceps ABI, AB duobus rectis 
“aequales faciant; dico in directum esse rectae I'B 
rectam B4. 
cu Si enim non est rectae BI in directuîn BI, sit 

rectàe I°B in directum BE (Post. 2.). 

Quoniam igitur recta 48 super rectam TBE in 
sistit, anguli ABI, ABE duobus rectis aequales 
sunt (Prop. 13.); sunt autem et ABI", ABA duobus 
rectis aequales; ergo I'BA, ABE ipsis TBA, ABA 
aequales sunt. Communis auferatur I° BA; reliquus 
igitur ABE ‘reliquo AB4 est aequalis (Ax. 3.), mi- 
nor maiori, quod fieri nequit. Non igitur in directum 
est BE rectae BI. Similiter; autem ostendemus, ne- 
que esse aliam quandam praeter BA; in directum igi- 


tur est I'B rectae BA. Si igitur etc. _ 


Alia ‘praecedentis ‘conversa erit haec: Si duo anguli duobus 
rectis ‘aequales sint, atque in vertice communi ita iungantur, 
ut unum crus unius.cum uno crure alterius sit in directum, 
reliqua quoque angulorum crura in eandem rectam coincident, 
quod facile ostendetur. 
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- IPOTAZI Sc. 
’Eav dio evdsiae véuvociv @Aldag, tas nata 
‘ xogupjv pavias loag dilniars romoovow. 
dio yio svdsici ci AB, TA cepvirmoar «iiylas 
sot t0 E crpsiov diym, du Ton tovìv 7) pèv vnò 
AET yovio vij vino AEB, x dè vnò FEB vj vno 
AEA. o 
°Ensì yoo svdsia 1 AE èn° evdeiav vg y TA 
epéotrze, yuvias rode vec ino TEA,. AFA- 
ci doo vio TEA, AEA povici dvalv 00daîs toe 
elciv. Ilahy; tre) svdsia Y AE tn evdeiav cpv 
AB èpéovnus, yoviaz stiobca vee vo AEA, AEB- 
ai Goo ind AEA, AEB yaviar dvolv 6odaîr ioar 
slolv. ’Edsiy9ygoav dè xal al ino TEA, AE dvory 
c0dats loan ai coa vo TEA, AEA vais vno AEÀ, 
A4EB ica eicivo Kowy apyogodo n vno AEA, 
Zon doc 7 vo TEA Xen vj-vno BEA tag. 
totiv. ‘Opuoins dn deryIyostai, ott na) al vo TEB, 
AEA ica siciv. “Eav coa dio ual-ta tte. 1) 

,_ 1) Iopcopa. “Exdi vovrov pavepor, Urial doc: dyrror” ovw 
evdetai tiuvwow dlinkas, tac 1006 ti) tour yavias riroagi de- 
Pais iva r01pgovesr: Hoc Corollarium addunt edd. Oxon. et 
Cod. Peyrardi m. In margine vel inter lineas illud habent Codd. 
d. e. f. et, ut Peyrardus in Praefat. dicit, etiam Coila, ita ta» 
men, ut non prae se ferat signum, quo in loc manuscripto. 
ea, quae ad marginem sunt, ad textum pertinere indicantur. 
Idem tamen in lect. variant. id in Cod. a. deesse asserir, Pa- 
riter edit. Basil. ex alio, ut dicit, exemplari illud in margine 
addit. Quum tamen etiam in Codd. h. i. k. n. desit, nec 
omnino huc, sed ad I. 13. (ubi apud nos Cor. 3. est) perti- 
neat, textui inserere noluimus. aeteram Proclus etiam ad 


‘ banc propositionem simile fere corollarium habet, eo tantum 
ab hoc diversum, quod ci de duabus tantum rectis sermoest. 


PROPOSITIO XV. 


Schol. Thaletem liane Prop. primum invenisse, Euclidem 
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PROPOSITIO XV. (Fig. 21.) 


-Si duae rectae sese secent, angulos ad verticem 
aequales inter se Facient. 

Duae enim rectae AB» T'A sese secent in puncto 
E; dico aequalem esse angulum quidem AEr angulo 


4EB, angulum autem SEB angulo AEA. 


Quoniarh , enim recta AE in rectam TZ insistit 
angulos faciens TEA, AEA; anguli TEA, AEd4 
duobus rectis aequales sunt (Prop. 13.). Rursus, quo. 
niam recta JE in rectam AB insistit, angulos faciens 
AEA4, 4EB; angali AEA, 4EB duobus rectis ae- 
quales sunt (Prop. 13.). Ostensi sunt autem'et TZ4, 
AEA duobus rectis aequales; ergo anguli l'EA, 
AFEA angulis AEA4, 4EB aequales sunt. Communis 


auferatur AÉ4, reliquus igitir TEA reliquo BEA 


aequalis est (Ax. 3.). Similiter autem ostendemus et 
angulos EB, AEA esse aequales., Si igitur duoetc. 


autem primum demonstratione dignam habuisse, Proclus re- 
fert. | 

Obs. Prop. 15. duae sunt conversae. Alteram Proclus 
habet huius seutentiae: Si (Fig. 21.) ad punctum 4 rectae 
alicuius 4B duae rectae £4, JE ducantur non ‘ad easdem 
partes, ac faciau: angulos ad verticem aequales ‘E4 et TE 
iu directum erunt. Nam, quum AE4+4EB=2 rectis (I. 
13.) et ZEB—4ET" ex hypoth. erunt etiam AZE44-AEM=2 
rectis, adeoque E4 et J°E in directum sitae erunt (I. 14.). 


‘ Alteram cònversam exhibet Peletarius huius sententiae: Si 


quatuor rectae AF, IE, BE, 4E ex uno puncto 4 ex- 
euntes binos angulos oppositos inter se aequales fecerint, 
erunt quaelibet duae lincae adversae in directum sibi oppo- 
sitae. Nempe omnes quatuor anguli circa punctum F duobus 


la 


PA 
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‘ 


o UPOTAZIE bis. 

 Maywos qoiyuvov pic toy TÀsvoGY smgocenfAy- 
deloys, ) Èxtos yuvia éuatéoae cv Èvros sa) asre- 
 vaytlov pavo pito tori. 

"Eovw telyuvov 0 AB’, nol ruoosenBeBiajo9ui 
avtod pio thevodì o BI 3nì cò 4° Méyw, GvL 9) èxcos 
; yuvia, ) vno AT4, peitov èotiv Èxategas TOY 
èyros uaì astevavTior , ey vnò TBA, BAT yuvusv., 

Teruijo9w 1 AF diya note vò E, naì èrubev- 
1900 i BE îxBeBiyoda. è evdelas tn) vo Z, 
sai xelodm vi ‘BE îon 7 EZ, no) trebevyda y LT, 
xal degg9a q AT în) co H. ° 

"Estel ov Loy foriv n pv AE vj ET sd: BE 
vj EZ, dio di) si AE, EB òvoì vais TE, EZO 
ioae sioìy 3 Enarioa Éuoteoa ,.ual yovia 7 vuo AEB 
quvia vj ino ZET ion èovì, sara uOQUPUY peo” Ba- 
cis Goa ) AB Boos Wi ZI ion tori, soi co ARE 
egiyavov vé ZET goipuvw Èotiv ioov, ual ai dorral 
yuviar tale Aoumaie yuvints ica. siolv, Enareoa Ena- 
tion, Up dc al ici mievoaì Vrroteivovom: on deu 
èovly 7 ino BAE vj vno ETZ. Meibwv dé tor 


rectis -aequales sunt {Prop, 19. Cor, 3.). Atqui ex hypoth. 
tam 4E4==BEM, quam 4El=BE4, unde  AE4+-AEP= 
BEM+-BE4=32 rectis, adeoque 4E et I°E in directum erunt 
(I. 14.). Pariter, quum ALT BET= 4ET4-BEP=2 rectis, 
AB et BE in directum èrunt, . - 


PROPOSITIO XVI. 


-Obs,  Ramus, ut solet, hysterologiae accusat Euclidem, 
quod hane propositionem, quae facile consequatur ex I. 32., 
separatim demonstret. At demonstratio I. 32. in Euclidis sy- 
stemate ex I. 27., huius vero ex I. 16. dependet, neque igitur, 

‘ 








LI 
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PROPOSITIO XYVL (Fig. 22) 


Omnis ‘trianiguli uno laterum producto, exterior 


angulus utroque interiorum et oppositorum arigulorum 


maior est. 

Sit triangalum . ABI", et producatur ipsius unum 
latus. BI ad 4; dico angulum exteriorem AT ma- 
iorem esse utroque interiorum et oppositorum angu- 
lorum TBA 9 BAT: ) 

Secetur AI bifariam in E (Prop. 10.), et iuncta 


BE producatur in directum ad Z, et ponatur rectae | 


BE ‘aequalis EZ (Prop. 3.), et iungantar ZI, et 
producatur AI ad H. 

Quoniam' igitur aequalis est AE rectae ET, BE 
vero ipsi EZ, duae AE, EB duabus T'E, EZ ae- 
quales sunt, utraque utrique, et angulus AEB angulo 
ZET' aequalis est, ad ver ticem enim est (Prop. 15.); 
basis igitur 4B basi ZI" aequalis est, et triangulum 
ABE triangulo ZZI aequale est, et reliqui anguli 
reliquis angulis aequales sunt, uterque utrique, quos 
acqualia latera subtendunt (Prop. 4.); aequalis igitur 


est BAE ipsi EITZ. Maior autem est angulus ESA 


circulum in demonstrando si evitare volebar, denuo I. 16. ex 
I. 32. deducere poterat. Laudandus potius est Euclides, qui 
pedetentim ad magis ardua progressus facilioribus difficiliofa 
tam apte' superstruere notat. 

Cor. (Procli). Ex uno puncto extra aliquam rectam 
posito ad eam haud plures quam .duae rectae aequales duci 
possunt, ut ex I. 5. et I. 16. facile consequitur, vel aliter: 
Circulus rectam in pluribus quam duobus punctis secare ne- 
quit. Cf, INI. 2. Cor. 1. Praeterea Proclus monet, etiam 1 
27. non nisi consectarium esse huius I. 16. 


» 


Ped 
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9) Uso ETA te vno ETZ: pueitov doa 9) Uro ATA 
vie inò BAE. Opoins dè, vis BI TeTUapuevyze 
diya, deryIrjostat xo 7 vo BIH, rovrécuv ) varo 
ATA, peitov uoò vie. no ABT. Harris ape 
sal va éErje, . . 


IPOTAZIEX 

Iluveos torpuvov di dlo puviar do ceddv èheto- 
govés eicr, navty petahauPavopevat. 

"Eco rolpovov vo ABI liyw, dv vo ABT vet 
qalvov al duo pavia do 00duv èdaocovis-sior navy 
peradaufavorevat, 

‘EufeB)g03w 760 i BI în vo 4. 

Ko) înel toryuvov to ABI èuros tori puvio q 
ind ATA, ueitov èovi vie èrtog nol aTTEVAVTIOV, 
eis dino ABI. Kowy noosusicto 5 ino ATB' ai 


daga Uro ATA, ATB civ Vnò ABI, BUDA peltovés 


elcw. “AN ai vnòo ATA, ATB duvoì 00daîg ici 


 elotv» ai doa Uno ABI, BIA dio ced Ehdavovee 


f 


siotv. ‘Opoiwg dè deltoper, ov uoì al vno BAT, 
ATB duo 008uv Fhaocovés slot, uaì è ai vuo TAR, 
ABI. Ilavros doa sai ta és. 


pd 


PROPOSITIO XVII 


O bs. Aliam adhuc huius propositionis demonstrationem 
habet Proclus, in qua recta .BI' non producitur, at ab 4 ad 
punctum quodcunque. rectae BI recta ducitur. 

Cor. 1. In.omni triangulo, cuius unus angulus 1 rectus 
est aut obtusus, reliqui acuti sunt. CP Clavius. Hinc patet 
ratio, cur Def. 27. 28. 29. ita, ut factum est, expressae fue- 
rint. C£ Peiderer. in Hauberi Chrestgm. Geom. p. 409. 

Cor. 2. Omnes anguli trianguli aequilateri , et duo an- 


bal 


ff. 
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angulo ETZ (Ax. 9.); imaior est igitur ATA ipso . 
BAE. Similiter autem, BI secta bifariam, osten- 
detur et BI'H, hoc est AF'‘d. (Prop. - 15. )» maior et 
ipso ABI. Omuis igitur etc. 


PROPOSITIO XVII. (Fig. 23.) 

Omnis trianguli duo anguli duobus rectis minores 
sunt, quomodocunque sumpti. 

Sit triangalum ABI"; dico trianguli ABI duos 
angulos quomodocanque sumptos duobus rectis mino» 

res esse. 
Producatur enim Br ad 4 (Post. 2.). 

Et quoniam trianguli :9BI" exterior est angulus 
Al'4, maior est interiore et opposito ABI" (Prop. 
16.). Communis addatur AIB; ergo AF4, ATB 
angulis ABI, BIUA maiores sunt (Ax. 4.). Sed 
AFA, ATB duobus rectis aequales sunt (Prop. 13.); 
ergo ABI, BI A duobus rectis minores sunt. Si. 
militer autem ostendemus et BAT, ATB duobus 
rectis minores esse, et adhuc ipsos I'4B, ABI. 
Omnis igitur etc. 


‘ 
“- 


guli ad. basin triangoli aequicruri sunt acuti, «nguli externi 
autem, qui iis adiacent, obtusi. Cf. Clavius. 
| 1 
«Cor. 3. In ttiangulo, in quo duo anguli inaequales 
sunt, minor eorum est acutus, 
Cor. 4 (Procli). A puncto quocunque extra rectam 
posito non nisi unum perpendiculum ad cam demitti potest. 


Cor. 5. Si e' puncto aliquo rectae, quae oblique instet 
alteri rectae, adeoque ex altera | gui parte cum ca acutum, ex , 








#7 - 
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IPOTAZIE di SERI 


Hoyode reryuwoy 0) petto» TÀevoa cy peitove: 
yuviav vssorelvet. So 
"Eco yo Tolpwvov cò ABI, peitova toy ty i 


\ AT TtÀsvoav eis AB Apa , ott upi ywvia g vaso 


ABI psibov tori vie vno BF'A. 
"Enel yao peibov toviv ) AT vis AB, xelodw 


«ij AB îon 1) AA, sat èasbevydo 17 BA. 


Ka} ère) coyovov voù BI'A èxr0s tore yavia 1 
ino: AAB, pusitwv tori 96 èvros mal anevavcior, 
vis Uno AFB- ioy dt ) vino AAB «ij vnò ABA, 


. &ret ual devo ) AB ci AA tor ion pelbav doa 


sal varo ABA vie viso AT'B- s004d dig  vno ABI 
ueibwr avi. vijs Uno ATRB Ilavtos aou' toLYwvov 
«oi ca #96. 4 


IPOTAZIE 


Havede ToLywwoy UTO Ty Leitore 7 yoviay ij pel= 
Cv sieve Urotelvet. . ca 


altera obtusum angulum efficiat, ad hanc alteram demittatur 
perpendiculum, cadet id ad partes anpuli acuti. C£. PHeiderer. I. c. 

| Cot. 6. Quod e vertice trianguli in basin demittitur per- 
pendiculum, incidet in ipsam basin, aut in terminum eius 
extremum, aut in basin produotam, prout angulorum ad ba- 


‘ sin vel uterque acutus, vel alter rectus, vel denique alter ob- 


tusus erit. Cf. Pfleiderer. l. c. 


Losi 


| PROPOSITIO XVIIL 
Obse. ‘ Aliam e Porphyrio demonstrationem addie Proclus, 


° 


© in qua (Fig. 25.) sumta T4=AB, producitur B4 ultra B ad 


punctum aliquod Z, ita ut BE aequalis fiat rectae 44, ac 


deinde iungitur ET, ubi facile patet, esso. AEI=AIE CI. 5.), 
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PROPOSITIO XVIII, (Fig. 24) 


Omnis trianguli maius latus maiorem jangulam 
subtendit. 
- Sit enim triangulum ABI, maius hapens latus 
AT latere A4B;, dico et angulum ABI" maiorem. esse 
angulo .BIA. 

Quoniam enim recta AT maior est recta AB, po- 
natur rectae AB aequalis 44 (Prop.3.), etiungatar BA. 

Et quoniam trianguli BI exterior est angulus . 
AA4Bs maior est interiore et opposito AI°B (Prop. 
16.). Aequalis’ autem angulus 44B angulo. AB4, 
quia et latus. 4B lateri A est aequale; maior igitur 
et ABA ipso ATB;'multo igitur ABI maior fest 
ipso AT'B, Omnis igitur trianguli etc. 1 


PROPOSITIO XIX. (Fig. 26.) 
Omnis trianguli maiorem angulum maius latus 
, subtendit. 


adeoque ABI [> AE (I. 16.)] >AIE> AFB. Caceterum 
notetur huius et 19. cum 5. et 6. Analogia > quam etiam Pro-' 
clus innuit. 

| Cor. 1. In triangulo scaleno omnes etiam sugali ; insie- 
quales erunt, maiores mempe, qui maioribus lateribus -oppo- 
uuntur; et in quovis triangulo non aequilatero li, qui mino- 
ribus lateribus opponuhtur anguli, acuti erunt. C£. Clavius > 
, et Phleiderer, l. c: p. 310. 

Cor. 2. Trianguli aequicruri angulus ad verticem maior - 
aut minor erit quolibet.angulo ad basin, prout basis maior’ 
aut minor.est quovis crure. CE Pfleiderer. l. c. 

Cor. 3. In quovis triangulo perpendiculua demissum o 
vertice opposito. in latus, quod non minus est utrovis reliquo, 


x 
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"Ecco toipovov to ABT pueitova Ego vv Varo 
‘ ABT ywviayv vie vno BLA déyw, ott web sdpvod 
.%) AV mAevoGe vie AB peiboy tovir.. | 

Ei puo un, quo ton toviv | AT vj AB, 
| Badoowy* don pevoby ovx tovv 9 AF vi AB: toy 
a: av Yv nai puvia I vò. ABI vj inò ATR: 
ovx tori di ovx aou ton 2oviv. ij Al vj AB. Ovdè 
priv &luceov torlv 7 AT vj AB thacowy yae ay 
- pv noò pavia ” vno ABI vj ino ATB. Ova 
‘+ fore di ovu doo èieccwv '?oriy 7 AT vis AB. 
! Edex9n di, Ott ovdè è ‘0g totiy psitov deu totky c,] 
A’ vie AB. Iloyvvos deo uob te ere 


HPOTAZIE x. 


‘ Iloyvog TOsyavov al 'dvo stievoeì vie 40179] pei 
Bovés slo: , IUVTY ‘pevohaufovopeva. 


‘intra’ crlangalum cadit. ‘Tum nempe anguli ad basin acuti, 

erunt (Cor. 1.), unde ex Cor. 6. praccedentis res consequitur, 

C£. Pfleiderer. 1. Gi. 

‘ . + - 
PROPOSITIO XIX. 

Ohs. Aliam directam, at operosiorem hurius propositio- 
nis, quae conversa est praecedentis, demonstrationem habet 
Proclus, quam etiam Clavius affert, deductam ex praemisso 
lemmate, quo docetur: Si in triangulo angulus bisecetur, et 

‘ recta bisecans secet basin in partes inaequales, latera etiam 
angulum ad verticerhà comprehendentia inacqualia fore, et ma- 
ius ‘quidem id, quod .maiori. basis segmento adiacet. Quod 
ipsum lemma etiam converti potest. Cf. Clavius. Campano 
nostra 18. est 19., et contra, unde et alias habet demonstra- 

* tiones. do . 
Cor. 1. In triangulo s cuius omnes anguli sunt inacqua- 
les, latera etiam sunt inaequalia, miaius nempe, quod maiori 
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Sit triangulum ABI, maiorem habens angulum 
‘ABI angulo BIA; dico et latus Ar Jlatere 4B 


maius es se. 


Si enim non; vel aequalis est AF rectae AB, ve 


minorj aequalis quidem non est AT rectae AB, ae- 
qualis ‘enim esset et angulus ABI" angùlo AT°B (Prop. 
5.). Non'est autem; ‘non igitur aequalis est AI" rectae 
AB. Neque ‘tamen minor est AI recta 4B; minor 


enim esset et ‘angulus ABI" angulo AT°B (Prop.18.); 


mon est ‘ratem;’ non igitur minor est AI recta AR. 
Ostensum est autem. neque aequalem esse; maior igi- 
tur est AI recta AB. Omnis igitur etc. 


PROPOSITIO XX. (Fig. 27) 


Omsvis trianguli duo latera reliquo maiora sunt, 
quomodocunque sSumpta. 


angulo vpponitur. Cf. Pflciderer ì. e. quì etiam reliqua corol- 
laria habet. 
Cor. 2. Trianguli, aequicrar i basis maior aut minor erit 


quovis crure, prout angulus ad verticem maior aut minor èst 


quolibet ansulo ad basin. 


. Con 3 In triangalo rectangulo aut obspusangalo 1 latas 


angulo recto aut obtuso oppositum maius est quovis reliquo. 
Cor. 4 Si e puncto aligno ad rectam ducantur duae 


rectae, quaram sit una ad eam perpendicularis s va erit minor 


altera Vel: Omnium rectarum, quae e puncto aliquo in 
rectam extta id punctum trausénntem duci possunt, minima 
est ca, quae isti rectae est perpendicularis, quat ipsa etiam 
distantia, -minima nempe, istius puncti a linea dicitur, CE 
Clavius. 

Cor. 5. Si e puncto aliquo ad rectam ducantur perpen- 
dicularis et ex eadem perpendiculi. parte duae aliae.rectae, 


F 


e 
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"Eoto yao toiyovov t0 ABI iéya, 0% toù ABU 
eotyuvov. ci. divo sievgal cis Aorije peiboves eiot, 
navy perodouBavomevot, ai uèv BA, AT vie BIT, 
ci dè AB, BI ua AT, vi dè BI,TA te AB. 
. 4x3 reo n BA în vo d onpetov , nol uetod® 

qj TA ion ) A4, xàb èresevyto ) AT 1 

Erteì ov ton goviv 1] AAtvij AT, Toy èotì ua) pavia 97 

Uro AAT ti Unò A[l' AI peibav dea 7 vo BI A vijs 


.* 
t 


1 ) dAR 1} vrò BFA yovia vis uno ANI pslboov foriv: Haec 
verba, quae hic habent edd. Basil. et Oxon. consentiente Cod. 
‘a. omittit Peyrard. Nec sane sunt necessaria. / 


harum quae perpendiculo propior est, minor est altera: et e 
, diversis perpendiculi partibus duae tantum aequales rectae duci 
| possunt. È | a 
°'* - 0BROPOSITIO XX 

Obs. Proclus refert, Epicutaeos Geometras irridisse, et 
hanc propositionem asinis quoque notim esse dixisse, qui 
recta pergant, ‘ubi foennm sit. Quod ludibrium quam ine- 
pium sit, ubi non de eo agatur, ‘quid sensibus videatur 
(sota 77}v alo&now), sed de scientia philosophica, quam érta= 
otpuovixòv Àbyov vocat Proclus, omnes videut. Nec axioma- 
tum numérus, ut monet Rob. Sinison., sine necessitate augen- 
dus est; Pluves adhuc alias huius propositionis demonstratio- 
.nes affert Proclus, e quibus e schola Philonis et Porphyrii 
hanc satis simplicem: In triaugulo quocinque ABI (Fig. 28.) 
‘sì bisecetur angulus RA" recta 44, quae-basin secet in 4, 
erit angulus BAAD AAN (. 16.). At 4AT=4AB ex constr. 
Itaque BIA>A4A4B, quare BA> BA (I. 19.)., Eodem modo . 
moristratur s esse Al>dl;, quare BA-4-A4T BAK-AI i. cu 
>Br Alii, ut Ambrosius Rhodius, e definitione rectae, Ar-. 
chimedea immediate hoc assettum deducunt, quod non Ramo 
solum, sed etiam Tacqueto , Cottsio, aliisque simplicissimum 
visum fuit. At an Euclidis adsensum obtinere potuisset) du- 


N ù) 
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Sit enim’ triangulum ABI; dico ABT trianguli 
duo latera reliquo maiora esse, quomodocungue sum 


ptas nempe BA, Al latere BI”, et AB, BI latere 


A’, et BT, TA latere AB. 


Producatur enim BA ad , punctum 4, et ponatur 
rectae I° aequalis A4 (Prop. 3.), et iungatur Al”. 

Quoniam igitur aequalis est AA xectae AT) aequa-, 
lis est et angulus AAr angulo ATA (Prop. 5,)}; ma. * 


birandam omnino videtur. Et ipsi Archimedi proprie id non 
definitio est, sed daufarbpevos ri, ut ad Def. 4. dixinius. 
Cor. 1.. “Trianguli ‘aequicruri unumquodque aequalium 
crurum maius est dimidia basi. Cf. Pfleiderer. l. c. p. 312, 
Cor. 2. In triangulo non aequicruro differentia duotum 
inaequalium laterum minor est tertio latere. Nempe quum 
(Fig. 27.) BA-+4-AF>BI, erit demta utrimque recta A7, 
BA> BI AF, vel BI-AT<BA, atque ita pariter circa 
reliqua' latera. . 
Cor, 3. in quovis triangulo summa omnium laterum . 
simul sumptorim maior est, quam duplum cuiuscunque lateris. 
Nam, quum BATAT> BI", erit, utrimque addito BI", BA. 
+A4F+-BI>2BI 
Cor. 4, In quovis triangulo omnia latera simul sumpta 
minora sunt duplo duorum quorumcunque laterum. Quum 


. enim BI'<BA--AF" erit, ùtrimque additis BA-+-AN, BI 


BAKLA[T<IBAs-2 AM Haec tria proxime. praocedentia co- 
rollatia sunt e Borellio. Cf. Plleiderer. l, c. 

Cor. 5. In quavis figura rectilinea quodvis latns est 
minus summareliguorum. Cf. Plleiderer.1. c. Verbi causa in Fi- 
gura quadrilatera ABI (Fig. 29.) ducia diametro RI, erit * 
AF4-BI"> AB. At T4+-B4> BI, unde eo magis AlHI4+ 
BA> AB, atque eodem modo in figuris, quae plura latera 
habent, etiam, si angulos habent introrsum vergentes, res 
demonstrabitur. Conversam huius propositionis, nempe, si 
rectae quotcurique v. €. n i datae sint, quarum quaevis minor 
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\ 


. 50 AAT naù ène) re/yuvoy èove 70 ATB, psibovo 


toy cv vuo BA yoviav tje vro BAT, vso dè 
Tyy pisiova yoviav 9 ueitav mAévod Unorsivei 5% 
A4B «oa cis BI ècv peltav "Ion-dì 7 4B vaîs 
AB, AP) usiboves UL oî BA, AT vis BF. 
‘Quoivs di deltouev, dvi val ci pv AB, BI cis 
TA pusiboves sloip* ai dè BI, TA vijs AB. Iovcos 


- doa xo) te ne. 


ÙPOPAZIE Mi o 
"Eaw vosyuvov ènl uids voy smisvodv dsco té 
TEQUTOY 2) duo evdzia: értos avoraduar, «i cvora- 


Feicar tiv Aormiv toù toryavov do tthevpuv èhate— 


covec uèv écovta:, peitova dì yuviav rtegtetovow. 
Toipuvov yeo toù ABU ènl pas toy TÀievody 


"e BI ’ aTtO TU TEQUTWY TwY B, T, do evdelat 


1) Pe ard. habet lectionem Cod. a: ton dì n di i Al; 
nos praetulimus lectionem edd. Basil. et Oxén. ut conséquenti- 


. bus n° is aptam. 


roclus habet: drrò roi mTsodTuY dobcipevas, 


‘ est summa reliquarum, construi inde posse figutam tot late-. 


rum (a), quot rectae datae sunt,. demonstrat Develey Elem. 
de Geom. Livr, II. -Ch, ILL 6. 41. > 
Cor. 6. Pari ratione ostenditur, quamvis ab uno puncto 
ad alterum ductam rectam minorem esse quavis in codem 
plano inter haec puncta ducta lihea fracta i. e. composita e 
pluribus rectis sub angulis quibuscunque inter se iumctis.. 
Cf. Pfieiderer, L e. 
Cor. 7. In quavis figura rectilinea summa omnium la- 
terum maior ‘est duplo uniustuiusque lateris figurae. Sit enim 
hoc latus 4, summa omnium laterum ="2, crit sumrna feli- 
quorum laterum ==2—4, et ex Cor, 5. J-A4>4; unde, si 


L 


DJ | 
A utrimque addatur, F>2 A; vel 5>4. C£. Plleiderer. L. c. 


1 
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' ior igitur est BI" angulo AAT (Ax. 9.); et quo- 
niam triangulum est 4T°B, maiorem habens anguluna 
BI angalo BAN", maiorem autem angulum maius 
latus subtendit; 4 igitur recta BI maior est (Prop. 
19.); acqualis autem 48 rectis AB, AI’; maiores 
igitur BA, AT recta BI. Similiter autem ostende- 
mus et AB, BI recta" T'A maiores esse; et BI 

TA recta AB. Omnis igitur etc, È 


PROPOSITIO.XXI. (Fig. 30.) 


Si a terminis unius lateris trianguli duae rectae 
intuas constituantur, hae reliquis duobus trianguli la- 
trribus ‘minores quidem erunt, ‘maiorere vero soguiara 
continebunt. | 0 

Trianguli enim ABI super uno latere BI"; ia ter- 
minis B, TIT, duae rectae intus constituantur BJ, 


Cor. 8. “In quavis figura rectilinea summa omnium la- 
terum minor est duplo summae omnium laterum proeter unum. 
Sit hoc unum latus 4, et summa omnium laterum, ut in 
- praecedente Cor. = , eritque T-A%> A; unde, si utrimque 
addatur I—4, erit 2(2—.4)>3; vel IQUI-A), vel 


td. 


mel , x . 
pKI-A. : + 


PROPOSITIO XXI. 


‘Obs. Addi potest, valere etiam propositionem, si pun- 
ctum, quod hic iutra triangulum positum sumebatur, sit in 
alterutro trianguli latere v. c. gi punctum 4 (Fig. 90.) cum 
puucto # coincidat. Aliam adhuc demoustrationem habet ‘ 
Cottsius (Enclid. Elem. VI. libr, prior. Lugd. Batav. 1692. 
p 82.), quae tamen non generaliter valet, Ostenderé nempe . 
vult, esse tam 4B> BJ, quam AM>TA, quod neutiquam 
necesse est. Probe autem notaudum est, .ut vera sit propo- 


_ 
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lvros ovveotatnonv ci Bd s AT léyw, dv ai BA, 
A’ stievpal civ Aomdiv co toyuvov do mnAevowdv 
vv BA, AF. èAdocvves pev sior, meltova dè vaviav 
Mepieyovor, tjv vano BAI vis vo BAT. 

dujxdu ydo if BA è vò E. 

Kei trel napros topavov ci duo. rievoaì Tè 
Monije peibovis sio, vob ABE dod toipuvov ci duò 
srhevooì al ABy AE vie BE ueiboves slot x0rvI 
roocezicda 7 EI ai îo0 BA, AT «uv BE, ET 
peitovi slow. Idv, ine où T'EA toiyvvov ai 
dvo . devoa) al TE, F4 vis TA paibovee elot, 
xotvi sgosuciow 5 AB ai IE, EB doa vv I°4, 
4B pueiboves eiov. ‘Aa «ov BE, ET pueiboves 
tdelyInoav ai BA, AF- noli doo ai BA, AF 
vv BA, Al peilboves elcuv. 


sitio, X terminis extremis basis ducendas esse rectas intra tri- 
anzulum constituendas. Proclus enim demonstrat, hac con- 
ditione omissa-, multa esse triangula, quibus alia inscribi pos- 
sint, quorurh duo latera simul sumpta malora sint lateribits tri 
anguli ambientis, ‘aut etiam, quae -angulum compreliendant 
miuorem co, quem, latera trianguli ambientis comprehendunt. 
CF, Isaaci Monachi Scholia in Euclid. Elem. libr, VI. prior: 
Argentor. 1589. Sit nempe (Fig, 34.) triangulum 424 
cuius angulus ABT vel rectus sit, vel obtusus. Ducatur ad 
punctum baseos quodcunque 4 vecta 44, eritque in triangnlo 
ABI recta A4> AB (Prop, 19. Cor. 3.). Sumatttr 4E="AB, 
rectaque AE bisecetur in pyncto Z (Prop. 10), iungaturque 
ZI", eritque AZK-ZI"> AID (Prop. 20.) i, e. ZE4+-ZT> A1,, 


” ideoqne, additis utrimque aequalibus ZE, AB, eut ZE# 


4B4-Zl'> A04-AB i. e. Z4 +-Zl'> AlT+-AB. Quin Pappus 
(Collect. Machem, INI. 5.) ut NRob. Simson. munet, demon- 
strat, latera trianguli alteri inglasi non solum maiora esse- 
posse lateribus triangnli ambientis, sed quamvis etiam ad ca 
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AT; dico BA; AT latera reliquis trianguli. duobus 
lateribus BA, AT mitora quidem esse , malorem 
vero anguium coutinere, angulum nempe BMI' an- 
gulo BAT. .., 

‘’ Producatur enim Bd4'ad E. 

Et quoniam omnis trimguli duo latera reliquo ma- 
iora surit (Prop. 20.), trianguli ABE duo latera AB, 
AE latere BE maiora sunt. Communis addatur ES: 
ergo BA, AI’ rectis BE, ET maiores sunt (Ax. 43. 
Rursus, quoniam IT'EZ trianguli duo latera SE, EA 
latere I°4 maiora sunt Prop. 20.); communis addatur , 
4B; ergo TE, EB rectis I'4, AB maiores sunt 
(Ax. 4.). Sed ipsis BE, EI maiores ostensae sunt 
BA» AT; multo” igitur ‘BA, AF rectis B4, AF 
maiores sunt, 
rattonem habere, dummodo minor sit dupla. Unde Clairaltio. 
in Praef, ad Geometr. Paris. 1741. non adeo superfiya videri 
debebat Euclidis demonstratio, Pariter, quod ad angulum at- 
tmet, ita Proclus petgit. - Sit (Fig. 92,) tviaugulum ABD 
( Proclus quidem dicit triangulum aequicrurum, ut nempe 
«4B="AI", quod tamen haud necessarium: esse videtur), cuius 
maximum latus BI°, a quo abscindatur B4==B4, et in ducta 
A4 sumatur punctum quodcunque £, ‘et iungatur EM Erit 
itaque angulus B44=B44 {I. 5.). At DAA> AE (1: 16.).. 
Itaque et B44>4EI", et malto magis BAT> JET. Unde 
patet, et quoad angulum necessariam esse illam conditionem, 
ut a punctis extremis baseos ductae. * sine rectae ad punctum 
intra triangulum, 7 

Cor. 1, In figura quadrilatera ABI (Fig. 53.) in qua 
unus angulus 4 introrsum vergit (ita nempe constructus, ut 
rectae eum comprehendentes, .si producantur, intra figuram 
cadant) summa laterim 24414 hune angulum compreben- 
dentum minor est summa religuorum Jaterum BA4+- AL fquod, 


LI 
t 


, Ù 
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Ilchw, èrve) maycos cosyoivov oi èutogo pervia 176 
èvros al drtevavtiov poisoy toviv: «où T'AE age 
teryuvov 1) éxtos yuvia 4 vno BAT peter iovb 
je vnò TEA. dio va ara d004) nal voù ABE 


| veryuvoy 7 iutd6 guvia di vo I'EB uesibpv ov vis 


4 


uno BAT. “Alla vie vo T'EB: peifov èdsiy9y di 
vao BAT sodi dea o vnò. BAM pelbov davi ie 
vno BAT. Eav dpa ual va és. 


HPOTAZIE sf. 


"Ex equiv svdswwv, ‘al slow ica: cosoì vals do- 
Peloarg «vdelats, voiyavov cvorzosedu: dei dy cas 
dvo vis dome peitovas siva, naven peradanfa- 
vopévas n E SE ì 


1) did ra avra dea. Ita cum edd. Basil. er Oxon. posui- 
mus, Peyrard. secutus Cod. a. habet: dra taùra Toivov. 
° 2) Peytard. addit e Cod. a: dea TÒ al ITavrò$ Tosyuvov 
tds duo mAsvode HE doris psizovas elvar, navry perodaufa- 
voutvas. Nos haec verba cum edd. Basil. et Oxon. omisimus, 


‘quod glossam sapere viderentur, et alibi quoque, ubi proble- 


mata ccecutunt, quae determinatione aliqua vel limitatiove 


‘opus habent, in ipso problematis enunciato huius limitationis . 


‘ratio reddi ‘haud solet v. c. in VI. 


ducta recta BI", statim apparet. Eius gori» figuram Proclus 
ad I. Def. 24. satis insulse roiywrov terparAsupori, triangulum 


i quadvilaterum, nominat, angulum nempe E 4 haud pro vero 


angulo reputans. ‘Rectius, ut ibidem refert, Zenodorus xoc- . 


doyuiviov (oxzua) vocabat. 
- Cor. 2. Quadrilaterum, aequilaterum  angulum introrsum 
vergentem habere nequi:, summa potius rectarum, quae an- 


gulum introrsum vergentem comprehendunt, minor'est summa 


duorum reliquorum quadrilateri laterum. 

- Cor. 3. Si super BI (Fig. 54.) alia figura trectilinea 
quaecunque, quae non habet auguios introrsum vérgentes, 
intra a triangulum ABI" constituta sit, v. c. quadrilatera fignia 
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Rursus s--quoniam omnis trianguli exterior angulus 
interiore ét opposito maior ‘est (Prop. 16.)s F4E tri. 
anguli exterior angulus BAI" maior est angulo I°E4, 
Eadem. ex ratione et ABE trianguli exterior angulus 
LEB maior est angulo, BAT. Sed angulo FEB 
maior ostensus est BAI"; multo igitur BAI" maior 
est angulo BAT. Si igitàr eta, 


PROPOSITIO XXII. (Fig. 35.) 


Fx tribus rectis, quae ‘sunt’aequales tribus datie: 
rectis, triangulum constituere; oportet autem duas ro 
liqua.maiores esse, utcunque sumptas. I 


BAEFP, summa laterum ABHKAT semper maior* erit supme 
lateram istius figurae B4+-4E+-ET. Ducta enim AE, pro. 
ducatur 2B4,. dum rectae AE occurrat in Z, tum iungantnr 
ZI, Al',\eritque ex nostra propositiòne, Z44+-ZI"> 4E+4-EP, 
unde, «eddita utrimque 48, erit 4B+Z4%4-ZI" i. e. ZB-+ZI 
> B44-4E+-ES. At ex nostra propositione AB4AM> XB4- 
ZF, unde tanto magis AB-+4F>B4+JE+EI. Et similis 
erit demonstratio in figuris plurium laterum. 

Cor. 4. Pariter, si super cadem basi, ad casdem eius 
partes, duae figurae rectilineae , qua& angulos intro$um ver- 
geutes non habeant s constipuantur una intra alteram, peorimeter - - 
exterioris maior est perimetro interioris. Idemque valet, vi 
utriusque perimetrum intelligas, demta utrimque basi com- — 
mìfiri, quin etiam, si interior atque exterior figura unum al- 
terumve latus praeter basin commune habeant. Haec corollaria 
sunt ex schedis Pfleidereri. Vid. Haubevi Chrest. p. 195. .sqq. 


PROPOSITIO XXIT: 


O bs. 1,» Ostendendum erit; quod et Proclus facere ten- - 
tavit, circulos centro H, intervallo H@==F", et centro Z, in- 


tervallò Z4=4 descriptos) si problematis conditiones serven- 


/ 
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"Egrooey al dodsioqr vasic evicici ai A, B, T, 


° dv ci dyo 07/1 Aosrvi]e peibqves fovmaRy, ITAVTY ue 


scleufavopevar, ci piv A, B vie T, ai dè A, FF 
sis B, uai iv ci B, T ts A: dei dy è vv lav 


sale: A, B, .J'totyoyoy ovavjonode 


Esssloda vis sUdeia, ) AE, rnensoccpivy ‘pv 
sare to d, aretoos dè sara vo E ual ucicdw cy 
uòv. A Fon 4 4Z, vi dì B ion yZH, dè T 
ion ) HO kak xévrow pòv wZ,, Ciao parve dè gw 
ZA, miudos pepodpdo 0 AKA ua) nddiy, séveow 
pv < té H, disorpuavi dè 16 HO, windos payoapdw 
0 KAA, ual ènsteiywogy ci KZ, KH' 2éyw, 0w 
èx equiv evdeuiy, vv îowy vois A, B, T', coiya- 
YOV ONVEOTATOL vo. KZH. i 

*Eneì oùv cò Z onpsiov uevtoov tor vo AKA 
xvxlov, toy tovìv sj ZA vj ZK dado if ZA vj A 


- Bovìy ton” uoò n KZ dea ti) A toriv toy. Ilcdwy, 


èrreì vo H omuatoy xévtgov tori to AKO xbndov, 
i6n 2ovìv 17 HO cj HK- cadde 4 HO vj T èoviv 
log sa) 7 KH «oa xp T tovly ion. “Ecu dè sal 


, 


tur,}se invicem secare, Quod ita fere demonstrari poterit. Si 


s (2 o . . ! . ® 
isti circuli se invicem non secent, vel circulus centro H de- 
scriptus (circulum H vocabimus) complectetur totum circulum, 


centro Z descriptum, quem circulum Z vocabimus; vel cir- 


culus Z complectetur circulum H; vel uterque extra alterum 


‘positus erit, Casu primo ‘9H aequalis aut maior esse deberet, 


quam HZK4ZA i. e BH4, contra bypothesin. Secundo 


Ù 


casu foret ZiZuUZ+-H0 ; i, cAg24r, pariter ‘contra hy- 


pothesin. Tertio foret. HZ H9+-24 i. e. iSr+A; s pariter 


I ' 
Vv 


P I 
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Sint datae tres rectae A, B; T, quarum duue rè, 
liqua rmaiores sint, utcunque sumptae, nempe A, 8 
raiores, quam I; A, I' autem maiores, quam B; 
denique B, I maiores, quam ‘A; oportet igitur ex 
rectis aequalibus ipsis A, B, I° triangulum consituere. 

— Exponatur aliqua recta 4f, terminata quidem ad 
4, infinita vero versus ‘E; et ponatur rectae A acqua» 
lis 4Z, rectae vero' B aequalis ZH, et'rectao I" ae 
qualis © (Prop. '3.); et centro quidem Z, inter. 
vallo vero Z4; circulus describatur AKA (Post. 3.); 


‘et rursnsy; centro quidem :/7, intervallo vero HG, cir- 
culus describatur K_f09 (Post, 3.) et inngantur KZ,. 


KH; dico ex tribus rettis, aequalibus ipsis 4, Bi; 
I", triangulum constitutum esse KZH. 7 
Quoniam igitur Z punctum centram est AKA cir- 


culi, aequalis est ZA ipsi ZK (Def. 15.); sed Z4° 


ipsi A est aequalis; et XZ igitur ipsi 4 est aequalis 
(Ax. 1.). Rursus, quoniam punctum 77 centrum est 
circuli #/KO, aequalis est 770 ipsi HK (Deb. 15.); 
sed H@ ipsi. I est aequalis; et KH igituripsi I 
est aequalis (Ax. 1.), Est autem et Z7 ipsi B ae- 


contra hypothesin. Itaque circuli se invicem secabunt, cet 
quidem, ut facile patet, tam ‘supra rectam 472 in puncto ali- 


quo X, quam infra illam in punctog aliquo 4, unde duo trian . 


gula HKZ, HAZ, quae vero positione tantum differunt, hao . 


ratione construi poterunt, nec vero plura, ut patet ex I, Cor. 7, 

O bs. 2. Quum Proclus Euclidis verba proferat , quae 
paullo differunt ab iis, quae nunc in textu Graeco lesuntyr, 
Commandinus inde concludit, Euclidis demonstrationes ali- 
quibus in'lotis a Theone immutatas fuisse. Id autem ex levi 


ista yariatione, quam permittere sibi omnino poterat ‘Proclus, - 


qui sensum Enelidis, non minutissima quaevis vocabula, spe» 
ctaret, haud sequi videtur. , 


% 
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"n ZHxij B ioy ci vosis doa. svdeia ci KZ » ZH, 
HK, rewoì vas A, B, T idat sioiv. © > 

"Ex couòv dou evderov vv KZ, ZH, HK, ot 
elcev loci coio) raîe dodeicors evoeiais cale A, B, I°, 
teiyuvoy ovviotatar to KZH. “Ozeo de nonjoae. 


Il P OTAZIE. x}. 
Hess sj dodsion svdsig, al va st00s ave” a 


. peio, ti] dodeloy yuvig sb9vyedupo con» ‘poviav. 





svdvyoappov ovornoacda:. 
“Eco pèy dogsiga sdeia 1 AB, c0 dì mods 


adr “oxpsto vò A, 7 dè dodeloa ywvia evivyoau- 
° pos 1 ino ATE dei. dy mods. vi dodsion svdsia ty 
AB, ua) cò 51008 ovTij Grip WA, ij dideioy 
povig evdvyecupo vj vn0 ATE. iony qurian evIU- 
veuupoy cvotpeaodai. i 

Elygdar PIT éuant0os cv T. 4, rE vugovTta 07>- 

, paio va d, E, sal ésstevyda Y AE xaì Èx couiv 

- visir, cal siov iaav‘egioì tale TA, 4E, TE, 
teiyuvov ovvsctato. to AZH, were togv'elua: vIjY 
. pev TA «i dl, Tyy dè TE vi AH, ual Èu tny 
dE tj ZH... 

*Enseì oùv dvo al IAT, TE dvo voie ZA, AH 
igai elciv, éuaceoa, EuarE0a , xoi face 1 4E , Pace 
tj ZH ioy° yavle deo 7 vino ATE yovia tij 17,7) 
ZAH tori ior. 

Ilgos daga ti dodsicy sidela vj AB; xoù . 50 
n00g curi oqueim vò A, vi dodstag yuvia sidv- 
Cor. Triangulum aequicrurum, cuius latus et basis ac- 

quent duas rectas datas, similiter construi poterit, dummodo 
recte, cui latus aequalo fieri debet, maior sit dimidia basi 
{1. 20. Cor. 1.). C£ Pfeiderer. ], c. pi 915, 


Cd 


é 
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By, I aequales sunt. 

Ex'tribus igitur rectis KZ, ZH A HK, . quae sun 
aequales datis rectis 4,- B, IT, triangglum constitu- 
tum est KZH. Quod vportebat facere. ene 


‘PROPOSITIO XXIIL (Fig. 36.) 


Ad datam rectàm, et ad punctum in ea, dato an- 
gulo  rectilineo | angulum rectilineum aequalem consti- 
tuere. - ' n 

Sit quidem data recta AB; în ea vero punctum de 
et datus angulus rectilineus AI°E; oportet igitur ad' 
datam rectam AB ,.et ad punctum in ea A, dato an- 
gulo rectilineo ATE sequalem angulum rectilinotm 
constituere. . 


hi 


Sumantur in utraque ipsarum I°4, FE quaelibet 


puncta 4, E, ‘et iungatur ZE; et ex tribus’rectis, 
quae sunt acquales tribus TY, 4E, TE, triangulum 
constituatur AZH (Prop. 22.), ita ut aequalis sit I4 
quidem rectae AZ,.recta vero TÉ rectae AH, etde- 
nique JE rectae ZH. | 

«Quoniam igitur duae 4, TE duabus ZA, AR 
aequales sunt, utraque utrique, et basis /E basi ZH 
aequalie, angulus AI°E angulo ZAH est sequalle 
(Prop. 8.). 


Ad datam igitur rectam AB, et ad punctum in ea 


A, dato angulo rectilineo ATF, aequalis angulus 


PRO-POSITIÌO XXII! 

Paullo simplicior fit constructio, «si sumatur M'/=/Z, 
adeoque AZ=AH. Caeterum hoc problema ab Oenopide in» 
ventum essey Proclus refert. Pari ratione)datis duobus lateri- 

° 6 


4 oa 


‘ qualis; tres igitur rectae XZ, ZA, HK tribus 4,. | 


N 


CI 
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podio vi) ind ATE Toy yavie csovyaanpos cupi- 


otata: 7] Und ZAH: “Onso édet Ttowjon. x 


+ ’ 


HPOTAZIE 3. 


"Ev duo velpuva tac duo thevode tais dual 
nievoois loas Èi7, snatioav énattag,: THU dè yuviav 
vjs paviug posibova 47 tv Vo tiv lomv evi 
negueyopevyy: uol id Baow tig Baosus ueibova 
ébet. ‘ 

“Eco do colyova ‘ té ABI, AEZ, tas ddo 
mAevgds vos AB, AT vais duel mhevoais vaîe JE, 
AZ Îloag. iporra, sxotigay Euatt0a , to] uv AB 
tj dE, vv dè AT vj 4Z, yovia dè 7) ino BAT 
. puvias ij vano EAZ psitov toro” Aey0, otL ualBa- 
cis 7} BI Bacsws eye EZ pettov éoviv. 

"Ensì yio peitav èoviv ij inò BAT yovia vis 
vò EAZ povias, cvveotato 1906 vj dE' eviciu, 


bus trianguli et angulo, quem compreliendune, aliuò ei 
sequale triangulum constituetur. 


CA 


PROPOSITIO XXIV. © 


/ e. ” 5 I 
Praeter eum casum, qui in textu Graeco. habetur, duos , 


adhuc alios esse, Proclus monet, eosque habent etiam Campa- 
panus, Commandinus, Clavius, Orontius Finneus , Billingsley 
aliique. Nempe punctum 77 non tantum, ut est in Graecis cx- 
: emplavibus, supra EZ, verum etiam (Tig. 38. a.) in ipsam 
EZ, vel infta cam (Fig. 38. b.) cadere potest. At etiam his 
,0asibus facilis est domonstratio. Cadat enim (Fig. 58, a.) pun- 
ctum Zinrectam EZ, eritque, ob angulum EJ4H> E14Z, ne- 
cessario punctum Min recta EZ ultra Z producta, i. e. erit 
EH vel BÎ> EZ. Sinautem punctum 2 (Fig. 36. b.) cadet 
infra rectam EZ, erit triangnlum EZ4 intra triangulum 'E774, 
adebque AZ-+EZ<A4H-+-EH (5. 21.) adeoque., quum ex hyp.- 
f . ' 


nce ge A eg — gg — 


sos = —. ET. peegnapwea er nre ———=— << o 
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rectilineus constitutus est ZAH. Quod oportebat 
facere. 


PROPOSITIO XXIV. (Fig. 37.) 


Si duo triangula duo latera duobus lateribus aequa- 
lia habeant, utrumque utrique, angulum autem angulo 
mairorem habeant, qui ab aequalibus lateribus contine- 
tur; et basin basi maiorem habebunt. 


Sint duo triangala ABT, 4EZ,; duo latera AB, 
AT duobus lateribias AE, AZ aequalia habentia, 
utrumque utrique, latus nempe AB lateri 4E, latus 
vero A’ lateri 4Z, angulus autem BAI" angulo 
EAZ maior sit; dico et basiz BI' basi EZ maiorem 
esse. 


Quoniam enim maior est BAT angulus E4Z an 
gulo, constituatur ad 47 rectam, et ad punctun in 


sit AZ=AI"i. e, ex constr. =4H, erit EZ<EH (Ax.5.). Cae-. 
terum potest etiam res brevius absolvi co fere modo, quo Rob.. 
Simson. utitur, quem exactiotis demonstrationis causa paulo 
tantum immutatum sistimns. Sit nempe (Fig. 59.) BA="48, 
AT=43, et angulns BAT-=-E4Z, et id BA, cam rectaram 
BA, Al, quae non maior est altera }-constituatur angulus B4A 
==E4Z (I. 23.), et fat 44=-4Z, et iungantur BA, AN, erit- 
que (I. 4) BA=EZ, Quam igitor angulus BAAT=EAZ sit 
ex hypoth. minor angulo BAM, recta 44 intra angulum BAI° 

cadet, adeoque recta 44, si opus sit, producta, secabit rectam 
BI. Secet cam in My, critque ANUT'> ABI (I. 16.). At oh 


- AB Alex hypoth, erit ABIAIB (I. 5. et I. 19.) unde: 


< > | 
semper AMI> AIB, adcoque AM<AI" (I. 19.) adeoque, 
quum AA=AI", punctum 4 infra BI' cadet. Et quum A4 

=-AN, erit ddl'= = Ari (I. 5.), adeoque BAl'>BIA et BI 


di 
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Ù 


sal 00 i or) ayueio ci d, vj Uno Bai vovia 


Fon 1 vo EAH: ral usicdw omovioa suv AF, AZ 


day *$ AH, sal ènieSevydocev «i EH, ZH. 

Enel iv. Toy tovv +) nèv AB vij dE, ij dè AT 
e] AH, duo da ai BA, AU dvoì vais EA, AH 
loc: elolv, Exatioa énavioa, ual povia'n vaò BAT 


cquvie vij sno EAH ion tovivo Pao do ij BI Pacs 


«j EH 8cvy loy. Hakwy , ésrel ion éotty 7 AL «i 
AH, ton: fori xa) 7 vno AZH pavia cj vuo AHZ- 
peitav dqa I Uro AZH, Lu0 UTO EHZ, TOA; 
ce peituy tovbv ij uno EZH tie no EHZ.. Kat 
ene) colyovov tori tò EZH, pellova èxov cv inò 
EZH puviav vie ino EHZ: vno' dè vv psitova 
yuviav 7 pelbav stdevoa. Vrrotelver pistimv dea nol 


nhevgai 7 EH vis EZ. "Ion dè ij EH vj BI pei 


Gov Goa‘ noò 7 BI vije EZ. ‘Eayv dea duo xo Te 
és. , 
HI RO 14 SIX us 
"Edv dio toipuva ves dio mievods tai dvoì 
rhevoale loas Èxm, suatioav enare0a , t7v dè Bac 
c]s Pacews peltova dun sol yu paviav TIjS ywvias 


poicova Ha, vyv Uno soy i0uv sUS eu ITERLEYO= 


pevny. - 


® 


N 


> BA (I. 19.) i. è. BL>EZ. Atque hac PAeidererj demon- 


stratione (vid. Hauberi Chrestom. p. 515. sqq.) satisfactum est 
iis, quae in Rob. Simsoni demonstratione adhuc desidera- 


“Varato Thomas Simpson. (Elem. ‘of Geometry London 1800, 
po 262.), ostenso, punctum .@ necessario infra 27° cadere. 
» Caeterum, ut Proclus observat, conditiones problematisi non 


definiunt, utrum ef quo casu trianpula 4BI, AEZ inter se 


+ ? 
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ea 4, BAI" angulo aequalis EAH (Prop. 23.); et po- 
natur alterutri ipsarum AI", 42 aequalis 4H (Prop. 
3.) et iungantur EH, ZH. 

Quoniam igitur aequalis est AB: quidem rectae 
AE, AT vero rectae 4H s. dune BA, AT duabus 
EA, AH aequales sunt, utraque utrique, et angulus 
BAT angulo EA4H aequalis est; basis igitur BI" basi . 
EH est aequalis (Prop. 4.), Rursus, quoniam aequa- 
lis est /Z rectae 4H, aequalis est et angulus 4AZ/T 


 angulo 4HZ (Prop. 5.); maior igitur 4ZH angulo 


EHZ; multo igitur maiòr est EZH augulo EMHZ. 
Et quoniam triangulum est EZH, maiorem habens 
angulum EZH angulo EH7Z; maiorem autem angu- 
lum maius latus subtendit (Prop. 19.); maius igjtur 
et latus 74 latere EZ. Aequale autem Z77 lateri 
BI ; maius igitur et BI latere EZ. Si igitur duo etc» 


PROPÒOSITIO XXV. (Fig. 40.) 
Si duo triangula dio latera duobus lateribus ae 
qualia habeant, utrumque utrique, basin autem basi 


maiorem habeant; et angulum angulo imaiorem habe- 
bunt, qui ab aequalibus rectis continetur. | 


» 


° 


aequalia, aut utrum mains sit aliero, quod demum ope I. 38. 


determinari poterit. Alias adhuc observationes et consectaria 
Pfleidereri vid. l. c, 


PROPOSITIO XXV. 
O bs, Alias huius propositionis, quae conversa est prieris, 
demonstrationes, easque directas, at prolixiores, ex Menelao at 
Herone affert Proclus, quas etiam videre est apud Clavium, in 
quibus autem , varii casus, qui locum habere'possunt, notarì 
i . °° G 


d 


ì) 


7 


' 
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. "Eco dvo solpuva ta. AB, 4EZ, vs do 
sàevgio vas AB; AS voîs dvob svhevonis tois AE, 
AZ i0a6 èyovta , Enutéouv Enoteoe , vv piv AB <% 
AE; vjv dè Al vj AZ: Bass dè ) BI facews 
| js EZ petcav toto* déyo 00 val pavia o vò BAT 
yavios vile Uno FAZ pueituv towv. ’ i 

Ei vee mi ro don goti) avti 4 î 1a000v* tom 


| pevov ovx fvw 1) Varo BAT ij vro EAZ, #04 yeo 
av w uoò face q BI Boost vj EZ* ov Zovi dé. 


oÙVx cioe to) tori yuvia 7 ino BAT vi Uno EAZ. 


- Oddì pay iodio dot 1 ind BAT vis vino LAZ: 


© dooy vee av 77 al Beorg ij BI Pavens vis EZ- cova 
tori de 0U% cge 2ieocwv toriy 9] VITO BAT yovio Né Urto 
EAZ. *Edeiy9 dt, TL 0vd L0x* petto co éovlv 7 
rino BAI Tie Uso FAZ. ’Eav uou duo nad, to 676: 


| HIPOTAZIL x. 


*Edv do coiyave de dio yuvias taîe vel yaviars 


idac 317, Énatioav. Enatiog, ab puav rràesvoav pu 


Acbebant , Observante Haubero Chrestom. pi 270. sqq. Cb 


PHeideveri observationes et consectaria ibid, p. 319. sq. 


PROPOSITIO XXVI EPS 


O bs. i, Prima huius propositionis pàrs, quum nempe'unuiti 
latus cum angulis ci adiacentibus unius triauguli aequale est 
uni lateri- atque arigulis adiacentibus in alteto triangulo-facile 
| per superpositioriem divecte demotistratur: Ob analogiam autem 
casua posterioris sine dubio Euclides similiter ac partenr poste- 


riorem demonstrate maluit. ‘Caeterum Thaleti hoc theorema . 


tribuere Eudemum in historiis “geometricis, Proclùs refert. 


Latus antem siin uno triangulo id. sumatur, quod uni aequa». 


lium angulotum oppositum est, in altero triangulo pariter itlud 
. i 6 
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Sint duo tringula ABI , AEZ, duo latera AB 
AT duobus lateribus AE, 4Z aequalia hàbentia, 
utrumque utrique, 4B quidem lateri 4E, AI" vero 
lateri 4Z,- basis autem BI basi EZ maior sit;- dico 
et angulum BAI" angulo E4Z maiorem esse. 


Si enim non, vel aequalis est ei, vel minor; ae- 
qualis autem non est BAI ipsi E4Z, aequalis enim 
esset et.basis BI basi EZ (Prop.4.); non estautem; | 
non igitur ‘aequalis est angulus BAI ipsi E4Z. At 
neque minor est BAI ipso EAZ, minor enim esset — 
et'-basis BI" basi EZ KProp. 24.); nonFest autem; 
non -igitur minor est BAI afigulus ipso EAZ. ‘Os- 
tensum ‘est autem neque aequalem esse; maior igitur 
est BAF ipso EAZ.. Si igitur duo etc, 


PROPOSITIO XXVI. (Fig. dl.) 


- Si duo trianigula duos angulosduobus angulis aequales 
habeant, utrumque utrique, et unum latus uni lateri 


sumendum erit, et: conti'a. ‘ Caeterum etiam hic valet, - quod 
iu Prop. 8. diximus, triangula etiam ipsa esse aeqnalia. 

Obs. 2. Quatuor hactenus casibus duo triangula inter se 
aequalia esse vidimus, nempe 

1) si unum latus et duo anguli adiacentes, 

2) si unum latus, et-unus angulus ei lateri_adiacens, atque 
angulus ei oppositus in utroque angulo sint aequalia. ‘ Atque 
haec quidem in nostra propositione. 

5) Si duo latera cum angulo, quem comprehendunt, aequa- - 
lia sint utrimque (I. 4.) . - 

4) Si omnia tria latera utrimque aequalia sint (I. 8.). Re-. 
stat adhuc casus 5,, quo duo triangula iuter se aequalia esse 
possunt, nempe, si duo laterà cum angulo uni eorum opposito 
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. 


» ” ‘ D = ' ' n 1) e 
i0nv, ros cpv snpoc tuic ioats yuviarg, i t)v Uno- 


° telvovoay Uno puiav tuv icwv pavia sal rag doris 


nÀev0as taig Aoumais mdevoaîs loac Fisc, Enatéoar 
énattoa, xal tyv Vonygy paviay ti Zoni yuvie. 
"Estw duo volyuva va ABT, 4EZ, tas dvo ya- 
vias tas vno ABI, BIA òvoi tai 0910 AEZ, EZA 
lcas èyovra, éxatéoav ésarioa, tv pèv vo ABI 
ejuno AEZyv dè vo BI A vj Uno EZA èyiro dì nat 


' - 2 DI f Li - 
piav nisvoav pid tÀsv6d lov: TpOTEROY, TY TT00G vote 


iowis yovicis tyv BI vj EZ: Mépa, ov xa) tas ona 
TÀevode taîs douraîg rAevoale ioag Eter, énaricav éue- 
céoa, vai uv AB ri AE, cpv dè AT vj AZ, nad env do 
st7)V yoviay ti Xornij yuvia, ci vo BAT no EAZ. 
Ei ypao dvicos èevuev n AB vj 4E, pio avrwv 
peetsav EoTiv. " Eotow ueitoy ” AB, not UiTd T7 
4E ion q BH, no îrefevy9o 7 HD 
| + Ene ov îoy torlv 7 uèv BH «j AE, 1j dè: BTiij 
EZ, do d) ci BH, BI dvot vaîs AE, EZ low 
elolv, éuatioa Enariou, naì yuvia uno HBT paria 
vj vano A4EZ ion to Bac ape Y HIT foce ij 
AZ toy tor, uaì vo HBI cpipwuvov vi AEZ cer- 


lm 
Ù 


f NU 1 € LI - - 
guyo icov tori, nat ai Zona yaviae tais Aormaîe - 


Noa 


‘utrimque aequalia sint. Hoc tamen casu, sinulla alia deter- 


minatio accedat, aequalitatem triangulorum generatim asserere 
non licebit, quod etiam Proclug observat p.91. Sit enim (Fig. 
42.) triangulam aequicrurum ABI, et producatur basis BI" 
ad punctum aliquod ‘4, ‘ducaturque 44. Tam duo triàangula 


ATA, AB4 habont latus quidem 44 commune, deinde Alt= - 


AB ex hypoth. et angulum etiam 4 communem; qui lateribus 
AP, AB opponitur, et manifestum tamen cst, triangula ipsa 
non esse acqualia, quum unum 424 sip tantum pars alterius 
ATA. Aequalia tamen inter se esse duo triangula demonstrabitur. 


\ 
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aequale, vel quod est'ad-asquales angulos, vel quod 
stbtencit puwmn acqualinm angulorum;. et reliqua latera 
reliquis lateribus aequalia habebunt, utrumque utrique, x 
et reliquum angulum reliquo -angulo. 

. Sint duo triangula ABI, 4EZ, duos angulos ABI, 
BIA duobus JE, EZA4 aequales habentia, utrum- 
que utriqae, ABI" quidem angulo AEZ, BITA vera 
angulo EZ4, habeant autem et unum latus uni lateri . 
aequale; primum, quod est ad aequales angulos, latue 
BI'lateri EZ; dico et reliqua latera reliquis lateribus 


aequalia habitura' esse; utrumque utrique, 42 quidem 
lateri JE, Al vero lateri 44, et reliquum angulum 


reliquo anguio, BAI angulo EA4Z; i 

Sì enim inaequalis est AB rectae ‘AE, una earum 
maior est. Sit maior: AB, et ponatur rectae dl 
aequalis - BH, et iungatur AT. 

Quoniam igitur aequalis est BH quidem rectae 


AE, BI" vero rectae EZ, duae BH, BI duabtis 
AE, EZ jaequales sunt, utraque narique, et angulus 
HBT angulo 4EZ aequalis est; basis igitur AT basi 
AZ aequalis est, et HBI triangulum AEZ triangulo 
aequale est, et reliqui anguli reliquis angulis aequales 
Si utrimque unum angulum uni aequalem habeant, circa alios 
autem angulos latera aequalia, reliquorum vero angulorum 
utrumque simul minorem aut non minorem' recto; et ostende» 
tur angulos etiam aequales esse, circa quos aequalia sunt latera, 
et tertium latus tertio ‘lateri fore ‘aequale. Sit nempe (Fig. 
45.) angulus A4:=4, et'AB==4E, BI=EZ, et 1) anguliZ, 
Z acuti; ‘eritque ABIE=4EZ, et Al'=4Z, et duo triangula 
aequalia, Si enim non sit angulus ABL'=4EZ, erit alteruter 
maior altero.' Sit, si fieri potest, 484° maior angulo 4£Z, et. 
fat ABH=4EZ, eritque iu triangulis ABH, dEZ, 4B=4E 


\ 
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puvias loc Eoovrai, Up de ai loci mhevoai UTOTEI= 
VOVEL* ion dose of vna HI'B puvio tj vno 4ZE. 
Ae 9, -vro AZE vj vnòo BIA dvnoverrai Toy val 
g vo BFH doa ij vuo BLA ion èorv, 1 #accwy 
4) ueibovi, 6ite0 ddraror. Ovx doa dvivos isti 
n AB vij 4E- ton doa. '"Eov dè na j] BI vj EZ 
toys dio di) ai AB, BI voi veis AE, EZ ic 
elolv, Exattoa ésertoa, val yuvio 1 ino ABI yuvia 
tj vno AEZ toviv ion Baore dioa ) AT Baos i 
AZ ici tovì > nol A otro yovia 9 vo BAT vij A0ery 
vavia vj vino EAZ ion tori. 


"AM e dì nadiv, torwoav ai dro vec Toas yavias. 
mievoaì vrotsivovoni Town, ve ] AB vj AE deo. 


udiv, Ott nol ‘ai hotreaì tievoai tais dosriaic TÀEV= 
cai ica écovea: , ) '‘nuèv AT UA 4Z, ‘) dè BF e 
EZ, ua) tu n tour pavia 1 Vao BAT vi A 0177] 
govia Ti Urra EAZ ion tour. 


A Ù 


. (ypoth.), angulus A=d pariter ex hypoth. et ABH=4EZ 
(hypoth,): itaque ZHB=A4ZE (I. 25), et._BH=EZ i) e. ex 
hypoth. =BSM Quum autem ex hypoth, sit angulus Z acuius, 
acutus erit AB, unde BAI" obtusus (I, 14.). At BI tri- 
angulum, ut ostendimus, aequicrurum est, unde BHI" etiam 
acutus erit (I. 17, Cor. 2.) q. e. a. Sint autem 2 ) anguli 7, Z 
noù minores recto, atque ostendetur ut ante, esse triangulum 
° BHI aequicrurum, adeoque angulum 7° acutum yel minorem 
recto (I. 17. Cor.. 2.); quem tamen non minorem esse recto 
 posuimus, q. e. a. Caeterum, si angulus 4 et 4 vectus vel 
obtusus.sit, necessario acutus erit angulns J' et Z (I. 17.), unde 
tum nova circa, hos angulos dsterminatione non opus est. Pa- 
iter, si sit ABBI, adeogne 4E<EZ, erit angulorum Z'et 
Z uterque acutus (I, 18. Cor.-1.), unde etiani tum res nova de- 
monstratione haud eget. Quum vero demonstratum fuerit, esse 
angulum- ABI°=4EZ,. eruat tum ex T. 4. etiam ipsa triangula, 
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erunt, quos,aequalia latera subtendunt (Prop. 4.); ae-_ 
‘qualis igitur 4#T°B angulus angulo AZ. Sed AZE 


angulo BI°4 ponitur aequalis; igitur et BI angulo 
BIA aequalis est, minor maiori, quod fieri nequit. 
Non igitur inaequalis est AB rectae AE; aequalis 


igitur est. Est autem et BI". rectae EZ acqualis,- 


duae igitur 4B, BI duabus JE, EZ aequales sunt, 


utraque utrique, et angulus ABI" angulo 4EZ est 


aequalis; basis igitur AI" basi 4Z aequalis est, et re- 


liquus angulus BAT reliquo angulo E4Z aequalis est 


(Prop. 4, DL i Ù 


Sed et rursits, s sint latera aequales angulos subten- 


dentia aequalia, ut AB lateri ZE; dico rursus et re- 


liqua latera reliquis Jlateribus aequalia futura esse, AT 


quidem lateri 4Z, BI vero lateri EZ, et adhuc re- 


‘liquum angulum BAT reliquo angie EA4Z aequalèm —. 


E5$C. 


£ 


et omnes eorum partes inter se acqualîa. Cf. Pfleiderer. l. c. 


p. 321. sq. Hic ex Clavio vel Tacqueto vel Whistono (Andr. 
Tacquet. Elem. Euclid. Geometriae illustrata a Guil. VVhiston. 


Romaè 1745. p. 20.) addi possunt sequentia corollaria, quorum . 


pars: iam ad praecedentes propositiones pertinet, af ob nexum 
cum reliquis hic adiicitur. Cf. Pfleiderer. l. c. p. 525 Ki 


Cor. 1. In'triangulo aequicruro recta angulum ad verti- ‘ 
‘ cem bisecans ad «basin perpendicularis est, et basin acque ac 


triangulum bisecat (I. 4.). 
Cor. 2. In triangulo aequicruro recta, quae e vertice 


. ducta basin bisecat, bisecat etianr angulum ad verticem, et. 
triangulum, et perpendioulazis est, ad basin (I. 8.). Cf. dicta — 


ad I. 10. 


Cor. 3. ‘In triangulo aequicrura recta, quae a vertice per- 


pendicularis ducitur ad basin, basin vel angulum ad verticem 
et triaigulum bisecat (I. 5. et I. 26.). 


ld 


v 
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Eì yo dsioos ter 1 BI vi EZ, pia avray 
preltov toulv. ".Eoto peibov, sì duvazov, 7 BI +7 
EZ s nai usicdw 1) EZ ion n BA, na) interi 
"40. 

Kai ine) tony tavly puòy Be 27] EZ, " dè AB 
x) 4E, dvoò 6) ai AB, BO voi vais JE, EZ îoce 
sloly, éxavéoa énateoa, xa) yovias icag seprerovor 
Pao ipa n AO Paoe vj AZ ion tor, xe) vo ABO 
telyuvoy vò 4EZ reryuve icov tor, mal al Aomak 
guviae cale dosnals gyuniais ica Èoovra: È vo dc cl 
oa: rehevoal Urnotsivovow Ton dea tovìv 7 ino BOA 
guvia ci Uno EZA. “AMìé ‘1 vnò EZA vj vsto 
BITA tocky toy sal ) vn0 BOA è dea cj vò BFA 
tovly Toy° coyuvov dr voò A0I° invog pavia 7 
uno BOA îon toc ij ivros vol devavtioy i) 1327) 
BTA, bresp aduvarov. Ovx dea divi00s tovv n) BI" 
«j EZ, loy dea. "Eou dè ua) 17 AB vij JE ion 
duo dr) «i AB, BI dvoi cats AE, EZ ic sloly, 
duarzioa duareoa, nat vmvias loas STEQLEXOVOr Bore 
doa 3) AT face vj AZ toy èorì., na) vo ABT tsoi- 
yavov vd. AEZ toyuvo icov, nol don yuvia 3) 
uno BAI «ij Zoni yuvia vj vnò EAZ ion. “Edy 
Goa due nal va és. 


Cor: 4.. Quod e media basi ad cam erigitur perpendiculum 
in triangulo aequieruro , transit per trianguli verticem, et angu- 
lum ad yerticem bisetat. Quodsi enim non per verticem trans- 
eat, ducatur per verticem alia-recta ad mediam basin, erit 
etiam haec ad basin perpendicularis in eodem .puncto, quo 
prius illud perpendiculum, quod. fieri nequit (I. 11. Cor, 2.). 

Cor, 5: Rectae a ‘quovis talis perpendiculi puncto ad 
punota baseos extrema ductae efficiunt triangulum aequicru- 


rum (I. 4.) 
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| Si enim inaequalis est BI rectae -EZ una earum 
maior est. Sit maior, si fieri potest, BI' recta £Z, 
et ponatur rectae EZ aequalis BO, et iungatur 40. 

Et quoniam aequalis est BO quidem rectae EZy 
AB vero rectae AL, duae AB, BO duabas /E, £Z 
aequales sunt, utraque utrique, et angulos aequales 
continent; basis igitur 40 basi 4Z aequalis est, et. 
. triangulum _4B@ ‘triangulo SEZ aequale est, et re- 
liqui anguli reliquis angulis aequales erunt, quos 20. 
qualia latera subtendynt (Prop. 4.); aequalis igitur est 
angulus BO.A.angulo EZA. Sed EZA angulo BlA 
est aequalis; et BOA igitur angulo BIUA est aequa- 
lis; triangul? igitur AJ exterior angulus BOA ae- 
qualis est interiori et opposito BI°A; quod fieri ne. 
quit (Prop. 16.). Non igitur inaequalis est BI rectae 
LZ; aequalis igitur Est ‘autem et A8 ipsi JE ae 
qualis; ‘duae igitur 4B, BI duabus AF, EZ aequa- 
les sunt, utraque utrique, et angulos aequales: conti. 
nent; ‘basis igitur AI basi 4Z aequalis est, et trian 
gulum ABI" triangulo AEZ aequale, et reliquus an- 
gulus BAT reliquo angulo E4Z aequalis (Prop. 4.). 
Si igitur duo etc, è 


Cor. 6. Quae contra a puncto extra illud perpendiculum 
sito ad extrema basis ducuntur rectae , inaequales sunt, vel tri- | 
angulum scalerum efficiunt. Nam quae a tali puncto ad me- 
diam basin dncitur recta, illi oblique insistit (I. 11. Cor. 2.) 
vel ad alteram sui ‘partem acutum, ad alterum obtusum angu- 
Jum efficit, unde Iatera' his angulis opposita inaequalia erunt 
(I. 24.). Itagne vertices omnium triangulorum aequicrurorum, _ 
supe? eadem basi constitutoraum, sunt in perpendiculo e media 
basi eregto , vel illud perpendiculum est locus geometricus, in 
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IHPOTAZIE x. 

"Eav sìs duo evdeias ev&sia E purvirtto vo gas tvad- 
sd YaviaS LouS ahiyhars ITOL7] naguAlghor Ècovtae 
cdtijloeis ai evdeiat 

Eîs peo dva svdelas tes AB, TA sdbeta tu- 
 ntnvovoa 7] EZ, veg ivahict yovias vis vino AEZ, 
EZA 606 dAAAons gvossita* déym, Ott mago dig4.0g 
Bay ) AB tri TA. 

Ei vee un» Uebataipera ci AB, T4 OVUrE- 
ooUviei, ro. in) va BA uéon, i] tì va AT. ‘Ex 
Peftroda0ey , où OUVITUTTTETWOOV és va BA uéon 
sata co HH. | 

Towpdvov di voé EHZ 7 Iurde giavia gi vio 

. AEZ toy tor) ij tvros nat amevavzior ti vo 
-EZH'), Gneo toviy adivarov ov dea ‘ai AB, TA 
| &uPoddouevar ovumecobvia: trrì vi BA pion: ‘Opoics 


1) Meltow sori Tie Évros naù drevarzion yuvize Tys Vrd. 
EZH' ala uoù ion, Ita edd. Basil. et Oxon. Peyrard. e Cod. _ 
a, cum quo consentit exemplar a Basil. ad marginem citatum, 
habet breviorem Jegtionem , quam in tettu dedimus, 


PEN 
‘quo siti sunt vertices omnium triangulorum aequicrarorum, 
quae super hac basi constitui pogsunt, ! 

“Cor. 7. Si recta angulum trianguli alicuius bisecads op- 
pqsitae basi .est perpendicularis, triangulum illud erit aequicru- 
rum (I. 26,). 

Hanc primam huius libri partem antequan relinquamus, 
monendi videntur lectores, quam plurimas adhuc ad cas, quas 
- Dactenus tractavimus , propasitiones pertinentes observationes 
utilissimas reperiri in Append. 2. eius, quam saepius citavimus, 
Chrestom. Geom, Hauberi, quas attenté perlegere neminem 
lavum rerum studiosum pocnitebit, . 


Ù) 


 PROPOSITIO XXVII. 
Obs.. Anguli alterni (as svaddeé yopias) in hac proposi» 


t è 


i - 
4 
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‘PRO P.OSITIO. XXVII (Fig. 44.) 


Si in'duas rectas recta incidens valternos angulos 
aequales inter se faciat, parallela erunt inter se rectae. 


% 


VA 
I é 


In duas enim rectas 4B, T4 recta incidens EZ, 
alternos àngulos AEZ, EZA aequales inter se faciaty 
dico parallelam esse AB rectae T'4. 


\ 


| e 0° ' DI », 4 
Si enim non, productae 4B, T'4, convenient 


vel ad P4 partes, veLad AT; producantur, et con- 
‘veniant ad B4 partes in H 


Trianguli igitur EMZ exterior angulus, 4EZ ace. 


qualis est interiori et opposito EZ/, quod fieri ne- 


quit (Prop. 16.); non igitur AB, I°4 productae con- 
.venient ad Bd partes, Similiter- autem ostendetur 


tioné primum occurrunt. Sunt autem illi anguli, qui, si recta 
aliqua duas rectas secet, e diversis rectae secantis partibus, alter 
ad unam duarum, quae ab'ea secantux, alter ad alteram .con- 
- stituuntur, Et quidem anguli alterni interni vocantur, si uter- 

. que est ad partem interiorem dwarum rectarum, quae ab alia 


secantur, .ut hic angùli.A4EZ, 4ZE, vel BEZ, IZE,et de his © 


solis apud Euolidem sermo est. Sin autem, reliquis conditio- 


mibus manentibus, sit uterque ad partem externam rectarufn, ’ 


quae secantur, tum anguli alterni externi audiunt v. c. AE4, 
MZA, vel A4EB, IZM, Caeterum etiam si anguli altemi ex- 
terni fuerint aequales, aut (Prop. 28.) duo externi ad casa 
dem partes secamtis. aequales faerint duobus rectis, consequetur - 
parallelismus rectarum, quae ita jsecantur, quod post Proclum 
notat Isaac., Monachus in Schol, ad Euclid. libr. VI. priores. 
Proclus adhuc observat, supponere Euclidem rectas in codem 
plano positas. Cf. dicta ad Defin. 7. 

Cor. 1. Si in figura quadrilatera ABIA (Fig. 45.) latora 


- 


-_ - 


- ° < 


“ * 


Ù 
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dg daga , GT ovdè înì ca AT di 8 ènà un- 


dissoa ca 1é07 OVUTTITTOVORI . aoaAAyhoi slot na- 
ouddnias diga éovy c) AB vj Td. "Edy dea sig 
dvo xa) Ta é69js. 

HPOTAZIE ny. 


“Edy ele duo svdeiag ev&sia Èurirtovoe zijo 


‘und puviey vi èvros na cstevavtiov. mal înì to 


aura pé9qn foyv IT0N] , i tes èvrog xaì ènl ta avra 
union duolv o0daîs los sto] siagdàaglor Eoovrae 


 dlydous ai svdelat. 


Eîs roe do svidelas ade AB, TA evdsia èu- 
nirrovea EZ Tyv èutos perio tiv vno EHB 
ti èveòs ual ‘amsuavziov nol în) td avra pron 1) 
yavia ij vio HOA sony ITOLEÎTO , 9) TOCE èvTOC uad 
ink td aura 1507 cas Uno BHA9, HOd duoiv 00- 
dale i00s* ty, ott rusgddigiog touv 7 AB tij TA. 

Enel peo ton tovtv U vo EHB ei vno HOA, 


dida 7 vo EHB vj vo AHO gary don, vat 9 


, uno AHO cea vj vno HOA toriv Toy soi sio 


3valigt mapaliyAos diga tovìv 1 AB ij TA. 
Ilchv; èneì ai vno BHO, HOA dvolv ogdaîs 


Foca siotv, sio dè stà ai vsro 4H0, BHO dvoiy 


1) Verba uoì Ènì td avra Lion; quae Peyrard. secutus 
Codicem a expurxerat, et ‘quae in edit. quoque Basil. de- 
sunt, ex edit. Oxon. restituimus. Eadem verba in ipso ‘enuni- 
ciato propos. sequentis desunt in cod. a, ubi tamen etiam 
Peyrard. ca retinuit. 


vopposita sequalia sint, nempa. e AB=T4, AT.=B49, erunt + ender 
etiam parallela ex I. 8..et I. 27. 
| Cor. 2. Pariter, si AB=VI%, et TB 4==BI4;; erit, ob 


‘ BI communem, ex I. 4. ètiam AF" =B4, € et tam AB,T4, 


quam AI", BA parallelae (I. 27.). 
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neque ‘ad ATF; quae autem in neutras partes conve. 
niunt, parallelae sunt (Def.° 35.); parallela igitur est 
AB rvectae T°4. Si igitur in duas etc. 


I. 


i 
“ 


PROPOSITIO XXVIII. (Fig. 26.) 
Si in duas rectas retta incidens exteriorem angu- 
lum interiori ét opposito et ad easdem partes aequa- 


lem faciat, vel interiores et ad casdem partes duobus - 


rectis aequales faciat; parallelae erunt inter se rectae. 


In duas enim rectas AB, T°4 recta incidens EZ 
exteriorem angulum EB interiori et opposito et ad 
easdem partes posito angùlo HO aequalem faciat, 
vel interiores et ad easdem partes ipsos B/70, HO4 
duobus rectis aequales; dico parallelam esse 4B re- 
ctae Id. 

Quoniani enim. aequalis est EHB angulo 2/04, 
sed EHB angulo AHO est aequalis (Prop. 15.), et 
AHO igitur ipsi 7704 est aequalis (Ax. 1.); et sunt 
alterni; parallela igitur est AB ipsi TA (Prop. 27.). 

Rursus, quoniam anguli BHO, H604 duobus 
| rectis aequales sunt, sunt autem anguli 4760, BH9 


Cor. 3. Denique, si ABI=BF4 s et AFTB==UBi4, evit 
ex L 26. AB=I4, et Al'==B4, et tam AH, mA, quam AF 
BA parallelae (I. 20.) 


PROPOSITLO XXVIII 


Obs. . Duae conditiones, e quibus hic rectas parallelas” 
esse concluditu, . reducuntur ad . conditionem propositionis. 
praecedentis. Generatim mempe tres hae' conditiones , ut fa- 
cile patet, ita a se. invicem pendent ,s ui molla carum sine re- 


f 


pi I ' —_ 
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deduic ice ai doa ind AHO, BH® catè Uno 
-. BHO, HOÀ ico siciv. Kowy cpuenotw T sto 
BHO, Ao doa 7 ino AH@ loni vj vrò HOA 
Zurlw Îoy° sol elow evaddde- TaoaAiyhos pa éotiy 
1) AB vj TA “Eav doa cis dvo val ta tie 
n. IPOTALZIX us. 

‘H eis vas smagadiyiovs evdeiac evdeia iuni- 
neovog tac te èvadìot, guviag loas odia sot, 
sei vp dntde Ti intog sal dnevaveioy , ua tal ta 
avuta uéon îoyv, ua) ves èvros val era Te ‘auto pen 
9voly cedas Loos. 

‘ Eis yoe riaecddjtove sbdeue Tag ; AB, rA EU 
_. dela FururtitO %” EZ° déyw, dv tas ‘ce ivodidt 
guvias vos inò AHO, HOA icag nori, nol cv 
turog puviay vj vno EHB k) ivvos “ut CIEVAV—- 
slov mal înl so avra 507 ©7 vo HO4 ? lan , sol 


tes èvròs nol ini ra avre puéon ves ‘vyno BHO, 
HOA duoly 00daîs ivas. 


ld 


liquis locnm habere possit. Caeterum poterat etiam Prop. 28. 
immiediate demonstrari, similitér ac’ Props 27. 


PROPOSITIO XXIX. 


È O bs. In hac propositione , quae conversa est duarum 
praecedentium , primum adhibetur notam illud axioma unde- 
cimum, vel, ut alii volunt, -postulatum quintum, Quod 
quidem, quamvis verissimum, haud tamen aeque perspicuum 
esse ac veliqua Buclidis axiomata, ita ut omnibus, quibus 

innotescat, staim, etiam sine ulla illustratione, assensum ‘ 

| quasi extorqueat , pletique” omnes fatentny.. Jam Proclus circa 
e postulatum illud quintum monet: ,,esse potius theérema mul- 
tis dubiis obnoxium, ande et Ptolemaeus illud libro singu- 
Mari demonstrare tentaverit, et pluribue definitionibus ac theo-' 


# 


1 ' t 
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duobus. regtis aequales; ; ergo AH6, BHO ipsis BHO, 
HOA4 aequales sunt (Ax. 1.). Conrmunis auferatar 
BHO; reliquus igitur AHO reliquo HOA est aequa- 
lis (Ax. 3.); et stmt alterni; parallela igitur est 48 
rectae I°4 (Prop. 27.). Si igitur in duas etc. 


PROPOSITIO XXX. (Fig. 46.) 


In  parallelas rectas recta incidens, et alternos gn. 
gulos aequales inter_se facit, et exteriorem interiori et 
opposito et ad easdem partes aequalem, et interiores et 
ad easdem partes duobts rectis aequales, 


In parallelas enim rectas AB, TA recta incidat 
EZ; dico tam alternos angulos AH0, HO arqua- 
les facere, et exteriorem angulum EB interiori et 
opposito et ad easdem partes HO4 aequalem, et in- 
teriotes ad easdem partes BHO, HO4 duobus rectis 
nequales: 


° 


rematibus ad eius demonstrationem opus esse, et propositi= 
nem conversam' (I. 17.) Euclidem demonstravisse. Forte 
quosdam eo -deceptos hanc propositiorem postulatis annume- 
rare, quod, -si anguli fiant duobus rectis minores, rectarum 
erga se,inclinatio et concursus per se patere videatur. At - 
recte contra hos Geminum monete, peritissimos geomettize 
magistros praecipere, probabiles opiniones abesse debere ab 
hnius scientise ratiociniis. Et Aristotelem dicere, aeque ab- 
surdum esse, ab oratore demonstrationem petere, et a geo- 
metra persuaderi sibi pati. Et Symmiam apud Platorem ita 
habere: qui e verisimilibus demonstrationem petuint, eos va- 
nos ingenio esse scio. Atque rectas, si anguli sint dmobt1s 
rectis minores, erga se invicem inclinari, verum quidem esse 
ac necessarium. Lineas aitem magis magisque ad se inelir1a- 


LI 
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El yéo dvisde îovv i inò AHO ci inò HOI, 
pa avrov peitov taviv. "Esta usifuv 1) ino AHO 
sijé ino HOA'). Kowy noosxsioda 1 inò BHO 
‘ai. do vrò AHO, BHO vév vino BHO, HOA pei 
Lovie elow.. “AiR@ ai vsca AHO, BHO duoiv 00- 
dels tour siciv «i cou vnò BHO, HOA duo 00d%v 
Bidecovie elciv. Ai dì cr èhuocovav 1 dvo 00ddv 
anfaddbuevor sig drmergov ovurintovor ai cea AB, 
TA infariowevai els' artetoov cvurecovtAt 0Y cvpe- 
simcovo. dì, dia 16 srogadirniovs avrac Vraoxsiota: 
ovs doa avicos touv 7 vno AHO xvi vno HOA 
Toy age. , } | 
1) Edd, Basil, et Oxon. habent: ?orw pelbon 1) vrò AHO. 


Kai ensì ualbov éorìy 3) trò AHO. Nos cum Peyrardo secuti 
sumus lectionem breviorem cod. a. 


- 


tas, sì producantur,, alicubi concurvrere ; verum quidem esse, 
at non necessarium, nisi quis rationibus demonstret, in rectis 
id verum esse. Esse enim quasdam lineas in infinitum qui- . 
. dem propius ad se acoedentes, nec tamen concurrentes; id, 

quamvis incredibile vidiatur, verum tamen esse, et in'aliis 
lineis ita observatum. Unde dubium oriri, nonne et‘in rectis 
verum esse possit, quod verum sit in aliis lineis, Quod ante- 
quam per-demonstrationes refutatum sit;, menti molestiae quid 
| afferre. Quum praetérea dubia, quae circa concursum earum 
rectarum prolata sint, satis sint speciosa, praestare sane, .ista 
saltem probabifja, nee rationibus innixa, his libris excludere. 
Patate itaque, .demonstrationem quaeri oportere.‘* Similes 
aliorum querelas hic omitto. Nec tamen defuere, qui Eucli- 
dem haud absurde defendi posse, aut eius praecepta modo 
. aliqua illustratione opus habere putarent,. e quibus eminet 
Wa]lisius (Opp. Mathem. ‘T. II. p. 668. sqq.), de quo. infra 


‘gia Excursu ad hunc locym. Quidquid sir, orta sunt quam 


piurima tentamina hanc quasi lacunam expiendi, de quoruda 


p \ 
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È Si enim inaequalis est.4H® angulo HO4 , unus ‘ ” 


| eorum maior est; sit maior _7HO angulo HO4. Come 
munis ‘addatuir BHO; ergo AH0, BHO angulis BHO, 

HOA maiores sunt. Sed 4HO; BHO duobus rectis 
- aequales sunt (Prop. 13.); et igitur BHA, HOA duobus 
minores rectis sunt. .Rectae autem a minoribus quam - 
. duobus rectis productae in infinitum concurrunt (Post 


5. vel Ax, 11 ) Ipsae igitw AB, TA productae in 
infinitim concurrent; non autem concurrunt, quia pa 
rallelae ponuntur; non igitur ‘inaequalis est AH69 ans 
gulo 704; aequalis igitur. 


ld 


praecipuis ad finem huius libri disseremis. Hic sufficiat mò 
> mere, omnes, quae nostràam hanc praecedunt) propositiones 
et pariter I. 31., sine illo axiomate demonîtràri, et nonnullas , 
etiam alias e sequentibus, at quam plurimam religuarià part= 
tem inde derivari, unde; quam late res pateat, facile perspi 
citur. 

Cor. 1. Quodsi in figura paallelograrimà unus soguiis 
fectus sit, crunt omaes retti. Aliter ita: Si recta séecans duas 
. parallelas peipendicularis sit ad unam eavum, rit ttitm ad 
alteram perpendicularis. (E Pfleidereri schedis, unde et multa 
in sequeutibus, vel ubi mon semper expresse monuerimus, den 
‘ sumta sunt.) ‘ 

Cor. 2, În omni pisallelogrammo siguli cidem lager 
| idiacentes sirnul sumti aequales sunt duobus rectis. 

Gor. 3 Recta AB (Ti ig. 47.) quae unari duatim ‘parale. 
lelarum BI, 4F, cum quibus in vodem plano vst s secàt, 
etiam alteram secataà Ducatur enim ex puntto quocunque Z 
rectae IE recta ZB, eritquè (I. 29.) EZB-+ZBI=2 rewis, 
hinc EAB+-5B4<2 rectis, ‘ adeoque BA, dE toncutrest 
(Ax. 11. vel Post. 6.) ° 

Cor 4 (Peletarii) . Si duae rectae, quaé duas paratie | 
las secant, ad unum inter ipsas punctum coierint, duosqhe 


Ò | H 
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A}. + inò AHO ti sto ‘EHB tous Ì Fon? ab 
1) inò EHB doa vj inò HOA 2orv ion. 

— * Koîv ngoontisdo 1] inò BHO ci doo ind EHB, 
BHO qvois inò BHO, HOA lov sioiv. “Ala ci 

. ino EHB, BHO duoly 00dais îoar siol” nol al Vo 

‘ BHO, HOA pa dvoy cedale toaì sloly. ‘H èoe 
ele rag toocdàgAove sal ta #bje o 


HPOTAEZIE X. 
Ai ij ari] evdeia nagddAyhoi not dAAfdoeg slo 


age Xiyiow 

"Eco ixarega. idv AB, lA vj EZ scaoddàyg2os 
 Myo, ove yal 9) AB sj TA tovì reuga A dn los. * 

Eunireéio po sìc aVieg svdeta 7 HK. 

Kat èmel ele vaga Aa)) 0ve evdéiag tale AB, EZ 
sUdeia èunintonev 1 HK, toy diga I Uno AHO Wi 
uno HOZ. Ilcw, ne) ele cos tavadini0vs Yi 
&slac tac EZ, TA evòsia ?unéntozev ) HK, tdi 
Eotiy U vno HOZ vi sno HKd. Edety9n * dè val 

o vo AHK «j vnò HOZ i fono Kei 1 Uso. AHK 


angulos alternos sequales fecerint) aut argulum extermuni 
‘aequalem interno opposito ad easdem partes, aut duos internos 
ex ‘ alterutra parte aequales: erunt istae duae rectae in dire- 
ctum, vel in unam lineani coincident. Haec propositio, quae 
est conversa I. Prop. 29. sumto contrario facile apagogice de- 
monsftratur. 

Cor. 5. Si e duabus rectis AB, BI' (Fig. 48.) quae in 
puncto B conveniunt, una quidem 4B alii ud, altera autem 
BI alii yc parallelae sint, sint autem ad, ye in codeni plano, 
in quo et AB, BI" sunt, convenient etiam ad, ye sub amenlo 
aequali angulo ABI. Quum cnim BI, y5 parallelae sint, 
recta AB, quae ex hyp. unam earum BI secat, ‘secabit etiam 
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Sed AH angulo EHB est aequalis Prop. 15); 
et EHB igitur angulo HO4 est aequalis. | 
Commounis addatur-BHO; ergo EHB, BHO m- 
gulis BHO, H©O4 aequales sunt. Sed FHB, BHO 
duobus rectis aequales sunt (Prop. 13.); et BHO, 
HO4 igitur duobus rectis aequales sunt. Ergo in è pa- 
- rallelas etc. 


PROPÒSITIO XXX. (Fig. 49.). 


Quae eidem rectae parallelae sunt, et inter se sunt 
parallelae. 

Sit utraque rectarum 4B, T° rectae EZ parallela; 
dico et AB rectae l'A'esse parallelam. —* 

Incidat enim in ipsas recta HK. 

Et quoniam in parallelas rectas AB, EZ recta în | 
cidit HK, aequalis est 4770 angulo HOZ (Prop. 
29.). Rursus quoniam in: parallelas rectas EZ, Id 
recta incidit ZK, aequalis est 70Z angulo HKA 
(Prop. 28.). Ostensus est autem et AHK angulo ‘ 
HOZ aequalis; 47K igitur angulo HK4 est aequa- 


‘alteram. va ‘in puncto aliquo $ (I. 29. Cor. 3), eritque By =. 
ABI (I. 29.). Pariter,. quum 4B, ad parallelae sint, recta 
yi, quae , ut ostendimus, rectam 48 secat,. secabit otiam ad 
in puncto aliquo # (I. 29. Cor. 3.); eritque angulus a@y= 
Biy=A4BÈ (I. 29.). Eodem modo ostenditur, af et BI° pro- 
‘ductas se invicem secare, unde patet, dari figuras parallelo- 
grammas (Def. 36.). Praeterea ex hoc Cor. et I. 27. Cor. 1. 

. manifestum est, quadratam, rectangulum, rhombum et rhom- . 


boiden esse parallelogramma (Def. 50—93.). i 


PROPOSITIO XXX. 


- . ° N t . 
. Qbs.. Proclus notat, rem eodem modo demonstrari posse, |. 


- . . 1 
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doa ti Uro HKA fotlw îen° tai siciv èradidt. Ila 
oc2nR0s don. éovìv 1) AB j T4. Ai dqu vj «veg 
«vici 'hoò va dio. 


 AHPOTAZIZ Mo 
«da 06 dadevtos onusiov Da c) dodelon evdela 


maouhiyiov evIeiav yocupurnv ayaysiv. 


"Eotw tò uèv dodtv oqueiov to A, Y dè dodcica 


evdeîu 1 BI dei dj, dia vo6 A onpeiov , tj BI 


svela saociAzAov, evdeiav recu] a7ayeiv. 
pito énì je BI vvyov oruetov to d,' xal 


ènstevyda ” AA salì cvveosdt® no00g vj dA eÙU- 


Bela, do) su m06G ave) oqueia vo A, vj vano AAT 


puria toy 9] vò AAE° ual èuBtfiode bri svdsius 


te LA evdcsia ) AZ. 
Kab èsteì ele duo evdeiag tas BÎ, EZ svdsia 
èunirtovoa 17 AA vas èvaddat pwvias tic ino EAA, 


AAT icas cAlyhows reroimue, magddinAos diga. torly 


9j EZ «j. BI, 
dia co dodévros do onusiov toò A, tj do- 


dFeloy: evdela v) BI ‘sraouiQygAos evdela yecjur) 


usar 97 EAZ: 0080 Eder Too: 


‘a 1) Cod, a, addit: 6 4) dorw érl averne. 


quamvis recta £Z, quad duabus reliquis parallela poritui, 
haud intermedia inter illas, sed extra utramque posita fuerit. 


PROPOSITIO XXXI 


O bs. 1. Punctum datum ita situm esse. deber, ut recta 


data etiam producta nori cum eo conveniaf, quod notant Pro- 


chis et. Clavius. 
- Ojbs. 2: Alia ratio problema hoc solvendi patet ex I, 


27. Cor. 1., ubi, si (Fig. 45.) per A ducenda sit parallela 


- 








< 
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lis; et. sunt alterni. Parallela igitur est AB ipsi T4 
(Prop, 27,3. Quae igitur eidem yectae etc, 


PROPOSITIO XXXI. (Fig. 50.) 


Per datum’ punctum, datae rectae parallelam re- 
ctam lineam ducere. . | 
Sit quidem datum. punctum 4, data vero recta 
BI"; oportet igitur, per 4 punctum , rectae BI pa- 
‘ rallelam rectam lineam ducere. 
Sumatur in BI" quodlibet punctum 4, et iungatur 
44; et constituatur ad 44 rectam, et ad punctum 
in ea A, angulo AA4l° aequalis angulus 4AE (Prop. 
23.) ; et producatur in directum ipsi EA recta AZ. 


Et quoniam in duas rectas BI, EZ recta inci- 
dens A4 alternos angulos EA44, AAT aequales inter 
* se facit; parallela” est EZ rectae BI' (Prop. 27.). 


“ 


Per datum ii punctum A, datae rectae BF pa- 
rallela recta linea ducta est FAZ. Quod opurtebat 
facere, 


rectae I°4, sumto in I°f puncio quocunque I°, descriptisque 
ex 4, I", radio eodem quocunque circulis, posterior rectam 
TA secabit in pineto aliquo 4, e quo deinde circulis radio 
AT descriptus intersecabit circulum ex 4 descriptum in punato. 
‘"B; ita ut ducta recta AB parallela sit rectae Z°4. 

‘Cor. Non plures una recta per idem punctum eidem 
yxectae parallelae duci possunt. Ducantur enim, si fieri p - 
test, duae uni eidemque rectae parallelae ; erunt itaque (I, 30,) 
et ipsae inter se parallelie, quod, cum se in puncto aliquo 
decent, fieri nequit (Del, 59.). 


- 
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IPOTAZIE af. 


| Ilovròe Toryuvov ud TV TA evOdY mossi 


dsl0n6, ) èuros yuvio, dvoi tais èvroc ra CREVAV- 
tiov ion éovi' xal al evtàs toÙ tetyuvoy toeìs pavia: 
dvolv c0dais ioar ciciv. se < 


PROPOSITIO XXXIT. 


Obs. Proclus refert, Eudemum Peripateticum ad Pytha# 


goraeòs. huius theorematis inventionem referre. Alias etiam 


demonstrationes exhibet Proclus, quibus primum propositionis Ì 


pars posterior adsttuitur, et exinde pars prior derivatur. De- 
monstrationem immediatam, non adhibita parallelarum theoria, 
exhibere tentavit Thibaut., de qua infra in Exc. I. - Est autem 

‘haec, propositio consequentiarum longe fertilissima, quarum 
praecipuae' cx Proclo, Clavio, Tacqueto, Pfleiderero maximo, 
aliisque desumtae hae fere fuerint, o 

o Cor. 1. | Conversa quoque valer Nempe, si (Fig. 51.) 


angulus aliquis exterior 4/4 ad triangulum alignod aequalis. 


sit duobus trianguli angulis internis oppositis BAI", ABI sì- 
mul‘sumptis, erit recta I°14 rectae BI in directum. Erunt 
enim anguli ATBH-AT4 aequales  tribus ‘ angulis trianguli 
ABI" i. e. ‘ex hac propos. duobus rectis, unde BI", D°4 in 
directum erunt CI. 14,). 

Cor.2. Omnia triangula eandem angulorum summam habent. 

Cor, 3, Quodsi duo anguli unius trianguli singuli aut 
simul sumti aequales sint duobus angulis alterius trianfuli 
singulis aut simul sumtis, tertins etiam angulus prioris trian- 


‘ .guli aequalis est tertio angulo posterioris trianguli: ‘et gontra, 


si duo triangula unum angulum aequalem habeane, raequalis 
etiam erit réliqudrum summa. . 

‘ Cor. 4. Si'in triangulo aliquo dati sint duo anguli sin- 
“gulatim, aut simul sumti,- datus est etiam tertius: et, si 
unus datus est, data est reliquorum summit, - 7 

Cor. 5. Prout unus angulus trianguli rectus, aut ob- 
tusus, aut acutus fuerit, summa reliquorum aequalis, aut mi- 








| recto. 
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PROPOSITIO XXXII 


Omnis trianguli uno latere producto, exterior an» 


gulus duobus interioribus et oppositis aequalis est; et - | 


interiores trianguli tres anguli duobus rectis aequales | 
sunt. . 


Ù 
TÀ 


nor, aut maior recto erit, et vice versa. Et-unusquisque 
trianguli alicuius ‘angulus rectua , aut obtusus s aut acutus 
erit, prout duo reliqui simul ip3i aequales, aut minores, aut 
maiores 60 fuerint, et vice versa. © 7 

Cor. 6. Triaoguli aequicruri dato uno angulo dantur 


‘etiam reliqui. Quam enim (P 5:) anguli ad basin aequales sint, 


erit, dato uno anguloram ad” basin, alter ei aequalis, et ter- 
tius ad verticem angulus datus erit (Cor.4.), sì vero primum 
datus fuerit angulus ad verticem, data erit reliquorum summa 
(Car. 4.), unde, quum sint segnale: (I. 5. È pariter siuguli dati 
‘erunt. ’ 


Cor. 7. Prout angulus ad, verticem trianguli aequicruri . 


£Enerit rectus, ‘aut obtusus, aut acutus, quisque reliquorum 
vel aequalis erjt dimidio recto, vel minor, vel maior dimidio 

Cor. 8. In quovis triangulo aequicruro utervis angulus 
ad basin: erit dirtnidius anguli externi ad verticem. 

Cor 9, , Trianguli aequilateri quisque angulus efficit ter- 
tiam partem ‘duoram rectorum, vel duas tertias recti, 

Cor. 10, Si in triangulo aequilatero ex vertice demit- 
tatur perpendiculum ab basin, duo orientpr triaugula rectan- 
gula, quorum anguli, praeter rectum, alter tertiam partem 


recti, alter duas tertiàs recti efficit. Hinc patet ratio, angu- _ 
‘lum rectum in tres ‘partes “aequales, et deinde bisecando (I. 


9.) in sex, duodecim etc. partes acquales dividendi, 
- Cor. ii. Si in triangulo aequicruro ABI" (Fig. 52.) al- 
terym crue AB ultra verticem producatur, usquedum AA fiat 


=4B, et iungatur AI,’ erit angulus ATB rectus. - Omnes . 
. mim anguli rcianguli BI4=2 rectis, at, ob ABI=ATB,. 


- ‘ 


\ 


% 


= £ 
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“Eotw rolyuvor 0 AB, na) neoceneBlijd 
“ “rod ‘pia rÀsvodì ij BI èirì v0 A déyw, 0% 1) tvog 
pavia LI vno ATA i ion tori tale Dvoì cais ire 2713, 
drtevavtiov taîs no TAB, ART" sal ai èvros tov 
oiywvoy rpele poviat, ai Una ABI, BI'A, LAB 
dvosv codaie ioat eloiv. 


‘HyS 760 , di 06 T ompelov , "i AR evdele 
ragoààytos i FE. 


et Aal =AP4 a. 5.), erit HPB4ATA i. e, 4rB haec 
summa dimidia, adeoque aequalis recto. Hinc facile patet 
ratio, ad rectam B/ in puneto ipsius: “I° extreino | perpendicu- 
. lavem erigendi, descripto nempe super BZ* triangulo aequi- 
datero ABI, factaque Ad4==AB, et ducta 4, | 

Cor. 12, In quavis figura rectilinea (Fig. 53.) cuius an- 
guli omnes extra figuram vergunt (angles saillans), ut itaque 
versus partes interiores fisurae concavi sint, omnes anguli 
‘simul efficiunt bis tot rectos angulos s demtis quatuor, quot 
figura habet latera vel angulos, vel, si figura habéat n latera, 
° omnes anguli simul efficient (Qn-4) angulos rectos, vel (n: 
—2%2R, si R rectum denotat. Nempe in omni tali figura 
(Vi € ABF4EZ ab uno angulo quocunque 4 ad reliquos an- 
gulos omnes, exceptis duobus ipsi proximis, duci possunt 
rectae diversae a lateribus figurao, quae ficuram in totidem 
tviangula divident: itaque, si figura habet n angules, prove- 
nient n—2 triangula, et, quum .summa angulorum cuiusque 
trianguli sit =2R evit summa omnium istorum angulorum 
==(n_2)X2R, Ita v. c. in quovis quadrangulo summa an- 
gulorum erit =4R; in quovis pentagono =6R; in quovis 
hiexagono =SR etè, Est haec” propositio iam apud Proclum. 
Conversam quoque, nempe, si anguli quotcunque quorum 
‘ numerus =n, dati sint, sitque eorum summa ="(n—-2)X2R, 
constiui posse figuram rectilineam n laterum, cuius anguli 
. aequales sint’ datis istis angulis ,' demonstrat Develey, Elem. 
de Géom, Append, ad Livi I_, $. 45, 
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Sit triangulum ABI", et producatur ipsins anuna 
latus BI in 4; dico exteriorem angulum ATI ae- 
qualem esse duobus interioribus et oppositis TAB, 
ABI, et interiores trianguli tres angulos ABI) BI4, 
T'AB duobus rectis aequales esse, | 


Ducatur enims per / punctum, rpotae AR paral- 
lela TE (Prop. 31). 


Cor. 13. | Quodsi igitur in quadrangulo tres anguli recti 


£uerint, vel saltem summam. trium rectorum effecerint, etiam 


quartus reetus erit, et' contra: si unus rectus sit, summa triuma 


“reliquorum simul tres reotos efficiet: et, si in quadrangulo . 


duo anguli simal duos reotos faciant, facient etiam reliqui 
duo simul dmuos rectos. 

Cor, 14, Quodsi vero (Fig. 54.) nonnulli figurae anguhà 
introrsum vewant (angles ren:rans), ita tamen, ut nullum 
figurae latus. pliica duobus”e reliquis lateribus secent, etiani 
talis fignra resolvi poterit in tot triangula, demtis duobus, 


‘quot figura latera habet, e. E si fisura n latera habeat, in n 


—2 triangila, et summa anguloram horum triangulorum pie 


riter efficiet (n )XZR. At ‘observandumi est, lorum trian-o 
gulorum summam intrare angulos illos gibbas s, introrsum 
vergentes, siquidem angulosieos dicere velis. Sensu enim magis 
solito angulus vocatur ‘inclinatio duarym rectarum ex ea' parto, 
qua minor est. duobus rectis, Quidquid sit, si angulos hos 
gibbos numerare velis, erit adhuc summa anguloram internò- 
rum fisurae, ==(n—-2)X2£. Quodsi figura habeat N angules 
gibbos A, B, C etc. adeoque praeter eos n_N angulos. con- 
sueto sensu sumtos, vel concavos, quisque anguloram gib- 
borum habebit alium ipsi contiguum, extrorsum vergentem, 
solito sensu sumtum ; A v. c. habebit angulum contignum a, 
B angulum b, etc. ita ut A-=4R—a, B=4R—b etc. adeoque 
ATB-#C......,. (quorum numerus N) —4N.R—(a4bb*+c 
e -* 0) fam, si summa angulorum concàvorum figurao ae- 
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‘Kok é7el rvagd adige èotty È) AB T] la E, sab 


etc ovTaS &urténcanev YAU, ni tvadàdi vmviui al 
no BAT ,-ATE ice diifdoss eiciv. Ila, ènel 
negdkkmhoc èovev Î AR #7 TE, no sls crac èu- 
NETWHEV svisia 7) BA 7 èut0S povia 0) Unò El'A4 
log èort vi èvros sob drrevayatoy ti vuo ABT. 
Edeixin dè xa 7 vno ATE tij vino BAT ion 04x 
Goa ) vano AIA èuvos puvia i0y ‘sov) duol rale 
ivvoc sal erevavtiov vale vno BAT, ABI. 

qualis sit angulo8, erit SPArk-B+G . +... =(n=2)X2R, 
adeoque SAN .R-+-(a-pb-c 00 ») =2nRe4R, vel S- 


(a-tb4=c + + + E2aRANT1AR i e. summa angulorum 
concavorum figurae superabit summam angulorum gibbis can» 


‘tiguorum , duobus rectis tot vicibus sumtis, quot figura la- , 
tera habet, demtis quatuor rectis una vice plus sumtis, quam 


anguli gibbi adiunt. Hinc consequitur, si fueritn=2(N#-1) 
fore $ì2A+4-b4-c . > ui, si figurà aliqua quatyor latera ha- 
buerit, adeoque n= uerit, et unus in ca angulus gibbus sit, 
(plures enim tum gibbi esse nequeunt) erit Sa, quod etiam 
ex figura facile patet. , Quodsi unum latas vlura duobus e re- 
liquis llersecet, figura -implicatior vix dicere permittit, qui 
anguli interni aut cxternj vocari dobenit neque res tanti est, 
ut ei iam immorari liceat. 

Cor. 15, Si in figura rectilinea, quae angulos gibbos 
non habet (Fig. .55.) singula latera figurae producantyr ordi. 
natim versus: easdem' partes, omnes anguli externi aequales 
_ erunt quatuor rectis, quicunque sit numerus laterum figurae. 
Nam quilibet externus cum ipsi contiguo interno aequalis est 
duobus rectis. Ombnes igitur externi cum omnibus internis 
‘bis Lot rectis acquales sunt, quot figura later3 habet, At in- 
terni soli, (Cor. 12.) bis tot rectis, quot figura latera habet, 
demtis quatuor, reciis. Ergo anguli extemi simul aequantur 
> quatuor rectis. (Est etiam haec propositio Procli.), 

| in . 
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— It quoniam parallela est AB rectae TE, etin.. 
ipsas incidit AI, alterni anguli BAD, ATE aequa- 
les inter se sunt (Prop. 29), Rursus, quoniam paral- 
lela est AB rectae TE, et in ipsas incidit recta B.4, 
exterior angulus ETA aequalis est interiori et opposito 
ABI (Prop. 29.). Ostensus autem est et AF an- 
gulo -BAT aequalis; totus igitur AT exterior angu- 
us dequalis est duobus interioribus et oppositis BAT, 
ABF. 

Cor. 16, Si -figurae rectilineae angulos gibbos habent 
(Fi ig. 96.) 3 hi quidem proprie loquendo non habent angulum 
externum simili ratiòbne, ac in reliquis, formatum. Unum 
enim latus anguli gibbi productàm intra figuram cadit, Quodsi 
vero ad analogiam reliquorum eos angulos, quos unum latus 


- productum cum latere sibi contiguo facit, improprie pro an- 


Quiz. externis sumere yelis, erit cxcessus angulorum externo- 


rum proprie | dictorum super hos cxternos improprie dictos 


aequalis duobus rectis, Quodsi enim omnes litterae idem si- 
guificent, ac in Cor. .14., sit summa angulorum proprie di- 
ctorum externoram, qui ad (n—-N) angulos concavos furman- 
tur, = angulo 3, eritquie T=(n-N). 2R-s=n0h-N, n_-S. 
Docinde, si anguli illi improprie dicti externi, qui ad ,angulos 
gibbos proveniunt uno latere producto, vocentur a, #, 7 .°. + 
erunt a-<-P+y . .. —A-+4-B+-C 0. N. R, adeoque SI 
(o4-B-+y . .. en.2R-S-(A-PB+C .. 1.) At ex Cor. 
14. SPAH-B+C . ero An-2). 2R=-n.2R—4R, hinc I- 
Ca+-B-4-y . . . =. Etiam hie £guras tantum considera-. 
mus, in quibus nullum latus pluribus quam duobus e reli- . 
quis occurtit. n 

. Cor. 1 Si figura aliqua rectilinea. (Fig ig. 57.) ita com- 
persta sity ut duo quaecunque latera, quae unum latus inter 
se interpositum lrabent,. extra fisuram ab ea lateris interpositi 
parte, e qua noa est figura rectilinea, concurrant, anguli, 


quos haec latera efficiunt, simul sumti bis tot rectos efliciunt, 
su i 


4 
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Komi} noocuelodo qivno AT B' ei dova vaòo AF, 
AI'B t0oì vole ino ABI, BFA, TAB ou ciciv. 
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HPOT A ZIZ ay. 
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al AT, BA léyo, 0u wai ai AV, BA iod ce Hal 
magahàatol sio. 

Enetetydo ydo q BU. - E 

' . - LI 
‘ quot figura habet latera, -demtis octo rectis, vw. c, in penta- 
- gono duos, in hexagono quatuor, in figura n laterum 2nR— 
‘8R. Formantur enim n triangula, quorum anguli efficiunt 
ZnR, a ‘quibus si subtrahantur anguli figurae externi bis 
sumti, erunt anguli ‘illi nunc demum formati simul 2nk - 
—8R, In triangulis et quadrilateris ‘occursus ‘ille ita, ut dixi- 
Mus, locuma habere nequit. De pentagono rem primum de- 


‘monstravit Campanus: Idem adhuc valet, etiamsi duo latera, 


quae unum inter se interpositum habent, parallela sint. 
Cor. 18, In figutis rectilineis, quarum omnes anguli 
aequales sunt, e numero laterum vel angulorum facile quan= 


‘titas upjusculusque anguli determinatur, Quum enim ex-Cor. 
‘12. omnes anguli simul in figura; quae n latera habet, sint 


n—2).2R 4R 
(n=2).2R, erit unusquisque sogaorim = PAR “«=2R-_T | 
Cor. 19. Quam omues anguli circa aliquod punctum 


constituti simul efficiant quatupr reetos (I. 15. Cor. 9.) spa- 


tium circa aliquad punctum figuris aequiangulis eundem ‘ome 
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Communis addatur 4TB; ergo ATA, ATB tri- 
bus AB, BIA, I'AB ‘aequales sunt. ‘Sed AT°4, 
ATB duobus rectis aequales sunt (Prop. 13.); et 
ATB, TBA, FAB igitur duobus rectis aequales 
sunt., Omnis igitur trianguli etc, - 


\ 


PROPOSITIO XXXIII. (Fig. 59.) 


Quae et acquales et parallelas ad easdem partes 
coniungunt rectaes et ipsae aequales et parallelae sunt. 


.Sint et, aequales et parallelae AB; I°4, et con. 
‘iungant ipsas ad easdem partes rectae AI", B4; dico 
et AT, BA et aequales et patallelas esse. 


Tungatur enim BI. 


nibus angulum ad hoc punetum comprehendentibus tum sal» 
tem expleri poterit, si unus istorum angulorum pars aliquota 
quatuor rectorum fuerit, vel, si numerus n laterum talis fi+ 


—-2).2 
gurae ita sit comparatus, ut 4R: im vel i sit nu- 


mervs integer. Id vero non fiet, nisi sit vel n=9 (ubì sex are 
guli trianguli aequianguli i. e. acquilateri spatium explebunt ) 
vel n= (ubi quatuor anguli quadrilateri aequianguli i. e. re- 
cranguli idem efficient), vel n—=6 (ubi tres anguli hexagoni 
aequianguli rem praestabunt). Pythagoricum hoc theorema 
, esse ad I. 15. Cor. observat Proclus. 
PROPOSITIO XXXIII. 
Obs. Hac ratione pariter ac in I. 29. Cor. 5. orientut 
parallelogramima, et quidem hic ca addita conditione, ut unum 
parallelogrammi latus, cui aequale est alterum i ipsi oppositum ’ 
magnitudine datum esse possit, 


L) . 


Cor. 1. Recta, cuius -duo puncta ab alia recta. aeque 
distant, i. e. e cuius duobus punctis in alteram demissa per- 
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Koì èrceì naodiàzide 2aty 7) AB Ti rA, zac 
, «Îg avras èusiéstonev ] BI, ci ivarddi puviat cl 
no ABI, BIPA îove cilhajhong. siciv. - Kaì ine) ton 
‘ toviv q AB vj TA, own dè 1) BI, dvo dy è AB, 
BI, dvoì vos TA, BF Îoor sio ua) yovig 7) Vnòo 
ABI yuvia vj. inò BIA îoy toriv. Baos coa 1 
AT face vj BA toriv ion, xul vo AB’T aoipavov 
16 BI toypuvo îoov tari, nali ci dora) puviae 
qoig Xousroic yuviats loar focvrai, inarioa Enatéoa, 
Up ds ai iva. ndevpal Vrorsivovon Toy dea 9) nd 
AT'B pwvia vj ino BA. Ka) èneì eis do evdeias 
vas AT, BA evdeia èusnintovoa 1 BI vas ivadda£ 
yaviug vie vino ATB, TBA icas «Ayla sercoin- 
ve nuoddigios doa éovìv ri AT vj BA. ’Edety9n 
di avij sai toy. Ai doo tes Îoas nol ve étre. 
Ù SI ' > 
HPOTAZIE %Mì. 
 Tov ragaddoloyodupo quwolov al arevavtior 
ndevpai te al paviai ica cAli}}ais slo), nad 7 drei 
puetoos ata diya vfuver. - | 
‘ pendicula aequalia sunt, huic alteri parallela est. Hinc nova, 
. constat ratio per datum punctum rectam alteri datae parallelam 
ducendi < 
Gor. 2. Quodsi vero duo puncta 4, B (Fig. 59.) rectao 
alicuius ‘ab alia recta Z°4 inaequaliter disteut, ita nempe, ut 
perpendiculorum ex iis in alteram rectam demissorum unum 
v. ©. BA maius sit altero Al’'; rectae 4B, FA productae con- 
current. Sumta enim JE—AF)' erit. ducta AE parallela rectae' 
TA, hine AB ei parallela esse nequit (I. 81. Cor.).i Sr 
PROPOSITIO XXXIV. 
Obs. ‘ Circa hanc propositionem multa adhwc, quar vel 
ex ca ipsa, vel ex matura parallelogrammorum consequuntur, 
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Et quoniam parallela est /4B rectae r4, et in 
ipsas incidit BI", alterni anguli ABI, BI'A aequales 
inter se sunt (Prop. 29.). Et quoniam aequalis est 
AB rectae T4, communis autem BI"; duae igitur 
AB, BI duabus Td, BI aequales sunt, et angulus 


ABI" angulo BI'A èaequalis. - Basis igitur AT basi. 
BA est aequalis, et triangulum ABI" triangulo BIA 


‘ aequale est, et reliqui anguli reliquis angulis aequales 


erunt, uterque utrique, quos aequalia latera subtendunt 
(Prop. 4.); aequalis est igitur angulus AI°B angulo 
I'BA. Et quoniam in duas rectas AI", BA recta in- 
cidens BT, alternos àngulos AI°B, I'BÀ4 aequales 
inter se facit, parallela est AI' rectae BA Prop. 27.). 
Ostensa est autem ipsi et aequalis; quae igitur aequa- 
lîs etc. 


PROPOSITIO XXXIV. (Fig. 58.) 


Parallelogrammorum spatiorum et opposita latera 
et anguli aequalia inter se sunt, et diameter ea bifa = 
riam secati | vo 


n 


observari possunt, quae e Proclo, Thom. Simpson. , Elavio, 
Pfleidereri schedis huc conferemus. Et in ipsa quidem theo- 
rematis enunciatione notari potest, diametrum spatia paralle- 
logramma nòn tantum bifariam, sed praeciso in triangala per- 
fecte congruèntia dividere, ut etiam e demonstratione patet. 
Cor. 1. Duse parallelogrammi diametri BI", 44 (Fig. 
60.) se invicem in puncto E bifariam secant ex I. 26. ob 42 
—AF {I. 34) BAE=E4F (I. 29.) ABB=ET4 (1.29). Si- 
mul patet, esso trilngula opposita A4BE, dEP, pariterque 


. AEl', 4EB aequalia. 


Cor. 2. Si per punctum Zin media diametro positum 
(Fig. 61.) -ducatur recta quaecunque Z@,. dividit illa paralle- 
logrammum if duo quadrilatera inter se consiuemia BZ49, 


. 


' 


LS 
ld 
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“Eotw agua Ai 6y0appov quwotoy 011) AL 4B, dea 
piergos dè avtod 7 BI Rep, Sx v06 AT'AB sapa 
ighoyocupuov ai astEVavTIOY nievoat te sal poviat 
ivo dilyhows elol, uoò 1 BI dibperoos avro Ho 


tépwel. Ì 
"Ensì yuo rage i i h06 2ovey "7 AB ti ri s val 
ele onice Burerrtaner evdsia 7, BL, ai èvodidé ga 


rez4 ,s ch sequalia triangula ABÀ, AIA, pariterque aequalia 
4EZ, ABB. Punctumi E. centrum figurae vocare. solenti. | 

Cor. 3. Rectae AB; quae alteri Z°4 parallela. est, 
omnia puncta aequaliter ab hac distant, vel omnia perpen- 
dicula a recta aliqua in aliam ipsi parallelam demissa sunt 
inter se agqualia, 


r.-d Sie pluribus punctis rectac «alicuius plura ae- 
qualia perpendicula in eodem plano eripantur, una eademque 
trecta, priori parallela s omnia, perpendiculorum extrema iuns 
‘gi 7 

Cor. 5. Quadrilaterum, cuius bini oppositi anguli ae- 
quales sunt, est parallelogrammum. Quuim enim omnes qua= 
. drilateri cuiuscunqug anguli aequales sint quatuorrectis (I. 
52. Cor. 12.) et bini oppositi aequales ‘esse ponantur, angulî 
eidem lateri cuicunque adiacentes dimidium omnium angulo- 
xum quadranguli i. e. duos rectos efficient, adeoque duo quae- 
vb latera opposita aequalia ‘erunt: Nominatim itaque quodvis 
. quadrangulum, cuius omnes anguli recti sunt, ‘est parallelo- 
‘grammum. Pariter, si duo quaevis opposita latera. aequalia 


sint, figuram parallelogrammam esse, iam I. 27, Cor, 1. vi- 
dimus. Cf. Isaac. Monachus l. c. 


Cor. 6. Non sufficit ad conîtitueridarh Aguram paralle- 
logrammam, ut duo quidem quadrilateri latera opposita pa- 
rallela, religua duo autem aequalia sint;' id quod ostendit 
Proclus ope trianguli aequicruri; a cuius craribus si utrimque 
ex vertice partes aequales ‘abscindantur, et punota harum pai» 


re 7 E P0ereP>v).O° ACL 6 LL -—-+-z-<-c‘-- TH_-» “7 er —_——ere=ewrro—o. o o—re-rr:rr_—-—-._ 
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Sit parallelogrammum spatium AT°4B, diameter 
aùteni ipsius BT; dico AT.4B parallelogrammi* op- 
posita et latera et angulos aequalia inter se esse, et 
BI diametrum illud bifariam secare.. 


-Quoniam enim parallela est AB rectae l'A, et in 
ipsas incidit recta BT, alterni anguli ABI", BIA,. 


tium extrema recta iurgantur, existet figura quadrilatera, in 
qua duo quidem latera opposita parallela, reliqua autem op- 
posita latera aequalia ‘sunt, quae tamen manifesto non est pa- 
radlelogramima, 

Cor. 7. Pariter non 1 sufficit ad probandum, figuram eli- 
quim esse parallelogrammun , si ostendatur, diametrum divi- 
dere quadrilaterum in triangula perFecte congruentia, nisi ca si- 
mul ita posita sint, ut latera aequalia sibi ihvicem opponan- 
tur. Minus igitur accuratum est, quod Isaac. Monachus de 
hac re habet. a l Ù 

Gor. 8. At, si -duae diametri BI, A4 altera altavam. 
bifariam secet (Fig. 60.), tum quadrilateruam ABI4 parallelo- © 
grammun erit. Erunt enim ex I, 4. anguli BAB, I4E as- 
quales, adeoque 48 rectae Z°4 parallela, pariterque ob BAr'=: 
EA4B, erit AB parallela rectae Bd. 

Cor. 9. Dato uno parallelogrammi angulo daptur omnes, 

Cor 10. Nominatim, si unus rectus fuerit, recti èrunt 


‘etiam reliqui; si unus obliquus, etiam reliqui obliqui erunt. , 


Unde parallelogramma rectangula vel obliquangula. 
Cor. 11. Quodvis'quadrangulum aequiangulum est paral- 
lelogrammum rectangulam. , 


Cor. 12. Datis duobus patallelogrammi lateribus adiacen» 


. fibus dantur etiam reliqua. 


‘| Cor. 13. Si duo latera adiacentia parallelogrammi aequa- 
Jia sint,  omnià latera erunt aequalia; si duo adiacentia inae- 
qualia > reliqua etiam erunt inter se inaequalia. Hinc paralle-. 
logramma aequilatera et scalena, 


- x i. - LS 


\ 
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viar cit vo ABI, BIA foci cdiyhaes elciv. Ildliv, 
ine) sapadànAdg toy ) AU vij BA, sai sig avras 
èunentoxev 7 BI, ai èvarhat puviat «i vo ATB, 


Cor. 14. Quodvis quadrangulum aequilaterum est paral- 
lelogrammum aequilaterum. 

Cor. 15. Aequilatera parallelogramma esse posstint vel 
rectangula (quadratum) vel obliquangula ( rhombus), pariter 
+ sqalena parallelogramma erunt vel regtangula (oblongum vel 
° .rectangulum'proprie dictum) vel obliquangula (rhombotidès). 

Cf. Def. 30—33, \ 

Cor. 16, Describentur haec facile ex I. 31. dato in aequi- 
lateris uno latere et angulo adiacente, in scalenis duobus late- 
ribus contiguis cumì angulo ab iis intercepto. 

Cor. 17. Parallelosrammi rectanguli diametri sunt aequa4 
les, obtusangnli inaequales, ita ut illa maior sit, quae maiori 
angulo opponitur. 

‘ Cor. 18. Vicissim, si parallelosrammi duae diametri ae- 
quales. sint, erit illudì rectarngulum;. sin inaequales, erit ‘ob- 
tusangulum, ita ut maior ‘angulus maiori diametro opponatur. 

Cor. 19. In parallelogrammo aequilatero quaevis dia 
mieter bifariam secat angulos, per quos transit; in scaleno 
avitem angulos inaequaliter dividit, ita quidem, ut maior an- 
gulus minori parallelograg@mi lateri adiaceat, minor maiori, 
et vicissim. 

Cor. 20. In parallelogrammo aequilatero duae diametri 

‘ sibi invicem ad angulos rectos insistunt, in scaleno obtusos 
arigulos efficiunt, quorum acutus minori, obtusus maiori pa- 
rallelogrammi lateri obvertitur, et vicissim. Priore casu pa- 
rallelogrammum in quatuor triangula congruerttia dividitur, 
posteriore tantum duo triangula sibi opposita congruunt. 

Cor. 21. Duo parallelogramma, in quibus duo latera 
contigua nnius cum angulo, quem comptelendunt, aequalia 
sunt duobus lareribus alterius cum angulo, quem comprehen- 
dunt, aequalia sunt. Nominatim itaque, si latus unius qua- 
drati aequale sit lateri alterius, aequalia erunt, pariterque in. 
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aequales inter se sunt (Prop, 29.). Rursus, quomiara 
parallela est AJ" rectae BA, et îm ipsas incidit BJ, 
alterni .anguli AIB, FB4 aequales inter-se sunt 


reliquis. Contra vero, si unum quidem latus cum angulo ad- 
Îacénte utrimque aequale sit, alterum autem latus in uno pa- 
‘rallelogrammo maius ac in altero, erit etiam prius parallelo 
gratymum wmaius altero. 

Cor. 22. Vicissin: latera duorum segualinm quadrato- ’ 
rum: sunt aegnalia : aequalia rectangula, quae candem basin 
habent, candem etiam habent altitudinem (perpendiculum e 
latere opposito in basin demissum); aequales et aequiariguli 
rhombi aequalia habent latera; si in aequalibus et aequiangu- 
lis rhomboidibus unum prioris latus aequale sit uni posterio- 
ris, erit etiam alterum prioris latus aequale alteri posterioris. 

Cor. 23, Si in uno anguli alicuius crure 4B (Fig. 62.) 
sint -partes quotcunque 4E, EZ etc. aequales,, et per puncta 
€arum extrema ducantur rectae inter se paràllelae, quae alteri 
crurî 4P in punctis H, 7, X occurrunt, eruut partes HI, 
IK etc. pariter aequales. Ducatur enim per Z recta LA reotae 
A4Z parallela (I. 31.) quae rectam 4H in @, rectam ZX in d 
secet (I. ‘29; Cor. 3.), eritque ob I9— JE (I. 34.) et LA—=EZ 
(1. 34.), quum ex hypoth. sit AB=FZ, etiam J0=L/4, adeo- 
que, quum praeterea angulus HOI-IAK (I. 29.), et IH= 
AIK (I. 15.), HI="IK. Idem valet, si indé a puncto 4 
partes aequales abscindantur (Fig. 65.). Hinc facile est re- 
ctam datam in partes quotcunque aequales dividere. Contra: 
vero, si '4E, EZ etc. pariterque HI, IK eto. acquales sint, 
sintque duae rectarum AH, EI, ZK etc. inter se parallelae , 
parallelae erunt etiam reliquae; vel, si’ partes e puncto ‘A 
sumptae AE, EZ etc. aéquales sint, pariterque AI, IX etc. 
efunt etiam ductae EZ, ) ZK parallelae, quod facile patet» si 
contraritum sumatur. 

Cor, 24, Si latera quadrilateri cniuscunque ABr4' (Fig. 
64.) bisecentur in E, Z, 9, H, et iungantur- EZ, Z6, OH, 
HB, eumt in fgara EZOH'hina quaevis opposita latera pa- 


‘, 
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TBA igca dliygdoss eioiv. - duo di) sotyvi tore va 
AB’T, BIA sas dle yavtas rds dnò ABI.; BFA 
dvel vais Uno BIA, T.BA ius tyovra, éxortpay 
enattoa , nel pay shsvody pu mAevod dov, yy 
m00G tais louise puviais, nov avtisv vjv BI xal 
Tag horses ou mievese vais Aousralg loag éBer, tua» 


Mad Euoveoa , xal tv docniy Yuviav Ti 40477) Fiù= 


vig* toy où * pèv AB sndevoa vj TA, n dè AT 
ei BA, uoì 1 inò BAT yuvia vj vnò BAT. Kat 


|. sce lon toviv 1 pèòv nd ABI yovia vij no ‘BA, 


i dè inò TBA vj vno ATB- 6A doa 1 inò ABA 
0dn tij Varo ALA èoviv. . don édeiy9n dè ual 9 vd 
BAI ti} vno TAB i ion. 


rallela; Nam è ex praec. Cor..tam EH, quam Z@ parallela est. 
rectae BI", adeoque EH, ZOQ (I. 29. Cor. 9.) inter se parale 
lelae erunt, eodemque modo ostendetar, £Z, H@ perallelas 
esse; est itaque EZOH parallelogrammum. Habet.hoc theos 
rema Thom. Simpson. Elem. of Geom: Lond. 1800; p. 27. 

, Cor. 25., Caeterum esse, praeter parallelogramma- vulgo 
dicta, multas adhuc figuras, quarum latera opposita parallela 
sint, Proclus et post eum Clavius monent. Latera . opposita’ 
nempe sunt, quae ex utraque sui parte parem lateram pumo» 
rum in figura habent. Nempe in figura quacunque..acquiane 
gula, quae parem numerum laterum habent (aequilatera etiam 
esse, quod Proclus et Clavius volunt, nihil attinet) latera op- 
posita erunt parallela, ‘Quodsi ‘ enim numerus laterum sit 


==2 n, erit numerus laterum ex utravis parte laterum opposito» 


rum 49, dE (Fig. 65.) —n—1. Ducta deinde 44, habebit 
figura ex altera rectae 44 parte w. c. dextra n latera, recta .. 
AA pariter cum reliquis computata, ex altera (sinistra parte) 
recta Ad pariter cum reliquis computata ,, (n-4-2) latera, itaque 
omnes anguli figurae a dextra parte efficiunt éx I. 92, Cor, 


12. (a 2).2R, vel 2aR4R: omnes autem anguli figurae a 


quorami quisque ex I. 32, Cor. 18, =" Gi 
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(Prop. 29.). | Duo. igitur: isfangala sunt ABI, BI, 


| duos angulos: ART, -BFA «tuobus angulis BI, T'BA 
aequales» babentia , “vtyumque ntrique4 et: unum latus. 


Imi: lateri aequale 3 quod. est .ad..atquales angulos, com- 
mune narique. BT; et reliqua igitut reNquis lateribus 


aequalia.habébunty. utrumque utrique, et: reliquum ans 


gulum..veliquo .angulo. (Prop: 26.); ‘aequale igitur est 


. AB quidem latus lateri F-.dz AF vero lateri BA, et 
angulus BAI angulo BAT. Et quoniamaequalis est. 


quidem angulua ABI angulo BI'4, et [BA angulo 
ATB; totus igitur ABA toti ATA est aegualis (Ax. 
2.); ostengus est autem et BAT angulo T'4B ae- 
qualis, 


%» 
v 
x PL] . : dl. i \ 


sinistra parte rectae Ad4—:n,2R—-2nR. At figura a sinistra 
parte habet, praeter duos angulos rectae A4 adiacentes, p_ au 
gulos ad figuram sequiangulem primitus datam jpertinentes, 

-(Ra-2),9R __ a-2QR 
n 


ì 


2R ’ . 
=2R-T . | Ttaque figura | a sinistra parte, praeter. duos illos 


rectae adidtenta, habebit 2nR—2R,-: ‘At vidimus, continera 
cam , si omnes auguli in calculum veniant, 2nR. Do itaque 
illi rectae Ad adiacentes erunt agguales. ‘«duobus rectis , adeo- 
que rectae 49, AE, evunt parellelae (I, 2%). 


Appendicis loco addi possunt dé Trapèaiis, sive figu- 
ris quadrilateris';. în quibus” duo’ saltem latera opposita paral- 


lela, reliqua duo non parallela sunt Cita nempe Proclus de- 


finit ttapezia) sequentia i” . 
. «+98 ° ‘a 4 \ 


1) Angali adiacentes: uni daterum ‘mon parallelorur simul 
sumapti:duobus, rectis aequalea supse..(I.. 29.) | 

‘1 B) Arnguli ‘oppositi semper inacquales ‘shit. Sit enim 

(Fig, 66,) trapezium, ABITA, etducatur 48 rectae AT parallela, 


- 
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Tuv aou nagoAdioyon pp pogiov ai artevav- 
siov.Imievoai ce ual qovine: ioas: Adro slot: 

diva dt, dt nol i, dicuergos absd diza séuvee. 
"Enel peo ton èoviv ) AB vj DA, sown dè 1 BI, 
dio dj. ci AB, BI deci tale A4Y, TB too sio, 
Suavega Snavioe, vel vovia " Uno ABI povla vi 
vno BIA toy tovi° xal fame. aoa y AF fave vj 
. Bd ton èovi* “où To ABI dea retavor: do: BAI 
giyuva Înov toviv. nta 
. | H dea BU. dulpetoos diga tive dò AT. 48 
nagniAnlopenuor. “Ore der deltat. 


3 ». 
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Ta svago AnAdyoappia s va ènl cije avre Pacews. 
evta xal èv tals avtale rrgad AA 01 s iva dAlgfdorg 
temi, 


| eritquo a. 3A) sugulus E=r, at AB4SE (I. 16,) adeoque 
AB4>T. - 

5) Latera òpposita parallela 4B, TÀ sunt inaequalia. In 
constructione nempe antecedente erit AE=I"4 (I. 34.). At 
ABKCAE, adeoque AB<LIIA. i 

4) E triengulis, in quae diagonales trapezium' (Fig, 67 
68.) dispescunt, ‘duo illa, quoritm bases sunt latera parallela, 
acquiangula sunt (I. 29.) reliqua ‘duò in trapeziis tantum ae- 
quicryris (i. e. quorum ea latera aequalia sunt, quae non sunt 
parallela, et quae etiam, ut ducta per terminum unius recta 
alteri parallela facile patet, nequaliter inclinata sunt ad unum, 
quodvis veliguoram laternm) inter se congruunt (I. 26.). 

5) Nentra diagonalis bifariam secat alteram, sed utrius- 
que diagonalis pare masor-adiatot maiori duarum parallelazum, 
minor minori: in trapezio atqftdioruro tamen integiao didgond 
les paviterque partes, unicuique parallelatam adiaceutes agqua- 


les sunt. o) 
) e 9 
/ 


VA 
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Ergo paralielobrammorum spatiorum apposita et 
Jatera et anguli aequalia inter se ‘sunt. 
Dico et diametrum ipsa bifariam secare. Quoniam 
enim aequalis est AB rectae I'4, communis autem 


BT, duae igitur AB, BI duabus AT, TB aequales 


sunt, utraque utrique, et angulus ABT angulo BI 
aequalis est; et basis igitut Al basi. BA aequalis est 
(Prop. 4,); et igitur triangulum ABI triangulo BA[ 
aequale est. 

Ergo BI" diameter bifariam. secat AT 4B paralle- 
logrammuni, Quod oportebat ostendere, | 


PROPOSITIO XXXV. (Fig. 70.) 


Parallelogramma , super eadem basi constituta et in 
eisdemi parallelis ’ aequalia inter se sunt, 


- 6) Si in trapezio aliquo (Tig, 69.) una diagonalis 44 bise- 
cetur in puncto. H7, et per Z/ recta OZZI ducatur parallela late: 
ribus trapezii parallelis inter se, bisecabit illa reliqua trapezii 
latera pariter ac alteram diagonaiem. Ducatur enim ZX paral- 


. lela 77 B4, eruntque iviangula AHK, HAI aequalia (I. 26.) 
‘ob 4H—-HA ex hyp., ang. HAK—-4HI (I. 29.) et AHK_--HAI 


(I. 29.) hinc AK—=HI et KH=-I4: at etiam KH--BI (I. 34.) 
itaque I4=-BI; Eadem vrationé ostenditur, ducta ZA paral- 
lela 77 AI esse AO==9I" Denique . 05 J4.=BI, erit' etiam CL È 
S4. Cor. 23. 3) BEZIZ, 


TE ; AB “. 
1) Jisdem snanentibu:, erit OZ =T e zI--25, Nam. 
ob AK=HI (nr. '6.) =KB (I. 34.), fer BZ=IZ (nr..6.) erit' 
ducta pa parallela rectae 49 (I. 34: Cor: 23), adeoque 6%, 


pratica: ci . Similiter , quum sit DALAI (i 54; Cor. 23.) et 





136 SE ELEMENTORp MO 


*Eore rragaXiyAbyoappa vi ABÎ 4, EBTZ în 
tie avtie Becews ovta tie BI" uoai èv vais ato 
rvugodAyko: vale, AZ, BI leyo, OTI ioov éovi To 
, ABTA xò EBIZ. | ” 
| ‘Enaì yao nagelinoyocjuuov tovi td ABITA, îoy 
èovìy 1 AA vi BI. Aia vè avra dè val 7 EZ vj 
BI" tovlv toy° wste nol 7 AA ti EZ tor toy nol 

xo] 7) dE' on: Goa AE 64 vi AZ torv ion. 
‘-SEou dè sol AB vj Al ion dvo d) ai EA, AB 
dvoi vate ZA, A’ io siov, enattoo éxatega souato 
puvio q vano ZAT puvig vj vno EAB èovv ion, 1 
èutòg ti tvros' Pacis oa 7 EB foce vj ZI io 
tor, xaì vò EAB sgipovov x ATZ coryuvo Toov 


BZ=IZ, erit ducta ZA parallela fectae B4 s adeoque, ZZ— 
Ad =_= 2 . 


8) Iisdem manentibus evit linea OI aequalis dimidiae 
summae rectarum AB; 74 et ZH aequalis dimidio excessui 176 


SI AB” 

Td super AB. Est enim ex praeced, 92=dK=KB="7° 
ABH-TC4 

pariterque ZIrgAzAA== ta ’ adeoque GI si Et, 


AB - l'A AB 
‘quum. epiami mH="7 , erit 2l="3 


> PROPOSITIO XXXYV. 


O bs, f. Debebant quidem, si omnia exacte persequi ve» 
lis, tres casus distinzui, prout vel puncta d, E coincidunt; 
vel recta EZ tota, (ut est in nostra Fig. 70.) extra A4 cadit, 
vel punctum £ inter A et 4 situm est. Et in versione Cam. 
. pani omnes hi casus enumerantur, pariterque eos habent Pro- 
clus, Commandinus, Clavius, aliique. Quum autem levi tan» 
tum mutatione eadem demonstratio in emnes quadret, non 
opus visum fuit, ut reliquos casus adderemus. Rob. Simson. 


% 
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i Sint parallelogramma AB’TA, EBTZ super eadem 
I basi BI constituta et in eisdem parallelis AZ, BT; 
dico aequale ‘esse parallelogrammum ABTI4 parallelo 
grammo EBTZ. ° 

Quaniam enim parallelogrammum est ABI, ae- 
qualis est A 'rectae BI (Prop. 34.). Ex eadem ra- 
tione et EZ rectae BI est aequalis (Prop. 34.). Quare 
et' AA rectae EZ est aequalis (Ax. 1.); et communis 
AE; tota igitur AF toti AZ est aequalis (Ax. 2.). 
Est autem et .4B reetae dl'aequalis (Prop. 34.); duae 
igitur E4, AB duabus Z4, Al aequales sunt, utra- 
que utriquey et angulus ZI" angulo EA4B est ae- 
qualis (Prop. 29), exterior interiori; basis igitur EB 


- 


in sua editioné demonstrationem paulo immutavit, ut eadem 
prorsus fiéret pro duobus postremis casibus. Paulo aliter adhuc 
ex I. 26. vel etiam ex I. 8. deduci poterat demonstratio. .Cae- 
terum in iisdem parallelis esse idem dicit, ac, quod'alii dicunt, 
eandem altitudinem habere, quum altitudo parallelarum nihil 
- aliud sit, quam distantia basis a parallela ipsi opposita. Cf, VI. 
Def. 4, Proclus addit, hoc aliaque ipsi similia theoremata 
appellari posse ror:xd, quod nempe recta 44 utrimque quan- 
tumlibet producta locus (ròrros) est, in quem recta EZ semper: 
incidere debet. Quodsi 44 ita locum rectae EZ vocare velis, 
erit ille tomos disfodikos, ut itaque pateat, etiam locum lineao 
in linea, non tantum in superficie, ut Pappus ait in Praefat. ad 
libr. VII, Collect. Mathem, esse posse zémov diefodizov i. e. 
locum subinde ulterius quasi procedentem. Et quidem erit is 
locus ad rectam, locus planus. (térros èmtresdos). Idenf valet de 
ijs, quae proxime sequuntur, propositionibus 36. 37. 38. 41, 
Conf. -Apollonii loca plana I, 3, (o Isaac, Monach. in Schol. ad 
s hl. 


Cor, 1. Speciatim quodvis parallelogrammum aequale est 
 rectangulo super. cadem basi in iisdem parallelis constituto, . 
. , - 


Pd 
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sora. Kovov «pyogoda 0 AHE: Xomov don td 
ABHI voanebov ionu vé EHTZ roanebio toriv _ 
° Foov. Kowvoyv noossciodw to HBT qgipovove div 
doo 0 ABITA scaool2nioyoappov 6iw vi EBFZ 
nooediygioyoaupuo toov éoviv. Td coa rmapadàzAo- 
youpepro nai to dine. ni 


HPOTAZIE is. 


Ti nagahAmhoyonpuso , to eni ov luwv PBacenv 
ovra sal èv toîs avtaîe Tagalàyiow , toa Gdl hors 
i Zoviv 

"Ecco naguAly2dyoapija té ABITA, EZHO in) 
tour fecewy 0vra vuv BI, ZH; xa) èîv vuis avrate 
 nagodlyp)vis cai AO, BH Ziya, dre î0ov èoti vò 
ABITA naocdiyhoyocppov 16 EZHO, 

°Enstsvy9woav yio ci BE, TO. 

Ko znel Toy tovy 7 BI vi ZH, cMe 7 ZH 
vi} EO ov toy uob 7 BI' d00 vj EO éovlv GN 
Elo dè sal maguAA ndo ol ènutevyviovaw avtos al 
BE, FO, ci dè ras Voas te uo staoadAn4Aovs tr 
ve avuta uton ènubsuyriovoae ivan te ual staod4iyAoi 
cio ual.«i EB, .IO doa ivi té cioe uaì raoddAN= 


Car. 2. , Quodsi ivero caeteris manentibus, basis ‘unius 
parallelogrammi maior sit, basi alterius, exit etiam prius paralè 
Jelogrammum maius, quam hoc posterius, | Et quam multiplex 
‘est basis unins talium parallelogrammor um basis alterius , van 
multiplex est etiam illud parallelogrammuni huius. 

Cor. 3. Quae hic de parallelogrammis' demonstrata sunt, 
. valent eodem modo de duabus trapeziis, quorum unum latera 
inter se parallela in sisdem parallelis constituta atque eiusdem 
| magnitudinis habet ac alterum. 
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basi ZI" aequalis est, et EA4B triangulum ipsi AFZ 
triangulo aequale erit (Prop. 4.). Commune auferatur | 
4HE; reliquumigitur 4BHAtrapezium reliquo EHTZ 
trapezio est hequale (Ax. 3.). Commune addatur 71BI 
triangàluth; totum igitur ABITA parallelogrammum 
toti EBI'Z parallelogrammo aequale est(Ax.2.). Ergo 
parallelogramma etc. 


PROPOSITIO XXXVI. (Fig. 71.) 


% è è LI 
Parallelogramma, super aequalibus basibus constituta 
et în eisdem paralleNs$ ‘aequalia inter se sunt. 
; ‘ 


Sint parallelogramma ABITA, EZHO super ae- 
qualibus ‘basibus constituta BI", ZH, et in eisdem pa- 
rallelis 40, BH; dico aequale esse parallelogratmum 
ABT4 parallelogrammo EZHO. 

Iungantur enim BE, T'0. 

‘ Et quoniàm aequalis est BI rectae ZH, et ZH 
rectae FO est aequalis (Prop. 34.); et BI igitur re- 
ctae EO est aequalis (Ax. 1.), Sunt autem et paral- 
lelae, et iungunt ipsas réctse BE, TO, quae autem 
aequales et parallelas ad casdem partes coniungunt, 
aequales. et parallelae sunt (Prop. 33.); et EB, 19 


Obs. Va Caeterum, ut Clavius monet, ac facile demon- 
strari potest, conversa quoque locuzà habet: nempe parallelo- 
gramma aequalia super basibus aequalibus ad easdem pattes 
constituta sunt in iisdem parallelis. Et alia adhuc conversa va-' 
let: Si duo parallelogramma aequalia in iisdem parallelis ita 
constituta sint, ut bases ex ùna parte in eodem punctò tetmi- 
nentur, sintque bases ad easdem partes luius punctì positae, 
etiam. ex altera parte în edderh punéto terminabuùtur, adeoque' 
congruent. Similiter converti potest etiam Cor. 3. 

/ 


v' 
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‘dot ITaga22916ygappov coe arl to EBFO, sia | 


dov i0ov rg ABTA facw ve pio quis ay cdr 
iyei tyv BI, ual'èv vaîs avtate sraguddahore davby 


avro, vas BI, A0. dia vel. corvi di ua) «0 EZHO 


vi avrò và EBIO ary ioov wgrssuaì 20 ABI A 


suoaA)zA6ypajipuov TE EZHO tomiv (00m: ". ge dea 


mogadahoyoppa uc ve éere, 


na MPOTAZIZ 00 
To coizura s Te eni vis» ag Bigene ovta Pe 


" &v taig avrai magoAAijhore, ica adindots toviv. 


"Ecto teiyava va ABT, ABI, în vie eve 
facsas dovra vije B r nai èv vele avvale. vagniAnApis 
tas AA, BI déyaa, DTL L0oy Ègri to > ABT reavor 
gh 4BT coipuvo. =. 

EufeBiy0dw AA to’ indveon vi non ‘india ca 
E, Z,, uol dia ubv voé B. vj LA moggAdmAag da 


7 BE, die dè vob T vi. BA xagsAdahos N30 91 Ze 


IlogaXiy2oyongpor è aog otiv can tegoy swv EBI'°A, 
AB’TZ: ugi slow Jon" èul te peo :vije avre Baceng: 
sioo ne BI' sa) èv qcoig. avtaîs.rraged Maho Tois. 
BIT, EZ; uni Bot to, fiv EBIA reds lopeap- 
pov quiov co ABI toiyovov, 1) yeo AB dia petoog 
avro dixa véuver voi dè ABFA sagui)ntoyodupov 


qpuiov vò ABI sgiravos } ] peo AT dayeroos avrò i 


« PROPOSITIO XXXVLo 
Obs. Parallelogramma nempe . intelliguntux , quae, si 


bases in. cadem recra vel ipsa, yel producta, vel partis in ipsa. 
basi ,- partim in basi producta, constituantur, latera his hasibus 


° opposita et parallela pavitor habeans..in cademizecta. posita, 


- 


f 





LI 
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iglttir' et sequales' sint et parallelae. > Parallelograme 
muini ‘igîtutr ‘est EBIO, et éet acquiale parallelogrammo 
ABIA, (Prop. 35. .); basin enim eandem habet BI 
quam ipsum, et in eisdem parallelis est BI", 40. 
Ex eadem ratione, et EZHO eidem EBTO est ae- 
quale; quare et parallelogrammum A4BT4. parallelo» 
grammo »EZH9 est ‘aequale (Ax. 1.). - Ergo paralle- 
logranîmea. etc. 


PROPOSITIO XXXVII. (Fig. 72.) 

Friangula super eadem basi constituta et in eisdem 
parallelis, aequalia inter se sunt. 

“Sînit triangula ABI, ABI super eadem basi cons. 
stituta .BI' et in eisdem-parallelis 44, BI'; dico ae 
quale esse .4BI" triangulum 4BI" triangulo. 

Producatur 44 ex utraque parte in E, Z; et per 
B. quidem rectae T'A parallela ducatur BE (Prop. 31.)y 
per T° vero rectae B.4 parallela ducatur L'Z(Prop,31.). 
. Parallelogrammum igitur est tutrumque ipsorum 
EBIA, 4BTZ; et aequalia sunt (Prop. 35.); nam 
guper eadem basi sunt BI" et in eisdem parallelis BJ", 
EZ; et est parallelogrammi quidem EB’FA dimidium 
trianguluni. ABI; nam AB diameter ipsum bifariam 
secat (Prop. 34.); parallelogrammi autem A4BIZ di- 
midium triangulum 4BI", nam A’ diameter ipsum 


Caeterum patet, similes et plures etiam ac in praecedente 
Prop, casus distingui posse, et generatim ea omnia, quac ad 
praecedentem propositionem ‘notata sunt, corollaria et conversas 
etiam hic valere, ungde non opas videtur, ea nominatitt affera 
re. Parallelogramma haec quamvis inter se acqualia perimetros 


pai Lai 


pra 





4 
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diya ciupar ta dì cv i0uv pon tom «Aido 
toniv” t00v ceo îovà «è ART spiyovov sé ABI see 
vuwoas . Th cea qvoiyuve xal va és. a 
_ IPOTAZIEX Uk. 
. Ta sgiyova, va fn) tav inv facenv évra xal 
èv rule avrei nagedàzdoe, ion adixioe toriv. 
"Ecto toiyova vd ABC, AEZ în iv Paceny 
ovina tiv BI', EZ, xai îv taîs avvale mapaldzAors 
tale BZ, Ad deya, 0% Foo ioti v0 ABI vetzavor 
19 4EZ soiyuvo. 


Exfsfiysdo yoo 1 did ègp sadazpa Tu pion èntà 


 H > O, xai Sia pèv coò B vj TA ragcddizios 


ita i BH, dec dè voò Z sj dE negaddzlos mia 

) ZO. 

Ilo0a})yAoyoaypov doo torty tudvepoy ov. HB, 
AEZO: ua) lcov vo HBIA vi AEZO, ini cs yao 
iowv Becenv eîce viv BIT, EZ, xa) 2y tolse avvale 
mapuàAzAos vai BZ, HO xai tore vo pèv HBIA, 


tamen diversissimas habere possunt, quod idem etiam valet de 
figuris, de quibus in Prop. 35. 37. 38. sermo est. Ad Prop. 37. 
Proclus, cuius textus hic mancns est, idem observati 


PROPOSITIO XXXVIIL 


Obs. Casus iidem distingui possunt in. hac et praecedente 
propositione ac in Prop. 35. et 66. et corollaria etiam similia 
et similes conversae locum habent. 

Cor. 1. (Ex Peletario) Si basis trianguli bifariam seea- — 
tur recta a vertice ducta, ipsum:etiam triangulum eadem reota 
bifariam secabitur, ‘ Et universim duo triangula super aequa- 
libus basibus in recta eadem vel praducta constituta, quae: 


— @uhdem verticem habent, sunt aequalia: et triangulorustf aeque 
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bifariam secat (Prop. 34,); aequalium gutem ‘dimidia 
aequalia inter se sunt (Ax. 7.); aequale igituy est tri. 
angulum*ABI" triangulo 4BT. Ergo triangula etc.’ 


PROPOSITIO XXXVII (Fig. 73) 


| Triangula super aequalibus basibus constituta et in 
eisllem parallelis, aequalia inter se sunt. 

‘Sint triangula ABI, AEZ super aequalibus basi- 
bus constituta BT, EZ, et in eisdem parallelis BZ, 
AA; dico aequale esse triangulum ABI triangulo 
AED 

Producatur enim A4 ex utraque parte in /H, 6, 
et per B quidem rectae SA parallela ducatur BH 
° (Prop. 31.), per Z vero rectae 4£ parallela ducatur 
ZO (Prop. 31.). 

Parallelogrammym igitur est utrumque ipsoruna 
HBIA, 4EZO; et aequale HBI A parallelogrammo 
AEZO (Prop. 36.); in aequalibus enim et basibus 
sunt BT, EZ, et in eisdem parallelis BZ, HO; est 


altorum quam multiplex est basis nnius triangnli basis alterius, 
tam multiplex erit prius triangulum trianguli. posterioris. 


Cor, 2. Per punctum 4 in latere wianguli ABI (Fig. 149: 
datum, at nontin medio BZ situm, si bisecandum sit triangu- 
lum, bisecetur BI in E (I. 10.) et iungatur AE, tum ducta 44, 
et per E-ei parallela EZ (I. 51.) ducatur 42, eritque (Cor. praeced.) 
AE dimidia pars A\ABP: at, quum AEZ==4EZ (I. $1.), evit 

etiam (IL Ax, 2.) triangulum , ZA: AED= dim: ‘dio. tringulo l 
4BI'(Peletarius). 


Cor. 3. Due diametri quodvis pallltogruam divi- 
dunt in quatuor triangula aequalia. i 

Cor. 4. . Summa aut ‘differentia duorum parallelogram- 
morum (aut triangulorum) in iisdeni parallelis coustitutorum 
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mopadioyoig ov Nuov co ABT tpiYovoY s 7 Yao 
‘AB draperoos avrò dija” vtpver toù dè AEZO sta- 
ccdàmhoyocupov upuov 0 ZEA toiywvov, U) yo6 AZ 
diauergos avro diye vevel. Ta dì suv iowv. Yuiog 
toa a).7A01 totive toov Goa tovì vo ABI toiywvov 
vi dEZ copovo. Ta doo toipuva nol vd die. 


IHPOTAZIEX Mo. 

Tv iva teipova, sa in) tie avere Buceme dvru 
vat in ta ave péon, tw tale avvale ssagaAAs7io1e 
toviv: 

"Eoto love rolpova td ABI, ABU, ènl vic ul 
uNS Racewc dura vie BI» ua) èrè to ate uéon 
déyw, ot nol èv taig avtais aoadinhos toviv. * Ercs- 
devio yag 7 Add La , ot magcdanlos éouty "9 dd 
sg BI. 

Ei vio mi, 7,90 de voò A onustov “i BI sÙ- 
deia naoadànios 9 AE, uod'ènstevydw 9 ET. 

"Ioov oa èovì v0 ABI toizovov vé EBI coie 
yuva» ini ce puo si6 aUrijs Pioedg lory avtw TÎe 
BI suo) èv raîis avraîs mageA2yAors toîg BI, AE. 
’AN@ 10 ABI sgiyuvov vo ABI toviv icov xab 
xò 4BI doo coiyavov vi EBI icov goriv, cò usi 
Lov ad EAdacovi, Orreo Éoviv ddvatov ovx dipa rd» 
nequalis est parallelogramino (aut triangulo) in iisdem parallelis | 
constitutò, cuius basis aequalis est summae aut differentiae ba» 
siurà illorum parallelogrammorum (aut triangulorum). 

PROPOSITIO XXXIX, ©. + 


Cor. 1. (6é Campano) Recta 4E (Fig. 71.) secans bifariam 
ind, È latera +#4B, Ai tiwianguli A27° erit reliquo lateri 27° 


-. 
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autem parallelogrammi #2I°4 dimidium triangulum 
ABI (Prop. 34.), AB enim diameter ipsum bifariam 
secat; parallelogrammi vero 4EZO dimidium triangu. 
lum ZEA (Prop. 34.), nam 4Z diameter ipsum bi 
fariam secat. Aequalium autem dimidia aequalia inter 
se sunt.(Ax. 7.); aequale igitur est triangulum ABF 
. triangulo AdEZ. Ergo triangula etc. - | 


PROPOSITIO XXXIX. (Fig.75. J 


Aequalia triangula, super eadem basi constituta et 
ad easdem partes, in iisdem parallelis sunt. 


Sint aequalia triangula ABI, ABT, super eadem 
basi .BI' et ad easdem partes; dico et iù eisdem pa- 
rallelis esse. Iungatur enim 44; dico parallelam esse 
Ad rectae BI. se di 

- Si enim non, ducatur per A punctum rectae BI". 
parallela AE (Prop. 31.); et iungatur ET. 

Aequale igitur est triangulum ABI trianguio EBI 
(Prop. 37.); super eadem enim basi est BI super qua 


ipsum BET» et in eisdem parallelis BI, AE; sed * 


- triangulum ABI triangulo ABI est aequale; ergo et 
triangalum ABI triangulo:EBI aequale est (Ax. 1.), 
maius minori, quod fieri nequit (Ax. 9.). Non igitur 


parallela, Est enim A A4E=/\dEB (I. 38. Cor. 1.) et eodem 


N 


modo A A4E==/\dEr, unde \4EB—=/\4EF (I. Ax.1.)adeo- . 


que ZE parallela rectae! BI' (I. 59.) Gf I: 34. Cor. 25, 

Cor. 2. (E Clavio) Omne quadrilateram ABIY (Fig. 60.) 
quod ab utraque diametro bifariam dividitur, parallelogrammum 
est Quum enim sit (hyp.) A2B4F= dimidio quadrilatero 


ABIA, pariterque etiam / A4F=-} eidem dimidio quadrilatero; . 


Ù 
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edile iovy 9 AE vj BI. Opoiws dr) Boltoper, 
ore ovdè Ain ve sca) vic Ad sj Ad cea tij BI 
ov rapahiylos. Ta doa loco sab ce #76» 


IPOTAZIE p. 


Tu ica refpuva , ca ini voiv lomy. Bdcewy ovtes. 


xoÌ in) cd ate ion è ‘Tale avtale rapahighors 
tori. 


ABr4, erit ABAM=/A4Af, adeoque (I. 59.) 4B rectae dI 
parallela. Eodemque modo ostenditur esse rectas 4/", 'B4 pa- 
rallelas.. 

Cor. 3, Quadrilaterum, ‘quod ab utraque ‘diametio ita - 

dividitur in quatuor triangula, ut bina ‘quaecunque ‘ad verticem. 
Ni opposisa inter 6e sequalia sint, est paralletogrammum. Redit 
enim res ‘ad praeced. Cor. 2. 

Cor. 4. Quadrilaterum, quod ab utraque diametro în 
quatuor triangula aequalia dividivar, ‘ess paralletorrammum». 
Pariter redit ad Con 2. 

. PROPOSITIO XL. 
O bs. 1. Notandum est, quod Baermannus imonet, bases 
intelligi in eadem recta positas. Bases autem contiguas esse, 
- ut in figura, nihil attinet. 

: 0 bs. 2. Alia conversa | propositionum 37. 38, similis ei 
quam ad 35. 36. notavimus, locum habet, nemipe triangula 
.aequalia in iisdem parallelis ‘constituta ‘etiam eandem vel ‘aequa» 
lem basin habent 

Obs. 3., In parallelograminis quoque idem ‘valet, nempe 
parallelogramma aequalia, super basibus aequalibus et in eadem 
recta constitutie, ad easdem basium parte8 posita iniisdem paral» ‘ 
lelis erunt, vel, ut alii ‘efferunt, candein altitudînem habebunt; et 
vice versa, si caeteris manentibus, canndem altitudinem habeant, 
veliiù iisdom parallelis constituta sint, candem vel aequalem 


\ 
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f ; 
parallela ‘est AE rectae BI. Similiter autem osten. 
demus neque aliam quampiam esse praeter 44; 44 
igitur rectae BI" est parallela. Ergo ‘aequalia etc. 


PROPOSITIO XL. (Fig. 76.) 


Aequalia triangula "I super aequalibus basibus con- 
stituta et ad easdem partes, in iisdem parallelis sunt. 


basin habebunt. Eaedem conversae denique etiam de iis tra- 
peziis valent} de quibus în I. 35. Cor. 3. diximus. 


PROPOSITIO XLI. 


O bs. 1. Facile patet, 1) idem valere, si, caeteris manon- 
tibus, triangulum et parallelogrammum non candeni, at aequa- 
le basin habeant. Conf. Peletarius. 2) Si parallelogrammum 
et triangnlum in iisdem parallelis fuevit, sit autem basis trian_ 
guli dupla basis parallelogrammi, utramque figuram fore ae- 
qualem. — . n 
O bs. 2. Proclus notat, converti posse piopositionem du- 


plici ratione. Nempe a) si parallelogrammum duplum fuerit 


trianguli, habeant autem candem vel aoqualem basin super da- 
dem recta constitutam, et sit utraque figura ad casdem huius 
rectae partes; erunt duae figurae in iisdem parallelis. b) Si 


parallelogrammum duplum £uerit trianguli, sit autem utraque . 


figura in iisdem parallelis, erunt etiam vel in eadem vel in 


a 


aequali basi. - Et simili ratione convertetur Prop. 2., quam . 


modo attulimus. LA i 

Cor. 1. (E Proclo) $i triangulum et trapezium super 
eadera (vél aequali) basi, et in iisdem parallelis fuerint, maior 
autem linea parallela sit basis trianguli: erit trapezium minus 
duplo trianguli. Si vero minor linea trapezii sit basis triau- 
guli: erit trapezium maius duplo trianguli. Quod facile patet, 
constructo super eadem basi et in iisdem parallelis parallelo- 
grammo. | 


\ 
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"Ecvu Îva toiyove và ABI, ATE, ésvà towv fd 


vany Ovta vv BI, TE ual nl va avra pio déya, 


ou mel ty vale avtois nugalAyhos tociv. ‘Ens- 
Cevo yao I Ad déyw, ov saga X7A06, èotey 7 AA 
t) BE. 

El yoo n), jy9% ded zoò A vi BE népidighos 
n AZ, nai Erebevzda ” EZ. 5 

“Ioov &oa tovì vò ABT sgipovoy vé ZIE te 
puvw èni ve 700, ionv facesv slo vv BI, TE 
ma èy vale ovraie sooalinioige vaig BE, AZ. 
°AMM@è cè ABI toipuvov. ioov èovì vo AU0E toi 


gave xo) t0 ATE cpiyovovr coa ivoy tori vg ZIE 


torpavo , 00 peitov vw èhaodovi, Osceo Bovlv. advva=- 
gove 0U% dov rvaguAAnA 0g taviv. i AZvij BE. Opoiwe 


da deltopev, Dir ovdèì diln cus tÀnv vie AA n Ad 
deo vj BE èot magahiihos. Te dea ica no) va 


é676» 


-IHPOTAZI x ho. | 
Eoy mogaAimioyeaupoy Top uvw Baow ve tm 


i tp vt) xo 8v als gurals rragaA Ano: %, dda 


-, quòv tori cd stapaAdA6ygapiyrov TOÙ TOLYWwVOY. 


(e 


‘ Cor. 2. ‘ (E Proclo) Trapezium ABI (Fig. 79.) habens 
duo latera AZ", B4 parallela, duplum est trianguli AB, quod - 
basin habet 4B unum latus trapezii coniungens duas parallelas,, 
verticem vero punctum E medium lateris vppositi. Produca- 
tur enim unum latus | trianguli AE, donec conveniat cum recta 
BA producte -in Z, eritque, 0b parallelas AI", BZ, ang. AME 
= Z4E (I. 29.) et quum praeterea sit angì AES= dEZ (I. 15.) 
et ex hypoth. ZE=E4; erit (I. 26.) triangulum ATE=SZE4 


' et AE=ZE, adeoque triangulum ZEB=FME4+-BEA4. At, ob 


AE=ZE; est etiam (I. 38. Cor. 1.) triang. ZEB—-AEB. Ita- 
que triangulum 4E8:- TEA+-BEd i. e. triangulum AE est 
pars dimidia trapezii 4BI°4, vel trapezium duplum trianguli. 


” ; ° 


f 
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Sint aequalia triangula ABI, 4FE, super aequa- 
libus basibus constituta BI", I°E et ad easdem partes; 
dico et in iisdem parallelis esse. Tungatur enim AA; 


dico «parallelam esse. 44 rectae BE. 


Si enim non, ducatur ‘per A rectie BE parallela 
AZ (Prop. 31.), et inngatur EZ. 

. Aequale igitur est triangulum ABI triangulo ZFE 
(Prop. 38.}; in aequalibus enim basibus sunt BI, TE 
et in eisdem parallelis BE, AZ. Sed triangulum ABI 
aequale est triangulo AE; et triangulum APE igitur 
aequale est triangulo ZIE (Ax. 1.), maius minori, 

quod fieri nequit (Ax. 9.); non igitur parallela est 
° AZ rectae BE., Similiter autem ostendemus neque 
aliam quampiam “case praeter Ad; AA igitur rectae 
BE est parallela, Ergo aequalia etc, 


PROPOSITIO XLI. (Fig. 78.) 
Si -parallelogrammum eandem habeat basin quam 
triangulum, et in eisdem parallelis sit, duplum est 
parallelogrammom trian guli 


Cor. 3, Si, ;isdem manentibus ut in Cor. praecedente, 
ducta Fig. 80, per puuctum £ recta HZ 77 #8 parallela, com- 
pleatur parallelogrammum 4BHZ, exit hoé parallelogrammum, 
‘ aequale trapezio ABITA. Et, quum ducta per E recta EQ pa- 

xallela qq AT, sit EO=AH (I. 34); at ex Append. ad Il. 


4 
‘354, 8. Eo— bri] , erit trapezium A2T°4, cuius latera AF 





B4 parallela sunt, sequale parallelogrammo ABHZ inter easdem — 
parallelas posito , cuius utrumque reliquum latus AH vel BZ 
aequale est dimidiae summae eorum trapezii slaterum, quae 
inter se parallela sunt, vel erit aequale parallelogrammo, quod 
eandem cum trapezio altitudinem habet, basin autem aequa- 
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Ioeocllyhoyoxupuov yeo «o ABITA cotyivò cu 
EBI' fac xe èyéirw cy avty vv BI, xal ty 
sac avrete ruugaddn iv tore voice BI, AE Xéz0, 


«Gre demdatordv Bove co AB TA mapei leteenpar goÙ 
EBI Totyuvov. 


"EneSeWydo ydo ) AT 
"Icooy d ove vo ABI toiyovoy «o EBT soi- 


guivw* èrl ce yao 1)e avere Bacewg tovv ave ce 


BI" ua) èv voais evrais napodiydoie vuig BI, AE. 
"Alè «0 ABITA saguligioysanpov dimdtorov tore 
soù ABI sgiyavov 1 yado AT diausspas avo diya 
séuvsr were 0 ABITA smapalinioygeupov ua toù 


EBIT oyuvov èorì denaator. Edy do recoahi- 


Aorespuoy xa) va éEro. 


lem dimidiae summae parallelorum trapezii laterum. Cf. 


‘ Thom. Simpson. Elem. of Geom. Book II. Theor. IV. î 


Cor. 4. Quodsi fuerint duo triangula rectangula ABI, 
efy (Fig. 80. a.), in quibus-praeter angulos rectos Z°, y ae- 
quales etiam siut anguli BAL", Paz, adeoque (I. 32, Cor. 3.) 


‘etiam angulus ABl'=afy, erit (si latera iu triangulis aequi- 


angulis opposita angulis aequalibus latera homologa appel- 
lemus) rectangulum, cuius unum latus est hypothenusa unius 
èrianguli, alterum autem alteruter cathetus alterius trianguli, 
aequale rectangulo, cuius unum latus est hypothenusa al- 
terius trianguli, alterum autem catherus homologus prioris 
rianguli v. c. rectang. ABXfy7= rectang. afYBI" Posita 
enim recta «y super AB in dE, et ang. Bay super BAL, 
ob acqualitatem horum angulorum erit 0? in A7° ita, utv. c. 
‘puncium f iaceat in 4, sitque 44=-vf; unde ducta E4, erit 
(1. 4.) trimgulum A4E=0fy et angulus 44 rectus. ,Com- 
pleatur iam rectamgulum A/°89, ducaturque 4Z parallela fectae 
BI i. ©. (I. 29.) ad rectos angulos rectao Ad , eritque 4478 


f 
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Parallelogrammum enim ABITA eandem habeat ba- 


‘ sin BI, quam triangulum EBI", et in eisdem paral- 
lelis BI AF sit; dico paralielogramenuza ABI A4 du- 
plum esse trian guli EB I. o ‘ 


Iungatur. enim AT 

Aequale igitur. est triangulum ABT triangulo EBI' 
(Prop. 37.); nam super eadem basi est BI" super qua 
et EBI’; et in eisdem parallelis BI) AE. Sed ABIA 
parallelogrammum duplum est trianguli ABT, nam 
AT diameter ipsum bifariam ‘secat (Prop. 34.); quare 
ABI9WA parallelogrammum et trianguli EBI duplum 
cesto Si igitur parallelogramamum etc. 


rectangulum A44X4Z, vel, ob A4="«f (Demonstr.) et 42° 


=BF (I. 54.) erit 4420 rectangulum ofYXBI" Per puuctum 
A déinde ducta recta HAI parallela rectae AB, compleatur 
rectangulum AHIB, ductis nempe per d et B rectis 4H, 
BI rectae AB ad rectos angulos s unde erit AH= BI==4E 
(I. 34.) =#7 (I. £.,, et rectangulum AHIB erit rectangulum 
ABXAE tvel ABXfy. Quodsi iam ducatur recta B4, erit 
triangulum /4dB dimidium rectanguli AA4Z8 i. è. rectg. af 


BI (I. 45.), Idem yero triangulum 44B est quoque (I.. 
45.) dimidiam rectanguli AIB i, e. rectg. ABXfy: itaquo. . 


rectangulam ABXfy=0BXBI (I. Ax. 6.). Ita hane pro- 
| positionem, quae vulgo demum e doctàina | triangalorum: si- 
milium libr, VI. deriwatar, at ante iam utilis esse potest, 
non in auxilium -vocata doetrina de rationibus et proportio- 
nibus demonstrat Gruson. Abhandl. der Berlin, Acad. der 


-Wissensch, fiir 1814-1813. pag. 45. 46. (Nene hichswiche — 


tige: und unerwartete Vereinfachung der Euklid. Grometcie 
$$. 9. 10.) 
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HPOTA z IZ CA 
"Ti dodsvui totpayo looy raga AAnAdyorupov 6uv- 
empoacdtar è v ti 7 "dodelon puvig svivzocppum. 
"Eocvo a pudv dodèy totyuvoy to ABI, n dè 


| dedsloa yovia svdvroaupòos ) Ad .dst dy «6 ABT 
i reyuvo igov nao04AnZ0yocupuov ovorcaodui èv (07 


s7 4 yovia svdvyoapp. 
| Texpjoda n BI diza xaro to É, udì ètnetevzdo 
7 AE, xaì cvveotaro mods «i ET evdeia nai cd 


1006 avv opusio vi E «i 4 yuvia îoy 1] vnò DEZ, 
. naì dea pitv coù A vi ET naoa%Az4os 7790 1 AH, 


did dè voò T <j EZ rragdàA os 790 9 TTT: po 


| quAAyioyoappov aga sotì vo ZET H. 


4 


Kai énel ton toviv n BE vi ET, icov tovì val” 
. s0 LABE voipuvov vò. AET tezuvo' éni te yoo 
Tewy Bocedy sio vv BE, ET noì ty coîs ovaie 


noecdiyAors vos BI; AH dn)dorov Goa Èoti vò 
ABT sgiyovoy voù “AET cpijuvov. . lEovi dè - vel 
so ZETH rtogahài;hoyoatpov dindaowov vo AET 


resunov: Bac te 700 avog «7 ovvev sxo! “ob Èy 


\ 


Cor. 5. Quodsi i in Cor. praecedente. fuerit af==BF", erit 


ABNMBy="af q=Bl'q (I. 54. Cor. 21.) Nomimatim itaquel, si 


(Fig. 80. 1b.) in triangulo ABI" ad I° rectangulo demittatur 
ex. ad 4B perpendicularis MA, euit rectangulum intet hypo- 
‘tenusam AB et segmentum BA;aequale quadrato ex BI Nam 
triangula ABI, T'B4, ob angulum rectum 4=7) et angulum 
B communem erunt aequiangula, adeoque ABYXBA4=BI" 


‘ XBI=BM9. Eodemque modo, quum etiam triangula re- 


ctanguia ABI, AT sint acquiangula, erit BAXKAATZAP9. 


Has quoque propositiones, quas wulco ex V. 8. et 17. de- 


dacunt, lhzc ratione demonstrat Gruson l. c. $. 16: Quodsi 
Theor. I. 47. non us in Cor. sg. hinc, sed pudependenter ab 








°  tuere in dato angulo rectilineo. 
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PROPOSITIO XLII. (Pig.81.) 


| Dato triangulo .aequale parallelogrammum consti. 7 


ì 


4 


Sit quidem datum triangulum 'ABT datus vero. 
angulus rectilineus 4; oportet. igitar triangulo ABr 
aequale parallelogrammum constituere in angulo recti. 
lineo ipsi 4 aequale. . 

Secetur BI bifariam im E (Prop. 10.), et iungatur 
AE, et constituatur ad (ET rectam et ad punctum in 
©a -E angulus  FEZ ipsi 4 aequalis (Prop. 23.), et per 
A quidem rectae EI parallela ducatur' 4H (Prop. 31 Di 
per I' vero rectae EZ parallela ducatur I° (Prop. 
31.); parallelogrammum igitur est ZET'H. 

Et quoniam aequalis est BE rectae EI", ‘aequale 
est et triangulum ABE triangulo AET (Prop. 38.); 
mam super aequalibus basibus BE, £T' sunt, etin, 
eisdem' parallelis BI, AH; duplum igitur est trian- 
gulum ABI trianguli AET. Est autem et parallelo- 
grammum ZEI'H duplum trianguli AET (Prop.41.); 
basin enim eandem habet quam AET’ et, in eisdem 


hac propositione demonstretur, poterit vicissim hoc Cor. ex - 
I. 47, devivyari. 


Cor. 6; Quodsi in eadem figura super AB constituatur | 
quadratum AB4E, et perpendicnlaris TA producatur, dum 


eum recta ZE conveniat in Z, erit B44Z rectangulum AB 


XBA, et AAZE rectangulum BAXAA, uide, quun duo 
haec restangula @imul sumpta ‘efficiant quadratum ex AB, sta- 


tim. prpdit celebre illud rheorema Pythagoraéum, quod infra 
T. 47. habebitur, C£ Gruson. L c. p- 50. o. 


Cor. 7. Porro, si comparentur triangula rectangula ne- 


quiangula AIB; 4AF; erit rectangulum ABRIAZATKID, 
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tais avrale toy avi smagadigior ioov doa tori 
«o ZETH napuAAyghoyeappov vò ABI soiyuvo, xaò 
éfer civ ino TEZ pavia loyv vj dodsion vi 4. 

‘ To con dodevre tet7org a ABI l0oy ragu 
Ayldyoapipoy ovvéotara: to ZETH s èv yovig ti 
no TEZ, gue tor È ion vi A. “Orso det ropoat, 


IPOTAZIZ uy. 


Ilavros stegolinAoyoappov vev seg) vj v Biaue- 
toov naocdàyioypappov ta necarnizgouwuara f0a die 
Aniow totiv. i 


nempe rectangnlam ‘sub hypotenusa et perpendicalari ra. ae- 
quale rectangulo sub cathetis, 


PROPOSITIO XLII. 


O.b s. Problema conversum, quod Peletarius habet: dato 


parallelogrammo aequale triangulum constituero in angulo 
dato, mill difficultatis habet. 


PROPOSITIO XLIII 


Obs, In quovis parallelogrammo per punctum quode. 
cunque diametrà dnci possunt (I. 3t.) duae. rectae, quarum 
una nni, adeoque etiam'(I. 30,) alteri duorum lateram oppo- 
sitornm. parallelosrammi, altera autem reliquis duobus paral- 
lelogvammi lateribus parallela sit, quo facto nova duo peral- 
lelogramma existent, per quornm angulos oppositos diameter 
transit, et alia duo, per quae illa non transit. Haec duo po- 
steriore loco nominata Complementa dicuntur duorum illorum, 
quae antea diximus. } 

Cor. 1. Pater, quatuor haee parallel0pramma aequian- 
gula esse cum primario parallelosrammo ABI (I, 28.). Prao- 
terea, pront in hoc duo latera adiacentia aequalia aut inae- 
qualia fuerint, erunt etiam in'iis, qsiae circa diametrum sunt, . 
ravallologrammis latera aequalia vel insequalia, Nempe si sit_ 


% 
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est parallelis, în quibus triangulumi AT"; aequalè igi- 
tur est ZEI H parallelogrammum triangulo ABI", et 
habet I'EZ angulum aequalem dato 4. | 
Dato igitur triangulo ABI" aequale parallelogram. 
mum constitutum est ZETZH in angulo SEZ, qui cet 
aequalis angulo 4. Quod oportebat facere, 


PROÒPOSITIO XLII. (Fig. 80) 


In omni parallelogràmmo complementa eorum, quae. 
circa diametrum sunt, parallelogrammoruin - ‘imver i. 
sunt aequalia, 


A4 >=<(df. erit: etiam (I. 5. et I, 18.) AT4>=< 
I'44, adeoque, quum 4AK@O=AT4, etiam AKO>=<ITAE 
ac proinde 409 >< Ce (I. 6. et I. 19.). Eademque ra 


_ zione ostenditur, fore iisdem' casibus etiam XZ>=<XH. 


- Cor. 2. Nominatim itaque, si ABI fuerit quadratum, 
etiam ea, quae circa diametrum sunt, parallelogramma AEK@y 
XHTZ quadrata erunt. 

i Cor. 3, Complementa eorum, quae circa diametrum sunt, 
parallelogrammorum semper quidem aequiangula sunt inter se 
et cum parallelogrammo primario, duo autem latera unius se 
qualia erant duobus lateribus alterius tum tantum, si' paral- 
lelogrammum primariaum fuerit aequilaterum, vel etiam, si 
“ punctum X, per quod ductae sunt duae rectae lateribns: pa- 
rallelogrammi parallelae, sumtum fuerit ‘in media diametro’: 
reliquis easibus latera unius - complementi non erunt sequalia 
lateribus alterius. 

Cor. 4. Quodsi fuerint duo triangala rectangule (Fig. 
82 a.) Adl', ady, in quibus praeter angulos rectos 4, è s0- 
quales etiam sint anguli I°44, yeò adeoque (I. 32. Cor. 3.) 
etiam anguli 4/74, ayà, erit, si latera homologa nominemus 
“ eodem sensu ac in I. di. Cor. 4. rectangulum , cuius untza 
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1 Eco ragadAni0y00ppoy co ABITA, Budjienzos 
Uè avroù # AT, steoì dè Vai AT TaouiA)0yvposspeos 
uèv fovm qa EO, ZH, va dè Asyopisva ruugartÀ go; 
para ra BK, KA divo, dv i00v èavì vò BK rega 
svàrcmua vu KA nacanizowueri. 

"Enei jao rvepoihyhayoappòv tore ‘vd ABIIS, 
decueroos di avvoò 7 AT, ioov tovì vo ABI soi 
yuvov té ATA coupuvw. Ich, ere nagadiygho- 
| qeappov ove ve EKOA, didperoos Îè asrod for 
9 AK, icov dea tovt vo AEK soiyovov ci AOK 
touyuvo. dia va avre di xa cd KZI cgiyovov vg 
KH reydvo èoriv îoov. "Enel civ v0 uèv AEK 
| qgipavov tw. AOK teryuwy éoviy 00y , vo dè KZT 
sò KH, t6 AEK Telyavov nueva vo KHIT èguiy 
> Tsoy vd A0K toywro usva vo KZI copuvove 

sori di xa 6Aov vò ABI sgiyavov 0% vi AAT 

feoy: 1omdy cox to BK rrupartAaiou pa d0era Tu 
KA riparti psi porri Boviv teov. Ilayvcos diga riugad- 
Anleresp upov xal ta 6676. 


\ hatus est cathetùs unius, alterum autem cathetus non homo- 
logus alterius trianguli, aequale rectangulo s cuius unum latus 
est reliquus cathetus prioris, alterum reliquus cathetus «poste» 
Xioris-trianguli, hempo rectang. .44X{yd= rectangulo T4Xad. | 
Ponatur enim ay super 4f' in AX, et angulus yad super an- ‘ 
gulo; TAA » erit, ob aequalitatem horum angulorum ad in 44, 
ita, ut v. gr. punctum d iaceat in @, unde, ducta K0, erit 
(I. 4.) triangulum A0X==ady, et angulus. A40K rectus, adeo» — 
. que (I. 28.) recta AK parallela rectae 74. Campleatur rectan- 
gnlum A4BF4, et prodicatur OX, dum conveniat cum recta 
‘BI in H, ducaturque per X recta EXZ parallela rectae 44; 
eritque, ob AB=F9 (I. 34.), rectangulum A0BH= rectan- 
gulo MABXAB=AMÉXA9=dFlYKad, et rectangulum AEZ4= 
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Sit parallelogrammum ‘.48I°4, ‘diameter autem 
ipsius AI’, et circa AT parallelogramma «quidem sint ‘ 
E®6, ZH, quae vero dicuntur complementa, BK, 
K4; dico aequale esse complementum BK comple- 
mento K4. 

Quoniam enim pirallelogrammum est AB’04, dia-. 
meter autem ipsius AI", aequale est triangulum ABI 
triangulo AIA (Prop. .34.). Rursus. quoniam paral- 
lelogrammum est EKOA4, diameter autem ipsiùs est 
AX, aequale est triangulum MFEK triangulo AOK 
(Prop. 34.). Ex eadem ratione et triangulum KZI 
triangulo KHI" est aequale (Prop. 34.), Quoniana 
igitur triangulum quidem A4EK triangulo A40K est 
aequale; KZI' vero triangulo KAT; triangalun AEX 
cum triangulo KI" est aequale trianguio 40K cum 
triangulo KZI (Ax. 2.); est autem et totmn triane 
‘gulum ABT' toti AA’ aequale. Reliquum igitur AK 
— complementum reliquo KA compiemento est acquale 
(Ax, 3.) -Omnis igitur parallèlogrammi etc. 


rectangulo A4A\XKAZ--A44X09K=AAXyd. At ex T. 423. est 
rectango BEXKH-KOZA4, hinc, addito communiìi AEK9, evit 
A0BH= rectangulo AEZ4, i. e. Al'Kadz44Xyi. Propo- 
sitio ‘haec, de qua cadem observanda sunt, quac de I. 41, 
Cor. 4. cum quo arcte cohaèret, hac ratione demonstrita fuit 
afGruson. l. c. $, 9. . 

| Cor. 5. | Quodsi in Cor. praecedente cathetus unius tri» 
anguli v. c. 44 aequalis fuerit catheto non homologo èàlte- 
rius yò, erit 4yXadx=yd94—449. Nominatim itaque, si (Fig. 
80. ‘b.) in triangulo «ABI ad I° rectangulo ex I° demittatar sl 
4B perpendicularis Z°4, erit rectangulum segmentorum 44, 
BA aequale quadrato ex ZA. Nempe, quum sit triangulum 
, ABI acquiangulum triangulo 72.4, ut vidimus iu J, 41. Cor. 


Y 
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IPOTAZISZX ud. 

Hope. sv dodeloay evdslav, vo dodéva: roryavw 
Toov naoakàyioycaupov stopafadeiv, -èy 2) pidodetoy 
, guyià: evdvyecupo. | 

"Eovo Ù. utv dodeioa sbdtio' v,] AB, to dè dodèy 
toiyuvov to T, LU dì dodetoa papiro evdvy 0a pupo i] 
4° del di saga 4/1, dodelcay evdetav cy v AB, cd 
dodevir toyuvo 6 I° icov raga da feyeapor TE 0= 
eafBadeiv, èv toy «j] 4 povige 

Zvveotoro vò T' ToLYuveO looy nagol3iidypappoy 
0 BEZH, tv yuvia vij ino EBH, f tovv i0y ri 


f. 


d' sol ueliotw were è svdelas elvar iv BE vj 


“ 


BA, «ob dijy9o 7) ZH tènì vo O, nal deo toù A° 


onorioe viiv BH, EZ naocdAyAos 795% 7 A0, uol 
anebevy9w 1 OB. Kali ènel es auoadAphove To6 
AO, EZ sibela ivénecev 1) OZ, ci inò AOZ, 
OZE doa poviar dvolv c0daîs elciv loci al doo. vio 
BOH, HZE dio 009uv thaccoves sloer al dè amò 
iiaccovav 9 dvo-opduyv sig astsipov èxfaliduevae 
8., erit nominatim angulus A= angulo BIZ4, adeoque, quum 
in triangulis A4F, IAB sint praeterea etiam anguli ad 4 
recti (hyp. ), erunt etiam haéc triangula aequiangula (I. 32, 
Cor. 3.) adeoque ex Cor, a. AAKABZSA q.' CE Grason. 
l. o. 6. 16. 

Cor. 6. Alia ratione si comparentur triangula rectangula 
aequiangula AAT,TAB, evit rectangulum AMXIA=BFXAA: 

Cor. 7. Proclo, cuius commentarius ad hanc propositi- 
onem ab initio mancus est, observante, etiam, si non ex uno, 


sed e duobus punctis diametri ducantur rectae lateribus pa- © 


, rallelogrammi parallelae (Fig. 83. 84.) spatia, quae ex utraque 
parte diametri supersunt, demtis istis circa diametrum paral- 
. lelogrammis (sive illa se invicem non contingant, sive partem 


/ 


| LIBER PRIMUS.: . 159 


PROPOSITIO' XLIV. (Fig. 85.) 
Ad datam rettam; dato triangulo aequale parallelo. 
grammum applicare in dato angulo rettilineo. 


Sit quidem data recta .4B, datum vero triangulum 
T°, et datus angulus rectilineus 4; oportet igitur ad 
datam rectam AB, dato triangulo I° aequale paralle- 
logrammum applicare in angulo aequali ipsi 4. 


Constituatur parallelogrammum BEZH acquale tri. 
angulo I°, in angulo EBH quiest aequalis, angulo 
4 (Prop. 42.); et/ponatur in directum BE rectae BA, 
et producatur ZH ad O, et per. 4A alterutri ipsarum 
BH, EZ parallela ducatur 40 (Prop. 31.), et iun- 
gatut OB. Et quoniam in parallelas 909, EZ recta 
incidit OZ, anguli 40Z, OZE ‘duobus rectis sunt 
aequales (Prop: 29.); ergo BOH, HZE duobus rettis 
‘minores supt}; rectae autem a minoribus quam duolu: 
rectis in infinitum productae concurrunt (Post. 5. vel 


‘ aliquam communem habeant) inter se acqualia erunt, quod 


eodem modo demonstratur. Addi poterat idem verum fore, 
si vel plura duobus parallelogramma circa diametrum consti- 
tuantur. Conversum quoque huius theorematis, quod Pelet:» 
rius habet, facile probari potest. Nempe, si parallelogram- 
mum divisum fuerit in quatuor parallelogramma, ita, ut ex 


illis duo adversa aequalia sint, consistent reliqua duo circa 
diametrom» 


PROPOSITIO XLIV. i 
O bs. 1. Proclus monet, hanc parallelogrammi dato tri- 
angulo aequalis ad datam rectam applicationem (agaf043)y) 
prima quasi stamina continere doctrinae de Parabola, Hyper- 


Ci 
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dvurinsovor ci OB, ZE. Goa èufaddbpuevar cvu- 
REVOVVTAL EufeB}j09w0ay “et OUPTUTTTETOOAY vato 
ro K, ual die tov K ogueiov omotege tiv EA, ‘ZO 
reloudAghos ECO, ” KA, nol èuBPinodwoeav ai 94; 
HB tn) va A, M ogpela, | 

Hlaga3A7A6y0appov Goa tomi to OAKZ A ddpe- 
tgos dè avrov d OK, seg dè tiv OK mapadigA6- 
goecpupa uèv ta AH, ME, va dè Reyopeva rapa- 
mirowuara ve AB, BZ: icov coa tovì-r0 AB vò 
BZ. "Aldo nol 1) vo BZ vò T' toipuvg Eoriv i00v° 
ya) ro AB diga vs I èorìv inov. Kal èrmel È La: èoviy 


g vo HBE quia Ti Uno ABU, a)3e 9) vano HBE .. 


t] 4 tovv (og noù ” uno ABM dea vi 4 yavià 
oriv ion. 
Ilaga tyv dodeivav dad i day tyv AB, vw 


| dodéve cosyovo «i. I nov rapadizAoyeanror nava- 


BeBiytar «0 AB, èv puvia vj vno ABM, 7 îovy 
i0y ij d. “Orso sder rorjoa. 


IH POTAZIZ pe. 
Do dodevei evdvyoaua, i60y rraoeiAg)6poapov 
vvatzoacda:, èv ti] dodeloy yuvia svdvyocupo. 


1) Xai legunt Edd » Basil. et Ox.; omittit Paris, cum Cod. a. 


bola et Ellipsi, et esse antiquum Pythagoraeorum Musae in- 
Yentum. . 

Obs. 2. Caeterum ‘alia ratione problema ita adhuc con- 
strui potest. Facto, ut ante (Fig. 96.), parallelogrammo BEZH 
aequali triangnlo I° ‘in angulo EBH=4, ponatur BE in. di- 
rectum rectac BA4a Ducatur deinde recta 477, cui per E pa- 


rallela ducatur EM, quae cuni produota Z#7B conveniet in M 


. 
\ 
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. Ax. 11.); OB, ZE igitur productae concurrent. Pro- 
ducantur et concurrant ini K, et per K punctum al- 
terutri ipsarum EA, ZO parallela ducatur KA (Prop: 
31.), et producantyr OA, HB ad A, M pancta. 


Parallelogrammim igitir est OAKZ, diameter 
autem ipsius OK, et circa OK parallelogramma qui. 
dem AH, ME; quae vero dicuntur complementa AB, 
BZ; aequale igitur est: .1B ipsi BZ (Prop. 43.); sed 
et BZ triangulo J'est aequale; et AB igitur triangulo 
T' est aequale. Et quoniam aequalis est angulus H{BE 
angulo ABM,; sed HBE >angulo 4 est aequalis; et , 
ABM igitur angulo 4 est aequalisi i 


Ad datam igitur rectam AB, ‘dato triangulo JI" 
aequale parallelogrammum applicatum est AB, in an. 
gulo ABM, qui est acqualis angulo d. Quod oportebat 
facere. 


PROPOSITIO SXLV. (Fig. 87.) 


Dato rectilineo, aequale parallelogrammum eon- 
stituere , in dato angulo rectilineo. 


I. 29. Cor, 3.), et per M ducatur recta DIA parallela rectao 
AB s pariterque per A recta 4.4 parallela rectao BM, cum 
qua 274 conveniet in puncto aliquo .4 (I. 29. Cor. 5.) erit- 
que parallelogrammum 4BAM—=BEZH. Ducantur enim rectae 
EH, AM; critque ob parellelas 477, EM, triangulum AEM 
AMM (I. 37.) adeoque, demto communi 424, erit HBE 
. ==4BM (I.Ax.3.). At HBE est pars dimidia parallelogrammi 
° BEZH (1.34.), pariterque 48M pars dimidia parallelogrammi 
- ABAM. Itaqie ABAM="BEZH (I. Ax. 6.). Similis erit con- 
structio, sl recta BZ in ipsa B4 ponatur. L i 
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"Eco 6 pèv dov sUdvyoappov vo ABI, sf 
dì dogeioù yovia evdUyoappos n E dei dg e AB©UA 
sUtuyocuuo ioov napaddyzioyoc.pov nor poasdst, 


< 8 Dl dodeioy povig © E. 


‘E netevydw yuo ) AB, sat cvvestato té ABA 
couyuvWw i00y magedAghoyoasuor to ZO, èv ti] vno 
OKZ, povig s 7 loy tor vj E ual sacafeBàjodw 

stooa )v OH svdeiav vò ABT egipavo toov magaà= 
‘Aghoyoapguov To HM, è vw vò HOM yuvia, i 
toc lon vt] E. 

Ka) èrsì E puvia duarisa © TOY vio OKZ, HOM | 
èomiy on xul 9) Uno OKZ è deo I vsrà HOM doriy | 
toy. Kown neogusioda U “Uso KOH' ai doo Und 
ZK®, KOH toîs inò KOH, HOM iva eloly. 
"Ax al vano ZKO, KOH dvvtv 00daîg low slotve 
xa «i vuo KOH, HOM doa dvoir 0gdaîg icui 
“ elolv. Ioos. dn tivi evdsia vj HO, nol vd 71006 | 
QvT)] ompeio w 0, duo svietae ai OK, OM, #09) 
tri td avra péon ueiuevot, Tae è pegno povivs 
duolv dedats Todg siototor èn evdelag dica torlv i 
| KO vj OM. Kol èseì eic soipaddygAove vas KM; 
ZH evdsia èvineoev 1 OH, ai èvaddet poviot al . 
uno MOH, 0HZ ica alia sisi. Ko) rm9os- 


Obs. 5. Simile est Peletarii problema conversum è ad 
datam rectam dato ‘parallelogrammo constituere aequale trian- 
gulum ‘in angulo dato. 


PROPOSITIO XLV. 


Obs. Iure monet Rob, Simson., rectarum KM s ZA 
parallelismum ex ipsa . constructione immediate consequi, 
°  postquam ostensum fuerit, ZH, Hd pariter ac KO, OM in 
directum esse, nec opus esse, eum inde ‘deducere, quod KZ, 
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Sit quidem datum rectilineum ABTI'4, datus ‘vero 
angulus rectilineus F'; oportet igitur rectilineo ABI" A 
aequale parallelogrammum constituere, in dato angulo E. 


lungatur enim AB, et constitttatur  triangulo ABA 
aequale parallelogrammum Z® (Prop. 42.), in angulo 
6KZ; qui ‘aequalis est.angulo £; et applicetur ad 
| OH rectam- parallelogrammum. 77M aequale triangulo 
.4BT, in angulo. HOM; 3 qui est aequalis angulo E 
(Prop. 44.).: 

Et quoniam £ angulus utrique ipsoram 0KZ, 
HOM est aequalis; et OKZ igitur angulo HOM est 
aequalis (Ax. 1.). Communis addatur KOH} ergo 
ZK0, KOH, ipsis KOH; HOM acquales sunt (Ax. 
2.). Sed ZKO, KOH duobus rectis ‘aequales sunt 
(Prop. 29.3; jet KOH, HOM igitur duobus tectis 
| aéquales sunt (Ax. 1.) Ad aliquam igitur rectai 

HO, et ad punctum fn ea 6, duae rectae OK, 6M, 
, non ad easdem partes positae, angulos deinceps duo- 
bus rectis aequales faciunt; {in directum igitur est 
KO rectae.OM (Prop. 14.). Et quonim in parallelas 
KM, ZH recta incidit ©H, anguli alterni MO, 
OHZ aequales inter se sunt (Prop. 29.). Commu- 


MA sint acquales et parallelae i. e. ex I. 35, ‘Caeterum Pfiei- 
derer. ture pariter monet , applicationem. huius problematis ad 
VI. 25. exigere, ut parallelogrammum non solum datum an- 
gulum habeat, sed etiam ad datam rectam applicetur, pariter 
ac in I. 44. iussur fuerat. Nova autem hac conditigne' ad- 
dita problema simili redpctione absolvetur ac I. 44. ut Com- 
mandinus et Rob. Simson. observant in Cor. ad hano propo- 
sitionem. Aliter figuram rectilineam quamcunque vc. ABIAE 
(Fig. 88.) primum quidem in triaugulum ipei acquale, Seindo 


LI 
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- malodw 1] inò OHA ai dga no, MOH, OHA ate 


vro 0HZ, OHA ici siciv. “Al ai vino MOH, OHA 
dvoly oodatg È ioai sio( nol. ci vno OHZ, OHA con 
duoly d0daîs ioar eloiv- în' evtelas doa èovìv 7 ZH 
Tp ATA. Koi èreì ) KZ ty 6H (07 re xal rtagdà- 
ayhog tav, cda xal 7 OH vj MA: noi ) KZ cio 
vi MA toy te uaì napadindoc Base nal èrutevpri- 


ovoLy avtac evisici ai KM, ZA, sad ci KM, ZA | 


‘Tac se xa staoudAmhoi elio magchAnAoyga pupo? coa 
îorì vò KZAM.. Ka) ènel icov tor) 10 puèv ABA 
sotyavov. vi ZO magadiyhoyga pio , vo, dè ABI tw 
. HM". ddov dea vo ABITA svdvyoap;ioy dd cd 
KZAM. ragoAd40p apps éotlv iooy. ... 

°° Th dea dodévu evivyocuuo té ABITA îvoy 
naguhinioyocppoy ovvioratar v0 KZAM , èv yovia 
.cj via ZKM, ) tovw ton vj dodet09 | vi ) E “Orreg 
Lui ,ITOL]0At 


- HPOTAZIE li 
° Ano 16 dodeloys svisiag TeTQUYUvOY dvayonpat. 


.Eovo 7 dodeloa svdeia ) AB- dsi dy ano nie, 


48 evdalas revpdpuvoy avapoaworn 


+ hoc triangalum ope I. 44. in parallelogrammum, quod datum . 


angulum ac datum latus habeat, convertere docent in hunc 

fere madum. .Ducantur ex aliquo angulb figurae B diigo- 
nales B4, BE etc. Ducta deinde recta YZ parallela rectae 

‘ BA producatur, donec (I. 29. Cor. 3.) cum producta 4 con- 
veniat in Z, eritque, ducta BZ, triangulum BI'4= BZ4 (I. 

- _531.), adeoque figura BAIE iam transformata est in aliam ipsi 
aequalem BA4FZ, cuius laterum ‘numerus unitate minor est 
numero laterum, quae -fisura primaria habebat, Pariter deinde 

, mova hac figura transformata in aliam, quae laterum numerum 


Le 
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nis additur OHA; ergo MOH, HA Angulis 0HZ, 
 OHA aequiles sunt (Ax, 2.); Sed MOH, OHA duo- 
bus rectis aequales ‘sunt (Prop. 29.); et 0HZ, @HA 
igitur duobus rectis aequales sunt (Ax. 1.); in directum 
igitur est ZH rectae Hi (Prop. 14.). Et-quoniam KZ 
rectae ©77 acqualis et parallela est, sed © rectae 
MA; et KZ igitar. rectae MA aequalis et parallela 
est (Ax. 1. et Prop. 30.3; et iungunt ipsas rectae' KM, 
ZA, itaque et KM, ZA aequales et parallelae, sunt 
(Prop. 33,1; parallelogrammum igitur est KZA4M. Et 
| quoniam aequale est quidem AB4 triangulum pàralle. 
logrammo Z0; ABT vero parallelogrammo HM; 
.tomm igitur ABI rectilineum toti KZAM paralle- 
logrammo est aequale, * 

Ergo dato rectilineo ABI4 sequale parallelogram- 
mum constitutum est KZA4M in angulo ‘ZKM, qui 
est aequalis dato E. Quod oportebat facere. 


- 


PROPOSITIO XLVI. (Fig. 89.) 
Ex data recta quadratum describere. 


» Sit data recta AB; oportet igitur ex AB recta 
quadritum lescribere, 


LS 


“ 


denuo unitate minorem habeat, et re ulterius continnata, per- 
venietur tandem ad triangulum datae figurae aequale. Ita in 
nostra fipura ducta Z@ parallela rectae BE conveniet (I. 29. 
Cor. 3,) cum producta AB in puncto aliquo ©, eritque, ducta 
6E, triangulum BEO—BEZ (I. 37.) adeoque fisura ABBEZ— 
triangulo 40, unde res deducta est ad I. 44,° Haec paucis 
tantum ‘attingere visum est. Qui ’plura cupit, adeat Kliigel. 
(Mathem. VVérterb. sub voce: Figuren und ihre Verwand!, 

‘ Th. IL p. 214. sqq.) et cos,.qui ab eo citantur, auctores. 

Caeterum haec figuraram ‘transformatio in parallelogramma et 


ù 


“ 
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"Hy9w vj AB evdsia, amo où 006 avez dn- 
paiov voy. A, 1005 0095 1 AT uu) ueiod vj AB 
ion n Ad noì die uèv coù A ogusiov 1 AB na- 
004A9206 973% 1) dE' dia dè voi B onustov vj Ad 
sagciiz/0s 7130 7 BE. i 

Ilpedhl2eyecupoy soa tori 0 AAEB- ion “00 
èotiy d piìv AB vj dE, } dè AA vi BE. ‘AMa 
mal ,) 7 AB ti) AA tocv toy ai vescages con ai 
BA, A4, dE, EB iou aliyiue eloiv ioostàevoov 
dea tori v0 AAEB rrogadinA6yoappov. Adeyw dè 
ov xal o0doywviov. "Enti ‘yao sic stepodAyAovs rac 
AB, AE svdsia èvenecev Ad ai doo ino BAA, 
AAE yuviai, duolv 00dais too siciv. .Og9n dè 7 
uno BAA- 0087) oa sal 7, (no AAE. Toy dì na- 
- qudAgAnyeaunov yuoimv ai arevaviiov smhevoni TE 
xab povici tour alizgAars eloiv: 0097 coa xal snatégo 
cuv asrevavtiov 10Y vao ABE, BEA zavusv de- 
Doyuwiov doc tori vo AAEB.: "Edsiy9y dè xal Îoo- 
stà voor Estodyavoy oa éotà, uo èoviv atto vie AB 
evdelus dvaysyoapuntvor. “Oneo édet Toro. 


1) Vocem se habent edit. Basil. et Oxon. s omittit Paris. 
cum Cod. a. 


/ 
nominarim in rectangu!a potissimum dimetiendis figuris in- 
servit. Quqm enim ad dimetiendas figuras quadrata adhibere 
soleant, haec autem rectangulis tantam applicari possint, non 
autem figuris, quarum, anguli sunt obliqui, patet, ita demum 
eandem quadratorum mensuram dimetiendac fizurae cuicusque 
adhiberi posse. Eodem etiam pertinet, quod Peletarius et 
Clavius habent, problema: datis duabus figuris rectilineis in-. 
aequalibus, excessum maioris super minorem exhibere, quod 
infra v. c, VI. 28, ut notum supponitur 


“ 
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Ducatur rectae 4B, a puncto in ea A, recta AF 
ad rectos sanglosu (Prop. 11.) et ponatur rectae 48 
aequalis 44 (Prop. 3.); et per punctum quidem 4 
, rectae AB parallela ducatur AE (Prop. 31.); per pun- 
- ctum vero B ipsi Ad parallela ducatur' BE (Prop. 31.). 
‘ Parallelogrammum igitur est 44EB; aequalis igi- 
tur est .4B quidem rectae AE, A4 vero rectae BE 
(Prop. 44:). Sed et AB rectae A4 est aequalis; qua- 
tuor igitur BA, A4, AE, EB aequales inter se 
sunt; aequilaterum igitur est A4EB parallelogrammut:. 
Dico etiam esse rectangulum. Quoniam enim in pa- 
tallelas 4B, AE recta incidit 44; ergo anguli BAIA, 
AA4E duobus rectis aequales sint: (Prop. 29.). Rectus 
autem est BAA; rectus igitur et AAE. Parallelo- 
grammorum autem spatiorum opposita latera et anguli 
aequalia inter se sunt (Prop. 44.); rectus igitur et 
uterque oppositorum ABE, BEA angalorum; rectan. 
. gulum igitur est A4EB. Ostensum autem est et 
aequilaterum; quadratum igitur est (Def. 30.), et est 
ex AB recta descriptum. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XLVI 

Cor. Facile demonstrari potest, quod Proclus observat, 
si latera dubrum quadratorum sint aequalia, ipsa etiam qua- 
drata esse aequalia, et contra, si quadrata ‘sint aequalia , latera 
etiam eorum esse aequalia (I. 34, Cor. 21. 22.). Atque id 
ipsum sumitur in demonstratione I. 48. Contra, si duorum 
laterum alterum altero maius est, erit etiam quadratum prioris 
maius quadrato posterioris et vice versa. 

Obs. Austin. monet, si rectangulum.definiatur esse pa- 
rallelogrammum, cuius omnes anguli recti sint, et quadratum 
esse rectangulum, cuius omnia latera sint aequalia, proposi- 
tione 46.I. non admodum opus esse post I. 42. I. 44, er 45, Et 
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IHPOTVAZISY us. 

"Ev vois cedopuviois Toyuvos, 0 dò vie ty 
vodny paviav. vrcoTELNoUo”ne rtÀcvode terpszuvoY, icoy 
dotì toig ano tv Tv 00d7v yuviay TEQUEOUOWY 
TÀevouy Terpapavor. 

"Eotw tolywuvov codopwviov To ABI, 60d7v #yoy 
any vaò BAL puviav déyw, ove To ano vije BI vetoa- 


‘povov ivov tori tois ano vv BA, AT vetoayuvors. 
Avayeyoag9w pio dro uèv vijs BI reroaymvov . 


co BAEI ano dè vv BA ,- AM e HB, OF xal 
did voò -A onorioa vv BA, TE nagddiyglos fxtw 
1 dA xaì înstevydmcav ai AA, ZF. 

Kal érsì 009 dover inurtoe vv Uno BAT, BAH 


puvuiv 006 dn tivi svdsia vj BA, na cu pos i 


ave] ogqusiw to A, dvo svdsiu ai AT, AH, um 


potuisse sam abesse, nemo negaverit; ob rhultiplicem tamen 
usunf sine dubio adiecta fuit. 


PROPOSITIO XLVII Ò 


Obs. Hoc quoque theorema Pythagorae esse dicnpt, qui 


. e0 invento solemne boum :acrificiam feceri (fovdyrsiv Ayovos 


Proclus ait), unde Pythagoricum vulgo nominatur. Quae circa 


banc rem de Pythagora narrant, dilizenter  collegit. Scherz. 
‘(Disseri. de Theor. Pythagor. Argent., 17 13.) et ex eo Miiller: 


(System. Zusammenstell. - er wichtigcin bisher bekannten Be- 
weise des Pyihagor, Lebrsatzes mit einer ausfiihrlichen Theo- 
rie der Zahlendreiecke. Niîitnb. 4819.) ef huc fere redeunt. 
Plutarchus in Dialog, : OtL ovdè tiv toriv Ydtwe nat “Erixovpor, 
Sect. II, p. 100.°T. XIV. Edit. Hutt. ita habet: 
dial Hvdayogas èrì tw dayod ua Boùn voy, ws gyow 
*Anolàédoros (Wyttenbach. suspicatur : * Aroldé dweos) © 
“Avixg Ivdayogys tÒ mepundeie svgeTO yoduua 
Keivo, ip w heurornv iyeto Povdveiyr. 


ì) 


»2, 
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PROPOSITIO XLVII. (Fig. 90.) 


In.rectangulis triangulis, quadratum ex latere rectum 
angulum subtendente aequale est quadratiò ex lateribus 


rectum angdlum continentibus. 6 


. © Sit triangulum rectangulum ABT, rectum habens 
‘angulam BAT"; dico quadratum ex BI aequale esse 
quadratis ex BA, AT. 
‘Describatur enim ex Bf quidem quadratum BAET; 
ex BA, AT vero quadrata HB, Of (Prop. 46.); et 
per A alterutri ipsarum BA, ME parallela ducatur 
AA @rop. 31.); et iungantur 44, £T. 
Ft quoniam rectus est uterque anguloram Bd, 
BAH (Def. 30,), ad aliquam igitur rectam BA, 
ad punctum in ea 4, duae rectae AF, AH, non ad 


ele tsoì t7,6 vrorevovons, ws icov duvatag — Dicunt nempe 
Geometrae: 1) yoauyui) divara: 1Ò qwoiov, ut exprimant qua- 
dratum lineae acquale essespatio — caîs mepuegovoare tv adv, 
elte roofinua regi tov guweiov 17) rapefodiie. Hic itaque Plu- 
tarchus dubius est, an ob hanc propositionem I. 4%. an ob 
‘aliam aliquam, - quae, ut nonnulli locum hunc explicant, ad 
theoriam parabolae pertinet, reotius autem secundum alios pro 
T: 44. sumenda fuerit, sacrificium fecerit Pythagozas. _ Alio 
loco 6uurociazi rreoBinudrwy libr, VIII. cap. IV. P: 319. 
T. XI, Edit. Hutt, Plutarchus ait: ”Zore ye dv toîs yewps= 
tomurdrose Isworpasi , paddov dè neofhiuaci, tÙ, duet .eÉ dv 
lo ivruy ahho teitov rapafbller, tw gir ivov, tw di ( oposoy* ép 
hi €774 gaciv ebsvostevii Fvoas TÒy Ilvday6gay' modi vee. dida 
JAapuestegor rovro xa) povomaltegor TOÙ Iswgjuaros , 6 uv 
SrotsivovoRy dntdete caîc meoì tv 699) icov dovaulrny. Hio 
itaque propositionem VI, 25; eam fuisse perkibet , ob quam 
Anventam sacra fecerit Pythagoras , quae. «omnia confirmare vi- 
| Jentur, haud satis certam esse famam ob quodnam Biventum 


dA 
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se 
En) sa cvta péon xeiuerai, cds pete yavias dvolv 
ogdals ioas soc én evdsias doa èoviv 9 TA 
59 AH. de ta avea d) na 7 BA vij AO Èstiy 
in eddsias. Ka) ine) don é6v)v 7 vo ABI yovia 
e) uno ZBA, 00dY rie $uaztoa , KOVI] mpocxsiod 
o Và ABI din dea 17 no ABA 0Àg ti} Uso ZBT 
sotlv 50% Koi èrel io) #oriv 1) pèv 4B vij BF, 7 
dì ZB vj BA duo dy 1) al AB, BA dvo) veig T. 5 


1) Verba: xa) érsl ton #orìv 3) pv ) 4B en Br, n È ZB 

, n BA, omîttunt edit, Bas. er Oxon, et habent tantum; xal 

ine dio ai dB, BA etc. Editio autem Paris, ca ex Cud. a. 
recte addere videtur. | 


‘lud Pythagorae sacrificium factum sit, nisi forte illud ob 
plura inventa plus semel vepetitum esse, dicere velis. Dio- 
geues Laertius in vita Pythagorae VIII. segm. 12. ita habét; 
Pro dì ° Anodi6depas. d Aoyuorenoe isardufinv Bvoar avrov sY- 
govra, dt TOÙ tGiYumov 7) Urrotsivovoa rAevoa loov duvaza: raîs 
msgssgovoass, nai Éoriy iniyeappa ovrwe Èyov 
“Hrisallv8uyò 60n5 TÒ mequxdete #vOSTO yoapua 
Ksiy îp vrw xAssv)v Hyaye PovBvoiyv. 
Eadem fere refert Athenaeus Deipnosoph. L. X. p, 165, Ed. 
, Ald. 1514. vel p. 418. Ed. Dalechamp. Lugd. 1712. In vita 
autem Tiialeris |. I. Diogenes Laert. ait: IYagd re Atyvraiwy 
yempuerosiv padovra (Thaletem 8.) 970ì Maugpidy, nodrov xa- 
seyodypai in ipeavadiov Td toiyuvov dedoyovior, nal Buca. 
Bovy: oi dì IMvBayopay guoiv, dv gori” AroAd6dwpos d Aoyi- 
arrxòc. Diogenes igitur Laertius priore loco Prop. I. Y. ad 
Pythogoram inventorem perspicue refert, ita tamen, ut etiam 
ipse Apollodori auctoritate poussimum niti videatur, cuius 
Epigramma tamen de sacrificio quidem Pythagorae refert, at 
qua occasione id factum sit; haud satis clare exponit. Por- 
pbyrius seu Malchus in vita Pythagorae c. 56. refert: "Efov- 
Burgos di nose evaitiwev, dc past, Pow, oi auquftotepos, 


\ 
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Cd 


easdem parts positae, angulos deinceps duobus rectis 
aequales faciunt; in directum igitur est SA. rectae 
AH (Prop. 14.). Ex eadem ratione et BArectae_ 40 
est indirectum. Et quoniam aequalis est 4BI" angulus 
angulo ZBA (Ax. 1.), rectus enim uterque, commu- 
nis addatur ABI; totus igitur 4BA toti ZBI est 
aequalis (Ax. 2.). Et quoniam aequalis est quidem 
AB rectae BI, 7B vero rectae BA; duae utique 


sÉsvuewy tov detoyuwviov tyv Crorsivoveav loov Fvvapivagv raîs 
mequegovoa:s. Hic itaque; quamvis de sacrificii genere subdu- 
bitare videatur, inventum tamen TI. 47. clare ad Pythagoram . . 
refert. Caeterum hi testes omnes recentiores sunt, nec ad 
certam aliquam veterum auctoritatem lectorem remittunt. Haud 
certiora sunt, quae Romani -scriptores habent Apud Cicero- 
ronem de Natura Deorum ]. III. c. 36. Iegitur: $Pythagoras, 
cum in Geometria quiddam novi invenisset, Musis bovem 
immolasse dicitur, sed id quidem non credo, quoniam ille ne 
Apollini quidem Delio hostiam immolare voluit, ne aram sart> 
guine adspergeret.‘ Vitruvius Architect. ]. IX. c. IT. inventum 
Pythagoricum plenins quam reliqui describit his verbis: ,,Item 
Pythagorasnormam sine artificis fabricationibus inventam ostendit, 
et quam magno labore fabri normam facientes vix ad verum 
perducere possunt. Id rationibus et methodis emendatum ex 
eius praeceptis explicatur. Namque si sumantur regulae tres, 
e quibus una sit pedes tres, altera quatuor, tertia pedes quinque 
haeque regulae inter se compositae tangant alia aliam suis ca- 
cuminibus. extremis, ‘schema habentes trigoni, deformabunt 
normam emendatam. Ad eas autem regularum singularum 
longitudines si singula quadrata paribus lateribus describantur, . 
quod erit.pedum trinm latus, areae habebit pedes novem, 
quod erit quatuor, sexdecim; quod quinque, erit viginti quin-- 
que. ‘Ita quantum areae pedim numerum duo quadrata ex 
tribus pedibus longitudinis laterum et quatuor efficiunt, acque 
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BZ ioae elatv, Enaréoa Exariqu, sal vovia 7 rino 
4BA yovia vj Vno ZBI toy Luo don AA Pecer 
vi ZI ion, noi v0 ABA coiywvov vi ZBI ropuva 
sotlv ioov. Kai ove où uèv ABA coyavov diri 
cuov sa BA maoo4AmAoyg0ppov , Aaow Te Yao tv 
ave” èyover ani BA nai iv vaîs avtais sio: naepal- 
Ayhoss vale BA, AA voò dè ZBIT rouyuvov derrdat= 
Gi0y Tò BH rsrQuyavov , Bacw ca_pao stdlev cy 
autpy èyovor tiv ZB sab iv tais avraîs slor naga)- 
Agos vele ZB, HF vo dè vv iowv dindaote ica 
«ilyhog tosiv: icov dopu tovi via) tò BA reaow4An20- 
poamuov ci FTB TETAYWVWY. ‘Quotag dè, Srubevyve- 
pivov vv AE, BK, deyFyoera sì vò TA sta- 
ou4Ai9Adyoagpov i icov 16 OI teroarova* 0dovgoa vo 
BAET sergapavov dvor vois HB, OI terguyYuvotS 
icov goviv. Kai ove vò utv BAEF TerQG7wYOY Ito 
ric BT dvaygagly , ta dè HB, OT uno'vdiv BA, 


. / 
cantiuum nemerum reddit unum ex quinguò: ‘descriptum, Id Py- 
thagoras cum invenisset, non dubitans a Musis se in ea in- 
ventione monitum, maximas gratias agens, hostias dicitur iis 
- immolavisse,® - . 
E quibus ‘oninibus constare videtur, , haud quidem testi- 
* moniis ad summam antiquitatem pertinentibus, at fama certe 
satis ‘constante ad Pythagoram. invontum propositionis I, 47. 


‘, xeferri, de sacrificio autem, quod fecisse oh id ipsum vel ob 


aliud inventum Musis dicitur,. utrum hecatombe, an minor 
fuerit victimarum nmumerus, quin etiam an omnino fuerit sa- 
.crificium crnentum, quod Pythagoracorum disciplina respuere | 
nonnullis visa est, an itaque forte Lovem saltem e farina con- 
fectum immolaverit, quod alias etiam a Pythagoraeis factum 
legimus, niluil certi habere veteres. .. Cacterum, “quod veteres 
 theorema Pythagoricumy id media. aétate magistrum mathe» 
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AB, BA duabus ‘T.B, BZ aequales stint, -utaque 


Cd 


utrique, et angulus 4BA angulo ZBTI aequalis;' basis . 


igitur (Prop. 4.) 44 basi ZI aequalis, et triangulum 
ABA triangalo ZBT est aequale. Et est quidem 
ipsius trianguli 4B/4 duplum B4 parallelogrammum 
(Prop. 41.), basin enim candem habent B.4 et in eis- 
dem. sunt parallelis B4, A4; ipsius vero trianguli 


| ZBITduplum quadrata BH (Prop. 41.), et enim rursus 


basin eandem habent et -in eisdem sunt parallelis ZB, 
HT ‘aequialinta autem dupla aequalia inter se sunt 
XAx. 6.); aequale igitur est et parallelogrammum BA 


‘quadrato HB. Similiter autem iunctis AF, BK 
ostendetur et parallelogrammum'’ IA aequale quadrato 
OI. Totum igitur BA4ET quadratom duobus HB, 
OI quadratis aequale est, ‘et est quidem BAET' qua. 


dratum ex BI descriptim, quadrata vero 77B, OT 


ex BA, Al'; ergo quadratum ex BT latere aequale . 


seds vocare solebanti De viriis eius demonstrationibus vide 
Excursum II. et supra I. 41. Cor. 6. - 

Cor. 4. Quadratum super diametro alicuius quadrati du- 
plum est huius quadrati. . 

Cor, 2. In quovis triangulo vectangulo quadratum units 
catheti aequale est excessui, quo quadratum Ayporenitae su- 
perat quadraturg alterius tatheti. 

Cor. 3. Si e vertice trianguli rectanguli in ypotenusent 
demittatur perpendiculum, quadrata segmentorum hypotenusse 
eandem habebunt differentiam, quam quadrata cathetorum. 

Cor. 4. Si e puncto quocunque 7° rectae AB (Fig. 91.92.) 
erigatur ad eam perpendicularis J°4, et “e punctis huius tectao 
quibuscunque E, Z ducantur ad AB rectae Z4, EB, pariter 


que Z4, ZB etc. Quadîata earum, quae ex uno puncto E Ì 


ductae. sunt, candem inter se differentiam' habebunt, ac qua- 


- 
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AI to doo ano «je BI nAsvpas TaToUzavoy ioov 
fori voig ano rw BA, AT nievou TETQAYGVOLE. 
Ev doa voîs cedoyuvioe mod, Ta tire. 
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Eay tupivov TO CHO puede Toy mA sugiv TETQO- 
ywvov icov.y toîs dmo uv Aondv où tripavov dbo 
NÀ.sVE1WY tstga/1ivorS*. I Traquaropitvy yuvia Vaò voy 
Xotnwy toù: TeLywyov duo rrhevgu 0097) Èotuy. 

. Toipuvav vee t00 ABI ico an pude je BI 
mievodg teroeywrov icov tot vic asso civ BA, 
AT TÀ. EvOuY Tergayuworso Lijio , oi 0037 doti» 9 
uno. BAT povia | 

"Hy9w pae ento vo A ayusiov vj AT evdela 
006 00dds 9 Ad, ol «std ‘vj BA ion 4 AA, 
L7:9: inebevzda qQA4F....... 


1' . 
drata earum, quae e quovis alio puncto rectae 4F ad A et B_ 


. duci possnnt, i. e. erit EBI-EA9=ZB q-Z494=IBa-I44 
(CE. Pappi Collect. Mathem. I. VII. Prop. 120. Apollonii loca 


plana ]. II. Prop. 1. et Thom. Simpson. Elem. of Geom. Book 
II. Theor. IX. 

Cor. 5. In triangulo aequicruro ABI (Fig. 93. {9Ì.) sì 
ex uno aliquo angulorum ad basin in latus oppositum demittatur 
perpendiculum 44, erit summa quadratorum omnium trianguli 
lateram =Z7°4 14-24 494-5B44, Est enim BIS d-4-B49, et 
Alu ABs=4444-B443.. Itaque BII4-AF4-AB9= FA if 
24A49-+-3B49. Est haec propositio Gregori a St Vincent. 
TL 23, 24. - 

Cor, 6. Si duo triangula rectangula habeant summam 
quadratorum cathetorum aequalem ’ acquales etiam | erunt hy- 
potenusae, et viceversa. 

, Cor. 7. Facile etiam patet ratio describendi quadrati, quod 
aequale sit summaé duorum, triunm, quatuor et generatim n 


L 
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"est quadratisg ex BA, AT lateribus ; ergo in rectan.. 
.gulie etc. | 


\ 


PROPOSITIO XLVUI. (Fig. 95.) |, 


: Si. quadratum ex uno laterum trianguli acquale est 
quadratis ex reliquis duobus trianguli lateribus; an- 
gulus a reliquis duobus trianguli lateribus contentus 
rectus est. 

‘ Sit enim quadratum ex uno. latere BI trianguli 
ABD aequale, quadratis ex lateribua BA, A’; dico 
angulum BAT rectum esse, 


| | Ducatur enim ab 4 puncto recttae AJ" ad rectos 
A4 (Prop. 11.), et ponatur rectae BA aequalis AA; 
et iungatur. AI 


aliorum quadratorum , quortn latera data sunt, dum nempe 
duo primum latera data sub angulo recto iunguntur, ductacque 
hypotenusse ad terminum eius extremum tertium pariter sub 
angulo recto iungitur, et nova lypotenusa ducitur, atque ita 
pesgitux, dum adhuc data latera supersunt, i I 
Cor. 8. Pariter, datis duabus lineis inaequalibus, patet 
ratio inveniendi id, quo plus potest maior, quam minor, vel 
ut aliter dicamus, datur -ratio inveniendi quadratum, quod ae- 
qitale sit differentiae duorum datorum, quadratorum. Erigatur 
nempe. ad punctum extremum lineae datae minoris perpendicu- 
lum, ct ex altero eiusdem minoris lineae termino describatur 
circulus radio, qui aequalis sit lineae datae maiori, abscinde: 
ille e perpendiculo lineam, .cuius quadratum aequale est ex- 
cessui quadrati lineae maioris super quadratum lineae minoris, 


PROPOSITIO XLVIII. 


O bs. 1. Propositionis huius, quae conversa est praece- 
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x ° c “tn, 
- <Kal nel (07 tovv 1 4A vj AB, ivov tor val 


vo uno c]s AA vergapovov té ano rije AB terou- 
quvp. Kowov noossicdo tè andò vje AT cerod- 
povov: ta co anò vv AA, AT teroayava iva ov 
toic dnò vv BA, AL cergaposvors. È * Add coùg 
HEY GETTO - TU AA, AT îvov-torì té dad eis ‘AF, 
ded) yao tor ij ind AAT pavia vois dì dnò day 
BA. AT lvov ov ca anò Tijé BI, vUndxerrae yoto* 
cò cioe diro vie Al verodyovov icuv tori vi dro 
vie BI tergayuva ste uaì nAievod 1 AN vj BI 
Bovlv toy mai Enel toy coviv AA vj AB, nown'dè 
9) AT, diò d ci AA, AF dvoì vaîs BA, AP toa 
siols xo) Baos 1 AT face vj BI îoy: yuvia doa 
n dro AA povie vj ind BAT i6n: “009 dè 1 


s < si 


# 


dentis, aliam' demonstrationem habet -Proclus, dum’ nempe 
ostendit, si anguli:8 BAI non foret rectus, ex erdem rectae 
Ai parte, ‘ex qua est B, construi-possè aliud triangultni re- 
ctangulum, cuius singula latera aequalia forent lateribus trian- 
guli ABI", quod vero fieri nequit ex I. 7. Alium modum 
hanc propositionem demonstrandi vide infra IT. 13. Obs, 5. 
Obs, 2. Quum, ut adJ. 45. diximus, ad dimetiendas 
figuras quascunque, adeoque etiam ad dimetienda quadrata alia 


‘quadrata mensurae loco adhibere soleant, v, c. quadratum, 
cuius singula "latera pedem longa sunt, et quod propterea pe- 


dem. -quadratum appellant, invenietu:, ut facile demonstrari 
potest, area' quadrati cuiuscunque, si exploretur, quoties latns 
eius quadrati, quod pro mensura sumitur, contineatur in la- 
tere quadrati propositi.‘ Is enim numerus în se ipsum ductus 
indicabit numerum quadratorum pro mensura sumtorum, qui 
in proposito quadrato continetur..- V. c. si latus quadrati ali- 
cuius sit septem pedum ,continebit illud. septies septem, i. e. 


ao 
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Et quoniam aequalis est AA rectae AB, aequale 
est etiam quadratum ex 44 quadrato ex AB. Com. 
mune addatur quadratum ex AT; quadrata igitur ex 
Adi AT aequalia sunt quadratis ex B.4, -AT'(Ax.2.), 
Sed quadratis ex ZA; AI" aequale est quadratum ex 
AI (Prop. 47), rectus enim est anguluis 44; qua- 
dratis vero ex 8A, AT atquale est quadratum ex 
Bl'; id enim’ sumitur; quadratum igitur ex AI" ae- 
quale est quadrato ek BI; quare et latus Alf lateri., 
BI' est aequale; et quoniam aequalis est 44 rectae 
AB ; communis autera AL", duae utiqué dd, AT 
‘duabus BA, AT aequales sunt, et basis AJ" basi BI' 
est aequalis; angulus igitur (Prop. 8.) AAT" angulo 


Ce 


quadragintà roveni pedes quadratod: © Hinc etiam factum.ebt; 
ut numeti in se ipsos ducti numeri quadrati votarentut, Iam 
veteres et Pythagoraci maxime multi in eo fuerunt, ut nu: 
fneros ties inteoros sius indolis invenirent, ut summa quadia- 
toruni duorum aequalis esset quadrato tertii numeri. Ita nempe 
ex nostra propositione lateta trianguli, quorum hi numeri lon- 
gitudinem metiuntur, efficient triangulum rectangulum. T: 
les numeri sunt verbi causa d, 4. 5. ‘Est enim 3.34A:4A—5.5. 
Generatim atitem ihveniendis numetis eius generis variae ex: 
cogitatae sunt regulie, quarunì aliquas ita, ut hodie solent, 
expressas hic subiungemus. Unam Proclus ad Pythagoram 
iefert, quae huc redit. Sumatur pro uno ‘cathef& numerus 
‘“ impar quicunque (2-1), pro altero catheto numerus, qui. 
prodit, si a prioris numeri quadrato unitatem demas, èt, quod 


point cori 121 rel 2024-20); 


reliquuim est, Lifariam dividas 


et pro hypotenusa deuique numeras, qui piodit; si numeri 


M .- 
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. dné AAP 6009 doo'sal 1 ino BAT. ’Edv deu 
| tQuyayov uu) ve éEro. 


. primo sumti quadrato onitatem das, « et quod prodit bifa- 


° | 4 4n-$-1 a 
riam dividas (Aut aa HI 9 n24-2n4-1).. Alia regula, | 





quam ad Platonem refert Proclus, a nuinero, pari initium fa- 
cit. Sumatur numerus par quicunque (2n) pro uno catheto 
et pro altero quadratum ‘dimidii eius numeri unitate mul» 
ctatum (n2—1), pro hypotenusa autem quadratum ‘dimidii nu- 
‘meri unitate auctum (n2-[1). Alia regula ita habet: Suman- 


CI 
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- 


BAT est aequalis. Rectus autem AAT; rectizo igitur 
et BAI. Si igitur trianguli, etc. 


tar duo numeri inaequaler quicunque fa, b) er sumatur pro 
uno catheto diffèrentia quadratorum eorum (b?—a2), pro al- 
tero duplum eius, quod prodit uno in alterum ducto (2ab), 
denique pro liypotenusa summa quatdratorum numeroruim isto- 
rum (b°’-+a?). Aliam' regulam generaliorem habet Eiuclides 
in Lemm. 1, ante X. 50. Quae omnia hic verbo indicasse 
sufficiat. Conf. etiam Excurs, SI. -ad T. 47; 
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d AL; cy nagodàdyeappov oodoyuviov meostjeddal 
aper eno duo rav t“v - 00Ipv poviay TeoLey0vowy 
sVD EV. 

 É. Havros dè nagudilojodpupiov qogiov vw ste0ì 
17}v drdueroov auto raocd)nAoyedppuy #y ostoioy 
vv avv roîs duoì acari zoa pesi pvalpay sahetodw. 
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- DEFIN.I 
Quum, ut sd I. 45. diximus, ad exprimendam areain figit: 


° racum adhibero soleant quadrata, nominatim ad inveniendam 


axeam patallologremmorum rectangulorum (quae brevius rectan: 
gula nominabimus): quaerendum erit, quoties id _ quadratum y 


quod mensurae loco sumitur, ipsum aut aliqua eius pars in 


basi rectanguli poni possit, i. e. quoties latus huius quadrati 
ipsum aut eius pars in basi rectanguli contineatur; et deinde 
quoties series eiusmodi. quadratorum ipsa aut eius pars de- 
terminata in rectangulo una super alteram poni possit, 
i e. quoties idem latus quadrati ipsum aut eius pars 


‘ deterreinata in altitudimre rectanguli contineatur, qui duo 


mumeri in se ducti ostendet numerum ciusmodi quadra=o 
torum aut partium quadrati in rectangulo contentorum. Hinc 
eriam factum'est, ut èadem, quam pro signo multiplicationis 
adhibere solent, mota, mempe XY utantur etiam ad designan- 


t 
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- 
e Ù * 2 ° . se è 
» 


i. Osine ; parallelogramimim rectanguliim contineri 
diciture sub duabus réctum ‘angulum continentibus rectis, 


a . 2% }: 
e” . « * è Li 


4‘ 


3 
2. In omni i patalleloEr ammo inimquodque eorimi, 
quae circà diametrim sunt, parallelogrammorum ' cum 
° duobis ‘complemientis’ ghomon,, vocetur. a 


\u SI 
dum rectinguluni, quod sub duabus tectis continetur, Ità 
v. g- tectangulom, quod sub rectis 4, B coptinetur , _ indica- 
tur per AXB,' ut iam ad Î. Def. 30, diximus. * Aliter etiam 
parallelogramma litteris, ‘quibus puucta extrema diametri no- 
tantur, designare solent. _Praeterea monet Scarburgh., Gceo- 
métras ‘dicere, reciam'posse ‘afiquarn figuram s quiilm quidistuim 
rectàe ‘nequale sit ef Sburae (ut id I AT. diximus) « et paritet 
duas” rectas ‘posse sliquam figuram, ’ TI Festangulim sub 
“istia’f6cris aequale sit ‘figurae, n a pl 


bat. eu È: ” sd 0° A 
oi 2 dea 04. . | DEFIN.: I. Love. SEN ZE 4 e 
- Gnomotr primum diotus est pro indice otologii sola: d7 
deinde etiam «ob figurjo similitadinani, -pro'!nvrme’ vel? dui? 
bay regulis sub angulo recto iunctis, dehique pariter sb figunae 
simzilitudinem , ‘uti hic, de ea patellelogrammi pirte, “Quae, 


. deraio-uno vorumj quas cirea diastetfam ‘sint; FartBelogiam- 
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HPOTAZIEI da 
* By wde Bo eddelar, tumdg, dè j Erto edry 


ic do diynovovv curata‘ t0 sepiayopevov cedo- 
quveny uno vdy duo edbsuiv icov totà rorg. te Uso 


‘Se aeanrov val ixdorov cy vpaporar sMepuegogit= 


ve ogdoypuwyio:s, 
"Bqsacay duo sUOsia ci 4, Br, ueì vsrujodw 


i BI ws ETUYE xovo ta 4, E onpeta: déyw, ou To 
«no ev A, BI secisyouevov 00doyuvioy T0ov tori 
vd se uno tv Ay BA TpgLego nero dedoyuvig » sol 


sé Uno tov A, dE, mal tr 4 Uro tiv A, ET. 
Hy9o, ye diro où B vj BI nO0S cedas 4 BZ, 
vai «09m dj A 09 j BH, mal dia pèv coù H ti] 


' BI neocdàyhos 1750 7 HO, da dè vv 4, E, I° 
| ‘0 BH reapaàyloe Mdacay ai 4K, EA, T8.. 


“Iaoy dé tore to, BO voig BK, 4A, E. Kai 
dort 10 piy BO t9 vno riv 4, BI, regsierae pv 


gap Unò toy HB, BI» ion dì 7 BH + co dè 


obi Luo °° pr 


- 


“ 


smau snperest.. ‘’Caereran, quamvis yetum, sit, pletasque libri 
secindi propositiones Arithmeticae, Algebrae et Geometriae 
comziunes esse (unde etiam apud Barlaamum monachura, 
Graecum Arithmeticum s decem primae hujus libri propositio- 
mes arithinetioe damozistratae leguntur, quas etiam videre est 
in Elem. of Geom. of Euclide by Billingsley London 1570, 


similesque etiam ad Atithmeticam vel Algebram harom pro- Ì 


positionum applicationes habent Clavius ad IX. ‘14, Element., 
Taéqueti in sua Elem. 'editione, et‘ Christ. Sturm: in des un- 


— we&tgleichlichen Archimedie Kunstbiichern, Niirnb. 1670.. p. 47. 


39) ct,ì quatenus, ad Algebram ant Arithmeticaza . pertinenti 
algabraico vel. arithmetice .facillime demonstrari posse; : nani 
“ad cam ‘ram, $ uti .Clavius > Tacquetus, aliique putasse viden- 


tia (Cf die. epmetrie nach, le Gundre u. è. w. von Gilbesy 
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‘PROPOSITIO I. (Fig 135) 


Si sint duae rectae, secta fuerit autem altera ipsa- 
rum in quotcunque segmenta; rectangulum contentum 
sub duabus fectis aequale est eis rectàngulis; quae sub | 
linea ‘non secta et unoquoque segmentorum continen- 
fur. . . DE ° . o, 

Sint duae rectae A, BI , et secta sit BI" utcun- 
que ‘in 4, È punctis; dico rectangulum contentum 
«sub 4, BI' aequale esse rectangulo sub A, B4 
contento, et rectangulo sub 4, dba et rectangulo 
sub A, ET' contento. © 

‘Ducatur enima B rectae BI" ad rectos BZ (I. 11.), 
et ponatur rectae. 4 aequalis BH (I. 3. ); et per H 
quidem rectae BI” parallela ducatur HO (I. 31.); per 
Ad, E, I' vera rectae BH parallelae ducantur dK . 
EA, IO (1.31). 

Aequale igitur est BO rectangulis BK s dh; EG; 
et est quidem BO vectangulum sub 4,. BI, conti. 


p. 280.). Geometriae ope nos indigere, et quamvis etiam illud 
negeri haud possit, numerum eiusmodi propositionum admo- 
dum, sì cui volupe sit, augeti posse, id tamen neutiquam 
eo valere debet; ut omnes huius generis propositiones tan- 
quam minus necessarias e Geometria excludamus. Sunt enim 
aliquae carum et fere onmes eae, quae hoc libro continen- 
tur, per se insignis per omnem Geometriam utilitatis, et re- 
liquis propositionibus quam plurimis brevius demonstrandis 
et veterum Geometrarum libris intelligendis inserviunt, unde 
| dolendum est, €43 a plurimis regentiorum mathematicorum ‘ 
libris praetermitti. - 

‘ PROPOSITIO I 
O bs.. Est haec propositio casus specialis eius, quam ha- 
buimus I; 38. Cor. 4. > | 


- 
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BK. t0. -vn0 suv A, BA, smegiéyetar puèv yoo Uso 
sev HB, BA, tan dè 1) BH j A vo di dA dò 
Uno ov A, dE, igy. vee ] AK, soir tcuy 7 BH, 
©] d' ug 8 opoivs vo EG vo vno toy A, ET 
so dea vno vv A, BI icov tovì vi te vano A, BA, 
xa) té né A, 4E, uaì #0 vi ino A, ET. Ecy 
sio qor al to tene: 


‘ U 
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—  ‘HEav evdeîa you] uySY ws Stvge, Te Uso je 
ode. ob Exarsoov Tv cunuatoy meguexopuevo: cedo 
| gavia Îoa îorì rd uno tne 0475 cerouyuva. 

. EvSsia yeo ) AB cerusodo ws Ervye ava co 
T oyueiov déyw, ot 10 vnò rav AB, BI nepiezo- 
pevov ogdoyuvior , ero coù Uno vuy BA, AT sue- 
csezopivov ogdoywviov , {00y éosì tw ano tg AR 
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Cor. 1. (Quod est apud Commandinum, Clavium, Boers 
wannum, Pfeiderer. in Scholiis ad librum II, Element. -Eu- 
clidis Tubingae 1797. 98. 99. $. 2., e quibus fere omnia, be- 
“nevole jpermittente eorum auctore, vel ipsis auctoris «verbis 
vel brevius aliquantum depromta sunt, quae ad hunc librum 
motavimus.) Si fuerint duae rectae lineae, quae secentur în 
partes quotcunque, rectangulum duabus illis rectis contentum 
acquale erit rectangulis simul, quae unaquaque parte unus 
nd unamquamque parrem alterius applicata continentur. | 

Cor, 2, Sì basis H@ sit multiplex quaecunque rectae 
HK v. c. —mXHK, mnotante numerum integrum, paralle-, 
logrammum rectangulum sub BI et 70 acquemultiplex est. 
rectanguli sub BH er HE, i, e. crt BHXH9=m. BUXHK, 


e 
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netur enim sub #78, BI, aequalis autem BH rectae 
A4; BK vera, rectangulum sub A, BI, eontinewar 
enim sub HB, BI, aequalis autem RZ rectae 4; 
AA vero reetanguluni sub A, 4#, aequalis enim 
AK; hoc est (1.31.) B77, rectaé A; et similiter etiam 
rectangulum Z0 sub 4, ET; ergo rectangulum *ub 
A, BI aequale est rectangulo sub 4, B4, et rectan-. 
' gulo sub A, 4E, et rectangulo sub A, EL, Si 
igitur sint etc, 


PROPOSITIO II (Fig, 136.) 

Si recta linea secetur: utcunque, rectangula sub tota 
et utroque segmentorum contenta aequalia sunt qua- 
drato totius, - 

Recta. enim AB secetur. utcunque in J° puncto; 
dico rectangulum sub AB, Bf' contentam, ‘cum re- , 
gtangulo sub B4, AT contento, aequale gue quia 
drato rectae 42. | È 


quod vel ex ipsa II. Prop. 1. vel inde patet, quod I. Prop, 
35, Cor. 2. etiam locum &abet in I. 58., uti ad cam propeosi- 
tionem diximus. Cf. Pfeiderer. $. 3. su. 

Cor. 3. Quodsi sodem modo altitudo B7 sit mytiplex 
quaecunque alterius rectae HZ, v. c. =nX#Z, rursus n de- 
notante numerum integrum erit rectangulum sub 87, no 
==m. n. HKX.HZ. ‘Cf. Pfeiderer, $, 4. 

Cor. 4, Quodsi porro fuerit 7X-—H#Z, adeoque HXY 
HZ=HXK9, erit rectangulum BHXH@=m.u.HK4, €, 
Pfleiderer. $. 5. 7 

Cor. 5. Denique, sì me=y erit BHX Ho=m?. HK dy 
Cf. Pheiderer. $. 6. 
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Avazopedpda peo arto ti6 AB tesoayuvov v0 
AAEB, ual da dia toù I' ossorioa vv AA, BE 
nagdA}Aoc qTZ. ©" | 

"Icov di gove s0 AE cois AZ, TE ai Èot vò 
peòv AE.vò amo vige AB rrTpd7 Yo: vo dì AZ sa 
vreo suv BA : Al ITTEQLEYOLLEVOY dedoyaivioy* Tapui= 
gevae toby vio vo vv AA, AT, ion dè qAdti 
AR: vo, dè FE va vro AB, BI, fon. peo $ BE «ij 
AB: xò apa vo ev BA, AT), pero toù Uso Toy 
AB, BI, icov sori vò unò ts AB tsrgayuve, 
“ay dog evdsiu sai To dio . 


IHPOTAZIE ji: 


. Eaw ev0sig peas und #6. Fevye , to Uno 
is RANE uu) éu0g TdY Turnuosav FTegueposevov 60- - 
Soyoipiov loov doti tw Te UO cv TUNUaTy rregre- 
qopivow cedoyuvio mol q dro qpoù IQOSIQNILEVOV 
ruiueros TETQUYUVW 


PROPOSITIO II. 

© bs, Haec propositio sistit praecedentis casum specialem, 
qua scilicet recta proposita in duas tantum partes secatur, eca- 
- demque alterum sit latus rectangulorum, ad totam et ad ipsius 
segmenta applicatorum, Quod etiam altera, quam exponunt, 
demonstratione innuunt Campanus, Peletarius, vel sola, quam 
tradunt, Scheubelius, Tgequet., Barrov. Applicationem pro- 
positi iam exhibet 1. 47. Cf. Plleiderer. $. 1. 

Cor. 1. Si bifariam secetur 4E in Z, erit, ob rectang. 
41P=ZB KI. 95.), vectang. ABZBALSIEANAZ Cf. Pfici- 
dezer. f. 8. 
| Cor, 2. Pariter, si ‘recta JE secetur in quotcuuque ‘par- 
tes, rectangula sub tota’et’sub singulis eius segments simal 
aequalia sunt quadrato totius. ZE. Cf. Clavius; Scheubelius, 


#4: 
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Describatur enim ex AB quadratum A/4EB (I. 
46.), et ducatur per J" alterutri ipsarum 44, BE 
parallela TZ (I. 31.). | 

Aequale itaque est AE rectangulis AZ, T.E; et 
‘ est quidem quadratum AE ex AB, AZ vero recta&- 
gulum sub. BA, AT, contentum, continetur “ etenim 
sub 44, AT, aequalis autem 44 rectae AB (I. Def. 
30.); IE vero rectangulum sub .4B, BI", aequalis 
‘enim BE rectae AB; rectangulum igitur sub BA; 
AI', cum rectangulo sub AB, BM, aequale est qua- 
drato ex t AB. Si igitur recta . etc, 


x 


4 


PROPOSITIO II. (Fig. 137.) 
Si recta linea secetur utcunque, rectangulum sub 
tota et uno segmentorum contentum aequale est rectan-* 


gulo sub segmentis contento , et quadrato ex praedicto 
segmento. | x 


‘ alii. Quidam ipsam Prop. 2. ita enunciant, Campanus, Pe- 
letarius, alii. Cf, Pleiderer. $. 9. 
Cor. 3. Si recta secetur in partes quotcunque, quadra- 
tum totius aequale est rectangulis simuly quae sub singulis 
partibus ad singulas applicatis continentur. . Cf. Commandinus, 


Clavius, Pfleiderer. $. 10. 


PROPOSITIO III. 


Obs, 1. Haec quoque propositîo specialem exhibet II, 
. Prop. 1. casum, quo nempe pxoposita vecta in duas tantum 
‘partes Secatur, parallelogrammorumque rectangulorum, ad to- , 


tam et ad eius segmenta applicatorum, latus alterum -est unum ‘ 


horum sezmentorum. Eodem redennt altera demonstratig 
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Eùdeia ydo 1) AB ceruijodo dg Frvye nati vò 
I° dépo, 0% #0 vnò cow AB, BI sepusyopevov 60- 
Soyayioy icov totò té vno vw Al, TB megieyor 
perg oodoywvim» peso soù asso tie BI TsTQAYwVOY. 

"Avayepodpdo yuo ano vis TB AIILIAIAI 
PAEB: s xo) derxdo 1 EA ini v0 Z, où dia rod 
A orotéoa uv T4, BE nugdhAylos da 9 AZ. 
__ Zooy dij gove vo AE vois AA, TE sai to. vo 

guy AE co vo suv AB, BI nsgiegduepov 60d0- 
| gUrtOV9 ItegLé feto uèy yao Uno viv AB, BE, ioy 
dè + BE vi BI vo dè AA vo vino vv AT, TB 
67 y00 7 A’ «ij TR vo dè AB vò ano vijs TB ce- 
tonyavoy co Goa Uno toy AB, BT ITEQLEYOLLEVOV 
ogdozuviov icov tori tu Uro cv AT, TB nsoex 
gousvt dedoywriy peri TOÙ 0It0, Tie TB TETgUYAÎVOY, 
Edy goa viel ot Ta a i 
HPOTAZIZX È. 


>” 


Eav evdsia yoopwi euidij vs duvye, To dre 


vie 04nS TerQupwvoy, tooy Éott toie TE CILO TV tua 
patwv TeruYuvO‘E , uu tu dig Urra ov TUNuaTwy 
ITEPLEYOJLE VII opdoynvio, 


Campani, Peletarii, Clavii; prior Scheubelii; sola Tacqueti, 
Barrovii, Cf. Pfleiderer. $. 11. 

O bs. 2. Caeterum propositiones 2, 3. quamvis prima 
iam ?comprehensae, nominatim sine dubio entunciatae fuerunt, 
ut immediate essent ad usus occurrentes paratae, nec; quod 
Austin., qui in ea re Ramum® (Schol. Mathem. Francef, 1599. 
1. X. p. 89.) praecessorem habet, asserit (Exanrinat. of the 
first six Books of Euclids Elements Oxf. 1783. p. 36.) vitiosae 
quadrati ab rectangulo distinctioni aut, quod Ramus ait, in- 


DI 


NE 
Ti ' dr 
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Recta enim 4 secetur utcunque ifi Ti dico.re. ‘ 


ctangulum sub 42; BI contentim aequale esse rectan» 


gulo sub AT; FB contento , cum quadrato ex BI". 


| Describatur enim ex TB quadtatum TA4EB (I: 
46. ), et producatur E4.in Z; et per A alterutri ipa 
sarum T'4; BE parallela ducatur AD (I. 31.). 

Aequale igitur est rectangulum AE ipsis 44; TE; 
et est quideii rectangulum AE sub AB, BI contentum, 
‘continetur etenim sub AB, BE, aequalis autem BE 
rectae BI" (I. Def. 30.); A4 vero rectangulurà sub 
A’, TB, aequalis enim dI’ rectae TB; 4B autem 
est quadratum ex I°B;: rectangulum igitur sub 43, 
BI contentum aequale est rectangulo sub AF, TB 
. contento, cum quadrato ex I'B. Si igitur recta etc. 


PROPOSITIO IV. (Fig. 138.) 
Si recta linea secetur utcunque, quadratum totirig 


‘aeguale est quadratis segmentorum et rectangulo bis 
sub. ‘segmentis contento; 


scittae logicae origiriem debe Vidi. i; Def. 50, I. Si. II. 1. 
Cf. Pfileiderer. $. 12, ! 


PROPOSITIO IV. 

Obs, i. Ex aliis huius propositionis demoristrationibis 
sequens maxime notari meretur, quam habent Campanus, Pe: 
letarius, Clavias, Tacquet., Barrov., Scheubel., in qua tertia 
bis repetitur, Nempe A4B q=4Z4+IE (In, 2.) et tam 44 


“ 


£ 
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Evdeia yeo yoopurn 1 AB termijodo we tivje 
uore 0 I° Ripa otLT0 ano 1g AB Tergeyuvov iqoy 
èorì coîs ve ano vu AT, TB cersayuvors sai tw 
lc vo ev AT, TB megLe po peo ogdopuvio. 

. Avopeyoupda vee uno vie AB veroayavov vo 
AAEB; sol enstevzdo y BA, sol deo pèv toù PF 
(700509 vv AA, EB stagalàyAos 730 1 T HZ, 
di dè roò H OnLdTERE TY MB, AE maglio; 
qydv OK. | 

Koi èrus) media dote” a TZ vj di, vai 
ele avtag è usténtemnev y BA Al n èutos ymvio 7) Uno 
T'HB ton èotì ti èveos ual asrevavtiov vj vino, AAB. 
"AM Y Uno AAB vj vnò ABA èoviy ion, éneì uab 
sthevoo n BA © AA toviv toy: uoì ij inò THB diodi 
yuvia €). vno HBI' cry to” wére denti TÀEVOA ) 
BI nAsvé vj TH soviv toy). ‘Ale rj uèv FB (4), 
Hk èovv tog; | dè TH vj BK: al i HK dioe ey 
_KBé éothy ton iooridevood doo éoti cò LHKB. dip 
di dti sal ogdoyuvior. En) velo mivpa dA Aoc EOdy 
" T 'H vj BK, sob cis ovtac èvircecev ] I 'B: ci dda 
.Utò KBF, BIH puviat dvoty ogdaie elciv Tout: 
‘0084 dè 9 ino KBI' 009 cioe soì 7 ino BIHA: 
Siste zai ai dnievarilo? , ai Uno THK, HKB, 
0090 ele: c0dopavioy doo: éovì 0 T HKB. ‘Edely9y 
dè sal ioorrAeveoy setodyavov dea ict, xat doni 
asto te TB. Aia ta auto. dy-ual to OZ reroupu= 
von dov; vici or ‘andò tig OH, rod toviv dsto 


T76 AI To è diga OZ; IK. serguzuva UstÒ Tay AL 


ADNIBHAlMI ÙIT. 3) quam D'E=AMKIB4TBA ct. 3.): 


inde ABIZAPI4-2ATXTB+TB9. C£. Pleiderer. Gi 17 
O bs. 2: Corollarium apud- Enclidem huic propbsitivni 


f 
I 
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° n . Ld ‘ 
Rectà enim linea AB secetur utcunque in JI; dico 
+ quadratum ex AB aequale esse quadratis ex 4 SB 
et'rectangulo bis sub 4I*, I'B contento. 


Describatur enim ex (AB quadratum Ad4EB (dd: 
46.), et iungatur BA, et per T quidem alterntri ip. 
sarum 44, EB parallela ducatur HZ d. 31.); per, 
H vero alterutri ipsatum AB, A4E parallela ducatot * 
OK d. 31.). | 

- Et quon'am parallela ‘est TZ tectae Ad, et iu ip. 
sas incidit B4 exterior angulus JI°HB aequalis est 
interiori et opposito A4B (I. 29,). | Sed 448 anguloò 
ABA est aequalis (I. 5.), quoniam et latus BA lateri 
A4 est aequale; et angulus TB igitur angulo HBI' 
est aequalis (I. Àx. 1.)j quare et latus BI lateri J‘/7 
est aequale (I. 6.). Sed I°B quidem rectae HK est 
aequalis (I. 34.), I°H vero rectae BK (I. 34.) et HK 
igitar ipsi KB est aequalis (I. Ax. 1.); aequiilateruni 
igitur est THKB. Dico etiam et rectangulum. Quo- 
niam enim parellela est I°/7 rectae BK; et ir ipsas . 
incidit TB; anguli igitur KBT;, BIH duebus rectia 
sunt aequales (I, .29.). Rectus auteni est KBl'; 
tectus ‘igitur et-BIH. Quare et oppositi S7K; 
HKB xecti sunt (i. .34.); rectangulum igîitur est 
THKB:  Ostensim autem est et aegtilaterun; 
quadratum ‘igitur èst (I. ‘Def.’ 30.), et est ex 
I°B. Ex eadem ratione et OZ quadiratum est; e: 
est ex OH; hoc est ex-AJ' (I. 34.); ipsa igihit 


adiunctum ex interpolatione ortum putat Austin. pi 37. Hlid 
> tamerìi ob frequentem in demonstrationibus sequentibus appli= 
‘ cationem (in sequente statim adhibetur) db ipso elementorani 


- 


‘| 
L 
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TB aloiv.. Kal însì icov tor vo AH ro HE, xot 


e | # : P c ] 
Zeve vò AH vo vno tav AT, TB, ‘07 yo 7 HT 
«i' TB: sa) vo HÉ dioa igov évri 1% vo 10v AÎ; 
TB: ta. don AH, HZ loa èori 16 die vo tav AT, 


TB. “Eow dè val va OZ, TK teroizova dsto tav 


AT, TB- ve doa réccago va 0Z, TK, AH, HE 


de - >_ » . - . 
loca tori rois ve ano vov AT, I"B teroaypwvois saù 


0 dle Unò tuv AT, TB neseyoutvo 00Ioywviw. 


"Are te técccoo OZ, TK, AH; , HE dov èori vo 
AAEB,; è tor 10 ano vis AB teroeyuvore tò deu 


ò ed >. > - » dd 
uso vj AB reroayuvov loov teri toi te ano vdiv AT, 


T'B teroayuvors nai 1 die Und vov AT, T'Binepiza 
qoueva 00doyuvig: ’Eav dex evisia nul te diie: 
KAÌ AAAS £1) | 
Aya, dr vo dnò vis AB tergayuvov ioov Évti 
toîc te ano tav A’, IB tergayuvos uil tw dig 
no vv AT, I'B segisgostivo 0gdoyuvige 


L 


1) Editio Basil; et Oxon: parter ac Parisiensis habent 
hanc. alteram demonstrationeni, quan addus vel iTtoa dettò 
inscribunt. . Eadem. etiam adiecta est in versionibus. Zan 
berti, Orontii, Tinei, Commandini, Boermanni, alio- 
inmque; eamque  solam, priore omissa, habent Clavius -èt 
Barvov. Peyrardus observat, hanc alteram demonstrationem ex- 
avatam esso (in todice a, ut videtur) in charta paginae còi- 
tigua. Caereruni, quum a priore eo tintum disorepet, quod 
acqualitatem angulorum THB, HB’ inde infert, quia trian- 
guii aequilatéri et ad A rectanguli BA44 angulus ad basin se- 
inissis est recti (I, 32: et I. 5.) ideogue trianguli ad 2° rectan: 

uli BI, tertins arigulus ZY'B pariter semissis est recti, in 
quo ad analogiam Il: 9. et 10. composita est, jure cam pro 


. spuria habere videtur Pleidererus l. c. Diss. I. p. 6. $. 16. 


e quid timen déeesse videàtur, noluiinu@ eath loto sia 
movere. 


ld 


1 


‘ auctore notatum fuisse cehseri potest iudice Pfleidever. $: 18; 


“4 ' 


’ 
» 
«ft 


LS 


‘Qui addit, haud generatim , quod Austin. asserat , corollaria st 


&. 
’ 
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0Z; TK quadrata ‘ex AT , TB sunt. Et quoriiam 
aequale est - 4/7 rectangulò HZ; èt est rectangulum 
AH sub AT: T'B, aequalis enim HF rectàe FB; 


et HE igitur aequale rectangulo sub 41; I°B; rettan: 


gula igitur AH; HE aequalia supt rectangulo sub 
AT» TB bis sumtò. Sunt autem et 9Z; T'K quaa 


dràta et Al"; I'B; ergò quatuor 0Z, IK; AH; 


HE aequalia sunt quadrati ex AT", TB et rectan: 
gulo bis contentò sub. AJ, I'B. Sed quatuor OZ; 
‘TK;, AH, HE toturi sunt 44EB; quod est qua- 
. diatum ex AB} ergo quadratim ex AB aequale est 
quadratis ex 47°; I'B gt rectangulo bis conterito sub 
AI TB: Bi igitut rectà etc, 


ET ALITER 
| Dito quadratam ex .AB aequale tssè quadratis «ex 
AT) TB et + rectangulo contento bis sub AT s TBi 


b ' 


Cod 


duplices propositionum demotstrationes cònnecti in elémentis: - 


Caetetum Élavids addit; omnia parallelograrama circa diamò> 
ttum quadrati, etiam extia quadratum productam , quamviè 


non ‘habeant cum quadratò ‘ingulum aliguém communeni, 


‘quadrata èsse) dummodo latera eorum lateribus quadrati sitt 
parallela, Praéter illud corollarium addi possurit séquetitia. 

Cor À. Si ABirù I bifaviain secetur, réctangulum Ar 
“TB transibit in quadratuti diniidiae lineae AB.  Erit itaqué 
AEQ=4Af 9, vel quadratum cuiuscunque rectae sequalé tit 
quadrato emò dimidiaè quater sumto (Clavius} Bairov., Babi 
marinus), vel etiam .bis rectangulò sub quadrata latere, et la- 
teris dimidlio et Vice versa. C£. "VVhistoii: apud Tucguiet 
Plleiderer, $. 15. 

Gon 3, Summa . quadrabdruti duardmi rechiram AF, #B 

N 
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"En yao tie -«Vrje rarayoapges ènel ton tori 
7 BA «vj 44, ion tori val + pavia ) vo ABA vj 
ino AAB° sal èneì navros teryurov ai tosic pavia 
dvoly cedude ico slo), vob ABA doa eoyvov ai 
cosi yuviat, ai vo ABA, AAB, BAA, doi 
codale ice eloiv. ‘O097 dè 1 ino BAA, lonai 
cioe ai Uno ABA4, A4B più 0097 icar sivi* nal 
sioty io énatega co tov vino AB4, AdAB vpi 
’ Gela tou code. “0097. dì 7 vao BFH, io Yao 
ott bi evade ma) anevavtiov tif 11006 cé A Low] | 
cioo g vano THB Ypoiceta toty 0edds* Toy dee Y 
uno THB yovia vj vnò TBH- were nl ndevoa + 
BI «ij TH tvtlv ion: ‘A 1 pèy TB vj HK 
toviy ion 3 9. dè TH vj BK- ivonieveoy co doti co 
TK. ‘Eye dè nol 0g97v av Uno TBK gioviav'. 
 TeTQG7wVOY cea éovì v0 I'K; xai totev amo vijs TB: 
dia ca avte dn xal r0 OZ setoazuvov èovr, hat 
tou Îcoy vò ano v]e AT ta ciqu T'K, OZ tergda 
yava totti, xal éoviy Lou tols uso tuy. Al' > TB. . 
Ka} èseì lcov tori vo AH tw HF, uai èbue to AH 
vò vno vv AT; TB; ioy dorì Ka: ij TH «7 TB; 
xo) to EH doa icvy tori co vrro Lod AT, TB: ca 
dov AH; HE loca tor va dig Uso vdv AI, TB. 
| "Eou 6: xaè vd TK,OZ-ico vole énd vv AT, TB: 
té don TK, OZ, AH, HE iou ictì toîs re ano 
vv AT, IT'B uo vii dis Vo vov-AT, TB. "Aha 
semper minor est quadrato Sunirija éarutidéem téctaruni, duplò 
rectangulo sub ipsis comprehenso. Cf. Pfieiderer. $. 19. 
Cor. 4 Quum etiam sit dB q=Z0+-AK+ZK= Al" 94 
ABXKBI+- AK BLZALIA(ABH-AM)K BIL. ) erititaque 
° quadratum totius AB, atcunque in 4° divisae, aequale qua--. 
. deato unius partis AI", et rectangulo simul, quod sub altero 
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Quoniamj enim in eadeni figura-- aequalis est BA 
rectae 44, aéqualis est et angulus 4B4 angulo dA4B 
(I. 5.); et quoniam omnis trianguli tres anguli duo- 
bus rectis aàequales sunt, (I. 32.) s €rgo tria: guli ABÀ 
tres anguli 4B4, A4Bs BAA4 duobis.rectis aequales 
sunt. Rectus autettù B44; reliqui igitur AB, A4B 
uni recto aequales sunt; et sirit aequales d. 5.3; uter- 
qué igitur ‘ipsoram A4B4, A4B dimidius est recti. 
Rectus est èilttià. BIN, utiualis enim est interiori 
‘et bpposito angulo ad 4; reliquus igitar I'78 dimi: 
dius est recti (I. 32.); aequalis igitir est TB angue . 
lus ipsi TBH; quare et latis BI' ipsi TH èst acquale 
(1. 6.). Sed I°B quidetn rectie 77K est sequalis; TH 
vero rertae BK (I. 31.); aéquilatetrum igitur est T'K. 
 Habet autém et rectinà anguluti D'BX; quadratum 
igitur est Î'É (I. 20, et I. Def, 30.); etestex T'A.. 
Ex éadém ratione st OZ quadratitim est; et éstaequale 
quadtato et .d T;- ergo TK; 9Z [quadrata sunt; et 
© sunt agquialia quadfatis ex AÎ'; TB: Èt quoniai res 
ctanguluti AH atquale èst rectingulo HE (I, 43.) — 
ei est rectanguluni AH sub AF, I'B, aequilis est 
 eninà TH rectae FB; erit ee EH dequale rectàngulo 
sib Al", IB: ergo 4H; HE sequalià sunt ei, quod . 
bis coritirietut sub A"; TB. Sunt auteri et MX) 
OZ aequalia quadratis ei AF; T B; ergo Ki SZ; 
AH; HE aéqualia avint quadratis ex AI; TB xt 
segmento ‘PB et sub idtiuà 48 ac prioris Ar Aggtégatò coti= 
tinetur; vel (notarite Peletàrid): si duas tectae inactjuales 
Fuerini; quadratium niaioris AB situ] aéquala est quadrato mi: 
riorid Al°, ét téctarigulo 3ub ipsarami summa (AB+4-AI) è 
differeritia (MB=AB—AF)i vel duoruni quadratorum inaequa- 
. lilmi differentia dequalis est rectangulo sub summa èt differentia 
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té TK, OZ uoì vé AH, HE 6dov èorì vò AE, 6 
tou dnò vj AB rergdzuvor: co deu dd vijs AB 
TETQUY YO ioov tori voîs ce ano vv AT, TB vs- 
coayavos ual vi dic dro civ AT, I B TTEQLEYOLLEV OA 
cedororig. 1Onco der deitat. 


HOPIZMA. .. 
"Ex di) covrav qpavenov dover, oi Èv tolse terga= 
yuvore xoolor te neol' cpv. dicuerpov ssagadAz4o= 


vespa revodywva toctiy. 


HPOTASZIS È 


"Edy sv3sia yoappi tundj sic loa mal viva; 
co Uso Tv avicov ts 0Àn6 Ep petay TEEQLEYONLEvOv 
dedoyuvior peri v060 dro Lo perogo TY TOuuv 
v5r0tynV0U l0ovy tovì té arto T)g puosiùg TETRA 
guido 
laterum ipsorum. È£. Pfeideret. 66. 20, 2i.0 triimediate hod . 
corollarium demonstrat, et vicissim ex eo PropositioesIV—VIII. 
deducit Angelus de Marchettis Éuclid. reform: Libumi 1709. 
C£. Plleiderer. $. 22. 

| Cor. È. Haec propositio, vit Scheubelius indicat; valet 
etiam de pluribus segmentis. Nempe, recta .4B divisa in quot- 
libet segmenta, erit quadratum rectae 4B aequale summae qua- 


| dratorum omnium segmentorum, additis duplis rectangulis in 


‘ 


ter duo quaecunque segmenta comprehensis: CL PHeiderer: 
6. 2A, 

Obs. 1. Quum sit A4X4B+F4q=FBq, vel AdXxdB 
=IB =I4 1; sitautem A4= A4T°-4-T4=BI4+-T4 et ABBI 


* FA etiamex hac propositione idem consequitur, quod ll: 4: Cor: 


4 habuimus: Hinc vicissimi Prop: 5: ex Prop: 4: Cor; 4. enune 


’ 
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réctangulo: bis contento sub Al, T'B. Sed TK, 6Z 
et AH, HE sunt totum AÈÉ, quod est quadratum ex 
AB; ergo quadratum ex 4B aequale est quadratis ex 
AT, TR et rectangulo bis sub AT, TB contento. 
Quod oportebat ostendere.* 


COROLLARIUM, 


Ex his evidens est, in quadratis spatiis y parallelo» 
grarama circa. diametrum quadrata esse, 


PROPOSITIO V. (Fig. 139.) 

Si recta linea secetur in aequalia et inaequalia, re 
ctangulum sub inaequalibus totius segmentis contentum 
cum quadrata rectae inter puncta sectionum acquale 
. est quadrato ex dimidia. 


+  ciatis consequitur, Cf. Plleiderer, $$. 26, 27. Gilbert, |. c. 
Aliam porro huius propositionis demonstrationem ope H. 4. et 
II. 3. I. 36. et II, 1. habent Maurolycus, Tacquet., Barrov. C£. 
°— Plleidrer. $. 28. et aliam edhuc ope II, 1., vel etiam II. 4. 
Cor. 5. et I_.3. Gregor.a St, Vincent. (Opus Geometr. quadratur. 
cirouli et sectionum Coni Antverp., 1649. P: lee Cf. Pfleiderer. 
GI 42-44. SI 

Obs. 2, Si 44 considereinr ut reota secta utcunque in 
T, ob rmB=4F, et 4BR=TB-F44M-I9, 1}. Il. Prop. 8. 
etiam ita emuntiari potevit: Si rectalinea é secetur utcunque rectan- 
| * guium sub tota et sub differentia partium, una cum quadrato 
partis minoris, aequale est quadrato partis maioris. (Marin. 
«<Ghetaldi de resolutionae et compositione mathemat. libr. a 
Romae 1650. p. 2. sq.) Cf. Pfeiderer. $. 29, 

Car. 1, Si recat 48 in aequalia 4/)-TB, et inaequalia sa, 
YBeccetur, rectangulum sub segmentis Inaequalibus minus est qua- 
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Edseia gao cis 7 AR tstuad eis uèv Too 
gard go I: eis di civioa vara ta d' dp, ott 10 
Uno vv Ad, 4B megueopuevoy cgdoyuviov pueva 
zoù ano rie T4 TETPAYWYOY ioov dov @ eno TS 
TB Tevoazave, 

"Avayeyoapgv vee artò «78 TB tstoo fyavon zo 
TEZB, nol instevydo BE: nal dia uèv tab A 
dnotiea sv T'E, BZ naoadAn40g ide 1 4H, dea 
dè so A omoriea quy AB, EZ nagddinios gw 
KM s na sadiv dia vo A osoreoa vuy TA, BM 
naodAAgAoc “tw 9 AK. 


grato dimidiag rectae (VVhiston, II. 5. Cor, L in Tacquet. Elem. 
Euclid. Geom, Rom. 1745.), vel, ut Pappus rem exprimit {Lem.- 
XIII. gl libr. Apollonii de sectione rationis et spatii Oxon. 1796. 
p. XLIX.) rectangulum ATYIB(A ipsum enim est quadratum 

dimidiae BI") maius est quovis galio, segmentis quibuslibet aliis 
giusdem reotae contento. Cf. de Maxim. et Minim. geom: di- 
vinat:0 in quiat. Conicor. Apollonii auct, Vincent. Viviani. 
Florent. 1659. p. 103, sq. Thom, Simpson., Essai sur les Max. 
et Min, Theor. I, Elem. ‘de Géom. Paris. 1755. p. 1% sq. 
C£. Pfoiderer. $. 33, 

Cor. 2. Quum tam quadrati ex BZ, quam rectanguli 44 
XAR perimeter sit —24B, Prop. 5. simul evincitur, paralle- 
, Jogrammum rectangulorum isoperimetrorum maximam esse ‘qua- 
. diratum (Thom. Simpson. l. c. p. 174. l'Huilier de relatione. 
mutua capacitatis et termiuorum figurae Varsov. 1782. p. 28. 
Pheiderer, $. 5. Gilbert, i. c. p. 281.) 

Cor, 3. .Et, cum ob altitudinem maiorem (I. 19.) paral. 
Jelogrammumn rectangulum maiua sit quocunque parallelo» 
grammo obliguaugula isoperimetro super cadem basi; isoper 
rimetrorum paraljelogrammorum quorumlibet maximum erit 
. quadyatum (De locig solidis secunda divinatio geometr. in 5. 
libros Aristaci, auot, Vinc. Viviani Florent. 1701. p sl qa 
l’Huilier l. c. p 0: Blaiderer. $. 5Ì.). 





ue 
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Resta enim aliqua 4B secta sit in aequalia quidem 
ad I", in inaequalia vero ad 4; dico rectangulum sub 
A4, 4B contentum cum quadrato ex FA acquale © 
esse quadrato. ex TB. 

Describatur enim ex I°B quadratum FEZB d. 
:6.), et iungatur BZ; et per 4 quidem alteratri ipsa. 
rum SE; BZ parallela ducatur 4H (I. 34.), per @ 
vero alterutri ipsarum A4B, £EZ parallela ducatur 
KM dl. 31.), et rursus per A alterutri ipsarum If; 
BM parallela ducatur AK d. 31.) 


.Cor,.4 Ac quidem, cum sit T4A—=44- Al's-A4—-BI"' 
==BI--B4;, excessus, quo .parallelogrammum rectangulum 
acqualium lateram Af°, I°B superat rectangulum quorumvis 
segmentorum inaequalium 44, 48 eiusdem rectae AB(Cor.t.); 


‘seu, quo quadratum superat quodcunque rectangulum isope-. 


rirpetrum non aequilaterum (Cor. 2.), acqualis est quadrato, 
cuius latus J°4 est differentia laterum singulorum quadrati et 
vectànguli h. e. excessua longitudinis rectanguli super latus 
quadrati ’ ‘vel lateris quadrati super latitudinem roctanguli. Et, 
quum si (Fig. 140.) ex puncto 4 sPSRIACaIE did s sit 


recta dI in I bifariam secta, adeoque r4=f4724, erit etiam 


BII-AdX4B =l44 i. e, = quadrato, cuius latus.est se- 
midifferentia, laterum contiguorum recai CE. l’Huilier 


1. c. PAeiderer. $, 36.) 


Cor. 5. Secetur AB (Fig 41. a et cb) in alia inaequa- 
lia 4II, BIT in puncto IT remotiore a puncto bisectionis, 
quam est 4, ita ut sit TI>I4: crit AIIXIBHITI = 
BI'I=A4X4B+M49 (II. 5.). At II9>I4q (I. Cor.46.), 
itaque. rectangulum AMIXIIBQAAXA4B; quod est Pappi |. 
c. Lemm. XIV. Idem tradunt Barrov., Viviani (1. c. Cor. 1.) 
VVhiston., Baertnanu. , Pfeiderer. $$. 3% 38. 


Ù 
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Kei ene i00v îovì vo TO rapartAzem pa vw OZ 
ITUOCTÀNOU LATI , xOLY'OY maos«sicdw to AM: 0iov 
Goa 0 TM Gig vu AZ icav soviv. “Alda vo T°M 


6 AA tcoy tovy, ineì xa) ) AF x) FB toy io 


uc ro Ad cdoa vs AZ ioov toviv. Kowov roos- 
«sode 10 TO 040v dea to AQ té NEO yvwpovi 1) 
icoy èeriv. ’AXa 10 pèv AB xò Uno cav As 4B 
îovly , (04 rie 7 d0 99 A4B- sof 0 NEO. do0a yva- 
pay icag dovì cui ‘Uso Adi A4B, Kowoyv stoosuetod 
47) AH ,0 dova ivcov té eso vie FA 0 dex NEO 
gres pay xo) 0 AH toe tovì cu Uro suv Ad, 4B 
pspieopevo 00doyaviv xo) to eno ve TA veroa- 


paro. Ae 0 NEO prapar xa vo AH 6oy 


1) Ita edd. Paris, ex cod. a. Editiones Basil. er Oxon. he- 
pent: odor Gea tò 40 10 IZ re) di Igov éorì, et infra post 


. ion, yao 7 49 tn 4B addunt: TÒ di Z4, dA ècuwv ò NE0, 
popur , quod eodem redit. 


Cor. 6. Et quum etiam perimeter rectangali AIXHB 
mqneat =—24B, pater, isoperimetrorum parallelogrammoram 
rectangulorum non acquilaterorum illud maius esse, cuius 
latera contigua, seu longitudo et latitudo, minus a se invicem 
gifferant, Cf. PAleiderer. $. 40. 

Cor. 7 - Quum,. abscissa 4P— BIT, sit. PIT differentia 
segmentorum 421; BIT, semidifferentia IIT=IP, adeoque 
etiam recta PII seota sit in aequalia in Z°, et inaequalia in di 
erit TIXI=P4X4II4-I4q (II. 5.). Hinc (Cor. 5.) ATX. 
IIB+-P4AXAI4-TAY=A4XK4B+F419 i. e. AWYXIB-+-P4 


II-NB 
XAILZAGK dB. Ax(Fig,141.4,) P4=Pr4r4 = a 


AII--I1B__ AS—B4; 
dela et(Fig.14l.b) PA=PI_TA= GT 37) 


.. AN-IB (A4--B4 
pariterque (Fig. 141. a) 411-=FM--I TTT? 7) 
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Et quoniam aequale est complementum F6@ com. 
plemento 0Z (I. 43.) commune addatur AM s tor. 
tum igitar FM toti 4Z aequale est. Sed TM ipsì 
AA aequale est, quia et AT ipsi FB est aequalis (I. 
36.); et A4 igitur ipsi AZ aequale est. Commune 
addatur T9; totum igituy 40 ipsi NEO gnamoni 
aequale est, Sed AQ quidem est rectangulum sub © 
A4, 4B, aequalis enim 490 ipsi 4B, et NEOi igi» 
tur griomon aequalis est reetangulo, ‘sub 44, 4B. 
Commune addatur AH; quod est aequale quadrato ex 
TA QI. Cor. 4.); ergo, NEO guomon et AH aequa- 
lia sunt rectangulo sub 44, 4B contenta et quadrato 
ex TA. Sed NEO gnamon et AH sunt totum qua» 


f 


et (Fig. 101. D ARS EPA-TI= Hd I HB 44484 


Semper itaque spatium, quo rectangulum, sub seomentis th, i 
Bd,in quae recta 4B dividitur puncto 4 propiore puncto 
bisectionis /, excedit rectangulum- sub segmentis 47, BZ, 
in quae eadem recta AB dividitur puncto J7 remotiore a 
puneto bisectionis (Cor. 0.) seu, quo rectangulum 44x48, 
guius. latera minus inter sa differunt, excedit alterum isope- 
. » perimetrum ANYXIIB, cuius laterum differentia maior est, 
aequatur rectangulo PAX4IT sub summa ac, differentia semi- 
differentiarum laterum comig uorum utriusque rectanguli. Cf. 
Pfleiderer. $. di. 

Cor. 8. Et quum (II. A. Cor. 3.) quadratum summaa 
duarum rectarum semper maius sit summa quadratorum earum, 
ita ut differentia aequalis sit duplo rectangulo i inter istas rectas 
comprehenso, fiet haec differentia tanto minor i. e. summa 
quadrat6rum duaram rectarum eo propius accedet ad quadratura 


maius) 
summae carum, adeoque eo fest fiet, quo (ouinna) est re- 


ciangulum inter istas rectas comprehensum. Itaque. summa 


- 


4 
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For co TEZR TETOAPWYOY +3 dor astio KA. TB- 
70 dea vo. ves 44, 4B smagLexdpuovoy 0edepuvior 
usa voù eso vile DA TAvguyatvov i0ov ov cò arno 
ns TB sergaguivo. "Eav doge svela und To die. 


| IPOTAZIE S. 
Lor svdela 700] vundi) Gia; ; mposeedi dé 


- vie uri evdeia è subeias. td dro 77/19 odg oÙy 


ti TTOOCUELUEV ual 1%S TEQOGNELLEVYC I6QLEXO |LeVOV 


Sedoyiiito pato toù do tie. yuosias TetoayvOV 


icov éott vò amo ts ovyuepivuS n ce tue gpu 
Gsiag at vis IPOGHELLULEVNES we arno udc avayot- 
perni Tetgayuviw. 


- 


uorum quadratorum eandem datam laterum summam haben- 
tiuam minima erit, si latera ipsorum fuerint muruo acqualia 
(Cor. 1.) Whiston | c. p. 51. De eadem hac propositione, 
quae est Euclidis Lemm. post X.' 42, adhuc infra ad II. 9, 
Cor. 1. sermo erit. Cf. Gilbert l. c, p. 281. - 

Cor 9. $i duae rectae aequales ita dividantur i in partes 
inaequales , mat rectangulum sub partibus unius aequale sit 
rectarigulo sub partibus alterius, erunt unius partes partibus 
alteriùs respective aequales, major majori, et minor minori, 


CE, VVhiston. et Gilbert, l. Co i \ 


Gor.,10. Quum non tantum, ut Cor. 5, vidimus, sit 


n id-Bd AS4BÀ4 
razzi 2: , verum tuo Il. -5. etiam ita 


esprini por( #4 CdL A 484(£45 nl i, o. 


quadratum semisummae duarum. inaequalium rectarum aequale 
est rectangulo sub ipsis his rectis, una cum quadrato simidif- — 
ferentiae earum ; vel:' excessus quadrati semisummae duarum 
inaequalium rectarum super quadratum semidifferentiae earum 
sequalis fest rectangulo sub ipsis his rectis. (CÉ, Pheiderer. 
ho crei . 


“ . ' SI) 


Li 
, 


x LU 
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draum FEZR, quod est quadratum ex TB; rectan- 
gulum igitur sub 44, 4B contentum cum quadrato. 
. ex T°4 aequale est quadrato ex T°B. Si igiturrecta etc, 


pROPQOSITIO VI, (Fig. 142) 


Si recta linea secetur bifariam, adiiciatur autem 
aliqua ipsi recta in, directum; rectangulum sub tota 
cum adiecta a et sub adiecta contentum cum quadrato 
ex dimidia aequale est quadrato compasitae | ex dimidia 
‘et adiecta tanquam una Hnoa: | 


$$, 31, 32. Simul patet, ut hoc ohiter dicamus, dugrum re- 
ctaruîn inaequalium 44, B4 maiorem Ad aequalem esse dI 
-f-I4 vel BE4-M4 i, e. semisummae eavum simul cum semi- > 
i differentia, minorem B4 contra BI-F4 h. e, excessui semi- 


- summae super sémidifferentiam. Cf. Pfleiderer, $. 30, a 
- % ‘ . * 


PROPOSITIO VI, 


O bs. Alias propositionis huius demonstrationes habent 
Angelus de Marchettis, Clavius, Barrov, et Tacquet, e II. 4. 
Cor. 4. vel e II. 4, et II. 3, vel e II. 5. vel e II, 1. et II.2, 
| petitas. Cf, Plleidarer, $$: 46, 48. 49,47. 58. Ea maxime, 
qua, Clavio referente, Mauritius Brescius , regina mathem. di: 
sciplin. in Academ. Parisiensi professor, utebatur, simplicifàte 
sua se commendat. Ita pimiruza ille: Sumatur (Fab. VI. fig. 
113.) Afz=Bd, exit BE=44 (I. Ax. 2.), adeoque IBYxBd= 
AdAX4B, et ob T'A=FB, etiam IT-=FN4, uude (IL 5.). IBX 
Bd+.Bl'a==N44, adeoque AdXABBl'a=T4g. C£ Pfiei- 
— dere. 6. 49. Caeterum, si recta 44 utin punto Z utcunque 
* vecta spectetur, ob T'B—A/", et B4=I4-TB=F4- AF, pae. 

riter emergit propositio, quam ad II. 5. Obs. 2. vidimus: $i 


- 
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Evdeta ydo vs 1 AB cerujodw diya nera cò T 
onptoy ; ;  Tigosxetodw de vee avTY svdsia èn svdsiag 
ij B4 Myw, dv 30 inò vv Ad, AB TELE LO evoy 
codoyuvior peri TOÙ Aso 17 TB rsvgazuivov i0oy 
‘ gove gw asa vie TA TETORYUVO. 

"Avayey6ag9w yoo amò vie TA terocyuvor vo 
TEZÀ, to) eretto 9 4E, no) did uèv voù B 
" GYperov drrottou civ TE, 4Z rragdid Agios qydo 
BH: dia di ‘cod O omusiov oscoriva vv 44, EZ 
saoddizioc iy9w 97 KM° naî Ft did zoù A onoréog 
quv IA, 4M sogdhigiòs fyIw 1 AK, 

"Enet oùv ton tovìv ) AT vj TB, icov torì nol 
‘50 Ad vò TO. “Ala xat vo TO vu OZ icoy toxl* 
sal vo AA capa vw oZ tovtv toov. Kovov roogs- 
ustoto 0 I'M: Slov dea «0 AM vd NEO: qual 
povi dov înov. "Arè 0 AM dovì v0 usò ray 
AA, dB, ion pao. gove ij 4M vi) 4B- uo è NEO 
Goa yruppv i00s tovk té ino vv AA, 4B FERLE= 


recta linea secetur utounque, rectangulum sub tota et sub diffe- 
rentia partium, una cum quadrato partis minoris aequale est 
quadrato partis maioris. C£ Ghetaldua, Herigonius in cursu 
Mathem. T. I, Paris. 1644. p. 78. sqg.. Pfleiderer. $. 50. 

- Cor. 1. Quum sit A4=T44AF=M44-Bf, BA=FN4 
BI"; etiam ex hac prapositione idem prodit, quod ad II: 5. 
bs. 1. et II. 4. Cor, 4. dictum fuit, nempe T4q-TB qa 
(T'A-4-MNB) XW4-TB). Cf. Pheiderer. $. Si, 

Cor, 2. Quam sit differentia rectarum 44, F4=AF 
vel BF, pariterque differentia rectavam Z4, BA=BI", vel, 
ut aliter idem dicarus, quum rectae AA, l'A, BA sint cou- 
tinue arithmetice proportionales, II. Prop. 6, ,-haec quoque 
| contiuetur {ut Isaacus Monachus: Schol. in Euclid. Elem. 
geom. sex priores libros Argeutor. 1579. in Schol. ad II. 6., 
quod et apud Commandinum (fol, 34. b.) exstàt, pariterquo 


- 
Ù 


, ! ! 
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Recta enim aliqua 48 secetur bifariam ad punctum. 
T's adiiciatur autem ipsi aliqua recta B4 in directuny 
- dico rectargulum sub 44, 4B contentum cun qua. , 
drato ex I°B aequale esse quadrato ex SA + 


Describatur enim ex TA quadratum TEZA di 
46.), et iungatùr ZE, et per punctum quidem B al. 
terutri. ipsarum IE, dZ parallela ducatur BH (Ii 
31.); per @ vero punctum alterutri ipsarum 44, EZ 
parallela ducatur KM d. 31.); et adhuc per A als 
terutri ipsarum IA, 4M parallela ducatur AK(1.31.): 

Quoniam igitur aequalis est _/7' rectae FB; aequale . 
est.et AA ipsi TO (I. 36.). Éed T'@ ipsi OZ ae: 
quale est (I, 43.) ; et AA igitit ipsi OZ est acquale. 
‘ Commune addatur I'M; :totum igitur AM ipsi NEO 
gnomoni est atquale. Sed AM est rectangulum suli 
AA, 4B, aequalis enim est AM ipsi 4B (II. Cor. 4.); 
et igitur gnomon NEO aequalis est reetangulo sub 


Clavius et alii observant): Si tres rectae sint continue aritli: 
metice proportionales, quadratum mediae aequale est rectani 
gulo sub extremis, cum'quadrato differentiae utriusve. extres 
marum ac mediae. Quod idem etiam ex lI. 5; consequitur, 
it qua (vid. Fig. ad II 5:;) 44, BI=FA, ee BI paritet 
‘sunt contiiiue arithmetice proportionaless  C£. Pfleiderer. ‘$j. 
52. 53, 

Cor.3. Quumsit ru-4EPM_A44-DA , ctTBA= 


— Bd 
d4724 s etiam éx hac propositione idem consequetur; quod 








II. 5. Cor. 10. riempe esse sd 4847 1. 


Ad-4=B 
(EEN). quae propositio tetminis tantum differt ab ca, 


quam Cor, praecedente habuimus. Cf; Pflsiderer. $, 55. 56, 


pi 


e 
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| ia ceFoyuvli: ‘ Kouyoy mposuelodw vo AH, 
d'iovty loov tu «sto ie TB Teroayuwe* co cea vò 
vasy Ad, dB eeglexopevov ogdoyuvioy pera toù 
uso vr TB setvayuvol Iqoy dov) to E0 pruwpovi 
ua e AF. “Ala 6 NEO prapay sel vo AH 
040 fot) co T'EZA titovjwvor, è toviv emo vije 
°Td..%0 doo uno vv AA, AB mereydpuevoy 0090- 

vuviov pete coù astò vije TB terpayavov looy teri 

vw asso ie I d trrea)ivvgi Edy uoa evdela sal 

Ta dirò. | 


- 


I P, Ootaziàt tÙ. 
°Edv evdeta vetri candi we Save, cò ano 
mie ANG xoù cd up tvoò tuv venuatov , ta dd= 
voyporesì tetodywva s tou dot co îe dic dro tie 
dinè dal ov elettivo cr pur] porco Tuepieyogttvio 00- 
Boywviy xal 6 arco où dono spy puoros retoajwvgn 


- 


Cor 4 Caeteturtì Facile pater riexts proposftionim 5. et 
6.1: II., qua 80 tanturn diffetunt, quod in Prop. 5. puuctua 
d in ipsa 248; iu Prop: 6. artemn in ea products sumitur; 
unde étiam uno tetiuziolato comprebendi posse | Cf Pliei:. 
deren. $: 59. 
Cor. 5. - Si putictum Pra suniatur (rig. 144.) ventotius a 
È, quat d, in rectarigulis ATYXITB, Ad4X4B duo laterà 
\ contigua eandetii itttet se differentiam =>48 habebunt, erit- 
que: AITXIBS AdX4B, sumtogué AP=BI; ; erit 44% 
4B-+P4X dll AN XdiB, quod simili ratione ostenditttittet 
evolvitur ac II. 5. Cor. 1: (PAtiderer. 6. 166.) ch. II. 10; 
Cor. LL 
Cor. 6. Tonversiò propositionuiti 5, et 6., gitàe sunî 
ì Pappi in libfum III; conitor. Apolloni Lerfìmata 9, ii, 10. 
(Collett Mathem: foli 274: bi sqd.) vel 8. 7 9. Apollvnii 
8 ricor libi..vcto opera Edm. Halleyi Oxon. 1710, Pi I. P: 
105. pariter valexit: Nenipe 1) si (Fig; 140;) puntiuit 4 ir 


è 


- 
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‘AA, ‘AB contento. Commonè addatur AH3 quod 
est aequale quadrato et 'B; réctàrgulazn igitur sub 
A4, 4B contentum cum quadrato ex I°B aequale est 
gnomoni NZ0 et'ipsi AH. Sed gnomon N£ZO et 
AH sunt totum quadratim TEZA, quod quider fit, 
ex Td; ergo rectangulum sub A4, 4B contentum 
cum quadrato ex TB iequale est quadrato ex ‘I°. Si 
igitur recta €e:c. 


PROPOSITIO VIi. (Fig. ib.) 
Si recta linea secetur utcunque, quadrata totius èt 
‘ tamius e segmentis simulj sumita aequalia sunt revtan- 
gulo bis. sub tota et dictò. segmento conterito s et qua: 
drato reliqui segmenti. 


x Ù 


rectà AB situth sit, sumtumque sit aliud pruictum inter 4 
et-4, sitque a) AdXdb4Tde=f414, evit 4P=FMB. Nam, 
‘quam ex hypoth. sit A g=44X4B-PF43, erit L'Ag>Td4, 
adeoque (I. Cor. 46.) ZA>I4. Unde ex FA abscindi pote- 
rit (I. 3.) LÎ=F4, eritqug (II. 6.) IAA AL ITA 4, 
- vel AAXAIS-F4=SMA=A4X4B4-F41, adeoque Aix 
A1=A4YX4B, et, ob altitudinom commuriemm 44 (I: Conv. 
36.) 4I=4B,; adeoque ob TI-=f4 (hyp.) 4A14-MI=-A4B4-rd 
i. e. AT--TB. Paviter, si sit b) A4Xd4B+T4q=FB9, quo 
. casu sumere non licet, esse AF'>Id, eri IBIZA gi 
(TB+4+I4)X4B (I.. 4. Cor. 4.) adeoque AAX4B+T qu 
T'494-(TB4+-F4X4B, vel A4X4B=(MB+-T4)X4B, adeo- 
que ob altitudinem communem 4B (I. Conv. 36.) «d4=TB 
-+I4,.vel, domta communi Z4, erit Al=rB Eadam ra- 
tione, si 2) (Fig. 145.) punctum 4 in recta AB productà 
situm gît, sitque a) AAXAB4+SA4=F4q, erit DA<TI, 
unde, sumtà ex parte puncti LA, ZÎ=/I4, erit A du ipsa 
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Evdsia puo eis. AB ceumodo ws Frvie xarti 
vo l'omusior Xiyo, du ca dné.viv AB, BI ce- 
rotyuvo Îva dor) vii ve dle Und riv AB, BI rregue= 
gouevo opdoymviw mal ni amo vie TA TETORY UV 

‘Avayeyotpdu yio ano vie AB rerpayuvov vo. 
AAEB- nai xovapeyoc piu do oyfua. | 

"Enel odv îoov toi dd AH x% HE, x0LyOy eos 
uetodw 0° TZ' diov toa to AZ di.% co TE ivov 
tori te dea AZ, IE dirddord tor tod AZ: 
"Alle vd AZ, TE 6 KAM ot pvupav nol T0 rZ 
cerodywvor» 0 KAM deu yvupuv sal vo TZ di-. 
vnidoie tore vob AZ. “Eowu dè ov AZ dir doro 
xa) to dis Uno uv AB, BI; loy yee n BZ 1h 


tectà IT, adeoque èx II. 5. JAXx4I+rÀi=Tig=14 q- 
AAXKA4B--I"49, unde ZAXAI=Z4AX4B, et ob altitudi- 
nem coinmunem 44 (I. Conv..36.) AI=<4B, adeoque TZ=- 
AI=T4—4B î.. e, AT=FIB. Pariter, si b) sit A4XA4BK 
IBa—I74, quo casu sumere noii licet, esso TA<IA, erit 
TAB 9-4-(LI+1B) dB CIT, 4. Cor 4.), adeoque Add 
XA4B-+IB3=IB 94-(F44-TB)XdB; vel ALSBEATISS 
AB)X4B; vel; ob altitudinem 48 communem, A4= 4-48 
(I. Conv. 36:), vel, demta communi N°4, AI:--FB. CEÉ 
Pfleiderer. l: c. $. 60, ei $. 191: Confi quab infra IL, ad 10: 

Obs. 8: dicentur: - l n 


n 
PROFOSITIO Gib 
Obs. Huius propositionis haud itielegatiò est sequeng 
demònitratio; quara Peletarius Eutlideae subiungit, ope figu= 
rae; ini qua omnes propositiozis paiticulao apparent. Eandema 
flemonstratioriemi etiam tradint Fournier; (Eutlid. Elem. 
Libri VI: Paris. 1654. Cottsius (Euclid. Elem: L. VI. Amst. 
, 1705.) VVhistoni PAeiderer $. 81. Caeterit nempe, ut ix 
Buclidea tosstfuctiohe Factis ; 3 describatur (Fig, 140.) supex 


‘ d LI 
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Recta enim è aliqua AB secta sit utcunque in puneto 
T; dico quadrata ex AB, BI' sequalia ‘esse rectane- 
gulo bis sub 4B, BI contento et quadrato ex TA 


Describatur enim ex AB quadratum 4453 La 
46.) ; ‘et constraatur figura. 


Quoniam .igitur aequale èst 47 ipsi. HE d. 43. ) 

- commune addatir IZ; totum igitar AZ toti IE aes 
quale est (Ax. 2.);- ergo AZ, TE dupla sunt ipsius 
AZ. Sed AZ, TE sunt gnomon KAM et quadras 

‘tum TZ; KAM igitor gnomon et TZ dupla sunt ' 

ipsius AZ. Est autem ipsius AZ duphum et rectane 

gulum bis contentum sub AB, BF, aequalis enim 


EN quadvatum. ENOII (I 46). Eront itaque AB q4-Bla=t 
AE+-EN=AZ-ZI-4+-N0. Sed ‘ob Ai (I. 43.) et 
BH—BIT, est AZ=ZII: ergo ABI4-BF I=24Z- N03 
rectang. ABXBT. +49 =. Aliam adbuc demonstinfionem 
habent Scheubelius, ‘Clavius, y Tacquet., Barro. y Viviani. 
(de locis solidis‘.Li If. Prop. 65. p. 29. sq.) Pfieideren 
S. 82. ex IT. propositionibus 3. et 4, deductam. Éx Obs. 1. 
34 IT. 5. nostram ‘propositionem infert Angelus de Marchetris, 
‘PAieiderer 6. 83. Caeterum haec propositio aliter adhuc, efferri. 
poterit. Nempe, quum sit AF I4-24BX BF= AB H-BF4, 
vel A19— AB dB 9-24BX BF, et AT-AB-BI, erit 
(4B—BI) 4=A4B94-BI4-LABY BI i. e. quadratum diffe: 
rentiae duarum. vectarum inaequalium aequale est summa 
quadratorum ipsorum, demto duplo rectangulo sub ipsis con» 
tento. Cf. PAleiderer. $. 86. et qui ab ipso citantur, Barrow 
‘ Whistor., Baermann, alique. Vel, si recta "AB producatur ) 
tonec sit ‘BX=BI", erit vecta 4X in duas partes inaequales 
A8, BX secta, quarim differentia partium <=42-BX=* 
B-—Bl', adeognte, si tecta linea in duas partes inaequales 
secetur;. quadratum differentiae parttium sequale est quadràtià 


t 
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BI è dee KAM pvopuwv xt 10: TZ cetpdyuvos 
icoy lot) td dis Uno vv AB, BI. Korvow IT00G- 
‘setoto co ON, 06 éocw arno vis AI terpayuvor 
o aoo KAM pvapov al vè TZ, ON tcergarwve 
ica tori ro, ve dis vato tùv AB, BT meQLeo preve 
dedoywviv uo) vò ano 76 AT TeTRaYaIvO. Ade 
0 KAM pivuov ua vd TZ, ON Tsrgdzivva 0).0v 
lot) to AAEB «al o I° Z, à sor ano tiv AB, 
BI seroayava’ td Goa dò viy AB, BI verodyava 
ipa fov, vò die vò uv AB, BI TeQLefo pero 00- 
Soyaviy pera noù asso vie A’ tevgayuvov. "Ev 
dea dda ua) to tic. | 
tu MPOTAZIZ i 
Evy edeia poopgo) tuyI) devge; ; 10 te. 
modus una tie dine xal vos ov cunparoy megie- 
ouevoy cedoywriov petra toù ao toù Aourov: tu- 
paros TETYUYUIVOV i00y toi co ve asso vie 0dn6 det 
so slempitvov tuuaros WE "amo puds avayoapeyti 
terpazunp: 


partium , demto duplo sub partibus rectangulo; ve] quadratà 
‘\ partium simul aequalia sunt quadrato diffetentia@ partiuim, 
una cum dupio ‘sub partibus rectangulo. CE. PÉleiderer, GI: 
sî 88. - -. - 
‘Cor Hiné deducitur : : recta aliqua in partes inaequales 
divisa , quadrata partium simul maiora sunt rectaliglilo; quod 
. bis sub fisdem continetur; vel generalius i summa quadratoruni 
duarum inaequalium rectarum maior est duplo rectangulofisub 
ipsis, fila quippe haric excèdit quadrato differentiao duarum 
rectarum. Cf. PAeiderer. 1. cs 6$. 84. 85. 


Ì PRÒPOSITIO VIII 
. Obs. Varias alias huius propositionis demonstrationes, 


.* 
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BZ .ipsi BI (tt. 4. Cor.)ì ergo gnomori KAM et 
quadratum ‘IZ aequalia sunt rectangulo bis contento 
. sub AB; BT. Commune addatar ON; quod est 
quadratum éx A’'; èrgo gnomon KAM et quadratà 
TZ; ©N aequalia su: t rectangulo bis sub AB, BF 
contento €t quadrato ex AI. Sed gnimon. KAM et 
quadrata IZ, @N sunt totum A44EB et TZ, quae 
sunt quadrata. ex AB, BT; ergo. quadrata ex AB; 
BI" aequalia sunt rectangulo bis sub- AB, BI" cons 
tento cum ‘quadrato ex, AI. Si igitur retta etc, | 


PROPOSITIO: VII. XFig. 147) 


Si recta Îiréà .secetur utcunghe , rectangulum qua- 
ter sub tota èt uno segmentorum contentum tum qua. 
drato ex reliquo segmento aequale est quadrato ex tota 
Et dico segmento tanquam ex tia linea descripto. 


' 
LU 


èxhibent Pfieiderer: $$. 91—97. 105. et, qui ab eo ‘citantuî, 


Claud. Richardus, Peletarius, Clavius, Tacquet. s Barrov., 
Angel. de Marchettis et Cottsius, e quibus eam, quam Cla- 
 vius, Tacquet. et Barrov. habnt (vid. Pfeiderer. €. 95.) sim» 
* plicitate sua: sé maxime commendantem hic subiurigéré liceat: 

Ita riempe illi: est 
HASABI4+-B4 a4-24BXBd4 (II. 4. DO 

== AB W4-RI" dap2 1BX BI (ob B4=BI) ex construét: 
Sed AB94-B1FI24BXBI+-AF (II. 7.); ergo 

Ad =-4ABYXBI4-Al4. - 
Caeterum aliter adhuc efferri potest propositio. Neinpe 1) ob 


B4=Bf"° dici poterit: Si recta aliqua AB secetur utcurique 


in T°, eique adiiciatur alia réecta B4 uni segmnentoriuti BI ae- 


e 


\ 
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! f] \ A ' e 


Evdea yao vis 7 AB terujodo ai Evoge 007 (I 
zo I onpetoy Lego 0TL co tetguae vno voy AB, 


. © BU mequefopevov, 00doyuvioy , pero où ano 9Ie 


AT Let0aywwOY , lcov sot) vu ano vijs AB, BI we 
ano [ude, avaygapevti TETQUYWVO. 

 "EufsfBiioda. pdo èrî «v&slac vi). AB ‘eldela ” 
BA, kol xs10d% (on ti TB BI, xalavayzyodogde 
ano vis Ad tergoymrOv vo AEZA, sol uovays» 
poapdo dimdo0v vo oxipua. n # 
— ’Eneì oùv îon èovìv ) BI vj B4, dla ” puev . 
TB vj) HK èovy toy, 7 dè BA xy KN, xaì ] HK 
dea e) KN tor ion. dia id avra d) ueb 7 IP. 
vj PO torv toy. Ka èneli ion èotly N puès, TB xi 
BA, 1) dè HK vj KN- loov con tori 1) co utv TK 
vs BN, vo dì HP ci KO. “Ale vo FK sé PN 
ioriv Toov, stagastinpupara yao où TO staoalàyg= 
d07c<puov' xaì vo BN doo vi HP icov to va 
, vÉ00aga ga té TK, KA, HP, PN loa chhajhorg 
.-tov” ta ticoaoa dea vgroariicioa ov voù TK. Ia- | 
Map ?neì ion tovìv ) TB vj BA, cdAe 7 pèv BA 
vj BK, coùv éov «j TH tovv ion, n è TB vj 


1) Cod. a habet lor) val tò FK, edd, Oxon. et Basil. 
omisso xdì habent éorì rd uòv TK, > Peyardus utrumque xab 
et uiv-recipit. 


qualis, quadratum totius lineae compositae aequale est rectans 
gulo quater comprehenso sub data ot adiecta, una cum qua- 
‘ drato alterius segmenti. Atqué ita propositionem hanc efferunt 
Clavius, Peletarius, Campanus, Pfleiderer. $. 98. 2) Vel, | 
cum in puncto B bifariam secetur recta 774, cui in ditectum 
adiicitur 74, observante Clavio, consequitur propositionis 
enunciatum : Si recta ZA bifariam secetur in B!, et illi recta 
quaecunque TA in directum adiiciatur; quadratum totius 44 
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Recta enim aliqua 4B secta sit utcunque in punctò 
T'; dico et rectangulum quater sub 4B, BI" conten- | 
tum cum quadrato ex LAI" aequale esse quadrato ex 
ipsa AB, BI tanquam ex una linea descripto. 


Producatur enim in directum ipsi AB recta BA, 
et ipsi Z°B ponatur :aequalis B4, et describatur ex 
AA quadratum AEZA (1. 46:); et constroatur dupla 
figura, 

Quoniam igitur aequalis est BI rectae BA, sed 
TB quidem ipsi HK est aequalis (I. 34. ), et BA ipsi 

‘ -K.N (I. 34.); et HK igitur ipsi KN est aequalis, 

‘ Ex eadem ratione et IFP ipsi PO est aequalis. Et 
quoniam aequalis est TB quidem ipsi BA, et HK 
ipsi KN; aequale igitur ‘est (I. 36.) rectangulum qui. 

‘ dem TX rectangulo BN, et rectangulum HP rectau- 
‘gulo KO. Sed TK ipsi PN est aequale (I, 43.), 
camplementa enim sunt parallelogrammi T°O, et BN 

| dgitur ipsi /7P aequale est; quatuor igitur T'K, K4, 
HP, PN aequalia inter se sunt; quatuor igitur qua- 
frupla sunt ipsius TE Rursus, quoniam aequalis 

compositao ex data T4 et adiecta TA acquale est quadruplo \ 

i vectaugulo sub dimidie datae I4, et sub 4B composita ex 

* eadem dimidia BY et adiecta FA, una cumquadrato adiectae 
TÀ. . Vide Tacquet., Pficidever, $. 99. 3) Vel: recta J°4 bi- 

- fariam in A secta, et in ca producta sumto quocunque puncto 
«f (paxiter atque in hypothesi II. Prop. 6.) differentia quagra- 
torum rectarum 44, AF, puncto arbitrario A, et extremis 77 

, «4 rectae propositae Z°4 terminatarum, aequatur quadruplo re- 

ctangulo sub rectis BA et BI seu B4, quae hinc puncto bi- 
sectionis B, inde puncto arbitrario A, et'alteri rectae propo- . 

, sitaa T4 ezuema 7° vel 4 interiacent, C£. Plleiderer s 100. 


x . rv. 
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HK, voir io vj. HII 8orv joy ual 3) TH dope 
e] HII ion soviv. Kai ene ion govy 9) wèv TH 
si HII, ” dè IP «ij PO: icav.èor nal vò pbv 
‘AH vò MII, xò dè IIA «é PZ. Alè vò MII 
‘vé IIA tovv icov socarmiypupore yio voò MA 
naepediyloyodupov uaì to AH deo vò PZ îgoyv 
doti và céocuoo deu té AH, MII, IA, PZ ice 
dilgios tori: va tiGcaRa doo voò AH cerparnddore 
dov. 'Edsiy9y dè xal te téocaoa ve TK, KA, 
HP, PN «où FK ceroanddora vd dea oxta d me- 
quexet qoy ZTT yvopove ceroomigoie éove co AK. 
Koi ènsì vo AK vo no viv AB, BA èary, ion 
| yoo * KB xj BA co dea cerpame vnò vv AB, 
BA ‘csroandacior îove vo) AK, ‘Edeiy®y dè coù 
AK qespandecios na) 60 ZTT yruuav: to aoa te- 
tguue Una civ AB, B4 idov devi é ZTT yvu- 
. povi Kowov noosxelody 10 KO, è tovy Îpoy sé 
dad sis AT serguysiva’ tòÒ doa Terogme verrà mv 
AB, BA nequejopevor 0edopuviov peri voù ‘and 
vijs AT verpapavoy ioov tori td XTT yvwpovi gol 
vi ZO. ‘Add è XIT puupov xa) vò ZO dov 
 govì vò AEZA terggpuvov, 0 tovev arno 1jg Ad 
co doo vegas Uno vuv AB, BA pera tov ano 
vie Al'icoy tovì v amo vije AAteroapuvo 1) toig 
,1), Cod. a et ex eo ed, Paris. addunt: lon dì 4 BA tn BI" 
Fo mona texuans vid tuv 4B, DI' rspuegousvov dpiaywviov 
pera rob dro (tRE) AT' tsrdayuivov Îaov fari rw drò (tns) A4; 
quod ut superluum omisimus, consentientibus etiam de Lam- 


bre et Prony in relatione ad Institut. Franc. facta, © , 


3) Quodsi recta "AA tanquam in puncto B utcunque secta con= 
sideretur: eb BI=B4, sistit Al'-ABE—-4 ‘difl'erentiam par- 
tium 48, B4, et emergit proposito: ‘ Si recta in partes in- 
sequales utcunque secatut; quadratum totius, demto qu: drato 


, x‘ 
LÌ 
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est I°B ipsi BA, sed BA quidem ipsi BK dI, 4, 
- Cor.), hoc est (I. 34.), ipsi 777 est aequalis, T°B vero 
ipsi HK (1. 34), hoc est, ipgsi HII (1, 34.) est ae- 
qualis; et I° igitur ipsi ZII aequalis est. Et quo- 
niam aequalis est I° quidem ipsi HII, et IIP ipsi 
PO; aequale est rectangulum quidem A4H' rectaugulo 
MII, et rectangulum ILA rectangulo PZ. Sed MII 
ipsi JLA est aequale (J. 43.); complementa enim sunt 
parallelogrammi MA, et AH igitur. ipsi PZ acquale 
est; quatuor igitur AH, MII, ILA, PZ aequalia 
inter se sunt; quatuor igitur ipsius 47 quadrupla 


sunt, Ostensa sunt autem et quatuor TX, KA, HP, È 


| PN ipsius. FK- quadrupla; ergo octo quae continet 
gnomon ZTT quadrupla sunt ipsius 4K. Et quoniam 
AK est rectangulum sub .4B, BA, aequalis enim est 
KB ipsi BA (IL. 4. Cor.); erit contentum quater sub 


AB, BA quadruplum ipsius AK. Ostensus est au-. 


tem et gnomon Z7TYT ipsius AK quadraplus. Quod 


. igitur quater continetur sub 4B, B4 sequale est gno. 


-. moni ZTT. Commune addatur £0, ‘quod aequale 
‘€st- quadrato ex Al; rectangulum igitur quater sub 
AB, BA contentum cum quadrato ex _£f" aequale 
est gnomoni Z7T etquadrato £0. Sed-gnomon 2TT 


et Z0 sunt totum AEZA, quod ‘est quadratum ex ° 


differentiae partum, aequale est quadruplo sub partibus rectan- 
gulo; seu quadruplum rectangulum sub partibus, cum qua- ” 
drato differentiae ‘partium; aequale est totius lineae quadrato. 
Cf. Ghetaldus, Herigonus Pfleiderer. $. 101. 5) Porro. dd, 
AF sunt rectae inaequales, quarum differentia est rd, semi- 
‘ differentia BI' seu B4, et minor earum erit semigummae im» 
rhinutae semidifferentia .aequalis maior autem semisummae 
auctae semidifferentia (II. 5. Cor. 10.), Propositio itaque eo 


f 
Ù 


. - 
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Fou <a AIStO vie AB ua) BI ws une pag UVEyoÙe 
peru FETQUY VD Eav doa evdsia mal va tie, 


‘ IMPOTAZ1ISX &. | 
‘Esv sUdeia yoaup] curdi) alc Îoa ua) Gvioa, sa 
amo cuv avicmv Tie Ut Tuquatwr vesguyova de- 
miccia tove t0Ù cs QITO 06 Ypsosius uu T0Y atto 
€76 peratv aly TOpuuv TETQUYÙVOY. 


redit :, Differentia quadratorum duaram inaequalium rectarum 
aequalis est ‘rectangulo sub ipsarum semisumma ac semidiffe- 
rentia AUateE aumta. Cf. Pfleiderer.$.102. 6) Vel, quum 44= 


4B+(5f BI" sistat sutmumam Pi AD=AB— BI differentiam dua- 


rum inaequalium rectarum.: excessus quadrati summae duarum 
rectarum super quadratum differentiae ipsarum aequalis est 
quadruplo rectangulo sub rectis. Cf. PAeiderer. $. 103, 


PROPOSITIO IX, 


Ob s. 1. Plures adhuc alias huius propositionis demon- 
strationes habont Cluud. Richaidas, Cotisius,, Clavius, Bar- 
rov., Angelus de Marchettis, Commandinus, Ghotaldus, Gil. 
bert. , Pfeiderer.' (Scholia in libr. II. Elem. Euclid. Pars II. 
p. 1. sqg. $$. 109—114,) Poterit etiam haec propositio atiter 
efferri,  Nempe 1) dum 44 consideratur tanquam in puncto 
I° in partes utcunque inaequales divisa; erunt, quum sit B4 
sw=B[-FA=AT-M4, , quadratum totlus 44, una cum qua- 
‘ dvrato diffetentiae partium B41 vel (MAI-Fd), dupla qua- 
dratovum partium —4/, I quod observant Ghetaldus, et 
Pfleiderer, 1. c. $. 116. 2) vel, quum uit A4ZA4T4+F4, aio 
(AL4-TA)0(AF-TAIZ2AF4+-2141 i. e. aggregatum qua- 
dratorum ‘ex summa et differeritia duarum inacqualiura recta» 
rum aequatur duplo quadratorum ex ipsis (Boermannus, Gil 


x EI ‘ 
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A4; ‘rectangulum igitur quater sub 4B, Bd conten- 
,eum cum quadrato: ex AJ aequale est quadrato ex 44, 
hoc est, quadrato ex ipsa AB et BF tanquam ex una 
linea descripto. Si igitur recta etc, i 


Ù 


PROPOSITLO. IX. (Fig. 148.) 


Si recta linea secetur in aequalia et inaequalia, qua» 
drata segmentorum'inaequalium dupla sunt quadrati ex 
- dimidia et quadrati ex recta inter puncta .sectionum. 


x 


bert., Pfleiderer. $, 115.) quod etiam.ex IT. 4.fet II. 7, inter 
se iunctis sponte fuit. Hinc, ‘ut hoc obiter notemus, se- 


(AI T_- 
quitur ADI4-TA an PIAVE IIIa h. e. summa 


-quadrateram duarum inaequalium rectarum aequalis ost dimi- 
diae summae duorum quadratoram, quorum latera sunt ipsa- 
rum ‘aggregatum ‘et’ differentia. CE. Pfieiderer. $. 117, 

Cor. 1. Quum A7°:=FB (hyp.), adeoque ADPI4-IB4= 
2AI 4, at ex nostra propositione A449-4+4B4=-2A4F4k-2F49; 
patet, esse ASI-4IBICA4494-4Bq, vel duorum quadra- 
torum eandem datam laterum summam habentium aggregatum 


esse omnium minimum, quando ipsarum latera mutuo aequa- . 
lia sint. Cf. l’Huilier de relatione mutua p. 55. Pfleiderer. $. 


118. Et quidem erit (44 dt-4B I) (AL I4+-TBIY)2AIAI i. è. 


recta 48 in Z' in aequalia, in 4 autem in inaequalia segmenta - 


divisa, summa duorum quadratorum ab aequalibus rectao se- 
gmnentis descriptorum a summa duorum quadratorum ab inae- 
qualibus eiusdem rectaec segmentis factorum deficit duplo qua. 
drato rectae inter puncta sectionum interceptae i. e. (cf. II, 
.&, Cor. 4.) duplo quadrato semidifferentiae segmentorum, in- 
aequalium. Cf. Pficiderer, $. 130. 

Cor. 2.. Aliter itaque ‘res se habet in his quadratis, 26 
in rectangulis candem laterum contiguorum summam haben» 
tibus, In his nempo vidimus (JI, 5. Cor, 4,) regtangulum 


. 
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Evdsia peo vt 7 AB terijodo ele pv È ‘toa 
ia so I, cis dè dvuca mara cò 4 Méyw du. 
1 GICO TOY AA, 4B Terocyuva dindaoa tor vv dro 
> tav Al’, r4 LeTgaYwYOY. vo 
».  ‘'Hx9w yao ano vv I" vj AB no0g cede ” TE, 
vel uciado Î6n énavéoa vv AI’, I'B, ua) inetet- 
 y9wcay ai AE, EB, xo did puèòv cod 4 vj ET 
magnAdylos TxS0 C] AZ, dia dè tod :Z vj AB na- 
udA740g du 7 Z4H, val inetevyo ) AZ. 
= Ko} èrel ion èotly 7 \ A’ vj TE, ion tor vai 
) vino EAT pavia vj vo AEF. Ko) èrel 009Y 
dovv 1) 006 vò I", Zornai oa ai ino EAT, AET 
. fue 0097 fuor .eîoì, Lau slow loc rpicer dea 
 Sebris tetuy duattoa qoy vo TEA, TAE. dia ca 
avuta di ncò istiga vv ino TEB, EBI Npdosca _ 


4 
fsteram aequalium ATYX BI î, e. AI supereroe quadratum ine 
aequalium laterum A44X4B quadrato lateris 74, vel esse 


Aia 3 d4XAB=PA4%, adcoque horum maximum esse 


\«BlXKBI vel Af9, quum contra AT 1-}-BI'9 minima summa 
sit quadratorum, quorum latera eandem summam 48 habent. 
Eu quum in istià vectangulis differentia( TTI — Ad Xx B4 

ANY 
=I44 esset, iam est respondens differentig (A49-4-B44)= 
-(AI' dmpoBl'd)=QF4 = duplo prioris Cf. Pfeiderer. $$. 
> 119. 121, Nempe, guum summa quadratoram 44, B4, quo- 

rum summa laterim —4B, sit =4B4-244XB4 (II. 4.)s 
erit. îstà summa eo mipor,. quo - maior est rectangulum AIN 
BD., minima itaque, si hoc rectangulum maximum fuerit 
e. si sit 44—B4. Cf. Pfleiderer. $, 122. 

Cor. 3. Quodsi 48 secetur (Iig. 149) in alia inzequalia 
| ANI, BII in duneto Z7 remotiore quam 4 a punata biseciio- 
ug T': erit summa- AJ1 4-4 BI q> 44 4-pB41, quum huius 


d_ 


t n - “ 
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Recta enim aliqua 4B secta sit ia aequalia quidena 

ad T; in inaequalia vero ad 4; dico quadrata ex Ad; 
Ab dupla cose quadratoram ex AF, , rA, 


 Ducatur enim a ri ipsì AB ad rectas TE CI. 11.), 
et ponatur aequalis alterutri ipsaram AF, FB, et- 
iungaotur AE, EB, et per 4 quidem ipsi Er pa- 
yallela ducatur 42 (I. 34.)} per Z vero ipsi AB pie 

rallela ducatur ZH (I: 31.), et iungatur AZ: 
Et quoniam aequalis est AlI' regtae TB, aequalie 
est et angulus BAI" angulo AET' (I. 5.) Et quoniam 
rectus est ad J'; reliqui igitur EAT, AEY uni recto 
-àaequales sunt (I. 32.), et sunt aequales (I. 6.) ; dimi. 
dius igitur recti est uterque IME./, IVLAE. Ex eadem 
fatione et uterque L'EB, EBI dimidius est recti; 


summae. exgessus super 2459 sit 2741, ilfius 2114, sit- 
que 2FI14>2P49 (Lemma ante X, 45. Barrov., Gilbert, 
aliique, PReiderer. $, 125.). Et quidem (447 9-4-BII 9)— Ad 4 
BAY)=2I1+2U TI I-M49)=ATTH-Td) IMSA) (I. 
5, Obs. 1.), hoc’ ‘est, facto AP==BII, erit (AI194-BIT1)— 
(A494-B4 A)IPAXIII, quod est duplum rectangulum sub 
summa et differentia semidifferentiarum AI, NB, et Ad, 
Bd. Ch II. 9. Cor, 7. Pfleiderer. 6. 125, | - 


Cor. 4. Ex his, callatis iis, qua& II 5. Cor, 2. et 6. 
bservata sunt, coniunctis cum I. 47. consequitur, inter paro 
ralléelogramma rectangula isoperimetta, qiadrati aream' maxi. 
nam, diagonales minimas esse; caeterorum areas e0. minores, 
diagunales eo mùibres esse, quo magis larera ipsorum' coutizr:g 
invicem differant : pariterque inter triangula rectangula s que 
rum latera circa angulum rectum eandem summam confiéiunt; 
aequicruri argam maximam, hypotenusam minimam esse; cao- . 
terorum scalénoram. arcana co minorem, bypotenusim. eo mà- 


è 


_- 
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tovev 00ds° 04) dea 1 vo AEB 0084 tevev. Koi 
énel y vuno HEZ rpisea tor 00d45, 0097 dè Y 
vno EHZ, ion yao ter ti] twvoc nal eravavtioy 
qij vro ET B- Ao dea y vno EZH Nubosui toviy 
| dodo ton dea tovìv sj ino HEZ pavia vj vno 
EZH: gus nab rtAevgo ” EH TÀ EVO "I HZ ècvy 
log. Ilchw ène i w006 tò B yovia pics éuvwy 
dodo, 0089) dì 7 Uno ZAB, ion peo tou nadiy 
sij èvros. nel arevgvtiov vj ino ETB: 20m) dea 
gno AZB quiosu tor 008° Ton deo 1) mp0g 
eg B yuvia vj inò AZB- discus sol ndevoe 1 ZA 
nievok vi AB toviv ton. Ka) ènel toy toviv ) AF 
«1 TE, isov èorì xal co dro vie AT vd ano vie 
TE va dow duò viv AT, TE tsrodyove derrdeicio 
tore coi dro vie AT. Tic dè dino vv AF, FE 
icov èarì vò ano vie AE cergdjurov, 6099) pae 
Uno ATE yuvia rà dea ano vie AE dirndacioy 
doti où ano vje AT. Idhw ine î0y torìv 1. EH 
si HZ, tcoy torì na) v0 dro vije HE vd ano vis 
HZ: 16 dea sno vov EH, HZ cerodyava derdaoa 


iorem esse, quo magis catheti eorum invicem differant. C£. 
. Pfleiderer, l. c. $. 125. 

Obs. 2. Quum recita 4B (Fig. 150) bitariam in I° 
secta, et ad J' constituto perpendiculo TE=AF-=BF, iun- 
ctisque rectis 4E, BE, fiat, ut in demonstratione II. 9. 
ostensum fuit, anguius AEB rectus, et quae cx quibuslibet 
rectae Z°B punctis, 4, ZI rectae L'E parallelae i, ‘e. I. 29. ad 
«BI perpendiculares aguntur, vel ex puuctis quibusvis /%, £ 
sectae BE mnormales in BI demittuntar, fiant rectae AB seg- 
mentis JB, IIB aequales , ideoque sint Ad-4-4Z="AI-kIKF$ 
sutl'4>IEB AB; completia parallelogrammis rectangulis 
ALPET, A44X, AIZP, triangulisgue rectangulis APE, 442, 
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totus | iginir AEB rectus est. Et quoniam HEZ dia 
midius est ecti', rectus autem EHZ, aequalis enim 
est interiori et opposito EB (I. 29.); reliquus igitut 
EZH dimidins est recti. (L 32.); aequalis igitur est 
angulus HEZ angulo EZH; quare et latus E las 
teri HZ est sequale (I. 6.). Rursus quoniam angulus 
ad B dimidius est recti, rectus autem Z/4B;, aequalis 
 enîm est rursus interiori et opposito ET (I. 29.); 
reliquus igitur 4ZB dimidius est recti (I. 32.); aequa- 
lis igitur angulus -ad :B angulo 4ZB; ‘wuare @ latus 
ZA lateri AB est aequale (I. 6.). Et quoniam aequa» 
lis est AÎ° rectae TE, aequale est et quadratum ex 
AT quadrato ex ME; ergo quadrata ex AF, TE 
dupla sunt quadrati ex AI. Quadratis autem. ex AT 
TE aequale est quadratum ex A (I. '47.), rectus' . 
èenimi est angulus ATE; quadratum igitur ex AE du 
plum est quadrati ex AT. Rursus quoniam aequalis 
est EH rectae HZ, aequale est etiam quadratam ex 
EH quadrato ex 4#Z; ergo quadrata ex EH, HZ 
-dupla sunt quadrati ex HZ. Quadratis autem ex EH 


AI, quae Cor. 4. de diagonalibus rectangulorum et hypo= 
tenusis triangulorum. traduntur, etiam liquent ex I. 19. Cor. 
4. e 5. CE. Pfleiderer. 1. cì $. 128, 

Obs. 3. Esse rectam 4Z—4B, SII:-IIB etc, inde 
pender, ?quod angulus BÈ ostensus fuit esse semirectus. 
Quacunque igitur ratione ducatur BE ad AB ita, ut angulu; 
ABE fiat semirectus, idem valebit non solum de rectis ILF, 
‘4Z; sed etiam producta BE, de rectis XY, 19, nempe erit 
XF=XB, AQ=AB. Et, quum, ut facile patet, nonnisi ea 
puncta, quae in recta B£!, nempe basi trianguli aequilateri 
AB9Q posita sunt, ita comparata sint, ut demissa ex iis ad 
4BZperpendicula intercipiant inter se et punctum 8 segmenta 
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ieri coù amò vie HZ ceroayuvov. Toîg dè dsvò ves 
EH; HZ ssergayuvoò i00v teri 10 dro vijo EZ 
retgiyuvor: do dpa ao sie EZ dinieoov for rod 
uno ue. HZ. Aha to anto vis HZ. îicov tod 
ti and sie Td 10 dea amo vie BZ derddorsv tori 
q0Ù 910 cijg Td. "Eoti dì vai vo ano tie EA di- 
midaroy où ano vie AT va den ono tév AE; EZ 
teroayava Snia tou vv uno suv AT, TA ve- 
roopovav. ‘vie dè anò riv AE; EZ lo 00v dovà co 
uso d76 dz IFTQUYWYOY ; ; 6097) peo tovv n ‘ne 
AEZ yovia 10 dpa Uno vije AZ terdymvov dinka: 
_ouòv tori ‘vv dnò civ AT, TA. Tò dè anò vige 
AZ îcu ta uno rv AA, AZ, 009% jeo 1 noox 
va d pavia te don ano viv Ad, AZ dintdacia 
èorL toy -c700 cv AT, TA retgoyuivov. - Ton dè n 
AZ vi AB cu doo ano riv AA; AB cerouyuva 
dendac tori tijy cItÒ twv AT, T4 TaTolzuvadi 
"Edy dea svdsia ra te tese. 


ipsis his perpendiculis aequalia, rectà BS locus erit, quem in 
rectangulis isoperimetris citca comm‘inem anguluin A cohsti- 
tutis attingiint ipsorum éiguli, communi angulo A oppositi, 
vel quem in triangulis rectangulis AX#, AIE, A4Zeto.; 
Quotunmi- bina latetta ‘circa angulum rectum simul aequabt re- 
, ctam AB; vertices horum triangulorum contingunt; Et Facile 
patet ; idém adhuc valere (Fig. 451:), etiam si-parallelogràmma 
nog rectangulà at aequiangula sint, et in triangulis arigulus, 
quem inter se aequalem habent, non sit rectus; dum deinde 
tecta. Bk ita ducatur, ut atiguluni 487 isti communi angulo 
acqualem biseceta Viviani de locis solidis lib. III. Prop. 8. 
‘ps 57. Phleiderer lisc. 66. 122—134. Et quae de diafolialibis 
et hypoteniisis dicta ‘sunt Obs, 2., vilent etiam in parallelo- 
grammis et tiiangulis obliquangulis; quum etiam ubi de iis 
quaestio est, angùuluò AEB maneat. fectus ; adeoqué i. 19. 


- . 
la . 
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HZ séquale est quadratum ex EZ (1. A7.), &rgo qua: 
dratum ex EZ duplum est quadrati ex MHZ. ‘Sed 

aequale €8t quadritutà HZ quadrato ex I°4; quadra- 
tum igitur ex EZ duplum est quadrati ex Td. Estaiutem 
quadratum ex E Adupluni quadrati ex AT°(1.47.); ergo 
quadrata ex. AE; EZ dupla sunt quacratorum. ex AT 
T4; ipsis vero ex: AE, EZ aequale est quadratuin 
ex EZ (I. 4T.), rectus enim est AEZ' angulus; ergo 
AZ quadratam duplum est quadratorinà ex AT, Fd. 

Quadrato vero ex AZ aequalia sunt quadrata ex 44, 
AZ (1. 47.); rectus ehi est angulus ad Ai quadrata 
igitur ex A4, 4Z dupla sunt quadratorum ex\ AI 
Td. Aequalis autem ‘AZ rectàé AB; . èrgo quadrata 
x Ad; A4B duplà sunt quadratoruim ex AN Td 
Si igitur recta etc. 


rà 


Cor. 4; et 5, etiam hic applicari queat.. ‘Quae verò dè atois. 
parallelogrammorum et tirisnguloraum rectangulorum Cor. ‘è 
dicta sunt; dethuni ope VI. 23. ad obliquangula extendi, vel 
immediate ‘ per VI. 27. d8 ibis inferri possunt. CÉ. » PAiciderer. 
l, c. 6. 135. . i. 
. Obs.4. Per prascedentia facile determinatur ac solvitui 

| problema: construere triangulum rectangulum, cuius datur 
hypotenusa ét summa cathetorum; vel: describere parallelo- 
‘ grammurn rectangulum, cuius datur diagonalis et samma duo- 
‘rum laterum contiguorum, vel generalius: sub dato angulo 
quocarijne describere triangulum, vel paialtélogrammum, 
cuius latera circa hunc angulum. simul sunt datae rectae ae- 
qualia ,‘ et‘ cuius basis vel diagonali$ opposita angulo dato est 
dàtse ‘rectae sequaliò. Cf. Pfieiderer, ]. d. $$. 136-146. ei 
qui piacque ab eo citantur Ghetaldas p.- 337. Thom. Sirnpson. 
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"Edy edera gros) und diga spostati di 
vee avi evdeia è eWdelus* vò diro cije 0AYS oUv 
077, mpOGKEGNLEVY xo} 20 ano Ye moocueuevye, Te 
GUvaLIPOTEOO Istouywva dindacio lori q0ò ‘e dro 
ti Ipse Xal toù drvò ©] OVyueLpuerne. È% te © 
qpuiocias sot vis ITOOGKELMEVNE ws CITÒ puri Uvayga=> . 
pivtoS tespayuvov. 

Evasia ydo vis AB ivuioda Fira “otte 0 
T, mevcueiod de vs aut]. evdeia è svderus 7 
| BA Méyw dv td amo cow A4 AB rergayuva de 
nido îove vv aio vv AU, TA Terpayuvav. 

‘Hx90 yao sco voi T° onjustov vj AB.stp0s 00> 
dae 1 TE, not sto ioy ératioa vv. AT, TB, 

> kat imebevy9moav ci EA, EB- uoì dio pèv toò E 
vi AA srapodigdos sy9w 1 EZ: dia dì voò 4 cp 
TE 1) maoeZAydos xd ZA. Kal èscel sic ras 

‘ padova evdslas tac ET, ZA svdeia que èpt 
mecev EZ, ai ino TRZ, EZA dea dvoly oedaig 
ivat siciv' ai diga Varo AEB, EZA dvo cede dhage 


3) Edit. Paris, curà Codice a edit; seth 


AÎleie. of È Algebra Lond. 1745. p. 287. squ Schwab. Éus 
Aids Data] p. 174. sqq. Schulz Taschenbuch II. Heft, Berlin 
17853. p- 400. sq. Billy Diophant. geometra Paris 1660. p. 5% 
sq. Van $ywinden Anfangsgr. der Melskunst 179% p. 485. sq. 
Meier Hirsch Samml. geom. Aufg. T. Th, 1805. p. 107. sq. 
l’Huilier Elémens d’Analyse Géometn et d'Analyeo Algebrique 
Paris. 1809. pi 212. sq. 

Cor, 5. Ex IL È. et n 9 conlunttis sequitur, recta 
AB bifariam in T,etin inaequalia in d utcunque sucta, qua» 
drata vinacqualium partium simul acquari quadrate ex totius 


N , da 4 ' . 4 
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PROPOSITIO X. (Fig. 152). 
| Si recta linea secetur bifariam, adiiciàtur autem 


tota cum adiecta et quadratum èx ddiecta simul sumpta 
dupla sunt quadrati. ex dimidia et quadrati compositae 
ex dimidia et adiecta tanquam una linea. 


Recta enim aliqua AB sectà sit bifariam in I°, ad. ’ 


îiciatur autem aliqua ei recta in directum B4; dico 
quadrata et 44; dB dupla esse quadratorum . ex 
AT, Td. 

Ducatur enim a punctò J° rectae 4B 24 rectos 


TE C. 11. .), et ponatur aequalis alterutri ipsorum A7) ‘ 


TB, et iurigantur EA, EB; et per E quidem ipsl 
AA parallela ducatit EZ (I. 81.) per 4 vero ipsi 
TE parallela ducatur Z/ (I. 31.). Et quoniam în pa- 
rallelas rectas ET, Z4 recta aliqua incidit EZ, ante 


guli TEZ, EZA duobus rectis aequales sunt (1,29.); 


ergo ZEB;, EZA duobus rectis minores sunt. Rectag 


dimidio, una cum triplo quadrato ex interposito segmento et 
cum rectangulo earundem partium inaequalium. — 
Est enim Al'a=I94-44X4B (I. 8.) 
hino 2AL' 44-24 q==ATIA-IC0A 4 ÉAAKAB | 
adeoque (II 9.) A4.4-+P4B4=Al' p0F49LA4X4B. Vi- 
viani de locis solidis L. IT. Prop. 68. p. 46. PReiderer, $. 147. 


‘7 PROPOSITIO X. | 
rà Obs. fi jHuius etiam propositionis plures alias demon» 
etrationes habent iidem, quos ad Prop. IX. citavimus, auoto- 
res; v. Pfleidèrer,jff.151-160. et nominatim eam aliqui simili 
ratione ex II, 9. deducunt, ac II @. ex II. 5, deduci posse 
P 


»# 


. aliqua ipsi rècta in directum, quadratum composita@ ex - 


< 
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corde sicuro ui dè arto thaccovav 9 dio c0ddy È4= 
Buldopare ovurittovorn: «i cea EB, ZA &uffol- 
‘ibpevar ini va BA peo ovuresoÙrTII. "EuPeB2n- 
3009, “uè GVUNIITETTTETOGAV LATO TO H, xab ènetevydo 
% AH. - 

Kai èsel îon zorly 7 AT Ti rE, îoy tovì rad 
puvia qnd AET vij vo EAT, uo) 009% 9 11008 
x0 I° rjpiasta doa 00975 toriv éuattoa tuv vo 
BAM, AET.. du rè euro di) vel tnatioa toy Uno 
TEB,. EBI' ipiosia èovy 609° 6091) doa torty 


Vidimus. Potest etiam illa’ codem modo aliter'efferti ac IT. 
Prop. 9. iisdem verbis, av ad cam O bs. 1. nr. 1. ?. monitam 
Suit. Et priorem quidem modum ,;si recta linea secta fuerit 
iu partes inaequales, quadratum totius, una cum: quadrato ex» 
sessus, quo maius segmentum excedit minus, duplum erit' 
qualratorum ‘ab ipsis segmentis descriptorum“* iam indicavit 
Isaac. Monachus in Schol. ad II. 10. 

Cor. 1: Recta AB bifariam in 7 secta, et ‘adiuntta | ci 
quacunque Bd: ipsa AB differertia est'rectarum 44, Bd: 
T4 autem. earum semisumma, vel quod eodem redit (cf. II. 
6. Cor. 2.) erunt 44, F4,.B4 tres continue arithmetice pro» 
portionales. Atque his observationibus nituntur aliae propo- 
sivionis.X. (pariter ac Prop. IX.) enunciationes. Cf. PRleiderer, 

. $$. 152. 183.- Nempe: Duarom inaequalium rectarum 
vasco simul dupla sunt quadratorum ex ipsarum semisumma 
et semidifferentia vel si tres.rectae sint continue arithmetice 
proportionales > quadrata ‘extremorum simfil aequantur duplo 
asgregato ex qu adrato mediae, ac differentiae utriusvis extre« 
marum et mediae ‘composito. Sumta deinde (Fig. 153.) III 
> d , manente èadem differentia 4B, ambae AII, BII cre- 
scunt eodem, quo 77, incremento, eritque AJ 44-BII q> 
 4494-B41 pariter ac (coll. II. 6. Cor. 8.) AITXIB> A4 
X4B. Sumatur PP=TI, undé FPI=F444-PAXAII (11.5.), 

eritquo ‘47794-BII ‘22270 4-2TB9 (11.10)= 


Cl 
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autem a minòribus quam duobus rectis productae con» 
veniunt (Post. 5. vel Ax. 11.); ergo EB, Z4 pro. . 
ductae ad partes B/ convenient. Producantur, et. 
conveniant in 7, et iungatur AH. 


Et quoniam aequalis est 4I' rectae L'E , aequalis 
est et angulus AEI" angulo EAT (1.6.) ; atquerectus 
est ad I"; dimidius igitur recti est uterque ipsorum 
. EAT, AET (I. 32.) Ex eadem ratione et uterque 
ipsorum TEB, EBI dimidius est recti; rectus igitur 


' | =21°4 q-+-2FB a-4-2PAX 411 (II. 6.) 
== 4494 BA 4-2P4AX4II (II. 10.) 
Contra (et. IT. 6. Cor. 5.) est ATXKIB-AAYX4B:=PAX dll. 
Est autem P4=È14-T IF. Tr A= CES AIDA 


an=rn-r 44 RI Ad+-Bd 

Dum igiìtur aeque differunt AIT et BII, Ad et BA: rectane 
gulum sub prioribus, quorum summa est mafor, excedit re- 
‘étangulum sub posterioribus rectangulo sub summa et sub diffe- 
rentia semisummarum laterum 427 et BIT, 44 et B4; duplo 
autem hoc rectangulo sugama quadratorum ex prioribus summam 
quadratorum ex posterioribus excedit, GL Pfleiderer. li c. $. 166» 

Cor. 2. Hinc inter parallelogramma rectangula, quorum 
latera contigua aeque invicem differunt, eius, cuius perimeter . 
maior est, area et diagonales sunt amaiores: pariterque intet 
triangula rectangula, querum latera circa angulum rectum aequo 
invicem differunt, illius area et hypotenusa maiores sunt, cuius 
summa cathetorum est maior. Cf. Pfleiderer. $, 167. 


° Obs, 2, Recta .4B (Fig. 154, 155.) biferiam secta fino 
puneto I°, et per, hoc ducta sub angulo quocunque ME=MB = 
TÀ: tam ultra punctum # versus £, è continuatis rectis £8, 
+#ÎB: quae his rectis Bd, 8 terminantur,jrectae TE parallelas 
quascunque 4Z, IT3 csse segmentis adiacentibus BA, 241 rectae 


.» 
7 


228 p ELEMENTORUM 


7 i Uno A4EB. Kai ènet nuicewa 00dae” èotev- 1] 
vno EBT, sposto cow 009 notò L vno 4BH. 
"Eot dì val 0) vo BAH 0097; con vee èovi 7) ino 
AME; svarlZet ydo' don Goa 9) vo AHB qpi- 
os tovv Code n cdoev vno 1) 4HB «ij Uno 


. ABH tovv ion, wste nai misvoa 1 BA stdevoa 


tij 4H ‘ gorìy ton. Telo , èel n Uno EHZ np» 


1) Verba: 7ulos.d leriy ) dedi ; doa è érò omitt. Ed. }Paris. 
et: Cod, a. Nos ex edd. Oxon. et Basil. ad analogiam sequen- 
tium et demonstrationis II. 9. restituimus. 


LIS 


BÒ aequales, proinde Az di=43-13=Ab, simili ratione; 
qua in demonstratione II. 10. per I. 6. generatim infertur : quia 


angulus TEB=IBE (I. 5.) (ch=r22 CI. 29.) et aBi=, 


TBE (I. 15.). Contra; . quae hinc rectde BI, inde punctò quo- 
cunque extra rectam' B2, ad easdem cum ipsa partes rectae Bò 


sito, tefminantur rectae, ipsi ZE parallelae, segimento adiacenti 
rectae ,B3 aequales non sunt, nec proindè differentia eanim t 


‘ rectaram ad idem punctum ex 4 ductarum rectae 4B aequalis 


est. Porro etiam ultra 4, E puncta versus &; Y. productis BA, 
BE rectis: quae a punctis X ipsius de eidem TZ piirallolae 
aguntur X# ad occursum usque rectae By, ob angulos B'PX 
—BEI (I. 29.), ideoque ==PBX (I. 5.) sunt segrbentis adia> 
centibus BX rectae Be aequales (I. 6. ), proinde Xp-XAk= 
BX-XA=AB: idque paritet exclusive. C£. Pheidereri L: è. 


$. 168. 


Obs. 3. - Per punctum B ducta fectae M'È patallela BI ad 
partes rectae 4, ad quas est BA: ob angulos 2B{—BEF (I. 
29.) #Bò=="FBE (I. 15.) bifariam angulum &BI secat recta 
EBf.. Vicissim, si recta Bf bifariam secat angulum $BÌ, 
quem recta B$ utcunque per 2 ducta cumjcontinuata BR com- 
prehendit: quaelibet cruri eins BY parallela ab altero cture BI 


.abscindit segmentum ipsius parallelae segmento rectis 28, Bò 
interiacenti aequale, et quae per punctum bisectionia Z' rectae 


è = 
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est AEB. Et quoniam dimidius recti est EBT", di-. 
midius igitur recti est et 4BH (I. 15.). Est autem. 
et. BAH rectus; aequalis enim est ipsi ATE_ alterno 
CI. 29.). ‘Reliquus igitur 4HB dirnidius” recti est (I. 
32.): angulus itaque /27B angulo 4BH est aequalis; 
quare et latus BA lateri 4H est aequate (I. 6.).. Rur-. 
.8U8 9 quoniam EHZ dimidiùs est recti » rectus autem - 


AB ’ ‘parallela cruri B$ ducitur NE ad occursum usque con- 
tinuatae #B in E, pariter fit =FMB=FA.. Ob angulos enim. 
4ZB, I1ZB, BET. singulos —tBp (I. 29.) ideoque =—dBf 
(constr.) ==MBE (I. 15.) sunt (I. 6.) B4A=4Z, BI=II3, 
BI==FE.. Unde caetera quoque Qbs. 2. proposita tum sub- 
zistunt. cr. Plleiderer. 1. e. $. 169. | 

Obs. 4, Eandem BBy, sive iuxta Obs. 2. sive iuxta Obs. 
3. ducatnr, bifariam dividere ‘angulum A4Bn, quem producta 
3B cum data AB comprehendit , vel ex I. 29. I. 5. vel ex 
°L 45. consequitur, Quare, dum asquales utrimque sint an- _ 
guli” AB, haec BBy in direotum iacet cum reota B2 supra 
Obs. 5. ad II, 9, determiriata. | Per rectae igitur magnitudine 
ac posftione datae A4B alterum extremum B ducta quacungue 
.tecta Bè: quae angalum LB, haò B$ et continuata 48 com- 
prekensum ‘bifariam secat recta utrimque continuata fBy, qua- 
ctenus’ hine ultra B. versus fs inde ultra 2, ubi rectae 4Q ipsi 
BI per 4 parallela OGcurrit, versus y extenditur (de eius parte 
B92 vide Obs. 3. ad. II. 9.). Locus est, ad quem sunt 1) 
vertices Z, Ì, P communi 4 oppositi, parallelogrammoram 
‘ABI; ANI, AXPa; quae, ducta per alterum recta AB 
extremum di roctae BI parallela 42, pariterque ultra 4 con- 
tinnata. BA) in angulis PAX etc. angulo CBA aequalibus (I. 
. 29.) fieri possyunt, sic, ut contigua ipsorum latera invicem 
‘differant data. AB: 2) vertices tertii Z, 7,  trianguloram 
AZA, AZIN,A PX, circa communem verticem 4 constituto- 
ru, quorum anguli ad secundos vertices 4, I7, X rectae 
db. in ‘direcrum iacentes , sunt dato > ABI aequales CI. 29) et 


£ - 


‘ 
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osta tor 009%, 009) di sj noos vi Z, ion yo 
ove ti astevavtiov xi nooc vd IT" dom] deo g vnò 
ZEH, fpiosia èotty 00dTe lon aou 7 vo. EHZ 
guyvio 1) Uro ZEH: devs na) nievod 7 HZ nlevoa 
ci ZE toviv îoyn. Kab ènei ion ?oviy 1j ET «jrA, 
icov tovì sal to amo je E cstocyavov vd ano 


«ie TA tergayovo: ra do amo veiv ET, TA ve- 


quorum crura circa hos angulos data A8 invicem n differunt. 
C£. Pfleiderer, l. c. $$. 170. 10. 

O bs. 5. Ambos locas (Obs. 3. ad IT. 9, et Obs.4.adIl. 
10.) una propositione sic licet complecti: Si a puncto ad re- 
ctam positiong datam ducatur recta in dato angulo: dataque 
sit summa vel differentia réctae huius et segmenti dato puncto 
adiacentis, Quod .ea ex recta positione data abscindit, tangit 
punctum rectam positione datam. Cf. PAéiderer. $. 172." 

O bs. 6. Bifariam in I secta 4B, et per 2 ducta rectae 
B$ parallela IF ad occursum usque rectae #By angulum $B3 
‘bifariam secantis, in E: fit TE=TB—=IA (Qbs. 4} ideoque 
angulus AEB rectus (I. 6; et I. 32.) et hinc 47> AZ (1.19. 
Cor. 5.) dum Z7T> IA proinde (II. 10. Cor. 1.) A434-AJF> 
AZ4-A4. Parallelogrammum vero AILID>AISZT, et trian- 
gulum A2I> AZ4 per I. Ax. 9. Generatim igitur inter pa- 
rallelogramma aequiangula, quorum latera contigua aeque in- 
vicem differunt, eius, cufus perimeter maior est, area et dia- 
gonales homologae, seu quae vertices angulorum respective 
aequalium iungunt, maiores sunt: pariterque inter triangula, 
quorum unus angulus aequalis, et quorum crura (latera circa 
hos angulos aequalos) aeque invicem differunt, illius.area et 
basis maiores sunt, cuius summa crurum est maior, Cf. Pflei- 
derer. $. 173. 

O bs. 7.” Basin seu tertium latus .4Z cuiuslibet trianguli 
non aequicruri AZ4 maiarem esse differentia' .4B crurum eius 
AA, 4B; proinde et diagonalem utramque parallelosrammi 
cuiusvis non aequilateri gsse differentia laterum eius cunti» 


£ 
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est qui ad ‘Z; aequalis enim est. oppasito qui.gd JT 
Cd. 29.); reliquus igitur ZZHM dimidiua est recti (I. 
.32.); aequa'is igitur ENZ angulus ipsi ZEH; quare 
et latus 772 lateri ZE est acquale (I. 6.), Et que- 
niam‘ aequalis - est EI rectae. IA y aequale est et qua- 
dratum ex EI" quadrato ex SUA. Ergo quadrata. ex 
ET, TA dupla sunt. quadrati ex ILA. Quagratis au- 


guorum. maiorem, reducitur ad I. 19, Cor, 9,: qued tuianguli 
obtusanguli latus oppositum angulo obtuso, sit uttoque eius 
reliquo latere maius; cum a maiore crure 44 abscissa 4B== 
AZ, triangnli aequioruri BZ4 angulus ZB4 ab basin sig acu- 
tus 1, 5. IL 17, et igitur deinceps positus A4B$ abtrusus{I. 19) 
C£. Pfleiderer, $, 174. 

O bs. 8. Per praecedentia facile solvitur problema: sub 
dato angulo quacunque describere triangulum, vel parallelo- 
grammum, cuius latera circa hunc angulum differant racsa 
‘data, ot cuius basis, vel diagonalis opposita angulo dato sit 
alii rectae datae, maiori quam differentia data, aequalis. Vid. 
- PBeiderer. $$. 175—181. Ghetaldus, Thom. Simpson. s van 
Swinden, , l’Huilier. l. c, p. 218, - 

Cor. 3, Ex II, 6. et II, 10. coniunctis sequitur: Si recta 
«4B bifariam secta fuerit in JT, eique addita in directun 
quaedam B4, quadratum ex 14, data et addita cum quadrato 
additae B4 aequale est quadrato ex I° dirridio datae ‘er ad- 
dita, cum tribus quaduatis ex 47°, codem datae dimidio, et 
cum rectangulo 44X 48 sub dara cum addita in additam, 
Est enim IAI=F84+-A4XAB=AFN9I4-AAX4B (II, 6). 

tagne 274 I4-A59=sS4 4+-Adl I4-A44XKA4B . 
£.0,(11.10.) 44 1-4-B49=F4 pdl 1PAAXA4B, 
C£ Pfleiderer. 6. 161, A ‘ 

Cor. 4. Nexus propositionum [I. 9. ot IT, 10. idem est, 


ac propositionum II. 5, et IT. 6., unde etiam hao duae, pro- 


- phsitiones uno eodemque enunciato comprehendi possunt. Cf. 
Cox, i.. Nempe puacium -4, quod ia II. Prop. 9, 10 .ipsa 


I, ! / 
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\oayuva drdtore sot coò and vie IA LerpagivoY. 
Toe dè ano vdéiv ET, TA toov tori vo duo vije 
AF: co doa arto vije EA verpaywvov denduowod tore 
406 dò vije AF veroayivov. Ilily, èrei Ton torìy 
i ZH «ij ZE, toov tor nol vo ano LO HZ «s- 
egayornoy Tu ego vje ZE terpayuvo* Ta dea dro 


«iv HZ, ZE dinddord tore coù dacà vi EZ, Toi . 


AB sumtum fait, in ILL Prop. 10, in AB producta sumitur. 
‘Cf: Pfleiderer. $. 184. i. 

Ob». 9. Recta AB (Fig.156.) in imaegualia ùtcunque in 
puncto .4 divisa, a maiori segmento A4 abscindatur dA= 
minori 4B, et residua 44 bifariam i in I° secetur, erit 44 ghe 
449=240"94+-2F49 (II. 10. ), adeoque ob 44—=4B, 444-4= 
4Bq=2A4F9+-2F49 pariter ac in fignra altera (Fi ip. 157.), in 
qua AB in I' bisecta, atque in ea ipsa purtetum quodcunque 
d sumtum fuit, ‘ubi ex (II. 9.) erit AI d+-4B4IZ2AP 44 
2144, quamvis priore figura recta 4B in puncto I" haud bi- 


| | _ BA_ADdA A4-98 
fariam. secetur. AI priore figura =" I 





(constr.) sistit semidifferentiam segmentorum inaequaliym Ad, 
‘dB, quam in figura posteriore exhibet Z°9 (Il. 5. Cor. 4.): 


A, BA_AB: .’ 
et Td priore figura ritdd ta 2 sistitsegmene 


torum 44, 4B semisummam ,- quae in figura posteriore ‘est 
AI Quare assertum' AAI4-d4B 22451 If 214 figura priore 


-  quoque con'orme etiam est cammuni propositiolum 9. et 10. 


enunciato, quod Cor 1. dedimus. Paviter rectae AB o(Fig. 


| 158.) iu directum adiîeiatur quaecunque 84, et denuo fectan 


AA recta 44=B4, ac ‘bifariam in JI secetur tota 44. Erit 
MA dA AA 442044 (II. 2), ideoque, ob 4d.4=4B, 
etiant 449-+4B9-=24F44-2F4q, pariter fac (II. 10,) in 
figura posteriore (Fig. 159.), fà qua, ABinI bifariam Hi- 
visa; atque iu et producta punctum quodcunque 4 sunitum 


4 
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tem ‘ex ET, TA aequale est quadratum ex AE (I,, 
47.)3 ergo quadratum ex EA duplum est quadrati 
ex AI. Rursus, quoniam aequalis est ZH'rectae ZE, 
‘aequale est et quadratum ex HZ quadrato ex ZE. 
. Quadrata igitar ex HZ, ZE dupla sunt quadrati ex 
EZ. @Quadratis autem ex'HZ, ZE aequale est qua- 
‘ dratum ex EM (I. 47.). Quadratum igitur ex EH 


fuit, quamvisg rursus casu prioris figurae .4B in puncto 7° non 
bifariam secetur. Permutatis étiam AF, l'A. utrumque A4g% 
B4IZZAF qefe2F49 utraque figura exhibitum cortinetur pro- 
. ” dd AA44A 
posito Car. 1.: quippe A’ priore figura 77 = TT = 


4 | 
Sr (constr.) sistit semisummam rectarum 84, 44 ad- 

jectae sciliaet, et compositae ex data 4B et adiecta, quam in 
fig. posteriore exhibet Z°4 (II. 6. Cor. 5.) et I"4 priore figura 


A A AA-B si , 
= 44 (II. 5. Cor. 4)=. 5) 4 sistit rectarum 44, B4 





> semidifferentiam , quae in fg. posteriore est AF. Cf. Plei- 
derer, 1, c. $$. 188. 186. 


O bs. 10. Conversae quoque Prop. 9. 10. valenr. Nempe, 
rectam 4B (Fis. 157. 159.) bifariam secat punctum Y sic in 
, ea situm, ut duplum aggregatum quadratorum ex rectis LB 
vel IA et S4 factorum, quorum ‘una [2 vel rA inter'ipsum 
punctum I° atque alierum rectae AB axwemum, altera T°4 
inter idem punotum 2° atque punctum 4 alibi in recta AB 
ipsa vel producta sumtum interiacent, acquale. sit quadratis 
' rectarum 44, B4, quae hinc puncto 4, inde extremis 4, B 
rectae 4B terminantur! dum, iti in ipsis propositionibus 9. 
10. recta I'A est rectis TB, I'A minor, quando punctum 4 iacet 
in ipsa AB; sed IA maior guam TB, IA, si punctum ‘4 est in 
producta AB. - Sit enim 1) A44%:bB49=2FB94-2I"49, puneto © 
4 iacente‘ad eas puncti I" partes, ad quas est punctum 2: quo 
casu per'-se est TI<TB, dum punctum 4 est in ipsa 4B 


° 
' 
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dè ano rv HZ, ZE soy tou s0 ano vije EH 
setgazuvov TO Coa ano tie EH dinddcroy tour cod” 
cane vis EZ. “Ion dì EZ vij T4 cò doa dsto vie 
° EH Terocyavov dindaciov tore où ano vige T'. 
“Edsty9y di xal vo amo 96 EA dindaciov vos asta 
vjs AT vd diga dro, vv AE, EH vesodyuva dr 
mico tv. viv asto civ Al, TA tetoayuvar. 
Tois dè dn0 viv AE, EH terooyuvos icov tori 
vo and vj AN TstoUY vor t0 Goo dro vie AH 
drddorov tove rv dsvo vv Al, TA. Ti dì ano 
vis AH toa tovì và and iv AA, AH vd dea do 
tv AA, AH sstodpmvo discdacia io cuv arco cav 
AT, TA TETQOYAVAV. Ton dè 7 4H vj AB we 
diga cno vv AA, 4B rergdyova dnidord ove civ 
uno vv AT, TA cerpayuvav. “Eav dea svasia 
xo Te éEne, . O 
\ 
_ JHIPOTAZIX wu... 

| Tv dodeicav evdelav veusiv, gve 10 ino vie 

0%7s al toi érioov vdy Turuazov Tepieyopevoy 
00dopasitov Toov sivas vu ara toù doro tunparos 
TETOAYOVOA, 
fig. priore, sed Z4%>Z°B, quando punctum 4 sumitur in pro» 
‘ ducta dB fig. poster. Ob TBI4-Fd q—d4B GHLCBXIA (IX. 9.) 
erit 449-+-Bd s=2(7°B 9--I49) (byp.) =STBI4-N494+-4B gb 
2PBXIA, adeoque A44==FMB9I4-T4I4-2FBXT4=(I'B4= 
. T°4) (II, 4.) adeoque A4==FB+-J4 (1.46. Cor.) at, demta conì- 
muni JB, AT=TB..2) Sit 449-+B4 a=2F A4-+-2F 9, punctis 
det d jaceutibus ad partes oppositas puncti Z': sitque MA< 
TA, ‘quando punctum 4 in ipsa AB iacet (Fig. prior.) ; sed 
FAI>TA s sì d ost in produgta A8 (Fig, poster.) Ob.dAdi= 
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duplum est ‘quadrati ex EZ. Aequalis autem £Z 
rectae I°4; ergo quadratum ex É£7 duplum est qua- 
girati ex JI". Demonstratum est autem et quadratuna 
ex EA duplum quadrati ex AI; ergo quadrata ex 46, 
EH dupla sunt quadratorum ex AF, T.4. Quadratis. 
autem ex AE, EH aequale est quadratum ex AN 
. (È 473); quadratum igitur ex 4/7 duplum eat ipso» 
‘rùm ATF, ['4. Quadrato autem ex A7H aequalia sunt — 
‘quadrata ex AA, AH; quadrata igitur ex 44, A4H 

dupla sunt quadratorum ex AI", I'4. Aequalis autem 
est: 4H vectae 4B; erga quadrata ex A4, AB dupla 
‘sunt quadratorum ex Al, I°df. Sì igitur recta etc: 


PROPOSITIO XI. (Fig. 160.) 
Datam rectam secare, ita tut rectangulum conten. 


tum -sub tota et altero segmentorum aequale sit qua- 
drato ex reliquo segmento, 


\ 


AMIS-CAIK-20AXTA (II. 4) erit FAIKH-4AIK42FAXKAA 
BA IA44 *4-B4AI=UFA44-F4 9) (byp.) adeoque 214 
44+B49=CA48+I44 vel BA MA H-1'4,y-2FAX Ad. 
Hinc fig. priore ubi TA<I (hyp.) B49=(SA-F9)q (II. 7. 
Obs.) et BA=FA-INA4, et addità communi N77, AF=BI, 
Et Sg. ‘posteriore, ubi F4>FA4 (lyp.) B4A=(FA-TA)q 
(II. 7. Obs.) et B4=P4-F. A, et addita communi Fd, FA+ 
Bd4=T4, et demta communi Bd, AI. «BI. Cf. Pficiderer, 
$. 187. Cactorum collatia iis, quae II. 6. Cor. 6. de simi. 


“ 
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“Ecco 1 dodsica jevdsia n AB: dei dè cy v AB 
Tepely , were to, Vo Tie 0ins al où srsoou Cw 
cpmpuetav ruégLepo Leroy cedopuntoy icov sivat. st 
eso 200 A0sov cur poros TetOR7 uve. 

\ ‘Avapepodgito 700 «no ig AB Teroezavov. co 
ABAT, sel LIZ] ) Al diya nave 0 E ap- 
pero , al Vrrstevyow. 7 BE, val delxdo 1 PA srl 


10 Z, ua) selad. vi BEL ZI  EZ, ua avaycyoa pira 
«sto "ie: AZ; TeTORymyov vo ZO, ual dery9va 7 HO 


énì co K- Meyw du 1) AB. vévpaptas «ata v0 O, wcve 
co Vrò vu AB, BO TLEQLEYOLLEVOY dedoyuviov i icoy 
siva 1) tdi asso vis 40 TErIOYUE. , 
"Enel yao evdsia ] AT cersnegI da MOTO €0 sE, 
modeusrae dì av 7 AZ: v0 Foa USO Toy TZ, ZA 
rr8QLe014eyoy cedoyuivior pera ToÙ eso vie AE Te 


 FOCYUVOYV icov. tovi té cito 0 EZ TETPRYUIVW. "Ion 


dì 7 EZ ti] EB: co cpu Uso voi rZ s ZA mregie- 
opevov Sedopiivioy pero toù Ito. vis AdE verga 


1) Peyrard, cum Cod. a. ponit /00v. rossi, Nos ex ed. 
Oxon. restitnimus: lectionem &var, ut in Protasi et Ecthesi le- 
gitur. Ed. Basil habet: were — Îuov dotà * 


libus propositionum II. 5. et II, 6. conversis dicta sunt, ob- 
servali potest, determinationem, quae hic in enunciato Obs, 
10, adiecta fuit, ibi haud allatam fuissa. Neque ea etiam in 


particulari conditionum expositione erat necessaria: &Ì quis 


tamen generali propositione utramgue conversam indgrerminata 
differentiae quadratoram ex F4 et AA vel 4B mentione com- 
plecti velit, eadem determinatione opus erit. Nempe euam 
in figura prior, ,. quam Observ. 9. habuimus, est dd 4B= 
TA49-T49, neque tamen AF-FB, CL. Phleiderer.. 6. 192,. 


PROPOSITIO XI | 
Obs; 1. | Huio problemati sequens praemitti potosti ana- 


- 
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Sit data recta AB; oportet igitur ipsam AB se- 
care, ita ut rectangulum contentum sub tota et altero 
segmentorum aequale sit quadrato ex reliquo segmento. 


Describatar ex AB quadratrum ABAT (I 16.) et. 
secetur AI" bifariam in puncto .F (I. 10.), et iunga- 
tur BE, et producatur IA in Z, et ponatur rectae 
BE aequalis- EZ (I. 3.), et describatur ex AZ qua- 
draum. Z0, et producatur HA ad .K; dico ‘AB sé 
ctam esse in @, ita ut rectangulum sub .4B; BO 
contentum aequale sit quadrato ex .46. | 

. UT, ® 

Quoniam enim iectà AT becatur bifariam ‘in E 
adiicitur autem ei recta /4Z;. recttangulum sub I'Z3 
ZA contentum cum quadrato ex AE aequale est qua> 
drato ex EZ (II. 6.). Aequalis'autem EZ rectàé EB; 
ergò rectàngulum sub TZ, ZA contentum cum qua: 
rato ex .4E degiiale est quadrato ex ZB. Sed quas 


Iysis: Qui quadiatumo dimidiae AB sit quadrans quadrati 
totius AB (II. 4. Cor. 2.), recrangulum antemì sub dimidia 
aè tota AB sit quadrati ipsius AB semissis (IT. 1; Cor: 2.)i 
sectio rettàe datae 4B nostra’ propositione .imperatà it inae> 
qualia fieri, ac segmentum; cuius quadranim rectatigulo sub 
totà :4B et sub altero segtento aequetur; duoruni inequalitni 
mais esse debet. Facta suipponatur sectio fdesideratà in @. Tuni. 
super rhaiori segitietito 40 descriptio quadritò 4047; et ad 
minus sécmentum B@ ipplicato tectirigulo BORA, cuius alte: 

rum latus B4=ZAB; requiritir, ut sit /0AZ—B0XKd. Can 
neuttuin horum spariorum; nec hisi rectiugili BO4X alteruni 
latus  B4—-AB detur; ansa hinc norisuppeétit pioblernà iinine» 
diate solvendìi. Eamì vero suppéditat rectarm JE, ZA «d 
occursumi usque în puncto Z° continuatio: qua facca, ut sit 
49HZ=B9K4, addito utrimque rectangulo 40XF; debet 


238. | ELEMENTORUM , 


yavov Toov. îovì tw so cis EB teroapuvo 
"Aria « dscòo vijs EB loa tor va dno vdy BA, 
AE, 0099 yuo 7% Noos té A yuvia 10 dpa 
uno tiv. TZ, ZA uszu toù ano vie AE ic0v tor 
vols amo vv BA, AE. Kowov cpyonedw vo. darò 
vis AE lomnov do 10 no vv TZ, ZA repie- 
qopevov doedoyuviov Tcov tori vii ano tie AB vee 
scuyuvg. Kai tov ro pèiv sro riv TZ, ZA cè 
AK, ion yoo 1) AZ vj ZH cò dè drvò vijé AB vò 
Ad ro don ZK iaov tori 1 AA. Kotvoy dpyoyede 
vo AK Adrnov ad vo ZO «5 OA icov toviv. Kat 
tori vo uèv 04 cò vo civ AB, BO; ion pae 
AB «ij BA vo dèi ZO to ano vie 401) vo dea 
Uno. suv AB, BO ILEQLEXOLEVOY oodoyuviov Tocoy 
tori vi ano 015 OA cergayuvw. 


1) Hanc lectionem ex edd. Oxon. et Basil. restituimus. 
Peyrardus et, Cod. a. omittunt verba i07 yao y AB rjj BA. 


esse rectihgulum HZXF—= quadrato AB4F rectae datae, AB. 
Cum rectauguli HZXF latus 212 sit==4Z{constr.); rectangue 
lum #ZXF idem est cum rectangulo sub FZet 4Z. Itaque 


‘.! problematis solutio huc redit: ut, rectae Fd positione ac ma- 


gnitudine datae (quippe quae datae regtae AB perpendicularis 
est et aequalis) in directum adiiciatur 42 talis, ut rectangulum 
sub adiectaL4Z et sub composita TZ ex data F.4 èt adiecta 4% 
acquale sit quadrato rectaei datae AB. Atqui bifariam in puncto 
E divisa T.d, est EZI=TZXZA-+-E49 (II. 6.). Quare, ut sit 
FZXZA=AB 9, debet esse EZ AB I-EA g. Sed obangulum 
EAB rectum (constr.) est EBI-—-AB a4-EA 9. (1.47.). Proinde 
oportet sit EZI=EB4, et hinc EZEB (I. 46. Cor.). Con- 
structio problematis, quod et Clavius notat, non requirit, nisi 
ur datae rectao AB in altero eius extremo A perpendicularis 
excitetur AT .ipsi AB aequalis, caque bifariam in E secetur, 
seuiut tantum semissi ipsius AB aequalis AE ad angulos rectos 


_ 


* 1 
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drato ex £8 aéqualia sunt quadrata ex BA, AE (I. 
47.), rectus enim est angulus ad 4; rectangulum' igi. 


tur sub: TZ, ‘ZA cun quadrato ex AE aequale est — 


quadratis ex BA, AE. Commune auferatur quadra- 
tum ex AE; reliquum igitur rectangulum sub TZs 
ZA contentum aequale est quadrato ex AB. Et est 
rectangulum quidem sub TZ, ZA ipsum ZK, aequae 


lis enim est AZ rectae ZH, quadratum vero ex AB 


| ipsum 44; rectangulum igitur ZK aequale est qua» 
drato AA. Commune auferatur AK; reliquum igitur 
ZO ipsi 04 aequale est. Et est quidem OJ rectane 
gulum sub .4B, B® contentum; recta èenim AB ae 
qualis est rectae 2/4, et ZO est quadratum ex 40; 
rectangulum. igitur sub 48, BO contentum aequale 
est quadrato ex 04, | 


data AB in angulo A constituatur, tum recta ÉA continuetur, 
donee sit EZ=1 rectae EB iungenti punttà data E, B, donique 


a data AB abscindatur 40 aequalis rectae per hactenus facta 
datae AZ. Quae quidem semper erit data AB minor cum sit. 
EB, itaque EZ seu EA-4-AZ<EA=k-AB (I. 20.): cademque 
maior. dimidia AB seu EA, cum sit EB seu EA-4-AZ> AB 


(I. 19.) seu REA. Demonstratio etiam absque reliquo figurae 
apparatu iù peragi potest: 
EZq==EB q==AB g--EA9 (constr. etI. 47 ) 


| AAtqui EZ4=AZ4-+-EAq--2EAXAZ (II. 4). 


Igitur AZ q--EA4+-2EAXAZ=AB 4&-EA9 
vel AZ4+-2EAX{AZ--AB4 
h. e. AGI-PBAYXA@==AB9 oh AZC-A@; ABr=2EA (constr.) 
TABXBO+-BAXA@ (IT, 2.) 
ergo AGITABXB@, CE. Pheiderer. $$. 62, 65, 
Obs. 2. Propositio haec aliis verbis docet rectangulum 
BAKXK@ construere, cuius latus maius 24 est datae rectae AB 


t 


v 


— 
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‘Hd eee doget0 evteia ) AB ii serra co 
0, were t6 Uno viiv AB, BO neoieydpevov 0edo- 
yuviov icov elvar 1) vw amo tie OA terpayuva» 
"Oneg èdé sora. 


1) Verbum ebvos pro TOsty 3 quod Peyrard habet; pariter i 
èx edd. Oxon. et Basi]. restituimus, 


aequale, et cuius area aequalis est quadrato differentiao 46 la- 
‘ terum coutiguotum AB, Bò rectanguli. ' Cf. Pfleiderer. $. 64. 

di Obs, 5. Quum rectanguli AZXF latuis HZ si —Z4 
(constr.) : est FZ-HZ=FA—-AB. Pràeter arem HZKG23 
AB 4 (Obi. 1.) datur itique differentia literum ‘eius contiguo 
tum —AB. Problema ‘igitur propositione 11. II. enuriciatum 
per analysin 'Obs. 1; rédicitur ad hoo; ut corstruatur parille- 
logrammiiltà rectanguluni, cuius differentià laterum contiguo» 
fum sit datae rectae AB aeduialis, et cuius area acquialis dit qua» 
drato eiusdem rectat datàe AB, . Quod porro per bisegtionem 
diffeventiae idatae I°4 laterim TZ et ZA rectanpuli describendi 
reducitur (II..5. Cor. 10:) ad determinationem semisummae EZ 
eorundem laternm, quae 'absolvitur ope propositionis (II: 6; et 
I: 4%.) C£ Pfeideret. $.66. 

Obs,4, Eodem nodo solvitur problema'generàlits: con: 
struere rectanguium CF ig. 161.) cuius differentia laterum cone 
tiguorum sit ditae rectae AF, area autem quadrato alius cuius: 
cunque rectae datae Z aequalis. Sumto enini T°Z esse latus: 
maius' rectanguli construendi: cum latus minus ab eo differre 
debeat longitudine Àl'! opurtet illud sir AZ. Rursus igitur 
to redigitur ‘problema, ut datac rectae FÀ in directum adii- 
tiatur AZ talis, ut rectangulum sub adiecta AZ et sub vom- 
posîta LZ ex data FA et.adiecta AZ aequale sit quadiato reotae 
‘ datae Z, Quod bifàriam in & secando datam laterum quaesi- 
torum rectangitli differeutiarn AI' denuo ad illorum semisume 
. mam EZ (II. 5. Cor. 10)) investigandam deducitor. Atquî 
EZI=IFZXZA-EA q (II, 6.). Ut igitur sit rectangulim 1°Z 
MZA=Z4: debet osse EZ=I9--ZA4, proinde (I. 18.) AZ 
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ì A 
. Ergo ‘data recta AB secta est in n'6, ita ut recttan- 


gulum sub AB, B8 contentum aequale pit quadrato l 
ex 04. Quod oportebat facere. i e, 


acqualis esse debet ‘hypoterisae triangoli rectinguli, cuius 
latera circa ‘angulum rectym sint, unum quidem datae rectae I, 
alterum datae EA aequalia. Hinc sequens emascitu: consiructio j 
datae laterum trianguli differentiao "41, bifariam in pungtoi E 
divisae perpendicularis in altero eius extremo A constituatur AB=a' 
datàe rectae Z; tum cento E intervallo EB destribatur circulas: 
qui ob EB>EA (1.19.) ideoque et > ET rectam Z°4 utrimque 
productam secabit Sint puncta Z, 4 hace sectioness Erit xè-. 
ctangulum sub TZ et ZA vel sub Ad et IA, quod requizitare 
Nempe 1). tam TZ--Z4, quam dd--FA=AFf. 2) Reaano 
gulus TEXNZA-EAI=EZ4, et rectanga AA4AXADLVEF9= 
EA9 (II. 6.) Quare cum sint EFr=hd4, et EF4p-BA4537EB 
(const) fit tam rectang. F EXZA--E49, quan AAKAl de 
| BA9= EB SAB g-E44 (I, 47.) et hinc tami rectang. TZX 
ZA, quam. rectang. 9 A\KAI=AB y=3I/9. Caeterum, ut fa- 
cile patet., latera duorum rectangulorum situ solo, non magni» 
tudine differunt Eandem problematis, enunciato tantum # 
praecedente diversi: ad datam rectam lineam dato quadrato 
aequale rectangulum applicaxe, excedens quadrato” constru> 
ctionem tradit Rob. Simson: (Euelid. Element, Glasguae 1756. 
in nota ad 28. et 29. VI. sq. p. 381. sq.). CE. Halley in 
scholio ad Prop.. VIII: 18,- Conic. Apollonii P. II, p. 155. 
Pfieiderer. 1. c. $. 66. cf. infra ad VI. 29, Obs. 54 Quodsi 
in figura 160. data esse sumatur recta 4@, at invenienda dea 
mum recta 4B, ita ut 404=—fBX B® (quod problema cona. 
versum erit problematis II. 11), facile patet, etiam hoc pros 
blema esse idem, ad quod etiam II: 11. vedire vidimus, nempé 
° tt rectae datav 46 adiiciatur alia 98 in directum,; ita ut 
rectangilum sub adietta @B et sub 4B composita cx data et 
adiecta aequale sit datae 40 quadrato , vel ut describatur re 
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MPOTAZIE 8. 


Ev zoîg duBivyaviog toiyuvoe To ato tie ay 
anfisiav puviav Urtotstvovione TÀsuOdE TsT0d7wYOY 
ueitov tovi tav sto Twy tr auPieiay pwvioy ITER1e- 
xovoy TÀ evowy tsrpayuror , Tò TVEQLEXOLLEVO dig 
Uso Te pidc:vuv seol var cpfietoy fuviay tp gv 
. BnBiyDeicav if ndderos sustter, al 3% astohajiPa= 
poptvie 8xroc Uno Tè ucdérov node vw aufàeie ’ 
pavia. 


i ctangulum BO4K s cuius lateram BA, B@ differentia £ sit datà 
40, et cuius area aequelis sit ciusdem tectie 46 quadrato: 
Sciverur itaque avan eodem modo ac H. ii. Cf. Pflei- 
‘deret. ]. c. $$. 67. 68 vu 
©bs. 6. Tubeatur- nunc (quod est alte probJematis 
. M. î1. conversum) datae BO (Fig. 162.) alia 04 in direct m 
ita adiici; ut rectangulum: sub data B@ et sub composita BA 
ex data et adiecta'sit quadrato adiectae 6.f aequale; seu iu- 
-heatur rectanguluni construi, cuius latus. minus sit datae rectae ” 
. B@ aeqnale, et cuius area aequalis sit quadrato differentiao 
40 laterum BA, BO rectanguli. Facta supponatur continuatio 
desiderata rectae datae 80 ad punctum ..4 usque. Cum sit 
rectang. ABXx BO=B9 9+- rectang. doOx6B (II. 3.) >, 
ut, possit esse A@q== rectang. ABX BO; debet essé 404> 
B@ , A40>B9. Construatur super 40 quadratunì ASZH, et 
super 4B rectangulum ABNII, cuivs latus BII-=BA0. Recia 
NII, quae ex epposito basis AB rectangulum ABIIN. tevni- 
nat, latera AZ, OH, utpote ipsij.49 aequalia, ac. proinde — 
maiora quam BI—B@ in punctis N et O ita Secabit, ut sint 
AN—00="BII (I. 5.) —B@ (constr.) ; ; adeoque ZN—HO. 
=40XB0, atque ut rectangulum NZHO sit rectang. sub 04 
et HO:. Porro, ut sit de .q== rectang. AB\YXB@ h. e. constr. 
A0ZzH-ABIN, ablato communi spatio A00N, debet esse 
NZHO:=B@0I1 h. e. rectarig. OHYX HO=B9 ==001 (constr. 
es demonstr.). Etiam hoc problema itaque eodem redit, quo 
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PROPOSITIO XI (Fig. 163). 


In triangulis obtusangulis quadratum lateris obtit= 
sum mgulum subtendentis maius ‘est . quam quadrata 
ex lateribus obtusum angulum continentibus, rectane. 
gulo bis contento sub uno laterum circa obtusum an- 
‘ gulum in quod productum perpendicularis cadit, et 
recta intercepta extra a.perpendiculari ad angulum ob- 


ti 


‘ 


ir, 11 , nempe ut data: 60 in directam' adiiciatur alia OH, 
ita ut rectangulum sub adiecta OX, et sub @H composita ex 
data et adiecta aequale sit datae 00 quadrato, vel u: descri. 
batur rectangulum NZHO, cuius lateram NO, OH differentia 
60 sit data BO, et cuius area aequalis sit eiusdem rectae 
BO quadrato Unde etiam ‘hic’ sequitut similis constructio, 
CE. Pfleiderer. ]. LC $. 69. ot 6. 90. 


PROPOSITIO XII 


b 


O bs. 1. Austin p. 39, sq. tres ultimas libri secandi pro- 
positiones partem constituere ait ab caeteris seiunctam s pariter 
Ac ttes ultimas primi libri, sed non :equ. ao has in elementis 

tiecessariam ; heb Omirino, praesertim quod ;ad II, 12. et II 
15, attineat, valde utilem: ideoque eas successorum Euclidis 
imptudenti gloriosove elementa suis theoriis augendi studio 
tribuendas esse censet. ‘Costtra, quae Pfleiderer, 1. c. Pars HI; 


$. 193, quoad II, 12, et II, 19, monet, praeter netuin argua — | 


menti herum propositiomim cum I, 47. pronamqueipsaram ex . 
hac et IT. 4, II. 1. consequentiam, et ad plures applicationes 
insignem usum (quarum exempla et ipse subiungit) re ipsa - 
XII. propositionis 17, demonstrationem priorem supponere, et 
Datorum' propositioties 64. et 65. (in textu graeco Claudii Hardy 
Paris. 1625, et Dav. Gregorii) vel 74.75. in versionibus Rob. 
Simson. et Schwab. illis niti. 


3 
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"Eoto du fioysivio» telpavor t0 ABI osfheia.: 
67777 ey inò BAP yoviav, sal 9a dò voò B 
Ù enpeiov ni vv TA îxBi3etoav uadevog. ) BA 
déyo ov vò dsco rije BI Tetgayuvov peitov ou vv 
«no vv BA, A’ cerguyuvar, tw dis vino suv TA, 
AA seorefouevo 00doyavia. 0 | 
Ensh yo svdsia 1 T'A vérugtar ds Evvje naro 
vò A onusiov to oa dmo ie TA toov tori voîg 
senò civ TA, AA cerpoyuvors nol vi dig Und vv 
TA, Ad mequego pieve cedoyavim. Koitvov. n90g- 
reioto vo dro vj AB va do ano vv IA, AB 
tou tovì voîs ve dsuò tiv TA, AA, AB cergapavoig 
ual tw dic vo civ TA, AA nepieyopero 00oyaviw. 
"Alle coig uèòv amo vv TA, AB ivov tori 10 dro 
.vi TB, 609% pae n seoos.vu A yuvia: voîs dì dio 


Obw 2. Perpendiculum B4 cadere, ut ix enunciato pro- 
\pesitionis sumitur ad partes anguli B44, qui deinceps est 
angulo obtitso Bal, patet ex I. 17. Cor. 5. ch PAleiderer. 
1. c. 6. 194.‘ 

O bs. 3, Caeterum quodcunque laterum sogulam obtasune 
‘comprebhendentiùm producatur, ut in-illud perpendiculum ex 
epposito triansuli vertice, demittatur, .sive illud(Fip. 164.) B4, 
sive IA fuerit, rectangulum inter illud latus ,-et zeotam ins 
terceptam extra ad perpendiculum usque; utriffique eiusdem 
“magnittdinis erit, nempe IMf\XAd=Bd4 XAE,-quod vel ex 
ipsa propositione II. 12, pater (Gilbert. L. e. p. 192.) PAeiderers 
$. 198. vel ex l. 41. Cor. 4.-con sequitur, vel immediate sia 
adstrnetur. Est BJ IpTd a=BE9-rEq, quia utraquesumma 
==Bl'4 (IL. 47.). < 
Proinde ob 4 9=lA d-pA44 42444 ( IL, 4.) 

et BEG=BA4-{-AB942BAXAE (I. h.) | 
est BALLA IAA QQ A YCAd 
a T'EVp-BA Ip-ABI4QBAKAB 
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. it triangulum obrusangulum ABI babens angu- 
lum BAT obtusum, et ducatur a B puncto ad l'A 
. productam perpendicularis BA d. 12.); dico quadra. 
tum ex. BI*maius esse_quam quadrata ex BA, AT, 
rectangulo bis sub I", Ad contento. , 


Quoniam enim recta I° secatur utcunque in puncto 
A; quadratum ex T'4 aequale est quadratis ex rA, 
« AA); et rectangulo bis sub I'A, 44 contento (II. 4.). 
Commune addatur quadratum ex 4B; quadrata igitur 
ex [I4,.4B aequalia sunt quadratis ex 1° 4, Ad; 4B 
et rectangulo bis .sub I°A, AA contento. Sed qua» 
dratis ex SI", AB aequale est quadratum ex T°B (I. 
47,), rectus enim est ad 4 angulus; quadratis vero 
ex AA, AB aequale est quadratum ex AB (I, 47.); 


Atqui B4I-A43=B49, et TE,+-AEo=F4a (I. 47) 
demtis igitur utrimque aequalibus, manet 2NA\KAd4=2B4 
XAE, et FAKA4=BAYXAEs Cf. PReiderer. |. c. 6. 199. 
O bs. 4, Alii alias propositionis II. 12, demonstrationes 
dederurnt, quo pertinet Cottsius: vid. Pfeiderer. $$. 195. 196. 
Ea, quam Gregorius a St. Vincentio habet (Pfleiderer. 1, c. 
$. 200. Gilbert. p. 296.) praemissa ea propositione, quam 
Obs, 3. habuimus;, quam vero ille a propositionibus JI, 35. 
36. libri III. repetit, rem codem fere modo, eademque deli- 
meatione demonstrat, quae apud Euclidem in I. 47. adhibetur, 
. nisi quod duo latera opposita quadratorum ‘circa angulum ob- 
tusum -producuntur, usquedum conveniant cum perpendiculo - 
ex opposito trianguli ‘vertice in ca demisso, et sane concinna 
pst atque elegans. Simplicitate tamen superari videtur ab ca, | 
quam dedit Ambrosius Rhbodius Euclid. Elem. libri XIII. ed. 
1661. p. 51. sq. et quam etiam habent Claud. Richardas 
Guarinus (Euclides adauctus et methodicus Aug. Taurin, 1671. 
p. 60, sg.) Euclidis Elementa Loùd. 1678. p, 95. sq. et-Coit- 
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euiy AA, ‘AB toov vò arno vis AB va dea ano vie 
. TB Cerodyuvov igov dor) vole ano vv TA, AB. 

| Vetgayniv0: mob té die dro toy TA, AA rEapuezo- 
pero ogstayavit tw veve co dirò vie TB ceroayuvov 
suv dro vv TA, AB Terpayuvwy pettov ove, c6 
dìc Uro civ TA, A4 riequexopéro dodopuvio. "Evy 
deo volg apfvyuvioe mola dere, 


HPOTAZIE yi 


| "Ey toi ovzavioie TouypwvoLe 59 arto ee ty 
«n bs poviar Uropeswotone mievede Fergizovor dex 


slus, quae huc redit. In trianguli ad’ A obeusanguli (Fig, 
165.) B.4F latus alterutrum FA ex “vertice opposito 2 demissa 
| perpendiculo B4, quod (Obs, 2.) i in latus FA prodactum ad 
| partes anguli BAA9 deinceps positi obtuso BAT cadi), tum 
rectarum B4, I° descriptis quadratis .B@, TH, atque hoc 
eodem modo, quo in Prop. II. 4. diviso, est BF —=B4% 
F49 (I, 41.) —B4 4-4+-MZ-4+-AN-T. APARTHA ISS dhe 
' A49420AXA4 (II. 4.). i 
| , Atqui B43-4-449=BA 4 (I. 41) 
i itaquo E BF9=B4 9 4F 94254 AG: Cf. PAeiderer, 9. 197. 


(PROPOSITIO XIII, 


O bs. 1. Propositio haec valet non tantum de triangulia 
acutangulis i. e. Def: I..29. de iis, quae tres angulos acutos 
habent, sed de omnibus omnis generis triangulis. . Quod du- 

> dum observavunt Isaacus Monachus in scholio ad hanc pro- 
- positionem, Campanus, Commandinus, Peletarius, Clavius, 
VVhiston. , ‘Robert. Simson., Austin. s Pfeiderer. ], c. aliique, 
Nempe a). non tantum in triangulis rectangulis, et obtusan- 
gulis, quorum itaque duo reliqui anguli ad basin sunt acuti 
(I. 17. Cor, 1.), si e vertice anguli recti vel obtusi in oppo- 
sitam basin demittatar perpendiculum, cadem prorsus demon. 


f 
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ergo quadratum ex I°B aequale est quadratis ‘ex TA, 
AB et rectangulo bis sub IA, A4 contenta; quare 
. quadratum ex J°8 maius est quam quadrata ex {'A, 
AB rectangulo bis sub TA; HA contento. In obtus- 


angulie igitur etc, 


o NE l 
PROPOSITIO. XIII (Fig. 166.) 

In triangulis acutangulis quadratum lateris acutum 

angulum subterndentis minus est quam quadrata exlate- 


stratio obtinebit, quae est apud Euclider: veram b) quod 
pariter dudum .monuerunt viri docti, propositio haec etiam 
tum locum habet, si unus angulorum ad, basin rectus vel 
obtusus fuerit. Nempe priore casu (Fig.167. a.) in triamgulo 
ABI" ad I vectangulo perpendiculum ex 4 ad BI' demissum 
cum ipso latere AI": adeoque punctum 4 cum puncto )" coin- 
. gidit, et propositio II. 15., ex qua esse dicitur Al'a—A4Be4- 
Bpa--2FBX B4 in hanc transit: 4f9=:4B94+-BI4-=-2FBa, 
vel ut aliter dicamus in hanc: A/"9==48 q-IBaq quod qui- 
dem patet ex I. 47. Cor. 2. Cf. Pfeiderer. ‘S. 204. Posteriore © 
| casu (Fig. 167. b.) in triangalo ABI", quod angulum A" 
obtusùm habet, perpendiculum ex 4 in besin BI" demissum 
cadit (I. 17. Cor. 5.) ad partes anguli' acuti 4F4, qui obtaso. 
. TB geincepa es, eritque AB9—=444-+B4q (I. 47.), adeg- 
que 4Bq-4Bl'd=--44q44-B4 q--Bl'q. ‘Ar BA q4-Blg=lF4q 
=f-24BX. BI (H- 1). Itaque ABIbBlIzA4g4T4 q4- 
ZABXBIZZArNYH24BX BI (I. 47.) Vhiston. Demoustr. 
2, Austin. p. 38. Gilbert. p. 288. sq. Idem etiam ‘adplicitis 
ad hunc casum reliquis reliquorum casuum demonstrationibus 
‘- consegpitur. C£. PHoiderer. 65. 205-207. 

Ob, 2. Ex iis, quae Obs. 1. dicta sunt, patet, arctio- 
ribus; quam res iubet, limitibus enunciatum propositionis 


— — ——r_—————r _->-- 
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voy devi ceiy asso civ. ty obsiav yuviav nELEYOVOCIY 


 srhevodiv tergayevwv, tu meorefopivo dic Uno ce pads 


quiv steoì cv disiav yuviav Èp' iv 1) xederog svissnet, 
ul. £7c crrolapfaropirn èpros - sto vije nadétov 
noos ti dieta povig. : 

"Eovo osuywvioY telyavoy sò ABI dtciav &yoy 


vv nooc té B yuviav, val x3w dro ob A on 


psiov Est ty BI xodetos ) Ad hey è OTL TO. dITO 
vis AT tsrouyovov Elarvtov toi cv dio vv TB, 

BA serpayovuv, vi dig Uro vv TB, BA sspeeyo- 
pivo dedoyavio, 


H. 135. apud Euclidem circumscriptum esse. Simul patet ex 
duobus postremo loco positis casibus, rectam inter alterum 
basis terminum, et perpendiculum interceptum nequaquam 
semper èvz0c intercipi, saltim si hanc vocem ad ipsum trian- 
gulum, de quo sermo est, reforre velis. Suspicio itaque na- 
scitur, non genuinum esse textum graecum propositionis ‘H. 
43., qualem nunc quidem habemus. Nec medelam illi affert, 
quem summis laudibus Peyrardus extollit, Codex 190., ab 
ipso signo a notatus. Quin vetustissimum iam esse erratum, 
quamvis ad ipsum clementorum auctorem haud referendum 
esse, videatu?, inde patet, quod iam Isazcus Monachus id no- 


taverit, qui rem ita interpretatur Ì, c. ut statuat, hoc loco 


Euclidem omnia triangula, secus ac in Def. I. 29. appellane 
oxygonia, quia omnia habeant angules acutos, etsi non omnes, 
tamen ad minimum duos, quae tamen sententia Plleidarero L. c. 
$. 210 iure parum probabilis videtur. Suspicionem textus hoc 
loco corrupti; eadem monente, etiam. illud auget, quod in 
expositione eius verba: otw 6£vyovov rolyuvov ro ABI" 
pEstav izou 1nv mp0s o B yoviav notante Austin. pr 97. mera 
fere sunt tautolagia, vel potius absonam prae se ferunt deter- 
minationem (a quo tamen vitio ea liberare forte possis, si.ita 
interpreta» velis: sit triangulum. acutangulum , ita nempo, ut 
nominatim angulus @ sit acutus). Psacterea autem, ur Phgiv 


Pd 
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| 
teribus acutum angulum continentibus rectangulo bis 
contento: sub uno laterum circa angulum acutum in 
quod perpendicularis .cadit, et recta intus intercepta a 
perpendiculari ad angulum acutum. 


Sit triangulum acutangulum ABI, habens angue 
lum ad Z acutum, et ducatur ab 4 ptincto ad RI 
perpendicularis 44 (I. 12.); dico quadratum ex AT 
minus esse quam quadrata ex TB, BA); rectangulo 
bis sub TB, B4 contento. 


\ 


£ 


derer. Ì, c. monet, accedit, quod in propositionis 65. (75.) 
datorum enunciato generatim sumitur: "&ay teiyuvov dEstav 
n yuviav dsdopivv. Expositio quiden ‘eius adiunctam rursus 
habet ad triangulum acutanguluim restrictionem. Sed cadem, 
quin magis adhuc otiosa laborat vocis dEsîav adiectione (nisi 
etiam hic interpretando mitigare velimus), qua propositionis 
IH. 15. expositio, unde contra ipsius' propositi tenorem trans- 
lata videri potest (quamvis etiam hic codex a nullam mede- 
lam afferat). ‘ Scopus enim, quo propositiones 64. 65. (7i. 
715.) datorum tendunt, haud permittit, ut posterior ad trian- 
gula acutangula restringatur. Is quippe, ut problematibus, 
. quibus insetviunt (cuiusmodi est in Apollonii locor. plan. vers. 
"German. p. 459. 445.) propositiones illac reipsa sufficiant, 
arctior constituì nequit, quam ut trianguli cuiuslibet dato an- 
gulo obliquo, rationem trianguli ad differentiam quàdrati la- 
teris angulo dato oppositi et summae quadratorum laterum 
eundem' anguluòn comprehendentium dari osténdant. Hoc 
autem posito, Prop, H. 13, Elementorum, qua datorum 65. . 
(75.) nititur, pariter ad omnis generis triangula pertinere debet. 

Praeterea etim aliao propositionis JI. 15. applicationes, quarum — 
in excursu ad II. 13. adhuc-nonnullas habebimus, universum 
eius, omnes'in Obs 1, memoratos casus complectentefn, ambitum 
requirunt. CF, Pfieiderer. 6$. 212. 213. . Quae cum ita sint, . 


N 
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°Erneì yo evdeia 1 TB «écpaguai dic tevys nav 
to d' te coa dro vv TR, BA sevocyava loa tari 
od te dic Uno vw TB, BA ssepieyopitvo e00oyavio 


al vi dro cHe AT verparuivo. Kotvoy nooctetode 


xo co vi6 AA cerapmvor ti dea ano toy 
TB, B4, 4A TerRdYuva loa tovì sé te dic Uno 


-rov TB, BA FTeQLE7Opuevo 60doywvim 1,1? vole astro 


«ov AA, AT TETOAYGY0L5, "ARIA oî6 puiy divo cy 
BA 1, AA. ivov tor) to daro vie AB, ded yo 
‘si00s té 4 yuvio role dè dro vv Ad, A’ îvoy 


variis modis viri docti propositionem hanc II. 15. generatim 
‘ enunciare ac -demonstrare studuerunt. Et alii quidem omissa 
tantum trianguli acutanguli mentione, reliqui propositionis 13. 
enunciati atque expositionis versionem ita concignarupt, ut eo, 


qui Obs. 1. a. iudicatux respectu in triafigula nectangula et 


obtusangula quadrent, qua pertinent Peletarius P. 105. sq. 
De Chales, Cursus Mathem. Tom. I. Lugd. 1674. p. 23. Xi- 


| menes (I sei primi Element? della geometria piana. In Venezia 


1752. p. 126.): Lorenz (Faklids Elemente Ste Asp. Halle 
. 1809. p, 40;). .Alii etiam vocem' #pros expungendam ‘et expres- 
sionem: ép' 7v 1) ndderos rilntw latius sumendam, neque ad 
casum intra lateris huius terminos restringendam putaverunt, 
dita ut etiani casum (Abs. 1. b. indicatum propositio haec. com- 
‘ , plocteretur.. Hac ratione Tacquet, p. 67. sq. vem exprimit, qui 


tamen vulgarem tantum demonstrationem exbibet, Clavwius, 


Commandinus, Rob. Simson,, Austin. rem, uti Òbs. 1 b, 
diximus, aut aliter demonstrant. Cf. Pfieiderer. 66. 211, 214., 
qui idem $. 216. iudicat , sufficere : “posse, si verba tantum qoîs 
-GEvyeuvios , ofvyuvoy expungantur, dummodo demonstrationis 
‘inidum (additis 3 ‘quae uncis inclusa sistuntur) ad figuram 


textus. et ‘iguram paosteriorein ad Obs. 1. a exhjbitam ita refe-. 
ratur; *Ezì ydo (7791) evdela y TB erp ws Frvge ara co 


A (1 sd08eià 1) AB xara vò D, et verba è Èqu 19 9) saderoc relrveee, 


| 175 dreodaufavopivns tvros meòc ti dEsta yuvia, fisque opposita 
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Quoniam enim recta T'B secta est utcunque in 4;. 
quadrata ex I'B, BA aequalia sunt rectangulo bis sub 
T.B, BA contento ‘et quadrato ex AI" (II. 7,), Com- 
mune addatur quadratum ex 44; ergo quadrata ex 
TB, BA, AA aequalia sunt rectangulo bis sub FB, 
BA contento et quadratis ex 44, AT. Sed ipsis 
quidem ex B4, 4A aequale est quadratum ex 48 
(I. :7,), rectùs enim est ad 4 angulus; quadratis vero 
ex A4, AT aequale est quadratum ex AT; quadrata 
igitur ex SB, BA aequalia sunt quadrato ex AT, et 


propositionis 12.: ip» ixfln9eîoay 7) xaderos mimra, cis 
‘drrolapfavopivne tvros eos ti) aufàele yuvia, situm perpen- 
dicali ac’ segmenti per illud abscissi diversum relate ad angu- 
. dum ipsiusque verticem, non ad triangulum indicare censeantur, 

‘ Obs. 3. Caeterum etiam‘hic pariter ac IL 12. Obs. 3. 
de triangulis obtusangnlis dictum fuit, notàri potest, in quod- 
cunque laterum angulum acutum comprehendentiuni ex op- 
posito vertice demittatur perpeudiculum (F ig. 168. 169.) sive 
illud 42 sive BI' fuerit, fore semper rectangulum inter illud 
latus et rectam ab angulo acuto 8 inde usque ad demissum por- 
pendiculum-interceptum utrimque eiusdem magnitudinis, nempo 
IBXBd=ABXBE., quod pariter vel ex ipsa propositione 
13, ita ut Obs. 2. diximus, amplificata patet, vel ex I, 41. 
Cor. 4. consequitar; vel similiter ac in IT. 12. ita adstrue- 
tur: Est 44qb-dl'=MFE%4-A4E1, quia utraquesumman—= 474 
(I. 47.) Proinde ob T49=Bl"9-bB44-2IF"BYXB4, et AEI== 
ABq4-BE 1-24BXx BE (I. 1,) 

. etit A49+4-BI' 44-B4 4—-21BXB4 

=NE 4k-A4B9-4-BE 4--24BXx BE. 
Atqui 4495-4-B49=4B49, et FEG4-BEq=-BM1, itaque 

2NBXB4=2ABXBE ot PBxB4= ABXBE C£, Pei 
derer. $. 199. - 

Ò bs. 4, Similes etiam Juic propositioni demonstrandae 
rationes ‘adhiberi possunt, “ot reapso adhibitae fuerunt, ac in 


L) 
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Bot vo diro vie AI va doa dro vov IT'B, BA ica 
dov ‘eg se dad vie AT val vg dis vo veiv TB, 
Bd vsts povov to duo tie AT èavrov iv ces 
dro vuv TB, AB ceroayuver, vu dig vno vv TB, 
BA rreoseLouero dedopavip» "Ev dea vole dEvyavio 
. ed ve éEne, - 


HPOTAZIE ud. 


Ti dodéve svdvyecuuo Tooy teredyuvor dv- 
otzoccdat. 

"Eoctw 0 dody eidipgapuoy t0 Ad der di 70) 
A sUSUYQ0 psp Îoov teroayamvov ovoTzORISaI. 


IL 12. Obs. 4. vidimus, e quibus pariter cam, quam: praeter 
alios Ambrosius Rhodius dedit, ‘simplicitate sua maxima com- 
mendabilem huc referemus, . Nempe (Fig. 170,) in trianguli 
ad B acutanguli . ABI latus BI", quod non minus sit utroque. 
reliquo, demisso perpendiculo AA (quod tum necessario intra 
triangulum ABI" cadet (T. ‘18. Cor. 3,) tum rectarum' 44,' BI" 
descriptis quadratis, atque ‘hpc .rursus, ut in Prop. 4. diviso, 
denique super recta Z. — BA (I.34.) constructo quadrato Z0, 
quod igitur =2B/9=BM (II. 4. Dem.) erit ABI—=44%4 
B49 (I. 401.) =AI-Z0. BIl'=NH#4-I44+AH, iteque 
ABYY-Bl= NH-+-4I-4FA4-AH+4-Z0 == NH-+-4lek2, FA, 
quia 4H=-MM (I. 34,) et Z0==44 (Dem.). Sed Af9=-NH 
AI (I. 47.) ob NH=A4P4 (II. 4. Dem.), ergo ABI4+-BI 
TAMIY2FÀA . 

44-42, rectang. TBXBI, ob BABd CII—I. 4. Dem.). 
Cf, PHeiderer. 6, 197. 

Pià. Obs. 5. Conversae quoque propositionum II. 12 et II. 
13, valent, pariter ac I. 48. conversa propositionis II, 47. de- 
monstrata fuit. Quin haec ipsa I. 48. etiam hoc loco iunclim 
cum reliquis inferri poterit, Nempe i) si in triangulo aliquo 
quadratum unius lateris aequale fuerit summas quadratorum duo- 
rum religuorum laterum, angulus illi primum nominato latori 
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rectangulo, bis sub I, B4 contento ; quare solum 
Si quadratum ex AT minus est quam quadrata ex TB, 
. BA, rectangulo bis sub TB, BA contento. Ergo in 

acutangulis etc; © ' ui 


PROPOSITIO XIV. (Fig. 171.) 


Dato rectilineo aequale quadratum constituere, 


Sit datum rectilineum A; oportet igitur ipsi 4, 
rectilineo aequale quadratum constituere. 


oppositus rectus eri. Nam si obtusus fuerit, quadratum laa 
teris illi oppositi maius (II. 12.) si acuttis fuerit, quadratum 
eiusdem lareris minus (II, 13.) foret summa quadratorum duo- 
rum reéliquorum laterom. 2) Si quadratumi lateris alicuius 
maius Tuerit summa. quadratorum: duorum reliquorum laterum, 
angulus ei oppositus obtusus erit. Nequit enim rectus (I. 47.) 
aut acutus (IT. 13.) esse. Denique 3) si quadratum lateris 
alicuius minus fuerit summa quadratorum duorum reliquorum 
laterum, angulus .ci oppositus acutus erit. .Neguit enimrectus 
(I: 47.) aut cobtusus (II. 12.) esse. Caeterum duo casus ul- 
timo' loca allati poterant etiam simili raticue ‘demonstrari ‘ac - 
in propositione I. 48. factum est ab Euclide, quas demonstra- 
tiones dedit .Clavius, et .quod. ultimum casuni attinet,. iam 
indicavit Isaacus Monachus Schol. ad II. 13. ce. Phieiderer, 
li c. ‘66. 217. 218. . 

‘ Obs. 6.° Triangaluin, scalenum igitor eit tectangulum « 
obtusangulum — acutangulum; prout quadratum maximi eius 
lateris quadratis simul reliquorum' duorum laterum est aequale 
42 gut maius -«— ant minus: ultimo scilicet casu maximus - 
srianguli angulus (I. 18.) acutus erit, tantoque magis caeteri. 

Et'triangulum aequiérurum, cuius basis utroque crurum maior 
est (quodsi enim -singula crura basi maiora sunt, non potest 


LI 


t 


® 
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.. Srycararo yo 6 A sUdvyvoppo Îî60v ragad= 
AnZbyoajspov 6odojuviov vo BA cei pèòv ov Ton 
Sovìv 1) BE «ij EA,:yeyovot av sì) 10 ènvaxdér. 
Ivviciurai poo tw A svdvyouuu troy retoayavoy 
76 BA sì dì 00, pia xiv BE, Ed uellov èoviv. 
“Evo peltov 1 BE), saù éufefjodo ènl vo Z, 
- 4) fure hic Rob. $imson observat, legandiit esse saltem : 
ti dì 00, thfefiyo9w, BE sn. vò Z, quum nihil prorsus in- 
tersit, utram rnaior an minor rectarum BE, £4 producatur. 
Noluimus tamen sine Mss. consensu aliquid mutare. 

nor esse acutangulum per Ì. 5, I. 17., I. 18., erit re- 
ttangulum — obtusangulum — acutangulum, prout quadra» 
tum basis duplo quadrato uniis crutis est acquale. — ant eo 
maius — aut minus. Sic comparando iuvicem quadrata late- 


> > rum trianguli, tuiùs speciei sit ratione habita angulorum, erui 





potest: quod comparatio ipsorum laterum non’ praestat, nisi 
. vel omnia aequalia sint, vel duo aequalia ac singula maiota 
tertio, Cf. Pfleiderer. 1 c. $. 219. Alias adhuc observationes 
et adplicationes Prop. ÎI. 12. II. 15. vid. in excursu ad finem 
huius libri. | i | i 
e. sPROPOSITIO XIV. 

Òbs. 1. Huic.quoque .problemati, pariter ac Prop. Î1. 
4i, praemitti potest Analysis. Nempe àlteruito dati pardllelo» 
.° grammi rectanguli non aequilateri BI/Z latere BE prodacto, 
donec, EZ—-E4, ideoque rectangulum B4-BEX.EZ; cum 
| tecta 82 puncto Z becotur iù inaequalia (hyp.); applicagdaa 
pròpositionis II. 5. gratia, quaè de rectangulo segmentorurn 
înaegitalium datae rectae praecipit, eandem. BZ secare euani 
Qportet in aequalia: quo facto in puncto #, est r'ectanga BE 
XEZ+-EH d-=HZ94. Quum igitut invenienda sit gx condi- 
tione problematis recta aliquà «d, cuits guadratum sit ==BE 
NEZ: debet esse Aqg+EHIT-HZ9, vel di-HZ9+EHM. 
Invonietur' ‘autem recta »f (ex I. 47, Cor. 10.), si rectae 
HE in punto & ad rettos angulos constituatux recta E@, vel, 
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Constimatur. ipsi . A- rectilineo aequale parallelà» 
gram «um rectangulum B4 (I. 45.) Si igitur aequalia 
est BE rectae EA, factum erit propositum; consti. 
tutum est enim ipsi 4 rectilineo aequale quadratum 
BA dI. Def. 30.); si autemì non, una ipsarum.BE, 
EA maior est. Sit maior BE, et producatur ad Z; 


quod eodem redit (I.- 13. Cor. 1.) si recita 4É producatur, 
» atque -ab- ea abscindatur ope circuli centro Z7, radio 77Z de- 
scripti, segmentum È@, eique dequalis ponatur recta 4. Cf. 
PAeiderer, 6. 70. 

' Obs. 2. Pariter (Fig. 172.) proposito cuicunque paral- 
lelogrammo obliquangulo BEZX, utpote aequali rectangulo 
BEA4F super cadem basi et inter easdem parallelas BE, IT 
CI. 35.) aequale quadratum efficietur, lateri cuiliber BE pa- — 
rallelogrammi in :directum adiiciendo rectam £Z aequalen 
distantiae Ed -lateris huius BE ab opposito XI, et reliqua 
peragendo ut in tottsitictione piùblematis XIV. Cf. Phei» 
derer. $. 71. 

O bs. 3. Quum sit FO<HO (I. 19.) seu (constr.) <HZ: 
fit AEO<4AHZ seu <2BZ seu <2(BE-+-E4), tantoque ma- 
gis C2BE+-EI), ob EA4<EI (I. 19.): h. e, perimeter qua- i 
drati ab £ minor est perimetro vectanguli BEAT} tantoque. 
mmagis minor perimetro pavallelogrammi obliquanguli BEXT. 
Aequaléem igitur iream quadratum sub minore perimetro quanì 
parallelogrammum rectangulum non aequilaterum, vel paral- 
lelogrammum obliquangulum comprehendit, quod et ex Il, 
5. Cor. 2. ‘facile deducitur: Cf. Pficidever, $$. 72. 73. 

_ Obs. (.’ Quodsi vitissim recta data BZ ita proponitur 
secanda, ut rectangulum ‘sub segmentis eius aequale sit qua- 
drato rectae datae .d, seu si parallelogrammum fectariguluîm 
construi .iubeatur aequiale . quadrato  trectae datae 4, st 
cuius summa laterum contiguoruni sit dataé recta: BZ 
aequalis, proinde perimeter —22Z; ut, quod requiria 
tur, fieri possit, recta data non maior esse debet semisse 


- 
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nai selote sj EA îon 1) EZ; nol stiodo d BZ 


diya sora so H, xai uevioo pèv vò H, draoriuari 
. dè ty) voiv HB, HZ jcenvaheov yeyocgpdw vo  BOZ, 


rel èufePàjodw 1 4E inl 30 9, nai inslevrdo n 
CHO. -- . s | 


"Ene o0v évdsto. ]g BZ vitpoirrar eis uèv Tea 
sore 10 H, sis dì avica nora vo E co dea Usto 
sv BE, EZ neguegouevov dodoyuviov pera toù 


‘HZ rectae secaridae, seu datae laterum: contiguorum rectanguli 
describendi summae BZ: quia rectangalo sub segmentis acqua: 
libns RZ, Z7Z, seu quadrato semissis rectae secaridae BZ, 
maius spatium segmentis datae BZ, seu parallelogrammo re- 
ttangulo , cuius perimeter ="28Z, comprehendi tiequit (IT. 


,5. Cor. 1.). Tum vero, si 4=1/22Z, rectam BZ bifariam in 


H secando, factum erit, quod iubetur: erit enim rectangul. 
BHX1Z—-HZ9= 4 (I. 46. Cor.) cum sit YZ=4 (byp.). 
Sed si A<HZ, ideoque 41<HZg1 (I. 46. Cor.) seu « rect. 
BHX_EZ; ponatur in puncto  facta rectae BZ sectio, qua 
obtirieatut 49= rectang. BEX.EZ. Cum sit rectang. BEYC 
EZ+-HEA—= HZ aq (Il. 5.): debcbit esse 494PHE0—-HZ49, 
proinde (11 49.) distantia HE puocti sectionis £]quaeshi ab 
puncto bisectionis 77 rectae datae BZ seu (II. 5. Cor. 4.) ses 
imidifferentia lateram BE, EZ rectanguli construendi, acqua+ 
bitur Jateri ‘circa angulum rectum trianguli rectanguli, 

cuinis hypotenusa datae HZ atque alterum. latus circa ana- 
giulum rectum datae 4 est aequale.. Cf. Pfieiderer. $. 74. 
Efficietur autem illud (Fig. 173. 174.), rectae dataa BZ, 
bifariam in puncto 77 sectae, in eodem puncto I con- 
stituendo normalem H.Y== datae rectae 4: tum vel 1). 
(Fis. 175 .) perpendiculum. 20, ad rectam H2 in puncto £$ 
ductum, seu per punctum 2 actam rectae 82 parallelam Z0,. 
circulo ceritro 7, intervallo HZ descripto, in puncto @ se» 
cando; quo facto erit 770 triangulum rectangulum, cuius 


hyporenusa HO--HZ, atque cathetus HS3=A4: denique ab 


Di 








e 
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et ponatur ipsi E4 aequalis EZ (I. 3.); et secetur 
BZ bifariam in. # (I. 10.), et centro quidem 77, 
intervallo vero- una -ipsarum HB, HZ semicirculus 
describatur BOZ ,s et producati dEi in 9, et iune 
gatur H9. 

 Quoniam igitur BZ secta est. .in aequalia quidem 
in H, in inaequalia vero, in £; ergo rectangulum sub 
BE, EZ contentum cum quadrato ex //£ aequale 
recta BZ abscindendo #E==39 per rectam OE ex puncto @ 
ad RZ demissam ‘perpendicularem (I. 54.). Vel 2) (Fig. 124.) 
centro .2 intervallo TP—HZ describendo circulum, qui das 
tam ‘BZ iù puncto E secet; quo immediate fit 27E cathetus 
triariguli 2HE, cuius hypothenusa FE=HZ, atque alter cathetus 
SH=A. Priore casu, ob. HS=4<HZ vel HT (supp. et 
constr.) purictum #': cadit intra circulum centro ZH, intervallo 
HZ, seu circa diametrum BZ descriptum, ideoque 770 rectae 
BZ parallela ciiculum hunc in duobus punctis @, 27 ad cas: 
dem rectae BZ partes secat; ex quibus in hanc BZ demissa 
perpendicula , » seu ductae rectae #2 parallelae DE, ITQ datam 
rectam BZ în punctis E, £ îta secant, utsint rectangula BE 
XEZ==BRX LZ--A 4 Nempe tam BEXEZ-+HEè=HZ41, 
quam BRXQZ+-HQ9—HBq (IL 5.). Unde porro, ob HZq 
—H01=HE94-E94, et HBq—-HII-H29Hk-ITQ q (const. 
et I. 47.) sequitir: BEXEZ+-HE1—HE44-E6q, et BOY 
L224-HQ 4=H99-+-I124 et hinc BEX.EZ=E014, BOXKRZ= - 
Î129. Cum itaque sit OE-IIQ=HZ (I. 35h) =A; funi 
rectangula BEXEZ, BQXLZ=A4% Altero casu (Fig. 174.) 
ob TIH=A<HZ seu 2P (supp. et constr.), putictum 77 
rectae BZ iacet intra circulum centro 2 intervallo SP de: 


‘scriptum3 quem igitur in duobus prnctis E, £ secat haec, 


recta BZ, ,idque, Ob HE<CIE seu HZ, HQ<2Q sive HB 
(I. 19. et ‘constr.) sie, ut puncta £, £'inter puncta ZH, Zi 
et H, B càdant, Atque ita rursus eodem modo, quo ante 
probatur sesso. BEXEZ=BRXRZ=A I, Caeterom HE= 

R. ° 


pri 


LL) 
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cesto vie HE TeTgUY0iVOV lov tot) qu and vie HZ 
CETQUYUWVO. Joy dè n HZ vj H®O- vò voa'imo tas 
BE, EZ psw ov eso vie HE Îicov tor su erro 
te HO. Tu dè eno vie H© ica toi ta uno Ta 
E, EH tetodyva zo cea Uro vuv BE, EZ pera 
coé ano rie HE icoy Bor voîs arco sov OE, EH: 
Kowov dpreyoda vo ano vis HE tergupuvor dot 


. MQ in triarigulis rectahgiulis HF, HO (Fig. 173.) ÎIE2, 


QHI (Fig. 174.) quorum hypotenusae et catheti alteti aequales 


“sant, atqie AB=27Z (constr.): quare etiàm sunt tam #B+- 


HE=-BZ+-H9, quam AB-HO—HZ--HE h. e. tam BE 
22, quam BQ=ZE, itaque rectangula BEXEZ, BRYXLRZ 
situ tantum; non longitudine laterum differunt. Posterivrerti 


“ , qonstructionem solvendò probleinati aequipollerti> applicàre 


datum quadratuni ad rectam datam, difficiens quadrato ; seu 


‘ ad datam rectam lintam dato quadrato aequale rectangulum 


applicare, deficiens quadrato ) adhibènt Halley (Schol. in Gom 
Apollon. P. II. p. 153. Robert: Simson. p. 380 sq. Cf. infra 
ad VI, 28. Prior corstructio haud necessario reQuirit, ut not» 
malis =. toctae BZ in puneto bisettiotis H coristituatut, 
ideoqua applicatu siepe commodior est altera quamvis con- 
cinniore, dum, problema seorsim spectatur. Cf. Pfleideren 
$. 75. Prior construetio, pariterque solritio problematis ipsius 
Prop. XIV. exhibent thegrema: quadratum perpentdiculavis), à 
quolibet circurbferentiae circuli puticto in diametrum ductae, 
aequatur rectangulo sub segmentis diametri, quae ab ipsa per- 
- pendiculari fiunt. Quod Herigonus p. 76. propositioni Il. 8, 
statim subiungit, et deinde ad propositiones 6—10. ijsas, 
easdemve aliter entiticiatas; slio modo demohstrandas adhibet. 
Cf Pfieiderer. 6. 76. 

Obs. 5. Cum, ducta per verticom T(Fig. 175. 176) 
trianguli ZBE, IKE parallela lateri ipsius BE, XE, atque 
huie in altero extremo erecta; et ad occursum parallelae illius 
continuata normali £.4, £B; tum vel perpendiculo E4, vel 


L) 
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est quadrato ex #Z (II. 5.).  Aequalis auteni HZ 
rectae HO (I. Def. 15.); rectangulum igitur sub BE, 
FEZ contentum cum quadrato ex HE aequale est qua- 
drato ‘ex H9. Quadrato autem ex 770 aequalia sunt 
quadrata ex OE, EH (I. 47.); rectangulum igitur o 
sub BE, EZ cuni quadrato ex FÉ aequale est quia. 
dratis ex GE, EH. Commune auferatur quadratum 


latero XE in pnucto 4 bifariam secto, triangufum aequale sit 
parallelogrammo rectangulo BF4E (I. 41. sq.) quodsi hoc 
aequilaterum non est; constraetur quadratum aequale triangulo 
proposito, vel (Fig. 175.) latus BE continuando , donec sit 
EZ=E4=1/2E4; vol (Fig. 176.) perpendiculum BZ produ- 
cendo, donec sit EZ—E4=-1/2KE, et tum (utraque. Fig.) 
latus EX quadrati rectangulo BEX.EZ aequalis iuxtà Obs. 1. 
determinando (Campanus, Clavius). Cf. Pfieiderer. $. 77. 
O bs. 6.° Hinc iam etiam patet, qua ratione solvi possit 

‘ problema: propositae fisurae rectilineae aequale quadratumi ef- 
ficere. ‘ Nempe 1) triangulum rectilineo dato aequale con- 
struendo methodis ‘variis, quibus id iuxta I. 37. fieri potest: 
tum huic'triangulo aequale quadratum describendo iuxta Obs. 
4, 2) vel sirgulis triangulis, in quae figura proposita per dia- 
gonales dividitur, aequalia quadrata iuxta Obs. 4, determi- 
mando; tum: per I. 47. iteratamque, si figura multilatera est, 
eius applicationem s quadratum datis illis quadratie simul ae- 
«quale construendo. Atque hanc posteriorem methodum indi. 
cant Campanus, Clavius, Peletarius, Tacquet, et priore ex- 
peditiorem esse iudicant. Cf. Pfleiderer. $. 78. È 

- Obs, 7. Austin. p. 39. ‘sq. proposittonem II, 14. nusquam 
in primis sex elementorum libris citari, et planam esse per 
VI. 13. et VI. Î7. praeterea ab obiecto libri II. secedere, et 
in expositione constructionis vitio ab Rob. Simson. notato 
(vid. quae ad textum prop. huius notavimus) laborare mbser- 
vat, ideoque interpolatam censet. Quibus Pfieiderer. $. 79. 
subiurgit: suspectam quoque pari iure ac X. 117. (vid. Sa- 
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sov doa TO Uno ty BE, EZ rrequexò evo delta: 
quviov icov ov) té «ro re EG tercoyuvo.. * Aida 
o Uno TUV BE, EZ xo vio vv BE, EA toy, 
toy yog ZE di Ed: -v0 cea BA magaAdy)0yocuov 
‘îooy tor tw drè cio OE TeTpuzuvI. "Ioov dè. cò 
BA 6 A evdvyedupa co A cdoa eUdvyea por ivo 
dorì té ano vj EO avaygapo persa TETOAY0IVIO.. 

Tua dea dodevri evdvyga pp Tò A icoy tevpht= 


guvov cuviovata:, to amò 17s ED avaypagyoopsvovi 
"Orso ède onjoae. 7 


vilii Praelect. Oxon. 1621. p. 15.) reddere Rosset lotus, quo 
‘ ponitur, tum ad calcom libri H, tum seiunctim ab Prop. ff 
cnius ad Prop. 6; similis ritio est, ac 14. ad quintam: nisi 
alia tiirbati propositionum ordinis exempla exstatont in èle- 
mentis, v. gr. II. 25. II. 31. VI. 23. VI, 26. VI. 34, VI: 
32.’ Pariter rationes duae posteriores Austini contra plures 
elementorum. propusitiones sine dubio genuinas valiturae: es+ 
‘set; ipsemetque priorem earum instantia triuriì: ultimarum 
libri I. propositionum' (quas nempe pariter ab argumento re> 
. *liquarum-libr. Ì. contentarunì recedere, at prorsus necessarias 
esse dicit) infringit. Propositio 14. argumentum propesitio» 
nibus 1. 42. 44. 45. coeptum complere censeri potest; pariter 
ac propositiones IT. 12. 13, id quod in I. 4°. sq. fuit inchoa- 
sim. Porro; quod àd reliquas duas Austini arimadversiones 
attinet, problematis I, 44. ideoque etiam sequentis I. 45. 
(quae, exclusa elementis propositione IL 14, nullibi in illis 
ate VI. 25. supponuntur) solutio non modo aeque plana est _ 
per VI. 14. VI. 12. ac problematis II. 14. per VI. 17. VI, 
13., sed magis etiam expedita ea, quae' in I. 44. traditun 
Problema VI. 350. expresse solvitur, quamvis eius effectio ex 


14 
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ex HE; reliquum igitur rectangulum sub BE s EZ 
. contentum aequale est quadrato ex EO. Sed rectan- 
| gulum sub BE, £Z est rectangulum sub BE, E4, 
| aequalis enim est EZ rectae EA; ergo BA parallelo- 
_ grammum aequale est quadrato ex OE. Aequale 
autem est BA rectilineò A; rectilineum igitur Ad 
aequale est quadrato ex E descripto. 
Ergo dato rectilineo 4 aequale quadratum.ex OE 
descriptum constityitur. Quod oportebat facere. n 


r 


propositionibus II. #1. VI. 17. acque ultro consequatar, ac 
propositio VI. 14. per candem VI. 17. ad VI, 15. reducitur: 

quod et in primis quiuque libri XIII. propositionibus suppo- 
nitur; ipsaque prapositionis VI. 30. solutione altera, ac prio- 
ris demonstratione docetur. Propositianum 28. 29. 32. 33. 

libri X. constructiones, concinnitatis demonstrationum gratia, 
immediate per VI. 13. VI. 12. in duabus prioribus et per IH. 
14. I. 45. in posterioribus peragi iubentur. Casterum pro-’ 
blema II. 14. sub generaliori VI. 25. tanquam casus particu- 
laris ‘comprehenditur: pariter atque cius conversum ©Qbs. 3, 
sub problemate VI, 28., quod enunciatio éius ex Halleyo er 
Rob. Simson. ad firiem Obs, 3, allata, et Lemma praemissum' 
, propositioni X. 18. indicant. Eodemque mòdo ad VI. 29. 
se haber problema. ad Obs. 5. IL i1.,*cuiui casum specialem | 
sistit Il. 11. prouti etiam ex problematis VI. 30. solutione 
priori adparet. Denique observat Pfleiderer. 1, c. $, 80. Clau- 
dium Richatdum (Euclid.' Elementor. libr. XIII. Autwerp.- 
1645.) incongrue tprorsus ‘-demonstrationes propositionumn II. 
11, II. 14, in spigogicas tanaformare, 
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| DEFIN. I. | 
Ea, quae hic enunciantur, non pro definitione habenda, 
aut certe, sì quo -sens: definitionis loco haberi possint, an- 


_  teguam applicentur, demonstranda esse, passim monuerunt 


viri docti. Et Tartalea quidem (Euclide tradotto foì. 37. a.) 
suppositum per se satis manifestum, seu postulatum potius 
quam definitionem esse pronunciat: Borelli (Euclid xéstit. p. 
65.) Angel. de Marchettis (Euclid. reform. p. 10.) K6nig 
(Elem. d’Euclide p. 98.) Pisyfair (Elem, of Geom. p. 374.) 
ex definitionum serie plane hanc propositionem expungunt, 
atque inter axiomata simpliciter, vel adiuncta qualigungue de- 
claratione aut .demonstratione referunt: aiii v. c. Billingsley 
. (the Elem. of Euclide fol. 10, h.) Giordano da Bitonto (Eu- 
° clide restituto Rom. 1680. p. 101.) Candalla (Euclid. Elem. 
fol. 19. b.) Clavius ad h. l. inter definitiones quidem reti- 
‘ tinent, ate generatione: circuli veritatem erfunciati aliquatenus 
demonstrare tentant: Rob. Simson. (Elem. of Eucl.2. Ed. .p-95) 
omnino hanc definitionem non esse, sed theorema indicat, in grio 
consentientem habet Pfeiderer. (Thes. inaug. 1782. Th. 3.) qui 
Thes. inaug. 1789. Th. 1-3) rem ita accuratius diiudicandam cen- 
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-DEFINITIONES. 


Ì. À equales cixculi sunt, quorum diametri sunt aequa- 
les, vel quorum quae ex centris.aequales sunt. 


sel, demonstrandum quidem esse, Circnlorum areas et peripherias 
aequales esse, quorum radii aut diametri aequales sint, quod 
etiam facile fieri possit, re ad Ax. 8. librj-I. demonstratione 
directa vel indirecta, priore simili he quae in I. 4. posteriore 
analoga iis, quae in III. 5, HI. 6. adhibentur, reducta, er- 
ronee itaque hanc propositionem ‘ut theorema omissam esse 
în elementis, cam ipsam antem iam demonstratam in nostra 
definitione, certe antequam ipsa applicetur, supponi, ac tum 
definitionem breviorem, tantum depominationem, loco expres- 
sionis: circuli, quorum diametri, vel quorum, quae ex centris, 
aequales sunt, snppeditare, (quo sensu etiam circuli aequales 
sumantur III. 26-29. er VI. 85.) atque ita demum absque 
vitio subreprionis denionstrationibus alias metuendo adhiberi 
posse. Atque est quidem haec demonstratio facillima. - Nem- 
pes si fig. 204. circulum centro Z* radio /2f, et centro Z 
radio Z4 descripterum diametri 4B, 4E, adeoque etiam se- 
midiametvi AF, #Z aequales fuerint, applicato centro unius 
TY super centrum alterius Z, recta Z°f ponatur super recta 
ZA, puncta quéque 4, 4, pariterque B,, E coincident (Obs, 
ad I. 8. Ax.). Tam, si sumatur punctum quodcunque 27 m 





264  BLEMENTORUM 


BP. Ebdbeia uvxiov epasteodos Mysrae, “Nus 
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1) Cod. a. et ex eo Peyrard. addunt: ér1 yndérsoa udon, 
quod quum nec necessarium, nec satis aptum, et in defini- 
tione quoque d. non additum sit, nec in edit. Oxoniensi aut 
Basil, legatur, omistmus, Recipienda tamen haec verba putant 
De Lambre et Prony. 


2 e o | - 

peripheria unius circuli, ducaturque -recta TH, et Rat (I; 235) 
anpulus EZ@O=BTH, hi quoque anguli aequales 3 et rectae 
aequales IH, ZO coincident (Obs. ad I, 8. Ax.), adeoque 
puncta H, @ coincident; Omnmia:igitur puncta utriusque pe- 
ripheriae, ‘adeoque totae -peripheriae, . et areae circulorum 
congruunt, ac preinde (I. 8. Ax.) sequales sunt. Cf, Pflei 
derer. de dimens. citcul. P. IL: Tub. 1790. p, 4. Aliter ita; 
sì positis iisdem ac. anto, cireulisgue sibi eodem modo aptatis, 
sumere velis, punctum‘ # non congruere cum puacto @ in 
peripheria + cadet igiter vel extra vel intra circulum, "centro 
Z radio Z4=FA4 descriptum, adooque erit vel TH>Z@0, vel 
THX<Z9, quod utrumque fieri nequit, quum ètiam ponatur 
TH=Z0. Cf. Pfieiderer, l. c. Caeterum Campanus in ipsa 
definitione. addit: mafores circuli sunt, quorum diametri sunt 
maiores, minores, quorum diametri minores, Quod ipsum 
definitipni etiam subiunguni Clevius, Orontius Trincue, Bil- 
lingsley, Boreltini. Atque’ id quidem simili ratione probari 
poterit. Ex conversa gnoque huius propasitionis valet: mempe 
circuli aequales .diametros quoque ct -sémidiametroa invicem 
habent aequales; et prout quis. circulus ‘maior, minor sit al- 
Aero, illius etiam diameter maior, minor erit diametro. huius, 
quod facile per indivectum «demonstrabitùr, et notatum est a 
Bonellio, et, quoad circulog.agqualeg , a (Giordano da Bitonto, 


N 
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2, Recta circulum contingere .dicitur, quae. tape 
gens circulum et producta circulum non secat, - 

3. Circuli contingere sese dicuntur, qui se tan 
gentes sese non sécant. 


DEFIN. IL ' | 
. Robert, Simson. ad definitiones libri quarti notat, quod 

fam hic observari meretur, Euclidem non promiscue nti vo» 
cibus drrsofa: et spdarsota:. Nempe, quando punctum ali- 
quod positum est in recta, aut alia quavis linea, tum punctum 
illud' apud geometras graecos dinzeoda: tanzere dicitur cam li» 
neam: et quando recta, aut circulus circulo quoque modo oc- 
currit, alter alterum @7reodac dicitur. Quando vero recta et 
circulus occurrit circulo ita, ut ipsum non ‘secet, dicitur 
#paregdas, contingere circulum. Paucis tantum locis, n&mpe 
in Defin. IV. 5, et in HI, 18, et III. 19. in textu graeco ver- 
bum simplex mutafidam esse in compositum monet Rob. 
Simson. Quod ipsum etiam fieri debet in expositione propo- 
sitionum HI. 11. HL 12. Et reapse in Prop. II. 11, III. 12. 
et III, 18: Codex a Peyrardi habet verbum compositum, quo 
ipso confirmatur Simsonis observatio, Caeterum recta circu-' 
dum, quod praemittendum erat, in puncto aliquo secare ‘di. 
gitur, si recta et circulus iliud quidem punctum commune 
habeant, at puncta rectae, quae huic puncto commuri adia- 
gent, ex una parte puncti istins communis intra — ex altera 
pxtra circulum posita sint. Et recta cìrculum contingere di- 
citur, quae circulo in aliquo puncto - occurreris eum in los 
puncio non secet: nusquam enim secare, demum III. 18, coll. 


III, 16. probetor 


DEF IN. II, . 


- Stmilicer lis, quae sub finem definitionis praecedentis 
diximua, addi -potest: a) Si duo circuli punctum aliquod com- 
apune habeant, ea vero puncta unius circuli, quae isti puncto 
communi proxima sunt, ex una puncti. communis parto extra 
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alterum cirbalumo » ex altera vero eius parte intra alterum cîr- 
culum posita sint; tum duo isti circuli in puneto hoc com- 
muvi se invicem secare dicuntur. b) Et duo circuli se in 
puncto aliquo contingere dicuntur, si punctum illud commune 
habeant, neque in co sé sccont i. e. si ea puncta unius cir- 
culi, quae ex utraque parte isti punoto proxima sunt, vel éx 
utraquo parte extra alterum circulom, wel ex utraque parte 
intra alterum circutam posita sint: (nusq@um enim secare, 
quod. hic Eudlides sumit, probandum demumì-ferit). c) Et 
quidem' duo circuli extra se in puncto aliquo contingere di- 
cuntur, si illnd quidem puncrum' commune habent, ea vero 
: puncta utriusnis circuli, quae! ill: puncto proxima sunt, ex 
Uutraque parte posita sint extra alterum ‘circulum. d) Duo 
contra circuli intra se in puncto aliquo contingere dicuntur, 
si illud punctum commune habeant, ea vero puncta unius 


circuli, quae isti puncto proxima sunt, ex ntraque parte po- 
I 


- 
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A." In circulo aequaliter distare a centro rectaefdi- 
curtur, quando perpendiculares - ex centro sd ipsas 
ductae aequales sunt. | 

5. Magis autem. distare dicitur ea in quana maior 
perpendicularis incidit. . 

6. Segmentum circuli est figura contenta recta cet 
circuli circumferentia, 

7. Angulus autem segmenti est, qui continetur 
recta et circuli circumferentia. 

8, Angulus autem in segmento est, quando in 
circumferentia segmenti sumitur aliquod puuctum, et 
ab ipso ad terminos rectae, quae est basis segmenti, 
coniunguntur rectae 9 sagra ab iunctis rectis 8 con- 
tentus, . 

9. Quando autem rectae angulum continentes ab. 
.8cindunt aliquam circamferentiam , illi dicitur insistere 


angulus, 


sita sint intra alterum circulum (adeoque ea puncta alterius 
circuli, quae isti puncto proxima sunt, ex utraque parte po- 
sita sint ‘extra alterum circulum). CI. Apollonii de Taction. 
quae supersunt. Gothao 1795. p.-04, 35. 


s 


DEFIN. IV. va 
Quas hic et in sequentibus Euclides rectas in circulo ve- 


cat, alii etiam rectas circulo inscriptàs, vel chordas circuli 
.appellare solent. 


| DEFIN. VI. 
Conferautur, quae diximus ad Def, I. 19. 


ZA 
LI 
. 


\ DETIN. VII. 


_Hanc definitionem pariter ac propositionam III. 16. et 
JII. 51. additamenta ad angulos semicirculi et segmentorum, 


LI 


? 
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li. Topevs dè xuxdov doriv,. Svav mods edi név- 
toa toò xUxdov covered yuviay xò seoierouevov 
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Toù dodivros xUxdov co gevT0oy svoctv. 

“Eovw d dotele «ixdog d ABI del di coÙ d ABI 
euxdov cò névtpov evgety. 

Aumydo vs ele avcov wg Ervyev evdria L AB, 
ne) vstuilodt dixo saro 0 4 ‘onpelor , mob atto tod 
4 vj AB no0g 60d0s Sha ga TA, sal dirxda énì 
vo E, uo) seruiodw 9) TE dixa nare vo Z ue 
de: co Z xevT0OY tovì vo ABI uvudov. 

«Mr po, "dA sì duvavov Éorw 0. H, xa) ine- 
Cevydwoay ci HA, H4, HB. Ko) sane ion torìy 


. spectantia, adulterina esse, non temere quem stspicari, iam 
Viota pronunciavit (Opp. p. 386) Pdeiderer, Thes, inaug. 
Tub, 1783, Th, 7, Et expungi pmnino poterant ‘ex Elemen. 
' ris, quod etiam fecit Playfair (Elem. of Geom. contain. the 
first 6, {Books of Euclid, 1795. p. 374.), nisi variao, quibus 
ortum' dedere, disputationes historicam: eorum notitiam ne- 
cessriam redderent. Plura vide in: exoursu ad finom huius 
libri. ” 
DEFIN. XI. 

Haeo definitio demium post IH. 241. plenius intelligetur, 
ubi ostensum fuerit, angulos in eodem circuli segmento esse 
inter s0 aequales. 

> PROPOSITIO I 

.©bs. Rob, Simson. ad hano propositionem monet, esse, 
qui contra demonstrationes apagogicas, seu indirectas nimis 
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a 10. Sector cireulî estz quando ad téntrim tirculi 


positus est angulus, figura cori:enta rectis angulum, 


continentibus. et circumferentia ab ipsis intercepta, 

11. Similia segmenta circuli sunt, quae capiunt 
aequales angulos; vel in quibuè anguli aequales. inter 
se sunt. | ) 


PROPOSITIO I, chig. 208.) 


* Dari circuli centrum invenire. - 


. Sit datus circulus ,4BI; oportet igitur ABI cira 
tuli centrum invenire. . . 

Ducatut in ipso utcunque recta aliqua. AB; et se 
cetur bifariam in pugcte 4 (I. 10.), et a 4 rectae 
AB ad rectos ducatur I (I. 11.), et producatur în 
E, et. secetur TE bifariam in Z Cd. 10.); dico Z 
centrum esse circuli ABT. - 

Non enim, sed , si fieri potest, sit H, et iurgan- 
tur HA, H4, HB. Et quoniam aequalis est Ad 


severe; et quidern imperite disputent (Ramam potissimum 
- innuere videtur), non animadvertentes ; quaedam nulla alia 
ratione demonstrari posse. | Cuiua rei exemplum .esse  putat 
hanc propositionem, cuius directa demonstratio afferri nequeats 
Nempe praeter circuli definitionem nullum esse principium 

de circulo, ex quo demonstrationent directam sive indirbetata 
conficere liceat. . Ex hac itague definitione. et propositionibus 
ante demonstratis., necesse esse demonstrationem derivare, 
Quum igitur non liceat assumere, puuctum'in constructione , 
inventum esse centrum (hoc quippe demonstrandum demum 
esse) manifestum este, punctum aliud tanquam centrum assu= 
mendum esse, et, ai ex hoc assumto absurdum aliquod 80- 
quatur, tum gssumtum utcunque punctum nen esse centrumi 
Atque ita patere , necessitatem demonstrationis Andirectae. Aty 
«quamvis in, eo Rob. Simsoni facilet consentiamus, nibil ix 


x 
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n Ad ci AB, MoLv7 dè 1 7 AH, dv0 dr ai A&, 4H 
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HOPIZMA. 
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tauvovone orì to xevtoov toù xUxiov. 


demonstratione indirecta teprehendi: posse, quae potius dire- 
ctam e0 adhue superare videtur, quod directa plerumque tan- 
tan evincat, rerh aliquam. ita esse, indirectà etiam rem 
aliter asse non posse; et quamvis etiam in hac propositione de- 
monstrationem indirectam maxime convenire largiamu, (quippe 
eius’ pars, prior est fere negativa, wempe: centrum circuli non 
. ‘esso potest nisi in recta e media basi ad angulos rectos basi 
erecta}', id tamen Rob. Simson. non evicisse videtur, nullam 
esse posse directam huius' propositionis ‘demonstrationem. 
Quin collatis iis, quae I. 26. Cor. 5. ét 6. dicta sunt, omnino 
directa nostrae ptopositionis demonstratio exhiberi posse vide- 
tur. Ducta nempe in-circulo recta quacunque 48, quam 
rectae e centro ad £ et 2 ductae zequales sint 1. Def 15, et. 16, 
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rectae 48, comurnunis autem 47 duae utique 44, 
AH duabus Hd4, d4B.aequales sunt; utraque utrique; 
et ‘basis HA basi 7/B est acqualis (I. Def. 15. et 16,), 
sunt enim ex centro 7; angulus igitur 44/1 angulo 
HAB aequalis‘‘est (I. 8.).- Quando autem recta in 
rectam insistens deinceps angulos’ aequales inter se 
facit, rectus utetgne aequalium est (I. Def. 10.); re- 
ctus igitir est 77/B. Est autem et ZAB reciusj 
aequalis igitur est‘Z/B angulo HAB, maior miuori, 
quod fieri non potest (I. Ax. 9.).. Igitàr 77 non est 
centrrim circuli 48". Similiter autem ostendemusy 
neque aliud quoddam praeter Z. 

Ergo punctum Z est centrum ABI" circuli. Quod 
opoitebat facere, | 


COROLLARIUM. 
Ex hoc evideris. est,. si in circulo recta quaedam 
reotam quandam bifariam et ad rectos secet, in secante 
esse centrum circuli. 


triangulum his rectis et basi 48 contentum aequicrurum, adeo- 
que eius vertex i. e. centrum circuli necessario erit in recta 
EA’, quas e media basi ad angulos rectos basi erigitur (I. 
265: Cor. 6.). Quae cum circulo necessario occurrere debest 
im duobus saltim panctis (I. Ax. 13.) occurrat ei in panctis 
E, IF: et quum centrum cixculi ab his punctis aequaliter ab- 
esse debeat (I. Def. 15. et 16.) situm illud erit necessavio in 
medi4 EF. (Hoc ipsum, nempe-centrum circuli*(postquam 
demonsratum fnit esse illud io recta £Z) esse debere in media 
ET, in demonstratione textus graeci supponitur magis quam 
ostenditur. -Expresse tamen id ‘addidit Campamus, Cottsins, 
Boerma:mus, aliique.) Si:tamen quis acrius insistere, et con- 
tendere velit, ita te indirectam demonstrationis reiectum tan- 
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0 vu vu I 
tum esse ad I. 26. Cor. 6. nolim equidem pertinacius _dispu- 
tare, quamvis certum sit, immediatam certe ‘nostra: proposi» 
tionis demonstrationem esse directam. Poterat etiam res sino 
L 26, Cor. f ita absolvi, Quum triangula, quae efficiuntur, 
sì e centro circuli ducantur rectae ad duo quaecunque pupcta 
4,Bin circulo, et ad punctum 4 , quod ductam AB bisecat, 


. sint aequalia, et nominatim angulos ad 4 habeant aequales (I. 


8.), uterque angulorum ad 4, i. e. angulorum, quem recta 
ex centro ad 4 ducta cum AB efficit,. rectus erit (I. 13.), vel 
—centrum circuli necessario positum erit, in. recta per 4 per 
pendicalarite ad AB ducta: unde reliqua ut supra consequena. 
tur. . Cf Thom. Simpson. Elem. of, Geom. Lond. 1800.. III 


_- 
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PROPOSITIO Il (Fig. 206) 

Sî in circuli circumferentia sumantur duo quaelibèi 


puncta, recta haec puncta coniungens cadet intra cira 
culum. l 


Sit circulus ABI s et in circimferentia ipsius sl» 


| mantur duo quaelibet puncta 4, 2; dico rectam à 


puntto A ad B ‘ductam cacere intra circulum. 


Not enim; sed si fieri potest, cddat « extra ut AE, 
et sumatur (III. 1.) centrum circuli ABI, et sit 4, 
iunganturque AA, 4B, et ducatur 4ZE. 


, Et quota 44 aequalis est 4B) aequalis igitut 
et angulus A4E angulo 4BE d. 5.); et quoniam 
trianguli 4AE unum làitus 4EB producitur; maior 
igitur est angulus AB angulo A44E (I. 16.). Ae» 
qualis autem 4A4E angulo A4BE; maiot igitur. est 
AEB angulo 4BE. Maiorém autem angulum maius 
latus subtengit (I, 18.)3 imaior igitur est 4B recta . 
AE. Aequalis autem 4B rectae 4Z di. Def, 15.)j 


Prop. 2, Cor: Siquis auibim ditat, hahc iderioristrationem 
analyticam potius esse, quam syatheticam, conira motiuerimy 
quum centram in quovis circulo esse debere; ex ipsa circuli 
definitione pateà, et analysis iam Ostenderit; iljud nuspiam 
‘esse posse s quam in perpendiculo ex 4 ad 48 erécto, synthe: 
sin, quae ex hac analysi isamediate fluit, èt nihil sumit; quod. 
non ante probatum fuerit fieri posse, hoc casu nova uiterioré 
demonstratione hand egere. 

Priettr Cor, Î1. in ipsis elementis exbibitvizo addi sdiuò 
potest hoc,Cor. 2; In oirculo non nisi unum centrum essé 
potest. Si enim praeter cenîrum Z fuerit aliud MH, erit 74 
pariter ac Z4 ad AB peipendicularis, quod fieri riequit Ii dii 

Ss - 
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dE, " èdvewy nie psitovos, 0n80 Eoviv idivaro. 


Qu dea i) vn0 100 A in vo B èsutevyrupevy sv- 


Isia èxtoc mecelto zoù xUxdov. "Opòiws da deltouer, 
Gu ovdi tr ovaie TS repupegelas' Èyros uoa ne. 
oeitgt "Edy dea nixdov, sol ve eb. 


HPOTAZIE pi. 


*Eay è uvadto svdeia ric did c0Ù ipod eu 


-» 


» delay vuva #7) dia voù xevtRoU diga TEHIT, naò 71006 
sedie oUrrv vepver mal Saw 30005 sede VT 


séuvy, xaò diga avo] cépvet. l 

Eco xvudos È ABI, uùì èy arò evdsid dé 
de’ 100 uEVTQOV g TA sUdeiay tea toi dia tOÙ 
UEvTQ0U tv AB diga Cep stia varo t0 Z onusioy. 
Mépw dtt al me6s dedes aùtv céuvet. 

Elhjp9u quo to sevTgOY toù ABI uvxdov, nel 
éotw t0 E, xal insbevydwowy oi EA, EB. 

Koal &uel Toy sovv 1 AZ vj ZB, xowvn dè 7 
ZE, duo dn) dvolv io slo, xal Bdows 1 EA Buoe 


«] EB ion, quvio [eoa 7 vsro AZE puvia 13 vano 
. EZB ioy toviv. (Ovav dè evdsia èîn' sdeiav ova- 


Pelon rac Bebe yovias îoag dMiydars sto, 6097 


| enartga toy Towy yuvusw sotiw° 00d7 Goa toriv ixa+ 


tion cuv Uno AZE, BZE. ‘H T4 doo dia rod 
xévtoov odoa vv ‘AB pr dé qoù séviGov odoay 


diyo téuvovoa, sal rgos dedas av téuver. 


\ 


Cor. 2. sin autem in ipsa ELP praeter Z aliud punctum centrum 


esse posse statueris, récta ZI in «duobis punctis bisecabitur, 
quod fieri nequit I. Ax. 7. et 9.. 


PROPOSITIO Il. 
Obs. Generalius! haec propositio ita exprimi et direcie 
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maior igitut est AZ rectà AE; minor maiores quod 
fieri nequit. Itaque rectà ab A ad B ducta non cadet 
extra circulutà. Similiter ostendémtis, neque în ipsanà 
circumferentiani cadere; intus igitur cadet, I igitut 
circuli ett. | 

PRObBOSITIO Ni, (Fig. 208) 

Si in circhilo recta aliqua per, centrim ducta rectarii 
aliquam non per centrum ductam lifariam secet, et 
ad angulos Yectos ipsamì secat; et si eam ad anguilos 
rectos SEecet, et: bifariam ipsam secat. 

Sit circulus, ABI, ét in ipso recta aliqua. PA per 
centrum ducta; rectam aliquam 4B non per centrum 
dactam bifariam secet in puncto Z; dico et ad ‘angie 
los rectos ipsam sgcaré. 

Sumatur enim centrum circuli ABI” , et sit 77 et 
iungantur E4; EB: | : 

Et quoniam AZ aequalis est ZB; commis ari 
tem ZE, duae utique duabus aequales sunt, et basis 
EA bùsi EB aequalis; angulus igitur AZE angulo 
EZB aequalis est (I..8.), Quando autem reécta super 
rectam insistens angulos deinceps aèquales inter se” 
facit; recius uterqie aequalium angulorunì est (I. Def. 
| 10.); rectus igitut est uterque angulorum AZE, 

BZE: Ergo TÀ pet centrum ducta rectam 48 non 
‘per centrum ductani bifariam secanss et ad angulo» 
rettos ipsam secati 
demonsiigri poterit : sì recta aliqua per duo punctà 4, 8 
fig. 207. in circuli circumferentia posita transeat, omnia huius 
“ x'ectae pulicta inter A et B positasintra circulum: omnia autem 
puncta in rectà productà suinta) extra circulum erunt. Sit 
enim E , Buneru huius rectac quodcunque inter d et B, pb 


N 


- 
d DI 


diya. 
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"Alia di) uod ij TA vi)y AB 006 00906 vapyéru* 
déym ov ual diya avv vépver, ove Bovv, due i0y 
terlv sj AZ vj ZB.. 

Tuv yae aùrdov sctoonevasdivear , tnt tor èory 


ij EA «j EB, toy'ovì xaì puvia 9) vo EAZ vi 


ino EBZ. “Ecu dèi xa) 609) 7) vnò AZE 60%j 
tj.iao BZE toy do doa soiyave tovi vi EAZ, 
EZB tas duo yuvias dvol pavicis icas trovta, xal 
puav schevoov pid. tAsuod Tonvs xowvny usvov yy 
EZ, vsrovelvovoav lino piav civ lvov.yovuiv: nol 
Tae Zone dex mievoos vaic Aouwraîg svhevoate i00s 
FIT lor deu 7 AZ vj ZB. ‘Edy dea ld valo; 


mel Ta sie» 


DE MPOTASZIE 4. 


°Edy èv nindw dio sitbeiue vélivacw dàldae, 
un da voò EVTOOU ovace od cepwovow di Aaphos 


"Eocw uixdog d ABTA, xa} èy avrò dve eÙdeloi 


. 0 Al, BA vepyetmooy dilyhas xavo 0 E onuetovy 
fa) due toò xévtgov odow. dega ove 00 céuvovow 
@dAyhag diga» . i 


Ei yio duvaroy , TEuvETICOY diliftas diya, Sere 
bonx elvar ud pèv AE vj ET, cpv dè BE vj E4 


occurrat [4E citcalo in puncto H, ductisque e centro 4 rectis 


Adi, 4B, gE erunt 44, 4B aequales (I. Def. 15.) adeoque, 


d ABazA4BA (1..5.). At AEA>ABA (I. 16.). Ttaque etiam 
4FAS>44B, adeoque: dA>4E (I. 18.). Et quum 44=4H 


‘ (I. Def, 15.), etît etiam 4H54E, adeoque E intra circu- 


lam: Eodem modo si sumatur in recta AB producta punctum 

quodcunque Z, et ducatur tecta 4Z, quae circulo occurrat în 

@, erit ang. 4ZB<A4BA '(I, 16.) i. e, <44Z, adeoque (I. 
21 . i cu. 


\ 
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Quodsi autem -I°4 rectam AB ad angulos rectos. 
secet; dico et bifariam ipsam, secare, hoc est, nequa- 
Jem. esse 47 rectae ZB. x 

Tisdem enim constructis, quoniam aequalis est EA 
rectae EB (I. Def. 15.), aequalis est et angulus EAZ 
angulo EBZ (I. 5.). Eòt autem et angulus rectus 
AZE recto BZE aequalis; duo igitur triangula sunt 
EAZ,.EZR duos angulos duobus angulis acquales 
habentia, et unum latus uni lateri aequale, commune 
ipsis EZ, subtendens unum aequalium angulorumì; 
et reliqua igitur latera reliquis lateribus aequalia ha- 
bebunt (I. 26.); dequalis igitur est Af ipsi ZB. Si 
igitur in circulo etc. 


PROPOSITIO .IV, (Fig, 210.) 


Si in circulo duae rectae sese secent, non per ‘cene 
tram ductae, sese hon secabunt bifariam. 

Sit circulus ABI; et in ipso duaè rectae AT, 
BA sese secent in È puncto, non per centrum ductae, 
dico eas sese non eecare bifariam. 

Si enim fieri potest, sese secent bifariam, ita ut 
AE quidem aequalis sit E", et BE rectae EA; et 


18.) 44<4Z, vel 40<4Z, ac proinde ‘punctum Z cxtra- 
circulum. ‘ Cf, Clavius ad h. l, Quadsi récta per ocentrum 
transcat, res per se patet. —.< \ 

. Cor. 1. Recta circulum in pluribus quam duobus pun- 
‘cris secare, vel generalius plura quam duo puncta cum cir- 
. culo -communia habere nequit: per tria itaque punctain cadem 
recta posita circulus non potest transire, aut describi. Cf 
I. 16. Cor. . 


#. 
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sab pito to néveoov to AB’YA xixdov, al 
ovo to Zi sot erebevy 9 7 ZEN 

Enel ‘odv eddela tie dia tov nereoov " ZE s%- 
Pelev viva mi) did toù xéveoov ayv AT diza viper, 
sal 006 dodas aUrnv vsuel ded dea toviv. 9] Vrro 
ZEA, Iouy 4 èrneì svdela vis ] ZE evdsiov vva 
syv BA pi dea tov AEPFOOY diza cepwe , NL T00g 
dodas aver Tépvet' d09 dea dl Uro ZEB. Edety9g 
dì val di varo ZEA 608° toy dee ij une LEA vij no 
ZEB, Y Qarav #j uessovi, osveo tovlv ddvaror. 
Ovx dea aî AT, BA véuvovow ciiydag diga. "Ecm 
Gea èv nada, xa va és. 


HPOTAZIZ È 


*Ecy duo uUxdoc siuvacw cAiove s 0U% É0taL 
avv rd auto xévtoor, 

duo rie svxdor o ABI, TA4H. reppiracar di- 
dhovs - uovo va B, I omposta: déyn ot ox Èovac 
ati to «Uro névroor. 

El r60 dvvasov, tw 0 E, rad. enetezio 9 
ET, xo derzda ) EZH ws kevyev. 


UA 


Cor, 2. Circuli citcumferentia est linea curva , i e, ne 
minima quidem eius pars reota est. 

Cot. 3, Recta, quae per punctum faliquod intra circu- 
lam ducitur, si opus est producta, circulum necessario in 
duobus punctis (I. Ax. 13.) nec-pluribus secabit, (Haec quo- 
que Corollaria e schedis PAeidereri.) | | 


PROPOSITIO HI. 


. ‘bs. Haec propositio est conversa III. 1. Cor. 1. idem- 
que pronunciat, quod I.:26. Cor. 1. et 2. 


Cor. $i duo circuli (Fig. 209.) ex gadem centro 4 des 
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sumatur centrum. ABITA circuli (IL & .), et sit Z, 
et iungatur ZE. 

‘ —@Quoniam igitur recta aliqua ZE per centrum re 
ctam aliquam AI non per centrum ductam bifariam 
secat, et ad angulos rectos ipsam secabit (II. 3.); 
rectus igitur est ZE44 Rursus, quoniam recta aliqua 
ZE rectam aliquam :B4 non per centrum ductam bi- 
fariam secat, et ad angulos rectos ipsam secat (III. 
3.) 3 rectus igitur est ZEB. Ostensus est autem st 

ZEA' rectusj aequalis igitur ZEA angulo ZEB, 
minor maiori, quod fieri nequit. AT’ BA igitur. sese 
non secant bifariam. Si igitur in circulo etc. 


PROPOSITIO V. (Fig. 211.) 


‘Sì duo circuli sese secent, non erit ipsorum idem 
centrum. 

Duo enim circuli ABI", T'AH sese secent fin pun... 
etis B, I; dico non esse ipsoram idem ceritrum. 


18. 


Si erim fieri potest, sit E, et iungatur El, et 
ducatur EZH. utcunque. ; 


scripti zin&, et recta aliqua sr interiorem circulum in punctis 
BI", adeoque (III. 2. Cor. d.} producta etiam exteriorem cir- 
culum in duobus punctis 4, £ secet, erunt eius segmenta 
B4, FE inter utrumque circulum intercepta aequalia. - Quodsi 
4E per centrum utriusque circuli transeat, adeoque 4E dia- 
meter unius BI alterius circuli sit, patet, ob 4A4=AB, et 
BA=-AF (I. Def. 15.), esse etiam A4—B4=AE-AF (I. 
Ax, 3.) i. e, 4B=I" . Sin autem 4E non per centrum trans- 
eat, demittatur ex centro 4 in I° perpendiculum AZ (I. 
12.), eritque ex nostra propositione 4Z=EZ, et BZ=/I5Z, 
ideoque 4Z-—BZ—-EZ—TZ (I. Ax. 3.) i, e. 4B—BF. Cla- 
._ vius ad h. Il. Gilbert. p. 115. 


, 
- . 
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Ka} ène) vo. E onpeloy uévogev 20vì od ABI 
uixdov, î0y tevlv 1) ÈI sj FEZ. Iolw, ine vò 
E omuetov xivtoov. taxi ve T'AH ubxiov, ion doviy 
gq TE vj EH, ‘Edeiy&y dè 1) ET uo) vj EZ io 
so) 7 ZE cea vj EH toy ig, 7 i c000y ij 
usibovi, osteo toriv dduvaror. OQvx do 0 E cn- 
psioy xéytooy tovì vaiv ABT s T4AH sugar, “Ea 
dea due, nol ve étsfe, | 


HPOTAZIEX È. 


*Ecy dio xUxdos Bpdrroveos cAdpiov tveoc, ova 
Fora: adrov TR AUTO sEvTOOY. 
duo yee nuxdos oî ABU, TA4E igasrricdwouy 


Apr «gra to F onpeiov: rd ep 0a ovs 0Ux ÉO7as 


urdiv FO aÙro sévr0oy. 

Et yeo duvarar, tor vò Z, noù suse 9 
ZF, uo Ungdo ws &rvyev ) ZEB. 

“Eneb pilu so Z omgstov ueveoov teri voi ABI 


. vuxhov, ton èoclv 7 ZI vj BZ. Ialw, sì vo Z 


enuelov sérseor tori vo TAE uvndov, ioy tosìv ZI 
vj ZE. ’Edsiyx3g dè no) j ZI vj ZB ioy xed dj 
ZE dou vj ZB teriw isy, 7 glarrwv vj peibovi, 
osseo tovly iduvarov. On deu 10 Z anusiov xéy- 
spos èov vv ABT, T4E uvudor. “Ecv dea dvo, 
val va bre. 


PROPOSITIO IV, 
Obs. Haec propositio ita intelligenda est: si non utraque 
per centrum transcat, nec utraque ab altera bisecabitur, CÉ 


: Pllekderor: 


PROPOSITIO VI. 


Qbs, Demonstratio . huius propositionis tacite sumere vis 
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° Et quoniam punctum E centrùm est circuli ABT, 
ET aequalia est -EZ (I, Def. 15.),' Rursws quoniam 
ingr E centrum est circali T4H, E acqualis 
ést EH (I: Def, 15.) Ostensa est autemet EJ ae. 
qualis EZ; et ZE igitur aequalis est E, minor 
majori, quod fieri nequit., Puhctum igitur E non 
est centrum circulorum ABI, TA4H, Si igitur 
duo ct; i 


PROPOSITIO VI. (Fig. 212.) 


Si duo circuli sese intra Gontingant, non erit ipso 
yum idem centrum., : * Ò 
| Duo enim circuli ABI, TAE se contingant in 
puncta L; 3 dico non esse ipsorum idem centrum. 


Si. enim Geri potest, sit Z , et iungatur QI, adi 
. ducatur‘utcumque ZEB. 


. Quoniam igitur punetum Z centrum est circuli 
ABI, aequalis est ZI rectae BZ (I. Def. 15.). 
Rursus, quoniam punctum Z centrum est circuli AE, 
acqualiz est ZI" rectàe ZE (I. Def, 15.). Ostensa 
ést autem et ZI ipsi ZB aequalis; et ZE igituro 
rectae ZB ‘est: aequalis, minor. maiori, quod fieri ne. 
quit. Punctum igitur Z non est centrum circulorum 
ABI , TAL. $i igitur duo etc, , 


detur, puncta E et B non, posse coincidere , vel circulos setin- . 
vicem in J° intus” eontingentes in nullo alio puncto convenire 
posse. Qubd quamvis verissimum sit, tamen.ab Euclide infra 
demum IH. 13. demonstratum est. Utraque autem propositie ‘ 
© «IMM. 5. et IU 6, iunctim et generalius ita demonstrari posse vi- 
dentur : si duo circuli ex eodem centro descripti sunt, nullum, 
punctum inter se commune habebuut. Quodsi enim panctui | 


DI 
I 


Ù 
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UPOTAZIZ $, 

*Ecw muxdov ni cis diapiroov') Ayp9 vi oy- 
pueiov 0 pr tore uévtooy coù uixdov, dò dè toù 
orpuelov wo0s ov xunidov ttoosttimmmar sUdeiai veve 
peziorn pèv Sover èp' 15 vo sévroov, thaziovy dè 7) 
doeny* civ di didwv, del 9) Eyytov vis dia cod niv- 
Toov tic asceoov ueibuv torir dvo dè uovov Tae 
dimò toù avrod onuelov mgosteooivta: m00g TOv xi- 
«dov, èp° éxatéoa tijs thayiotys. | 

"Ectw uvxhos 0 ABITA, diauetoos dè «rod tota 
) Ad, sal tn) vis Ad ciljpdw vi onpetov vo Z, 
6 un dove xévrgov ToÙ wundovi uévto0Ov ÎÌ to xxiov 
ora vò E, ual dò vo Z mooc vv AB€FA*uixdov 
. moosrurttetwoov evdelai tive ai ZB, ZT, ZH: 
Ziyow Ove peyiorn pév touv 1) ZA, Qayioty dè 7 
Zd cov dè Mov,  uèv ZB vis ZI peltovs 7 
Cè ZI vis ZH. bo | 
. ’Enele0ydocev yo cì BE, TE, HE.' 

Ka ère) mavtog copuvov ai duo misupal) xije 
doris peitovis siciv, al ‘EB, EZ, doa. vis BZ 
peibovés lov. ‘Ion dè ) AE vj BE, ai oa BE, 
EZ ica: sio vj AZ uetay cod n AZ vijè BZ. 
Ilchuy, ere) toy tovtv ) BE vj TE, xowvy dè ZE, 
duo d) «i BE, EZ dvol vois TE, EZ iv sic», 
| LAM so yavie q no BEZ puvies vis vno TEZ 


d . 

1) Verba: énì «76 dsanéreov, nisi otiosa iudicare velis, 
nihil aliud significare possunt, quam érròs cov sizdov. Quod- 
vis nempe punctum, quod in ipsa diametro haud saltim' in 
puncto eius.extremo gitum est, est etiam intra circulum et 
Vice versa. 


aliquod ipsis commune sit, punctum istud in utroque circulo 
a centro communi aequaliter distabit, At vero omnia puncta 


LI 
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PROPOSITIO VII. (Fig, 213.) 


Si in ‘diametro girculi sumatur aliquod punctum, 
, quod non sit centrum circuli, atque ab eo in circulum 
‘ cadant rectae quaedam, maxima quidem erit ea, in 
. qua centrum, minima vero reliqua; reliquarum autem, 
semper propinquior ‘ei, quae per centrum remotiore 
maior est; binaeque tantum atquales ab eodem puncta 
cadent in circulum ex utraque parte minimae. 


Sit circulus ABITA, diameter autem ipsius sit 44, 
et in ipsa 44 sumatur aliquod punctum Z, quod non 
sit centrum circuli, centrum autem circuli sit E, et 
a Z in ABTA circulum cadant rectae quaedam ZB, 
ZI, ZH; dica maximam quidem esse ZA, mini. 
mam vero Z4; reliquarum autem ZB quidem ma- 
iorem quam Zl'; et ZI quam ZH. 


tungantur enim BE, TE, HE. 

Et quoniam omnis trianguli duo latera reliquo ma- 
iora sunt (I. 20.) erunt #8; EZ maiores, quam BZ, 
Est autem A£ aequalis BE (I. Def. 15.); ergo BE, 
EZ aequales sunt ipsi AZ; maior igitur est AZ 
quam BZ. Rursus, quoniam BE aequalis est TE, 
communis autem: ZE, duae BE; EZ duabus TE. 
EZ aequales sunt. Sed et angulus BEZ angulo MEZ 


utriusque circuli a centro acqualiter distart ac punctum illud, 
, commune (I. Def. 15.). Quare omnia puncta communia erunt 
utrique circulo » neque iam duo, sed unus circulus descripens 
erit, quod est contra hypothesin. Hinc consequitur, si duo 
‘ firculi se invicem secent, vel contingant, vel, ut generalius 
enunciemus, punctum aliquod commune habeant, ipsorum 
idem centrum non esse. (Apollonii de Taction. quae super 
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psibur Baow Lili ti BZ Bacewc tije TZ usitav 
tovivi dia va aura 0) naò 7 TZ vis HZ petto 
_ four, 

- How, tree al HZ, ZE vis EH peitovis sicu, 
îoy dì 7 EH vj Ed ai ao0 HZ, ZE vis EA pei 
tovés eicuv. Kowy dpygjodo 7 EZ: doww coa ] 
l HZ dAomys vie ZA peitav toviv. Meyioty pèv d00 

9 ZA èhaziovy dè 1 ZA peibav dè 9) uèv ZB sie 
ZI, n 0: ZT vi ZH. ! 

Adiyu ot ual mo voù Z cpusiov dvo ponov Tows 
stpogteco inte tooc voy ABDA uvxhov, îp énateoa 
«ue Zd shayiotrs. Zuveocaro yo noos vj EZ 
evdsia, na meoc euri onpal sé E, vi dro 
HEZ perio ic) 7) vno ZEO, wai srstevta 7 Za. 
Ene od îog tosìv ) HE «i E8, x0v7) dè 1 EZ, 
dio d) «i HE, EZ dvoì vete OE, EZ ica sivì, 
uo yuvia 7 vnò HEZ yuvia vj inò OEZ tor 
facs doc 1 ZH fas vj ZO lion toviv. Atyw dn 
du vi ZH Gian doy ov mposrisasitae IT00G TOY NY- 
nioy dro cod Z onusiov. Ei yao duvaror, qoos- 


| sumera ) ZK. Ko ènsì 1 ZK Vi ZH Zovìv î0y, 


alle pèv ua) 7 ZO «ij ZH sol 1 ZK è dea vi QZ 
éotiv don, n èypiov vijs da of nevegov Ti drsursgoY 
‘ Foy, Osveo adUrator. 

"H sel ovtws. Eneteiytu X EK. Kalèmei don 
èoviv ) HE vj EK, or] Oè 9, EZ, ak Pacs 1 


_ .sunt, Gothae 1795. Lemm. A. P. 39.) Austin, observat; pro- 


positionem III, 6. manifesto etiam locum habere,- quum duo 
circuli se extra contingant, neque itaque restringendam fuisso 
ad cum casum, quo se intus contingant, et deinde Prop, 5. et 
6, una demonstratiane comprehendit. Quod tamen observatio- 
° nem illam attinet, iam Clavius monuit, Euclidem proposuisse 
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maior; basis “îgitur BZ basi I°Z maior est ql A). 
Ex cadera ? ratione et L. Z maior est quiatà HZ. 


: Rursns quoniam HZ, ZE maiares sunt iam 
EH, aequalis nutem E ipsi E4; erunt HZ, ZE 


miaiores quam .E4. Communis auferatir EZ; reliqua 


igitur HZ reliqua ZA maiorest. Maxima igitur 14, 
minima vero ZA; maior autem ZB quan ZI, 
ZT quam ZHA 
Dico et a'puncto Z duas tantuîn aecuales caderè 

in circiluam ABI, ex ‘utraque parte minimae Z4. 
Constituatur enim (I. 23.) ad rectam EZ; et ad puns 
Ctum in ea Ei s angulo Z7EZ aequalis ZEGO, et iune . 
gatur Z60. Quoniam igitur ZE aequalis est E0, 
communis autem EZ, duae HE, EZ duabus 0E, 
LZ aequales sunt; et angulus HEZ angulo 0EZ 
 aequalis; basis igitur ZH basi ZO aequalis est (I. 4). 
Dico autem ipsi Z/7 aliam aequalem non cadere in 
circulum a- puncto Z. Si enim fieri potest, cadat ZK, 
Et quoniam ZK aequalis est ZH, sed et ZO ipsi 
ZH; et ZK igitur ipsi 0Z est aequalis, videlicet 
propinquior ei quae per centrum remotiori s quod fieri 
neque 

- Vel et hoc modo. tungatur EK. Et quoniam HR 
‘aequalis est EX, communis autem £Z, et-basis ZH 


‘hoc theorema de circulis duntaxat intus se contingentibus, quos 

miam eirculorum extra se contingentium idem centrum esse. 
non posse manifestum sit. 

: -PROPOSITI1O VII, . 

O bs. Duas, ex \utraque parte minimae, aequiales esse, 

Euglides ait, cas nempe, quae aequales angulos efficiunt cum 


DI 
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ZH Face Ti ZK ton° yavia dea n sind HEZ ge 
vi vj:vno KEZ ion toviv “AN ij inté HEZ I 
no ZEO èstv ton sc, 7 vro ZEO d dou Ty) Uso 
KEZ toro toy, 7 Dartay Ti ueibove, orteg torìy 
uduvaroyi  Qux oa ano toù Z onuelov ertga tig 
moogreosita:, 006 toy uvxdov i ion vj HZ: piu Uew, 
povr. ‘“Eav von xUsdov, al vo 10 ° 


IPOTAZIE è 


Eov ubulov ipo vi oypsiov èxros, uno FP 
toù oyhetov vpoc tov uvalov diajBuvory evdzial ci- 
ves, ww pia puèv dia toù utvigov, ai dè Aomraì ws 
Seuys tv pv no0g TV uotdgi ‘megipigiutv rtgo6> 
velrmtovonv i eVPety peyioti pev tovev 9 did cod 
uevtoov:, tav dè adltov, ati 9 èypiov ij. dia toù 
Mévigot, vije dirutegov usisov tou tuv dè noos vg 
xUOTi]Y rEPLPEGELAY MOOSITIATOVINY Udi èlaziory 
uev doviv ') uevatu toù te ogueivv val tig due 
toov: tuv dè GAdww; del m tyyioy tie “haxlorye vie 
amutesor tatiw èhertuv. Avo dè uovov loci cano dd 
oiyueiov moogmendiviai TPOG £0v auadov, îp° éxareon 
bye &hoyiotye. 

"Ectw xixhos 0 ABI, i où ABT pra ti 
bnjisioy nto 10 4, (xa) an avtoù dinxdwvav ev- 
Beioi. vuvéc m00g tov svudov 1) ci AA, dE; AZ, AT; 
éov (dì 7 dA da voÙ néyroor' déyw ott voy pèv 


1) Verba: ade tiv nixdor, ‘quis Peytird. tum Cod. a. 
tmittit, ex edd. Oxon. et Basil. restituimus. 


minima, Nempée in AA EZO, EZH est (I.114.) angula» 
EZO—=EZH, adeoquo et 4Z0=4ZH (I. 13.). .Cacterum ex 
hac etiam piopositione consequitur, quod iam III. 1, Cor. Z. 
deduximus, cirtulum non nisi unum centruib habere. 
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besi ZK acqualis; angulus igitir 77ZZ angulo KEZ 
agqualis est (I. 8.). Sed HEZ angulo ZEO est ae- 
qualis.; et ZE®O igitur angulo KEZ est atqualis, mis 
mor imaidri; quod fieri non potest. Quare a puncto 
Z non cadet alia [recta in circulum aequalis-ipsi HZ; 
unà igitur sola Si igitur circulìi etc; 


PROPOSITIO VIII. (Fig. 214%) 
Si extra circulunì suntatur aliquod punctum; ab 
ipso [attem puncto ad. circulum ducantur rectaè quae- 
damn; quaruim rna per centrum, reliquae autem utcun- 
quej earum quidem, quae ad concavam circumferen- 
tiam cadunt; rectarum maxima est quae per centrum; 
reliquarum ‘auten, semper .propinquior ei ‘quae per 
centrum remotiore maior erit; eariùm vero, quae in 
in convexdm circumferentiam -cadunt, rectarum, mi» 
nima est quae inter punctum et diametrum; reliqua» 
rum auteni;: semper propinquior® minimaè jremotiore 
est minor. 'Birae autem tantum aequales a puncto 
cadent in circalum, ex utraqué parte minimae. 


Sit circulus ABI", et extra ipsum suniattir pun» 
ctum aliquod 4, et ab eo. ducantur ad circulum rectae 


quaedam 44, 4E, 4Z, AT"; sit autem AA percen- 


trum; dico taàrutà quidem, quae in AEZT corca» 


Cer. Nullum itaque intra tirculum punctum est, praeter 


centrum, a quo: plures, quam binae rectae aequales ad circum= . 


ferentiami circuli duci possunt. 
. 1 
;-- PROPOSITIO VI. 
O b:s..1. Quaenam circumferentiae pars concava, quae» 
mam convexa sit, hic ut vulgo notaum suppositur, et definitus 


N 
a | 


LI 
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Hrpog tv AEZI uoilyy mepigiperav ISPOSITISTOLTOAI 


, sUdev peyiovy uiv tas 1) dia toù révegov 9 dA° 


cel dè 3 Eyzuov vie dia coù mevtoov tie amutegor 
guetbay corni , 9] pèv dE vis AZ, | 9 4Z je AI 
vi dè reeos èyv OAKH uvovgy rrsprpégenad meod- 
SULILTOVOWY evIsiv thaziorg uèv y 4H, y pevaby 
où onusiov. dA mai vic diapiroov AH vsb dè 1) 
‘ &yygiov vie AH thayiovys tietrwy èori ts GTLUTEROV, 
_9 pèv dK are 44; d dè AA vie 40. 

Edyg9a reo vd’ miyrgov vo ABI sindov; val 
toro vo M° nai inebevidwcav. ai ME, MZ; MI, 
MK, MA, M6.. 

Kai èrel ton toviv ) AM ti EM, kotw "pos 
welode + MA: 1) dea AA ion ov caie EM . MA. 
di dì EM, MA vijs EA peltovis elor ual 9 4A 
coo js EA peitav coviv. Iladw., èed 104. dovly «i 
EM vj .ZM; son noocutiodo 7 MI, ai EM; M4 
doo vaié ZM È MA îoae elol, ual yuvia 9) suo  EMÀ 
yoviae vije.vno ZMA pieibay. totiv Boo dea 
BA favews ene ZA peibov tovivi ‘“Opuoins d) det- 
bop , ovi «o 9 ZA vie TA pettov éoue peyiven 
uèv doo ) dA, peitav dè i uev AE vie AZ, n dè 
AZ TyS AF. % 

Koi ènst oi MK, Kd vie MÀ usitovie siglò 
toy dè 7 MH vj MK, dom) aoa 3 KA dose 78 
H4 pueitov èoviv: ugve val 7 AH «qs 4K tae000y 
dorìv, thayiotn dou toviv. Kal ènel Totyovov où 
MAA in urds civ mdevodv vie MA, dvo 'evbelat 
ivvòs vuveort9 jon oî MK, KA, | ai dopu MK, 


 titriusque terminus demurh post TI. 17. exhiberi porest. Cae- 
terum omfiis. mentio concavac, aut convexae cireumferentiaò 
partis evitari poterat in hunc fere modum: Si e puncto alique 


li 
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4 
' 


varo circumferentiam tadunt, rectarurn maximam esse 
AA, quae per centrumj semper autem propinquior ei 
quae per centrum remotiore maior erit, nempe 4E 
maior quam 4Z, et 4Z quam dl’; earam autem, 
«quae in OAKH convexam ‘circumferentiam cadunt, 
reetarums minima quidem 4/7, quae inter ‘punctum 
4 et diametrum AH; semper autem propi{quior ipsi . 
AH minimae minor est remotiore, AK quidem minor 
quam dA, et 44 quam 40. 
Sumatur enim centrum circuli ABT CI, 1.); et 
sit M: et iungantur MZ, MZ, MI, MK, MA, MO. 


Et quoniam aequalis est AM ipsi Z.M (I. Def. 15.) 
communis addatur ‘.M4; ergo A4 aequalis est ipsis, 
EM, MA. Sed EM, MA ipsa E4 maiores sunt (I; 
20.); et Ad igitur ipsa EA maior est, Rursus, quos 
niam aequalis est £M ips' ZM, communis addatur 
Md; ergo. EM, MÀ ipsis ZM, M4 aequales sunt, 
et arigulus EM anguio ZMA maior est. Basis igi- 
tui EA basi ZA .maiot est (I. 24.). Similiter autem 
ostendemus, et. ZA ipsa TA maiorem esse} maxima 
igitur est JA, maior vero 46 quam AZ, et AZ 
‘qua AI © x 

‘Et quoniam MK; KA wmaaiores sunt quam Mi. 
CI. 20.), et MH aequalis MK;g reliqua igitur KA re. 
liqua 74 maior est; quare et zH minor est quam 
A4K; minima igitur est. Et quoniam super trianguli 
M'A4 tno latere M4, duaé rectae intus constituinturj 
MK, KA igitit ipsis MÀ, AA4 ‘minores sunt (i. 


24 extra ciréulum posito plures rectie in circulurn ducantuî, ‘ 


quarum una M4 per centrum; ea, quae per centrum promo 


dueta est; usqueduni iterum cum circulò conyeniat, némpeo 


—_ 
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K4') viiv MA, AA bderovtò elit Toy di i MK 
tj MA lo coa 9 AK done ve AA ùervtoy 
forlv. . ‘Ouoivs dry deltojuev ; OÙ: sab 7 Ai «ie 48 
Marroy. toviy flayiotr ty doo ij 4H F tata dè 
” pèy AK eis dA; 7 8% dh: vje 49: . 

Aya ot: uab dvo uovo loar dò voò d oyjeiodi 
spoctecovintai *) moòc ov uvxiov; tp° snurion vic 


4R Blaine. Zuvestatw mooî vj MA sidelg; al 
16 1008 adr ogpett sò M; «ij vn0 KMA yovia 
- Ton yovia 3) vnò AMB; xo) insbevy gl AB: Kà 


èneì Toy toviv j MK vj MB; uo) di q MA, diò 
d) «i"KM, MA, dvoì caiîc BM; MA ivoi sic; 
txovioa guartogs ul puvio Î inò KMÀ pavia (4) 


— Uno BMA îon' Bac dea AK fdosi ti dB îoy 


toviv.: Aéyo da ‘ove vj AK svdeig GAI Toy 0v T00S- 
MeECsITAL IT00g TOV nUxdoy dro toù d ofjpestovi Ei 
rio duvatoy ; ‘moosruntito ; ; nol toto 7 AN: ‘Enel 
ody  dK Ki AN tovly ton; «Al ) 4K ti 4B 

1) Pro: ai dea ME, KA Peyratd. è Cod. è habet tanti 


ipa. Nos ea verba ex ‘edd, Oxon. et Basil, restituimus, ut 
etiam Peyrard. in versione latina et gallica habet. 


2) Lectio haec moeosterorria:, quarii 6 Cod. é. habet Pey= 


‘ rardus, praeferenda omnino videtur alteri CULITSCOLITAs, quam 


habent edd. Oxon. et Basil. 


dA, exit omnium maxima, èà auterti eius pars di , quae ad 
punctum 7 inter 4 et centrum intermedium ducitur, omnium 
minima; reliquarum autem sempei ea maior erit, ad cuius 
intersectionem cum circulo recta e cegtro M ducta angulum 
_cum recta M4 maiorem effitity quami ea; ad'cuius intersectio- 
‘ nis punctum recta è centro ductà minorem cum M4 angulum 
efficit, et ad utrasque rectae M4 f partes binae tantum aequa- 
les erunt. 

Cor. Neque extra circulum igitur ullum punctum est, 
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21.); aequalis autem MK ipsi Md; reliqua igitur 
AK reliqua AA ininor est. Similiter autem ostende- 

mus et 44 tiinorem esse quam 40; ininima igitui 
est AH; iminot vero 4K quam Abs et 44 quan 
48: 

Dic et duàs tantum ‘aequales a puncto y caderé 
in cirtuluin, ex utraque parte ipsius 4/77 iminimaé. 
Constituatur ad M4 trectam, et ad punctum in ea M 
ipsi -KM4 ingulo aequalis inguluè 4MB (I. 23.), ei 
iunfiatif AB. Et quonian aequialis est MK ipsi MB, 
tonirminia auteri MA; dude KM; M4 Quibus BM} 


MÀ dequales surit; iitrique littigiie; et arigulus' KMA | 
anbulo BMA atqualis; basis igitur 4K bisi AB ae- 


qualis est (I A. Dico autem ipsi JK rectae aliami 
aequaleni non tadefé in circulum è puntto 4 Si 


enim heri potest; cadat; et sit AN: Quoniarn igitur 
AK ipsì AN esì aéquialis, sed AK ipsi 4B est sequas 
lisj et AB igitut ipsi AN; propirighioi iniriimae ZH 
à qué plures quaiti binae Tectae diegiialoò ad tircumpferehitiani 
circuli duci possuat. 

‘0 bi. 2: Corisideratis hac tatione in Prop. 18 punctiî; 
quae vel extvà vel intra Circiilum posita suit, nécessario oc> 
currtuilt etiam purieta; Quae iil ipsa Circumferentia sita sunt; 
in his idem fere obtinet; quod in Prop. 8. et 1. Nempe; si 
€ puticiò aliquo in ipsà circuli cireumferentia posito plures 
îectie in circulum ducantur; quarum dia per téntruri traris- 
eàt, haec quidem ominium maxima ‘erit; reliquaram auteni: 
èa, ad cuius intetsectionem cum circulo ducta recta e tentro 


‘imaiorem anguluini efficit climi ea; quae d dato puncio ad cen- 


truni ducta est; maiot sertipet erit; quam €a, ad cùiuò intersectionemi 
cum circulo ducta recta e centro minorerh angulum efficit cum €a; 
quae a dato puricto ad centrum ducta est: Ete duabus puncti dail 
partibità bitiae taritumi rectae sequiales ad circiium duci possunt: 


292 ELEMENTORUS 
Sorly Toy” vol 7 4B Goa «ij AN 2orlv tony: Èyyioé 
vie 4H 2layiowyg vj dnwtegov Bovy (0; osseo ddu 
varov èdetr9m. x ta 

°H xa) div. ‘Enetevy9a 1, MN. Kok ère 


ion toviy 7 KM vj MN, uov) dè 7 Mi, noì Bio 


n 4K face ; 4N ion yuvia daga ” stò KMd 
puri ti vaso NMA ton totly. AI 9 Uro KMd 
vj uno BMA 8ovy ion' ‘sal 7 no BMA di cga ti 
inò NMA torlv in, ) Hharray *Î peiGovi, osso 
tori dduvaror. Oix doo sdelove " dua Too rpdg 
s0v ABI' uvxdov dsto coù A onusiov tp èiatéca 


. vije -dH èhayiovys meosmecofvtal "Eav dga ubulov, 


nai du dEi. ne 
nPOTAZIE # 
Edy sudov Ang9f vi oguetov evros, dvd dè cod 


Gyfusiov nPOC TOv. xUxÀov mposttisvTmGI tiziove 7 duo 
loan. evdelar, 0 Anpdby ‘ompitov xévgoY dov) toù 


uUndhov: 


Quod eodem ‘modo demonstratur ac HI. 8. Hanc proposi: 
tionem septimae huius libri subiungit Commandinus, qui cam 


‘ quoque demonstravit in commentario in propositionem octa- 


vam libri Archimedis de spirvalibus, paritergue eam affert Ran 
Swinden Arifangsgriinde der Mefskunde.. 
Cor. Nec in ipsa igitur civcumferentia, adeoque gene- 


‘ratim muèquam in eo plano, in guo circulus descriptus est, 


praeter centrum, datur punctum, e, quo plures, quam binae 
rectae aequales ad circulum duci possunt. . Binas. autem in 
omnibus his propositionibus dicere maluimus, quam duas, 


‘quod ut Candalla monuit, sensus enunciati ita iustius expri- 
3 | 


mitur, Caeterum, quod modo de puncto in ipsa circuli cir- 
eumnferentia posito diximus, ad idem fere redit, quod infra 
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remotiore est st aequalis , quod fieri non posse ostensum 


LU) 


ds LO 


L) 


. Vel et aliter. Iungatur MN. Quoniam aequalis 


est KM ‘ipsi MN, communis autem M4, et basis 
AK basi AN aequalis; ‘angulus igitur KM amngulo 
NMA raequalis est. (I. 8.). Sed KMd ipsi BMA ‘est 
aequalis; et ' BM4:igitur ipsi NM est aequalis, mi- 
nor maiori, quod fieri nequit.. Non igitur plures quam 
duae aequales in circualum ABI a puncto 4 ex utra- 
que parte minimae dH cadent. Si igitur extra cir 
eulum ete,\\ 0... STERN 


PROPOSITIO IX. (Fig. 216) 


-. Li 


Si intra circulum sumatur aliquod punctum, ab co 
autem puncto in circulum cadant plures' quam duae 
rectae .aequales, sumptum punctum centrum est cir- 


culi, 


III. 15. dicetur, nisi quoll® in INT. 15. non de rectis tantum © 


sermo est, quie ex codem omnes puzicto exeunt, Omnes tres. 


propositiones , nempe HI. 7. MI. 8. camque, quam Obs. 2. 
subiunximus, uno enunciato complectitur (quod fatile fieri 


posse peròpicuum est). Thom, &impson. Elem. of Geometry . 


Lond. 1800. p. 45. et Gilbert. p. 135. . Quae porro-Austin, 
de hi proposizionibus monet, dicemus ad Prop, 9. | 


Obs. 3, Facile patet, conversam quoque propositionum 


7-8. eiusque, quam Obs.% habuimus, locum habere. Nempe, | 


si e puncto aliquo in circuli' plàno posito, quod non sit cen- 


trum, ducantur plures rectae ad' circulum, sitque una omnium, 


maxfma , erit in hac circuli centrum: ea vero, quae omniura - 


minima est, erit, si punctum illud intra circulum fuorit, in 
/ ° 
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“Eota svslos o ABT, ivrog dè avtoÙ apuetoy 
0 4, ua ano où 4 100€ t0v ABI ubxiov n00s- 
i IUATETWOAV sthetove 7 duo ivci evdsiai , ai AA, AB, 


dI heyw ov td 4 onuelov sEvTROv fori T0Ù AB Ir 
xUxA0v, | 


‘Ensteiyducey 7%0 cî AR, BI, sal ssvuoda= 
Gav dija nave ta E, Z onp sla, nol nutevydeicar 
cî EA, ZA deg dwoav és ce K, H, 4,0 onpata. 

Enel ov torlv îon 1) AE ©] EB, x0v9 dè 9] 
Ed: duo d7 ai AE, EA dvoì vate BE, EA ica 
elol xa) Pacs "n di Paose 7) 4B toy yvia dea 
g vano AEA puvig ti Una REA toy foviv 0097 dea 
e ixaveoa Tav Uno AEFÀ, BEA guy i HK coa 

 5yv AB dixe qéuwovoa, ual 1006 vede Ciuvet. Kai 
brcel, tav èy uoudw vg eUdela Udi vga diza, ce 
sal 1009 00dd6 veuyvn, èstì ig TEUvoVorS éovà To 
sévcpov toÙ sUrdov: escl vis HK doa tor) vo my 


LI 


° directum'ei, quae per centrum transit, s ®x parte pupeti oppo- 
_ sita ; si vero punctum extra circulum fuerit, ca, quae omnium 
minima est, erit pars eius, quae per centrum transit, extra 
circulum sita (si punctum in ipsa circuli circumferentia fue- 
uit, nulla dabitur omnium minima) : : omnibus porro casibus 
gas quae maior est altera, circulum ita secabit, ut recta e 
‘centro ad punctum intersectionis maioris illius rectae et circuli 
ducta maiorem efficiat angulum cum recta e puncto ad cen- 
trum ducta , quam ca, quae e centro ad punctumn intersectio- 
nis minoris cum circulo ducitur, efficit cum recta e puncto 
_ ad centrum ducta : : genique binaé rectae aequales e puncto ad 
4  gitculum ductae puncia intersectionis cum circulo ita posita 
-- babebuht, ut rectae ad haec puncta e centro ductae aequales 
, utrimque angulos efficiant cum ea, quae a puncto ad centrum 
ducitur. Qued facile sumto contrario evincitur. Conversam 
-hanc, quatenus respicit II. 1 » habet Clavius. ° 


- 
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Sit circulus ABI", intra autem ipsum punctum 4, 
et a 4 in circulum ABI" cadant plures quam duae 
rectae aequales 44, 4B , Al'; dico punctum 4 cen- 
trum esse circuli ABI. , - | 


l Iungantur enim AB, BT", et secentur bifariam in 
punctis E, Z (I. 10.), et iunctae EA, ZA produ. 
cantur ad K, H, A, @ puncta. 

Quoniam igitur AE est dequalis EB, communis 
autem E4, duae AE, E4 duabus BE, EA aequales 
sunt; et basis 44 basi 4B aequalis; angulus igitur 
AEA angulo BEA aequalis est (I. 8.); rectus igitur 
uterque angulorum AE4, BEA (I. Def. 10.). HK 
igitur AB bifariam secans et ad angulos rectos ipsam 
secat. Et quoniamy si in circulo aliqua recta rectam 
aliquam bifariam et ad rectos, angulos secets centrum 
girculi est in secante (III. 1. Cor.); erit in H7X cen- 

PROPOSITIO IX. 

O bs. Haec propositio facillime consequitur ex IL. 1 
Cor. vel generalius etiam, nulla positionis puncti intra circu- 
culum mentione facta, ope III. 8. Obs. 2. Cor. ita, ut nulla 
alia demonstratione opus foret. Atque ita Borellius rem expe- 
dit (Euclid. restitut. 1658. p. 72.). Caeterum debebat«n de- 
monstratione priore hic allata, si omnia iusto rigore persequi 
velis, distingui .is casus, quo rectarum 48, BI' (Fig. 215.) 
alterutra per purictum 4 transit. Et, quum praeterea iu hac 
demonstratione sumatur, quod apud Euclidem neque inter axio- 
mata deprehendimus, nec alias demonstratum videmus (quo 
tamen etiam utitur in demonstratione priore Prop. 10.) duas . 


rectas nonnisi unum punctum commune habere, suspiqari - 


forte liceat, spuriam esse, quae primo loco habetur, demon- 
strationem.. Editorum nonnulli priorem, ‘ionnulli posterio- 
rem demonstrationem omittunt. Priorem omittunt Tacquet, 
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s00y où ABT miudov. Aid vd avra è val ‘in 2/1; 

6A tor cd séveoov voi ABT xuniov. Kal ovdtw 

Ersoov xowoy xovow ci HK, 0A evdeica, fc 4 

onusiov to 4 cod ofuetov «ever tot ted ABI 
sUxiov. ‘Edy doo uvxiov ni xal To ii 


ALARE | ; 


Kixlov yéo voé ABF Dapdw ci .oguetov zedo 
ro d, amò dè voò d 1006 vov ABI uundov noosturti- 
TOCCv mvhetove i duo icar eVdeivi, ol dA, AB, AF- 
dépo ‘ott to Ayp&èy oguetov tod uEVTOOV éeti cod 
ABT uvxdov. 

My peo » 024° eì duvarov, toro t6 E, ual éru- 
CevyFeiva 7 4E dingda énì ve Z, H ogpeia, $° 
ZH doa didueroos. tove‘voò ABI xbxhov. “Enel 
oUv uvgdov 4OV ABI èsti vie ZH dio pergou stà” 
IuTRÌ TI Onpetov co 4,6 La tori uivroov où nxdov, 
pepioty pay gove 7 4H, pusibtov dè i uèv AP 

js 4B,1 dè 4B vie dA. “Allo xa) ion OTLEO 
 &ovy dbvaror ova Goa vo E nevrgov sori tod ) ABI 


Rob, Simson, s Playfair., posteriorem Campanus s Ambros, 
Rhodius, Orontius Fineus, Candalla, Giordano da Bitonto, 
Fournier, Hauff in Vers, German. Austin. monet, proposi- 
‘tionem 9, adeb facile deduci e ,soptima, ut credi, vix possit, 
Euclidem id non animadvertisse, Recentiores quosdam 
geometras reapse in posteriore 9. demonstratione, quae priori 
omnino praeferenda videatur, usos esse 7. At quum Euclides 

pse, ad quem nempe priorem demonstrationem 9. referendam 
putat, 7. negne hic, neque alibi ungquam utatur, nec È. ullus 
_ usus sit apud Euclidem, quum praeterea theoria circuli etiam 
.. sine 7. et 8. perfectus esse videatur, quoad rectas ad circulum 


| ductas propositionibus III. 14 III, 15. HI. 95. ct HI. 56, 


Cà 
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trum circuli ABI. Ex cadem ratione et in OA est 
centrum circuli ABI". Et nullum aliud commune 
habent rectae HK, 04 quam punctum: 43. circuli 
ABI punctum igitur 4 ceptrum est, Si igitur cir- 
culi etc, , - | i i 
ALITER, (Fig. 216.) 

Intra enim circulum ABI" sumatur aliquod pun. 
ctum 4,.a 4 autem'in ABT circulum cadant plures. 
quam duae: rectae aequales, 44, 4B, AT ; dico sum 
pium punctum 4 centrum esse circuli. ABI. 

- 

Non eùim, sed si fieri possit, sit E, et iunota 
4E producatur in puncta Z, 4; ergo ZH diameter 
est circuli ABI". Quoniam igitur in diametro ZH 
circuli 4BI* sumptur est aliquod punctum 4); quod 
non est centrum' circuli, ‘maxima quidem erit 4H, 
maior vero 41° quam AB, et 4B quam AA (IL 7.). 
Sed et aequalis, quod fieri nequit; non est igitur £ 
centrum circali ABI Similiter autem ostendemus, 


Ù 


- 


1. ét 8. serius saltim iriventum eius auctoris videri, qui pro- 
positionis 9. demonstrationem posteriorem addiderit, Obiici 
quidem posse, in Theodosii Sphaericis adhiberi has proposi- 
tiones, et similia nonnulla de sphaeris demonstrari,. at quam 
Theodosium tribus fere seculis post Euclidem vixisse perhi- 
beant, ab illo quippe. ab auctoris elomentorum aevo nimig 
alieno non addisci posse, quacnam ab initio huius operis 
forma fuerit. Quae quamvis satis speciose dicta sint, pro 
certis tamen et tindubitatis sumi posse non videntur, quum 

nondum evictum sit, posteriorem Prop. 9. demonstrationem 
non: esse Euclidis , et propositiones 7. et 8., si non. ad, de- 
monstrandas propositiones ‘sequentes ; certe tamer ad pleniorenì 


» 
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uvuiovr "Ouoias dn dsllouev, oti ovdì TAO vi redrfy 
vob 4 10 Ad Goa aypsioy névegov tov) voò ABI 


xVxdoY; 


HPOTAZIZ i, 
. Kbuhos uindoy ov tiuver xava qdelova omueta i 

duo. . si ° 
Eî yoo duvarov, uvxhog 6 ABI uvudov vov AEZ 
gsuvito xara sticiora onpueia 1 do, va B, H, 01) 
ual imbevydeton: ai BO, BH diga ceuvictuoov sara 
ca K, A onpeie sal ano vv K, A cai BO, BH 
006 codes ayxdeioar ai KIT, AM “dipydocay èsch 

co 4, E onpueia, E 

| "Es oùv èv xéulo es ABI sideid vs j AT 
- evdeiav viva pv BO diya xa mooc 00dds céuvse, 
ènì ve AT oa tori vd néveoov où ABI xbxdov, 
IaMv, èneb èy nudo vò dirò vé ABI sibeta vis Y 
N& svdsiev viva «pv BH diya nol mods 0p9ds 
ceuver, n) tie NE daoa to xevrpov tori voi ABI 
. nvulov. ’Edetyoy. dè ua) ènì «e AT, sal mov - 
ovdiy cvuferAovowy ol AT, NE eddelar gAApdacs 


1) Editio Parisiensis, nulla exhibita Cod. auctoritate, ad 
exemplum tamen ed. Basil. ponit B, H, gi At, quum 
ostendendum sit, ne tria quidem puncta duobus circulis posse 
esse communia, restituendam omnino putavimus lectionem 


ed. Oxon. | 


| T, 
accuratioremque circuli theoriam omnino pertinere videantur, 
cuius rei exempla etiam infra ad Prop. 11. videbimus. 
| PROPOSITIO X. 
Huius quoque propositianis, quae .gencralius adhuc ita 
.exprimi, et.eadem. ratione dempustrari poterat: circulus cum 


> alio eirculo non plures quam .duo puncta communia habere 
n | 











' - 
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neque aliud praeter 4; ; ergo punctum 4 centrum est 
circuli ABI. 


N PROPOSITIO X, (Fig. 217) 
Circulus circulum non secat in pluribus punctis 
quam duobus. 


Si enim fieri potest, circulus ABI circulum 4EZ 
‘secet in pluribus punctis quam duobus, B,H, 06, 
et iunctae BO, BH bifariam secentur in punctis K, 
A (I. 10.); et ab ipsis K, A ipsis BO, BH ad re- 
ctos angulos ductae KI, AM (I 11.) producantur in 
puncta 4, E. 


Quoniam igitar in cîrulo .44BI recta aliqua AD 
rectam aliquam ,BO bifariam et ad rectos _secat, in 
A’ erit centrum eirculi ABI (III 1. Cor. 1.). Rur- 
sus, quoniam. in eodem circulo ABI recta aliqua NE 
rectam aliqguam BH bifariam et ad rectos secat, în 
NS centrum est circuli ABI" (III 1. Cor. 1.). Osten= 
sum autem ipsum esse et in AI", et in nullo puncto' 
conveniunt rectae AI, NS inter se praeterquam in 


potest {in quo enunciato illud etiam continetur, circulos se 
- invicem contingentes certe non plura quam duo puncta com- 
munia habere) in textu graeco duae sunt demonstrationes. In 
priore illud desiderari possit, quod non. satis accurate demon- 
stratum sit, rèctas, quae in punctis bisectionis rectis ex hyp. 
prrique circulo inscriptie ad ‘angulos rectos ducantur, sibi in- 
vicem .in puncto aliquo et quidem unico occurere; qui de- - 
fectus tamen facile expleri potest ope I. Ax. 11. et I. Ax. 10. 
a et I. Ax. ‘12. Demonstratio posterior sumit sine ratione, 
punctum, quod pro centro. unius cirouli sumtum fuit, esse 
intra alterum circulum. Neque tamen necosse est hiov sumero, 


LD 
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i vare x0 O- Co) O dea aypzloy niv300y tori où 
ABI sxlov. ‘Opoiag dr deltoper , dv sal tOv 
AEZ ubudov xévioov tori co O- . dio . dea xinduy 
TEuvovTtav dA pdove, vv ABT, 4EZ, 40 ieveo 
.8ovi uéyroov. to O, osso éovy ddvasor. Od Gee 


sUxdOG è ul va éEne. o ao 
ALARE | 


<Kiudég a] svade Ù ABT rindov vv AEZ 
reuvéro nato stheiova Grjueta 7 duo, vv B,H, Z, 
Lu elijp do to xévroov to ABI uvsdov ca K, 
mol &rebevydwoav ai KB, KH, KZ.. a | 

Enel oÙv xxhov coù AEZ sido TL CHyusioy 
èvros ;P To K, uo) ao ov K no0g. tov- AEZ xvxdov 
‘ gposstentonoo Ihelovs 9. duo evdeiai ione, ai KB, 
KZ, KH s0-K doo ‘onueiov névrgov tori voù AEZ 
xuxiov. . “Eov dè ual co ABI uvxiov xévtoov to 
Lei dio dov und VELvOvTwY ciigiovs 0 «Uro 
UEPTOOY tot vo K, dro ddvvaror. . Qua dea pe 


dos, uaù va chie. 

si praémissis propositicribus HI: 7; TI. 8. or ca, quie Obs. 
2. ad HI, 8. continetur, propositionem HI. 9, generalius ex- 
primas de puncîo quocunque etiam. non ‘intra circulum posito, 
Atque ità propositiones III. 7. JII. 8, et-III. 8. Obs. 2; ne- 
| cessariae forerit ad demonstrationem posteriorem IlL'proposi- 
sitioriis 10; perficiendam. Etiam hic alii editéres omittant.de- 
monstrationem priorem.,v. e. Orontius Fineus, Borellius, Tac» 
quet, Cottsius, Giordano da Bironto, Fournier, Rob. Simson.y 
Playfair., alii posteriorem, v. c. Campanus, Candallà, Tar» 
talea, Ambros. Rhodius, Hauff deutsche Uebersetz., Lorenz 
deutsche Uebersetz. Ste Ausp.‘1809. Caeterum’ sequentia ad. 
huo ex hac propositione et maxime ex demonstratione priore 
perficienda ante'ut ditimus; corollatià derivari possintt 


o 
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? . 
militer autem ostendemus, et ‘circuli 4EZ centrum 
esse O; -duorum igitut  clrculorum sese. secantium 


ABI s AEZ, idem erit centrum O;.quod fieri nes 
quit (III. 3 3.). Circulus igitur non etc. 


Ò; ergo O puncium tentrum est cirvoli ABI Si. 


ALITER (Fig. 218) 
Circulus enim rursus ABr cireulum 4EZ secet 
in pluribus punctis quam ‘duobus, B, /7;} Z, et su- 
matur tentrum circuli ABI, K, et iungantur KB, 
KH, KZ. o 
Quoniam igitur intra girculum AEZ, sumptum est 
aliquod punctum XK, et a XK in circulum. A4BZ inci. . 
dunt plures quam duae rectao- aéquales, KB, KZ, 
KH; ergo punctum K centrum est circuli ZEZ: (III. 
9). ‘Est autem KX et circuli ABI centrum; duorum 
igitur circulorum sese secantium idem centrum est K, 
quod fieri nequit (III :5.). . Non igitur circulus etc, 


1 


# - Cor 1a Per tria puncta non ih cadem tecta posita circu+ 
lus describi potest, invento nempe illius centro eadem., qua 
prior demofristratio utitur, ratione, ei tribus itaque punctis 
datis omuimode determinatur ciroulns, qui per ea transit. 

‘ Cor. 2. Recta, quae duo puncta, quibus duo circuli se | 
secant, iungit, non per utriusque circuli centrum transit, vel 
non est utriusque circuli diameter. Quodsi enim esset dia- 
meter utriusque circuli, vel idem centrum esset utriqug cir» 
culo, quod fieri nequit (HI. 5.) vel recta haec in duobus puna 
ctis bisecaretur, quod pariter fieri non potest (LL Ax. 9.) Ch. 
_ Phieiderer. 

, Cor. 9. Quae rectam puncta intersectionis circulorum sa 
secantium iungentem, sive haec per centrum unius circuli 


° X 
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ITIPOTAZIE id. 
"Edy dlo rUxdoi ipartwvea! dA èvtoc; noi 
Anp9j avriv cd réveod, 1 ènl va «ertoa avi 
inibsvyvupisn sddeta èuftaAdojutvi èn) cpv cUvapyy 

neveitat tav nUxdwv. 

dio yoo sudo vi ABI, AA4E iparitoduoad 1) 
nAXYAwv èvtoé sata ca dA oqueloy , xab pio toù 
jeev ABI xindod xéitobv to Z, voù dè AAE vo H° 
| Aéyeo dvi o) dino toù H în 40 Z èerttevyrptvy vil- 

Bela Bipaaoniv în 10 A unpetov rsvettat: 


©. 


v, 4 ipantiobueci © Cod; a. ponit Peyrardus j 0 sim plici 
nirzi0dwoa?, quod est in edd. Oxon! et Basil: Cf. quari 
mus ad Del, - huius libri, 


transeat, sive non, bilariaiti secat fectà, #ique ad iriguloè te: 
ctos insistit, pèr centra duorum circuloram transit, et vite 
vers. Cf; PAeidèter: 

Cor. 4: Distantia centrorumi duoruîti circulbruim ; qui sé 

- intersecabt, miitior est summa ridiorum tortim (I. 20.); et 
quod pariter ex Ir 20: cotisequitur, si tadii inaequales sint; 
distànitia teritrorum maior est differèritia radiorum 6éorumi: et 
is radiris; qui altero maior est, minor est suinibà alteriué 
tadii et distantise -centrotuni. : Seniper fieihpe trianguliim éffici 
debet inter utrumquè ceritrumi tt. punctum sectionis titcul3 
tum: * CÉ. Pficiderer. N 
PROPOSITIO xi. 

O bs. i, In huius propositionis enuntistione: distinctiuò 
dicendum erat, quo serisu vox Fa pihdositvi sumta sit, Ilad 
nempe volebat auctor, ut e demonstiatione ùtraque patet, re- 
ctam; Quae teritra utriusque citculi coriitingit} productam ad 
Fam partem; ad quarti est centrum tirculi interioris ; ir contac: 


tum; vel potius ir illud' ipsum puncenti cadere sin quo duo 
circuli se tontingeré sumebarituri Hac dernuni ratioié 4. albci3 
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* BROBOSITIO XI Fig 219) 
Si duo circuli sese intus contirigant; et surriatitur 


eotutti centra, téctà centra eorittti conivngéns productà 


iti circulorum contactum cadeti L2 


Duo eninì circuli Ah; s A4E sése tontingant 
întus. in puncto 4; et sumatur circuli quidem ABI 


centrum Z; circuli autem A44E centrum H; dito 


. - rectam ab H ad Z ductaxh; si producatur it punttuti 


A cidere 


fatius seiisi eiiuriciati deierminato > patèt, cur ti Agura pun: 
ctim 4 centrum nempe cirtuli mirtoris vel interioris sumtum 
sit ex ea parte puncti Z centri circuli maioris; vel alterum 
eoriiprebéndentis, è qua sunt punctà 4’, @; in quibus recta 
ZH- circulog in demonstratione secare sumîtur, Dixi, unum 


tirculorim necessariv alterum cotnprehendere; adeogNe rhaio- 


fem ésse altero; Quamvis énini iri iis; quae ad II; 3; Def. 
‘bbservata gunt, duos circulos irtus se in puneto aliquo con- 
tingere, dixerimus; si èa saltirhn puiictà unius tirculij quae isti 
punctò proxima surit, ex utraque parté posità sirit intra alte- 


rum circulum (adéoque ba puzrctà alterius circuli, quae isti 
puncto pioximtna sunt; ex vitraque parte posità sint èxtra alte: 


fari) ex iis tamer, quaè hactenus demonstratà sunt; colligere 


iam licebit; unum eorum circuléturi necessario integrum 


intra. àlterum positum esse. Quodsi enim imaginari velis, 
duos circulos ititus sé in puntto aliquo contingentes, quorum 


tameri neuter intra altetum comiprchendatur, necessario i} ‘ 


cuius puncta puncto 4 proxima intra alterum posita sint, 

extra hrnc exite, et déinidé per aliud eius puncium, vel per 

idem pidctum iterum intra circulumi-redire debereti At, si 

sumeré velis; posse esse (Figi 220.) ciroulum ‘4BAl; qui 

alterum ABF È intus cortingat; et in B extré hunc exeat 

versus 4; in I vero intia eum redeaty duo hi tirculi piu 
L 


A 
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sa dio, dd el dovasdi; meneéta olo 7 ZHO, 
hei Ercole dacuy ai AZ, All. | | 
°Ensì oùv gi AH, HZ ig ZA tor tori vije 


Z68, Goy yio 7 ZA vj ZO s Cno mevIOOV PYaQ 


aupeo 1) pisitovis sict, xo aqpyoy0d0, 9 ZH 
dot, doc 7 AH donis "je H6 usitov toriv. * Toy 
dà 7 AH vj dH- uoì q HA dea je HO peibeov 


totày , 7 {iartwv vie peibovos, ostep. toriv ddvva- 


ov: Ovx deu n eno vov Z è vò H ènubsuyvuueva 


sudeia èntoc ti xeta 10 A Guvagpye receitae LA 


avv dea. “Ecv dga dla nuxdor nai ta éEic: 
Ì Vu i 


SO AAASLEZ 
*A)id dè snuntiro we 1 HZI', sal iufeBinodw 


er evdsias 7) HZI èni 10 9 onpsiov, val èrefev= 
x9a00» ai AH, AZ. 


1) Vérba uncig L inclusa, quae Peyrardis cum Cèd. as 
bmittit, ex edd. Basil: er Oxon. restituimus., 


quam duo prncta coriimunia. s babobunt, quod fieri nequit, nt 
im ©Obs. ad HI 10. moguimisi Sin autem imaginari velis 
circulurin 4AB4BA4 (Pig. 221.), qui alteram ‘BE intus con» 
tingat, et tamen extra eum in puvcto B. egrediatur,, per idem 
puntum È autem intrà illum regrediatur ,s necessario illeZno- 
diformis erit, ct è duabus figuris vel- gyris, una 4B, altera 
B4 undequaque clausis, et in puncto B cohaerentibus consta: 
bit, in quarpm altera v. g. in AB centrtum circuli I° positum 
erit. Ex centro F ducatur ad punctum aliquod Z alterius 
ggri recta IZ, quae, quum necessario e gyro 4B exire de- 
beat,.hunc secabit in puncto aliquo ®@ (I. Ax. 153.), eruntque 
tam T9 quam ZZ radii circuli, adeoque 79=/5Z (Def. I. 
15.) pars itaque aequalis toti, quod est ‘absurdum. Quum 
igitue. circulus s qui alterum intus contingit , et cuius itaque 
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Non ‘éniîn, 'sed sì Feri potest, cadat ut ZH7O, et 
iungantur AZ, AH. 

Quoniam igitur 4H, HZ retta ZA (I. 20.), hoc 
est rectà Z@ maiores sunt (est enim ZA aequalis ZO, 
ambae quippe ex eodem centro), communis auferatur 
ZH ; reliqua igitut AH reliqua HO maior est. Est 
autem AH aequalis. 4H; H4 igitar ipsa HO maior 
est, minor maiore, quod fieri nequit. Non igitur a 
Z ad H ducta recta extr: contactum A cadet Ergo 
in contattum cadet. Si igitur duo circuli etc, 


ALITER 0 
Sed cadat ut Z/ZI et producatur in directum 
HT Zad punctum 6, et iungantir AH , AZ: 


\ . 


purctà contàctùi protima intra hunc contisenta*, nulla sui 
parte extra hunò egredi vel eunì secate possit', consequitur’, 
illam cirénlum prorsus ib hoc compreberidi,' .vel integtum 
intra enm sitìim esse, àdeoque minore ésse èirciùlo compres . 
hendente. Unde et radius ‘circuli comprehensi miroi erit 
radio circuli’ compréhendentis. : (Vid. Obs. ad IH. 1. Defy 
sub firiem.) Et illum quidem, qui é duobus se invicem con> 
tingentibus circulis radium minorem habet, intra contingere; 
alterum, qui radium maiorém habet, cortingi dicimùs. His 
praentissis, quae ad omnes scrupulos pénitus eximendos nea 
cessaria visa sunt, reliqua etiath plenius et accurattus ita ex= 
pedienturi Si duo citcali ABI, A4E (Fig. 222.) se intuè 
contingant in puntto 4 (adeoque e& 11I: 8. centra eorum dis 
Versa “sint), recta, Quae centià utriusquè circuli coniungit 
producta ad eanì pattem, ad quam ‘est centrum circuli inte: 
rioris; in illud ipsum punctum 4 -cadet, in quo duo illi cir: 
culi se contingunt. Sit enim 2 centrum circuli interiori 


# 
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\*Eneb ‘oòv ci AH; HZ pusibovs elol vie AZ: 
cile 7 ZA log èovì vj ZT, voi tor vj ZO, 
‘xov) dpyoyoto * ZH do dea 7 AH Aoisvsjs 

‘ tig HO pettwy fovlv; toùî tav i HA «js HO, 
i} ?Adrtwv ts peitovos, Gneo torlv dduvaroro “O= 
pois, udv èxtde 7 voÙù hunooi T6 Kévroov toù jeef= 
tovog ubxdov, dsitopev to uito dtosov: 


‘ HPOTASI® if. 
Edy duo xUudot èpartovro: 1) dii, ÈUTOG ;° 
i ènè va xéveoa AUTO Enitevyuevy svI sla da 16 
A » dr109YE èhevpetai. 


_ 1) éparrovio. e Cod. a. - ponit Peyrardus pro simplici 
\ «rrtuvrar, quod est in edd. Oxon. et Basil. Cf. III, 11. Prop. 


Cminotis), Z centrum circuli exterioris vel maioris. -Iam; sì 
punctum coritactus A non sit in recta ZZ ultra Z producta; 
 erit aut in recta ZH ultra Z producta, aut extra rectam ZH. 
Sit 1) si fieri potest, punctum 4 in recta ZH ultra centrum 
circuli maioris Z producta; eritque HA=HZ+Z4; adeoque 
HA> ZA. At ex hypoth. Z est centrum circuli maioris, vel 
(vid. Obs. ad III. 1. Def.) est Z4>HA. ‘Absurdum igitur 
est, esse simul H74> ZA. Sit 2) punctum 4 extrà rectam ZH 
positum. Recta ZH ultra H producta necessario cum utroque 

| circulo conveniet (I. Ax. 135,). Conveniet autem cum utroque 
cirtulo vel in puncto utrique communi,.vel in duobus diver$is 
‘punetis. Conveniat a) si fieri potest (Fig. 223.) in puncto @ 
utrique circulo communi, ductisque ad. punctum contactus 4 
rectis [77.4, ZA; constituetur triangulum H4Z, in quo AH 
PHZ>ZA (I. 20.) i. e. > Z0 (I. Def. 15.), adeoque, demta 
commuti ZH, AH°> HO. At etiam AH== HO (I. Def. 15.), 
quod est absurdum. ‘ Conveniat b) fecta ZH cum circulo ex- 
teriore in puncto @ (I ig.2219.) cum circulo interiore in puncto 
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Quoniam igitur AH, HZ maioreg sunt ipSì AZ 
- (I. 20.)3. sel ZA aequalis est ZT°, hot est ipsi ZO, 
communis auferatur ZH; reliqua igitur AH reliqua 
HO maior est, hoc est #74 ipsa 70, minor maiore, 
quod fieri nequit. Similiter, et si extra circulum para 
vum sit centrum imaioris circuli, ostendemus idem abe 
surdum sequiì. 


PROPOSITIO XII. ‘(Fig. 225.) 


Si duo circuli sese extra contingant, recta centra 


ipsorumn coniungens per contactum transibit, 


d, et evincetui alterutra ‘earum demonstrationum , quae sunt 
apud Euclidem, id fieri non posse. (Haec autem consequentia 
non valeret, nisi ante ostensum fuerit, circulos se intus cone 
tinugertes non simul se invicem secare posse vel putictum @ 
non intra tirculuni miriorem esse posse.) Nequaquam igitut 


punctum 4 extra rectam ZH, nec in ipsa rtecta ZH ex eahuius 


rectae parte esse potest, qua ultrà-.punctum 4 producta esti 
itaque_(quum centra Z, # intra suos quodque circulos, adeoque 
punctum A; in circumferentia quippe circulotum positam, nec 
in ipsa ZH inter haec puncta situm esse possit), erit necessatio- 
in recta. ZH ultra #7 centram circuli-interioris producta, vel, 
quod eodem redit, puncta Z, 77, 4 centra nempe et punctum 
contactus in eadem recta, et quidem eo, quo nominavimus; 
ordine posita erunt. Aliam casus 2. b. demonstrationem ex HI 


7. derivatam habent Peletarius, Billingsley, Borellius, Henrion. 


Alia porro, quam Coétsius habet, demonstratio, dubito an ‘, 


efficiat id, quod probandum erat. 

Cor. Et quum recta ZH necessario ex utrague parte pro- 
ducta circulos secet (I. Ax. 13.), neutrum autem in pluribus 
quam duobus punctis secare possit CHI, 2. Cor, 1.) ex ea patte, 
qua ultra I7 producitur, in uno tantum puntio dl eos bucare 


t 
’ 


i 
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duo "ye ‘nvaloo oi ABT, AA4E ègancicdnoa 
Uilijdwyv èutog nata 10 A omueiov, unì sidfg9u où 
può ABÌ niudov névigor, r0 Z, voù dè AAE vò 
“H' Meiyw de 7 dro voù Z in 10 H ènbevyrvuevy 
eddsia did vijs mata t0 A ènapie tAsvostat. 

M) peo, ddl el dvvaror, ioxioda ws ci ZIA4H, 


ual inebevy9woav ai ZA, AH. 


poteri. Quum igitu punctum contactus duòram circulorum 
intus se contipagentium positum sit in recta centra corum con- 
iungerite, qua ultra centrum circuli interioris producta circulis 
occurrit, illa autem occurrere circulis ex hac parte non nisi in 
tino puncto possit, circuli, qui se intus contingunt, non nisi 
in uno puneto se contingent. Et quum circuli, qui se intàs in 
puncto aliquo contingunt, nec-in alio puncto se segare possint, 
ut supra vidimus, generalius adhuc dici potest, eos non nisi 
unum punctum commune habere. (Est haec pars propositionis 
III, 13. facile ita stabilienda, quamvis generalius expressa). 

.0bs. 2 Ex hac propositione, adiectoque corollario im» 
mediate haec etiam eius conversa sequitur: si duo circuli se 
invicem intus contingunt s Tecta ex centro unius circuli ad 
piinctum contattus ducta per centrum alterius quoque transit: 
(Est haec Pappi Lemm. V. ad Apollon. de Taction vel Collect. 
Mathem, L. VII. Prop. C, Habet eam quoque Coetsius in 
Schol, ad HI. 11.) SI 

Obs, 3. Alia porro huius propositionis conversa locurh 
habet: nente, si duo circuli punctum aliquod 4 (Fig. 224.) 
commune habeant, sintque radii eorum ad punctum 4 vergen> 
tes.in endem recta, ex eadem parte puncti illius communis po- 
siti: circuli in puncto isto commumi intus se contingent. Sint 
‘enim centra duorum circulorum Z, Z, quae non coincident 
(III. 6. Obs.), sitque Z punctum a puncto A vremotius, Ex 
puncto Z ad punctum aliquod 4 circuli radio HA descripti du- 
caturrecta Z4, eritque haec recta minor recta ZA (III. 7. IH. 8. 
et Obs. 2. ad III. 8.), adeoque ex Def. 19. punctum 4 situm 
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Duo enim circuli ABI, AAdE sese cantingant 
extra im puncto 4, et sumatur circuli quidem ABI 
centrum Z, circuli vero A4E centrum H; dico re- 
ctam a Zad H ductam per contactum A transire. 


Si enim non; cadat, si fieri potest, ut ZI'4H, et 
lungantur ZA s AH. i 


o e o. Ù . ° 
exit intra circulum centro Z, radio ZA descriptum. Idem de- 


monstrabitur de puncto quocunque citculi radio H74 descripti 
ex altevutra parte rectae Z, A sumto. Itaque duo isti circuli in 
puncto 4 se intus contingent (Obs. ad HI. 3. nr. d.), (Est 
hoc Pappi Lemm. VI. in Apollon. de Taction. vel Collect. 
Mathem. L. VII.*Prop. CI.) 

Cor. Hinc patet ratio describendorum circulorum,. qui 
se invicem. intra contingant, et manifestum, est, distantiam 
centrorum in iis acqualem esse differentia radiorum corum, et 


vice versa, 


PROPOSITIO XII. 


O bs. 1. In circulis etiam, qui se extra contingunt (cf. 
Obs. ad Ill. 3. Def. nr. b. c.) simili plane ratione ac in pro- 
positione praecedente demonstrabitur, eos se invicerm nusquam 
secare posse s vel utrumque integrum extra alterunà positum 
esse. “Deinde, si in puncto 4 se extra contingant, punctum 


A iecessario positum erit in ipsa recita, quae centra utriusque . 


circuli (quae quum uterque circulus integer extra alterum sit, 
certe diversa erùnt) coniungit. Si enim. punctum contaotus 
4 non positum sit in ipsa hac recta, erit vel in recta utrum- 
que centrum iuugente ultra alterutrum centrum producta, vel 
extra eam. Sit 1) si fieri potest (Fi ig. 226.) punctum 4 in 
recta, quae centrum Z unius circuli (primum vocabimus) ac 
centrum 77 alterius circuli (secundum appellabimus) coniungit, 
ultra secundum v. g.*centrum 27 producta, At, quum uterque 
eirculus integer extra altetum positus sit, recta Z/7, .antequam 


t4 
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E geo duvatov, ududos à ABIA xunlov coù 
EBZA iparteodw 1) TTO0TEROV &vros sata nAeiova 
oypeia 7) &v, te B, 4. | 

Ko) s0iyp9w coù pio ABAr uixdov xÉstoov 3 
co H° toù dè EBZA, to 0. 

— ‘FH &o0 asvo voù H ènì v0 @ instevyro piva EU- 
Ieia tn) va By 4 neosita,  Ilrcévo ws ] BHOA. 
Ko nel vo H onusiov uévtoov tovì vov ABAT 
«ixdov, ion èoviv + BH vj Hd usituy dea ) BH 
vie Od noi dea peituv i BO vis 0A, Io2w, 
3nel v0 :@ opetor xevroov torì voò EBZA xundov 
don toviv 1 BO 04. ‘’Edciydy dèi civvije ol 
suoli peltov, orso dduvarove ox dea uvsdos uv 
, wdav Bpastrerai învoc uava mdetova omuele 7 Ev. 
simple guogae,s Cod. » Perà. pont jgerriota pri 
propositioni adiunximus, qualis fere est in editione Basileensî, 
, pata Graeco melius respondentem x quam quae vulgo [ha- 


N 
4 


producta, icirculi hi in isto puncto se invicem secabunt. ’ Si 
enim se invicem non secent, se contingent. Atqui contingere 
sè non possunt (II, 11. vel III 12.), ergo secabunt. ‘ 


«x Cor. 3. Duo itaque circuli, în quibus distantia centro- 
rum minorfess summa radiorum, et si radii inaequales sint, 
gior differentia radiorum, se inyicem secant. Tum nempa 
(I. 22.) e duobus radiis et recta, quae centrorum distantiam 
exprimit, triangulum constituì porerit, in quo itaque punctum, 
‘31m quo radii se intersecant, non erit in recta centta iungente, 
unde res consequitur ex Cor, praecedente, 


Cor. 4, Duo circali, qui in duobus punctis sibi occur- 
rant, 180 invicem secant. Contingere enim se non possune 


€ 


. tali 
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; Sì enim fieri potest, circulus ABAT circulum 
EBZA contingat primum intus in pluribus punctis, 
quam in uno, in B, Ad. 

Et sumatur ipsius quidem circuli ABAT centrum. 
H (II. 1.); ipsius autem EBZA, centtum 0. 

Recta igitur ab 77 ducta ad @ in puncta B, 4. 
— cadet (III. 11.). Cadat ut BHOA. Et quoniam pun- 
ctum H centrum est circuli ABAI", aequalis est BH 
ipsi HA d. Def. 15.); maior igitur BH ipsa 04; 
ergo multo maior BO ipsa 04. Rursus, quoniam 
punctum © centrum est circuli EBZA, y aequalis est 
BO ipsi 64 (I. Def. 15.) Ostensa est autem ipsa et 
multo maior, quod fieri nequit; non igitur circulus 
circulum contingit intus in pluribus pungtis quam in 
uno. ‘ | i 
(Cor. ad Obs, 1. III. if. cp Cor, 1 . ‘ad Obs. 1. II, 12). ce 
Pfleiderer. ° 

 Obs. 2. Ex hac propositione , adiectoque Cor. 1. immîe- 
diate etiam haec eius conversa sequitur: si duo circuli so invi- . 
‘cem extra contingunt, recta ex centro unius ad punctùm con- 
tactus -ducta, si produeatur ultra contactus puncturî, per con- 
trum alterius quoque transit. (Est haeo Pappi Lerim. IM. in 
Apollom de Taction. vel Coll, Math. L. VII. Pr. XCVHI.) 

Obs. 5. Et huius propositionis alia quoque conversa'lo- 
cum habet. Nempe, si duo circuli punctum aliquod .f com- 
mune habeant, sintque radii eorum ad hoc punctum vergentes 
in sadem recta; e diversis puncti illius communis partibus 
positi: cireuli in punoto isto communi extra so contingent. 
Sit enim (Fig. 226.) unius circuli diameter 48 ac centrum 7, 
alterius diameter A7” s centrumque Z. Quum igitur ex hyp. & 
situm sit in diametro 2.4 producta, erit (Obs. ad III. 2.) pun- 
ctum Z extra circulam AT. Unde simili ratione, ac in Obs. dI. 
ad propositionem praecedentem ex III. 8. demonstratur, rectas 


i) 
LI 
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Abpoa dn ov oVdèì envos. : EL pao duvarov, xi 
uhos 0 ATK uvxdov cvoò ABAT èiparnticda intos 
sio svheiovo onueia i &v, va A, T, sol ènitetgda 

q AT... 

*Ensì oòv wixdav vv ABAT, ATK elAsproton 
èrt) vijg sreoupegcias Eratégov da tufovia onusia ca 
A, T', 7 è va ada ongyeia 2mutevyrvuévy sUdela 
8vros énutéoov meceitat. ’ AIMM c0Ù uèv ABAr 
èvvos nec, où dè ATK txtos, 07160 dTonor: 0Ux 
cow sUalos xvxkov E partretar întos nato stisiova 
onueia 7 Ev. ‘Edety9n dè; dv ovdè ivrog. KuxAos 
diga nai to éEfic, 

HIHPOTAZISX &, 

°Ev-ubxdo al tour evdsia Toov “drtegovow est0 
voti KEVTO0Y , uo) ci t00v Artéfovoae «ro voi KÉEYTQOV 
ivce GAindos sloivi | 

“Eoto ubxdos 0 ABAT, sal èy ave iocr eU- 
"deli “orocav ci AB, Td déyw dvi i00v dregovo 
dro ‘T0V xEVTQOY, 

Elipda peo To niva0oy où ABALU xsxdov, sal 
éctw 0 E, xa) ano toù E ènù cas AB, TA na 
. decor 1dwoov ci EZ, EH, nol ènebevydmoar ci 
AE, FE. n | 


ex punctò Z ex utraque parte puncti 4 ductas ad puncta quae. 
cunque circuli 48 maiores esse recta 74, adeoque puncta quae- 
cunque circuli AB ex utraque; ‘parte puncti 4 sita esso extra 
circulum 47 Eodem prorsus modo ostendetur, puncta quae- 
cunque . circuli AJ" ex utraque parte pancti 4 sita essè extra 
circulum AB. Circuli itaque in puncto .f extra se contin- 
gent (Obs. ad III. 3. Def, n; 6). Est haec propogitio Pappi 
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Dico etiam neque extra. Si enim fieri potest, cir. . 
culus A[K circulum AB’WA contingat extra in plu- 
ribus punctis-quam in uno, in 4, T etiungatur AL 


+ Quoniam igitur in circumferentiis circulorum ABASS 


ATK sumpta sunt duo quaelibet puncta, 4, I) recta 
haec puncta coniungens intra utrumque cadet (III, 2). 
Eadem autem intra circulum quidem AB4T cadit, 
at extra circulum ATK (II. Def, 3.), quod est absur= 
dum. Non igitur circulus circulutn contingit extra in 
pluribus punctis quam \in ùno. Ostensum’ est autem 
neque intus. Circulus igitur etc. n 


PROPOSITIO XIV, (Fig. 230.) 


In circulo aequales rectae aequaliter distant a centro, 
et quae aequaliter distant a centro ‘aequales. inter se 
sunt. Ì ; 

- Sit circulus ABAD, s et in eo aequales rectae sint 
AB, T'4; dico ipsas aequaliter distare a centro, 


Sumatur enim centrum, circoli ABAT cu, 1.), et 
sit E, et ab E ad AB, IA perpendiculares ducantur 
EZ, EH d. 12.), et iungantur AE, TE. 


” - 


Lem, IV. in ‘Apollon. de Taction, vel Collect, Mathom, Ly 
VII, Prop. XCIX,) 

Cor, Hinc patet ratio describendorum circuloram » quise. 
extra contingunt, et manifestum est, distantiam centrorum 
in illis acqualem esse summae radiorum, et vice versa. 

PROPOSITIO XI. . | 

Huius propositionis damonsirationem nos quidem in Cor. 
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—  ’Eneb ody sddela vs da toù névrgoU " EZ sd- 
| Beldy ceva mj dia voò xév7g0v eg) y AB 16006 eddie 
ciuver,s sol diya avv ciuvet. ‘Ion Goo U AZ «N 
BZ: dirndij doa 1 AB vis AZ. die ve avra dr 
«al 3 I'4 vijs. FH toc dindij, rai tor ion 7 AB 
aj T4 ion doo no) < AZ vj TH. Ko enel Ton 
îotìv 1 AE vj ET, lcov sal vo duo vije AE xg 
dno vis ET. ‘Alda co'puèv ano vie AE iva ta 
«no riv AZ, ZE, 6037 yao Y s005 vw Zyuvia 
e dè ano vije ET loa va dro vév EH, HT, ced 
yeo 7 30005 vw H qovio” To dea dimo tav AZ, 


—_ ZE iva tou toi eno vv TH, HE, dy vò dino 


vie ‘AZ .icov tot) 16 ano vis TH, toy pae èotey 
o AZ xi TH: lomov doa vo dro vie ZE 207 
xò. ano v)je EH icoy tov.y s ton ago 7 ZE vj EH. 
"Ev dì uvudw loov diéysuv dsro où xévegov svdsiae 
Agyovta:, 0tav al caso toi xévioou in atis «ateros 
dyopena îowe wo ci don AB, TA icoy dréyovoer 
cinto toi névroov, 
‘ i x 
. \ 

ad TII. 11. Obs.'î, et IIT. 12. dedimus. In ea, quae in textu 
graeco est,‘ nonnulla minus accurate posita esse tvidentur. 
‘Nempe in eius parte priore, in qua [de circalis sermo est, qui 
se intra contingunt, ex III, 11, adstruitur, rectam, quae por 
centra duorum circuloram transeat, necessario, si duo contactus 
puncta sumere velis, per utrumque eorum transire, quod tamen 
fieri nen possit. Verum enim “vero in Prop. 11. illud tantum 
demonstravit Euclides, ut in Obs.'1. ad III. if. vidimus, ro- 
ctam OH, quaè per centra utriusque circuli transit, sitra 
centrum H minoris circuli productam in punctum contactus 2 
cadere, eamdem vero ultra centrum @ maioris: circuli pro- 
"ductam in alterum, quod hypothetice sumituò, punetum con- 


- « 


Ù 
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Quoniam itaque rectà aliqua ZZ per centram qucta. 
rectam aliquam AB non per centrum ductam ad rea 
ctos angulos secat, et bifariam ipsam secat (III. 3.). 
Igitur AZ aequalis est BZ; ideoque AB ipsins AZ 
dupla. Eadem ratione et [4 ipsius TH dupla est, 
cet ést AB utqualis ipsi TA; aequalis igitur et AZ 
ipsi IH. Et quoniam aequalis est AE ipsi EF, ae- 
quale est et Quadratim ex A£ quadrato ex EI". Sed 
quadrato et AE ‘aequalia sunt quadrata ex AZ, ZE 
CI. 47.), rectus enim ad Z angulus; quadrato vero fex . 
ET' aequalia sunt quadrata ex EH, HI (I A7.),; 
rectus enim ad /7 angulus; quadrata igitur ex AZ, 
ZE aequalia sunt quadratis ex SH, HE, e quibus 
quadratum ex AZ aequale est quadrato ex I°H, ae- 
qualis enim est 47 ipsi T'H'; reliquum .igitur quadra» 
tum ex ZE reliquo ex EH aequale est; aequalis igia 
| gitur ZE ipsi EH. In circulo autem aequaliter di. 
stare a centro rectae dicuntur (III. Def. 4.), quando a 
centro ‘ad ipsas perpendiculares ductae aequales sunt; 
ergo AB, T4 aequaliter distant a centro. 
tactus, siquidem ‘alterum tale punctum locum habere possit, 
cadere debere; nequaquam fuit demonstratum. Deinde in 
parte posteriore, ubi de circulis agitur, qui se extra contin- 
gunt; ex INI. Def. 3. sumitur, eorum utrumque integrum 
extra alterum situm esse,. vel tales circulos se invicem non 
secare. At, quum lineae curvae cogitari possint,. quae quam- 
vis se in puncto alîquo extra contingant, non tamen ita com- 
paratae sint, ut neutra alteram etiam ulterius productam secet, 
ei obiicere quis possit, forte idem epiam in ciyculis obtinere 
posse, ad eximendum hunc scrupulum res accuratius evol- 
venda esse visa fuit, ut in Obs. 1. ad TII.'il. et FII. 12. 
fecimus. Robert. Simson. etiam partis prioris, in qua circuli’ 
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"Ad di} ai AB, TÀ sidciai toov asceyirmcar 
dnò toù sévroov, code éovv, ton totti ] EZ ti 
EH: Aéyw 0v toy tovì so) j AB vj TA. 

, Tv yoo avriv satacievacdivinv, . cuolwé By 
Ositouev, dI disntdj toviv ) uv AB vijé AZ, 
ùè TA vis TH uaì èneì Toy èoviv i} AE vj FE, 
loov fori to dro 1js AE vò dro vis TE dda 
wo uèv arto tie AE iva tot td end vv EZ, ZA, 


tu dè arco djs TE loa'ta amò tov EH, HT, te dov 


PEA, vv EZ, ZA ica èov vis and vv EH, II, 
Wv TO eso vie EZ n dro vis EH botly loov, Toy 
gio 1 EZ.«j EH lomov doa vo uno vige AZ 
don cd 0 vje TH ioov toriv: ici doo 7 AZ dij 
TH, soi tori tys- uèy AZ dij y AB, vije dè 
TH derchij TA, top den AB «pq T4. Ev vai go 


oa sol ta éene. 


irPOPASIS 
Ev uvrdo peyioty uev tovuv 7 dia pergos* Tv 
dt dil0r, ciel q) Èyyiov toù UevTROv Te CquTEROY 
ppellov è ÈOTiv. 


4 


intas se contingere ponuntur, aliam habet demonstrationem, 
‘quae etiam est apud Campanum et Peletarium, ‘et huc redit. 
ssintus se contirgant, sì fieti potest, duo circuli in duobus 
punctis Bj 4, ductaque BI ‘intra utrumque circulum cadet 
(IT. 2.); ‘igitur in recta, ÎM, quae rectam BA bifariam et ad 
angulos réctos secat,-erit ‘utriusque circuli centrum (HI 1. 
‘Cor. :1.), ergo .4M pioducta in cireulorutn contactum cadet 
GI. il ds sed in contacturì non cadet, quod puncta B, 4 


. sunt extra rectam .dM, quod est absutdum.* + At vero, 


quam MI. 11., apud Euclidem, ut àd eam monuimus; non 
distincte ‘satis evoluta sit -ex Euclidea tius demonstratione, 
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Sed vice versa aequaliter AB, Î'4 distent a centro» 

hoc est, aequalis sit EZ ipsi EZÎ; dico aequalem esse 
et AB ipsi Td. 

- Etenim iisdem constnictis; ‘similiter ostehdemnus 
dvplam esse. 4B ipsius 47, èt TA ipsius TH; et. 
quoniari aequalis est A£ ipsi IUE; aequale est quas 
dratum ex AE quadrato ex T'Ej sed quadrato e AE 
aequalia sunt quadrata e EZ; ZA. 47); quadrato 
vero et TE quadrata ex EH; HT; quadrata'igitur 
ex EZs ZA aequalia sunt quadratis.&-EH7, HT, 
e quibus quadratuni ex EZ quadrato ex EH est ae- 
aequale, aequalis enim EZ ipsi EH; reliqùum igitur 
quadratum ex 4Z teliquo ex- T'Z7 est aequale; aequa». 
lis igitur AZ ipsi I'H, et est AB dipla ipsius AZ, 
TA vero dupla ipsius. TH. Aequalis.igitur AB ipsi 
TA. In tirculo igitur eto. 


PROPOSITIO XV. (Fig. 281.) 
Iri circulo inaxîma quidem est diameter; aliarunà 
vero, semper propinquior centro remotiorè maior est. 


quam etiam Sinisons habet, non satis perspicuè prodire vide- 
tur, praeter contactus puncttiim; in quod ex III. 11. recta AM 
“Ancidit, nullum aliud vel in ipsa 4M, vel extra illam con- 
tactus punctum esse posse. Eandem dernonstrationem Austin. 
docet applicari posse, sive de circulis intus sive de circulis 
extra se contingentibus sermo -sit, - dummodo posteriore hoc 
casw HI. 12. loco III. 11, adhibeatur, .ét, quod mijrum vi- 
deri possit, inde concludit, Prop. HI. 12. spuriam esse, quura 


in simili casu etiam in II. .6. de circulis extra «se ‘contingen- cu 


| tibus non sermo» fuerit, et praeterea .in HI. 12 amrtovra: pro 
‘ Epantovra: positum sit. + Huic ultimae tamen rationi ipse dif. 


# 
« X 
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lEorw wxhos 0 ABI, Wicuetobs dt valeoi Fort 
i Ad, xevt0ov dì co E, xob yyiov pèv co E 
FEVTQOV Sotw 1 BI, anwregov dè 4 ZH Mjw 6%: 
peyioty pév'èovv 9) AA, usitov dè q ZI vie ZH. 

"Hy3acav yuo dro voò E xévroov înì vas BT 
ZH xaderor ci EO, EK. Ka) énel èyyi0v uèv tov 
xévT90Y totìv' i BI, dnwreoov di +$ ZH, pelfov 
doo 9 EK vis EO. Keicto vj EB log y EA, 
ral did 'voò A «j EK noos 0090s aydeica Yf AM 
. diyybw ènì vo N, nol tstefevyducar ai EM » EN, 
°° EZ, EH. 

Ko} èneì foy tovy  EÒO ty) EÀ, fo tor seià 
7 BI vj MN. Ilcdw, èseeì ion toviv 1) pèv AB 
.j EM, % dè EA «vj EN, 7 '‘aoa AA cois ME, 
EN ion toviv. "AL ci ME, EN xije MN peitovig 
elor, sed ) AA doa vis MN peibov tovivi "Ion dè 
7 MN x;j BI, 1) AA doo vis Bl'usttovteoriv. Kol 
ènsì do «i ME, EN dvoì tale ZE, EH Îva: sioì, 
ua) yovia 1 Uro MEN, yuvias css n0 ZEH pio 


fidere videtur, et Cod, a. habet omnipo égarrarie, Nec res 
liqua Austini argumenta sufficere nobis videntur. Alii quoque 
alias huius  propositionis demonstrationes dederunt, e quibus 
ea, quam habet Giordano da Bitonto, similis fere est ci, 
quam in Obs. 3. ad HI, fi: et ad HI. 12. eius, quae ibi ex 
hibetur, propositionis exhibuimus. 

PROPOSITI'O XIV. _ 

Patet, veram adhic esse propositionem, etiamsi rectaé 
AB, IA ex cadem parte centri fuerint, vel sì se. invicem sea 
tenty aut ex: uno codemque circumferentize puncto ductae 
sint. , 

Obs. Rob. Simson. monet, ad probandum, diametruni , 
Ad maiorem esse quacunque recta BF in circulo, nihil opus_ 


‘ t) 
LS 
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| ‘Sit circulus ABI, diameter autem ipsius sit A44,. 
centrum vero É, et propinquior quidem ‘centro £ sit, 
BI, remotior ,verò ZH; dico maximam ‘esse A4, 


maiorem vero BS ‘ipsa ZH. 

Ducantur enim ab  centro‘ad BI, ZH perpen- 
diculares EO, EK. Et quoniam propinquior quidem 
centro est BI", remotior vero ZH, maior igitur EK 
ipsa EO., Ponatur ipsi E0 aequalis EA, et per A 
ipsi EK ad rectos ducta 94M producatur ad N, et 
iungantur EM, EN, EZ, EH. | 


. Et quoniam aequalis est ZO ipsi Ed, zequalis est 


et BI ipsi MN (IIL 14.). Rursusy quoniam aequalis 
est AE ipsi EM, et EA ipsi EN, ergo Ad ipsis 
ME, EN aequalis est Sed ME, EN ipsa MN ma= 
iores sunt (I. .20.), itaque 44 ipsa MN maior est. 
Aequalis autem MN. ipsi BI', ergo A4 ipsa BI' 
maior est. Et quoniam duae ME, EN duabus ZE, 
EH aequales sunt, et angulus MEN angulo ZEH 


esse linea 3TN aequali lineao BF, quum cadem demonstratioy 
quae ad MN applicatur, brevius immediate ad BI" applicari 


possit. In Euclidea tamen demonstratione recta. MN .rectae 
BI" aequalis et rectao ZH parallela ducta inservire potest, 


quo faciliué. ostendatur,: esse angulum MEN>ZEH; quod 
nempe, ducta diametro 44 parallela 777 ZH, vel MN, ob 
KA<EK, puncta M, N°diametro 44 propiora sunt, quam 
puncta Z, 4, quod'ipsum tamen clarius exponi debabat. 
Caeteraum hanc ipsam secundam partem ,.et quae pariter valet, 
eius conversam, nempe rectarum circulo inscriptaram, quae 
maior sit, esse etiam centro propiorem, pariter sine Ope recta@ 
MN, et anguli MEN tnodo simili ei, qua Euclides utitur in 


praecedente, et quam etiam adhibet Theodosius in Libr. I 


Prop. 6. Sphaericorum in casu. omnino simili so HI. di eb 


- 
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Tv doni: Pao 00 7 MN Base vie ZH paltar 
îoviv. "Adda ] MN «ij BU edeydg | ion 3 xo) + BI 
vie ZH peitov toviv. Meyiovy doo ] Ad diajuo= 
7006 > peisar dè 7 BI' ve ZH. ’Ey uixlu dia seb 
qu é5e.; 

MNPOTASZIÈ is. 

‘H $j Vopiroo To xUxdov st00g dedalo cn dui 
«papere èxtog steceivat voù xindovi nal sic toy pees 
tabu tamov tie te sUdelac xai vj neocpedeiag Èripa 
evdsia 0V rmageprrecsina.” val 9) juty toù qiunvadiot 
pvio crvaone otelas 'yevias sSduybdupio petto 
torìv: ) dèi dor) tleerav. 

; Ectw “nudos 0 ABI srseì kevtgoY vo d sol 
Ardsoregor ty AB: Xéyw ott LU ano vo A vj AB 
se00s 00des ar d'uQue dyouéra ento” neositai ToÙ 
xvxdov. 

My poos: dal ‘el doveri , rusrtito èvr06; w6 7 
AT, xal înstevido L AV. . d 

"Ensì îon gotèy ] dA vi AT, icq dov so pwovic 
q vno 4A° guvia vj vno AT'd. ‘Od dè vino 
AdAr, 0097 a xo 7 vo Ald ci aoa') Uso 


1) Pe ard. e Cod, & pro a; age posie tosjasvov dz roù 
ATA as duo ywvia. ato . 


I. 41, demonstrati posse, Rob. Simsoni observat, et ipse hane 
‘demonstrationem exhibet. Conversa illa facile etiam ope 
partis primae et III. 14. demonstrabitur. Aliam partis secun- 
dae derhonstrationem habet Campanus, in qua nihil opus est 
< perpendiculis e centro ductis, dum integra ille triangula MEN, 
ZEH comparat. Dènique observari potest, eas etiam rectas 
in circalo., quae ex eodey circumferentiae pungto exeuni, ita 
sompiriri ‘posse. C£, Prop. 8. Obs. 7. 
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maior; basis igitur MN basi ZZK maior est (I. 247). 
Sed MN ipsi BI" ostensa est aequalis; .itaque BI" 
ipsa Z.H maior est, Maxima igitur est diameter 44; 
maior verò BI ipsa ZH: It circulo igitur etc. 
bROBOSITIO vi. (Fig. 332) 
Recta diametro circuli ad-rectos angulos ab extres 
îÎmitate ducta cadet extra circulum; et in locum, qui 
iritet rectam et circuimferéntiam Interiicitur altera rectà 
non cadet; et semicirctili arigulus quovis angulo acuto 
tectilineò maiot est; religiitas vero minor. 
Sit circulus ABÎI' circa tentrui det diametrunà 
ABì dico téttàm lineam; quae ab extremitate A ad 
AB dd rectos angulos ducitur extra circulum cadere. 


LI 


$i eninà non; cadat; si fieri potestii _iutus, ut AT, 


&t iungatur AI. 

Quoniam aequalis èst id ipsi AT) erit et angulié 
AAT angulo ATA aequalis (I. 5.) Rectus autem 
AAT; fectus igitur et 414; itique dua anguli AAT; 

Cor. Quodsi itaque in circulo; cuius tadiuò magnititè 
‘ dine datus est, miagnitudiné data sit recta circulo inscriptà 
(quae. nunquam maior èsse potest Wuplo ciiculi radio; vel, 
quod eodem redit; diamétro circuli) distantia ‘eius a contro , 
magnitudine datà erit; et vice versa. Est- niempé Ada= . 
brbe-bA demi (E), & mal) MIS 

EA d. C£. Pfeiderer. 


PRObOSITIO Xvi. 
O bs. Propositio haec (cuius etiam diretià demonstratiò 


=» 


- 
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dA’, ATA suol» dedalo loi -el01y, orco torìv ddl 
vatov. Oux 1 dro roù A oxusiov, 1) BA no0g 


. dodus dyopévn tvros nsositar toù uvndov. “Ouoin 


dr deltopev , ati 0vd' ènì v”e mepepeosias® ‘8xvog doce 


SUSNTETO , ‘6 dh «AE. 


Aîya dr ot sìg tov peratò c0rov, vis ve AE 
svdeias xai vis TOA seoupepsias, érioa eVdeia od 
nOAPEUTTLOSITAL, . . 

Eì peo duvarov , rrageresttiTti os 7 ZA, nal 


id w ano où 4 onusiov ii civ ZA ud'derog 748. 


Kai tre) 009) tovev ) vso AHA, tierroy dè 
o03s 1) vo AAH° pusitov dea ) AA vijs AH. "Ion 
dè ] AA vj 40 peibov do0 ) 49 vis 4H;, 1) ax 
cuv tie peibovog, orneo torly aduvarov. Ovs-dow 
sis voy pevatù tonov, tije te evdsias val ts neou= 
peosiae , frioa svdela napeureositot. 

. déyo ov ual ) uèv où quinvnziov yovia s 7 


| neoegonevoy Uno ce. vjs BA evbeias uaì vis TOA 
. neoipegsiag, estone ogelag pavias sd9vyoapuuov [0E/= 
Gov toriv y dè 3069) , 7 meoueyonévn Uno te dije 


TOA neoupeosias mob vie AE evdelas, dnaone yuw- 


viae dEelas svbvyodupov èiertay toviv. 


. Ei 700 éoti 3g pavia eVdUy0aupos , psitav uèv 
v$s re soreyoprévye Uno ve vije BA eddelas ual die 
TOA neopegsiacs ghatray dè eis sepuerouevys 
uno ve ts TOA nepepepeias sal vie AE sdIsiase 
satis facilis exhibetur | ab Orontio Fineo) ita exprimi potest : 
1) recta, quae ab extremo diametri puncto diametro ad rectos 
angulos ducitur, tota extra circulum cadit. 2) Quae autem ab 


extremo diametri puncto oblique i. e. sub angulo quocunque 


acuto vel .obtuso}ad diametrum ducitur , citcumferéntiae ite- 


rum oceurrit. 3) Argulus sericirculi, i. e. quem circumfe- 
Ì 
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‘ 


ATA duobus rectis aequales sunt, quod fieri nequit 
(I. 17). Recta igitur a puncto A ipsi BA ad rectos 
angulos ducta non cadet intra circulum. Similiter 
ostendemus , neque in circumferentiam cadere ; 'extra 
igitur cadet, ut AE. | 

Dico etiam in locum-inter rectam AE et circum- 
ferentiam I'OA alterani rectam non cadere. | 
Si enim ‘eri potest, cadat ut ZA, et ducatur a 
| puncto 4 ad ZA perpendicularis ZH. 

Et quoniam rectus est angulus AH4, minor au- 
tem regib JAH; erit A4 maior ipsa 4H (I. 19.). 
Aequalis autem est A4 ipsi 40; maior igitur 40 
ipsa 4H, minor maiore, quod fieri nequit, In locum ‘ 
igitur inter rectam et circumferentiam altera 1 recta non 


- 


cadet. ; 

Dico :praeterea semicirculi augulum, ‘comprehensum 
a recta BA et circumferentia TOA, quovis angulo 
acuto rectilineo maiorem esse; religium vero compre- 
hensum a ‘circumferentia TOA et recta AÉ, quovis 
angulo acuto rectilineo minorem esse. 


dé te. 
‘ 


Si enim est aliquis angulus rectilineus, maior com- 
prehenso a recta BA et circumferentia TOA, minor: 
vero comprehenso a circumferentia T'O A et recta 4E, 
in locum inter circumferentiam TT0OA et rectam AE 

f uu ° vu . 
rentia cum diametro efficit, maior est qaovis angulo rectilineo :* 
reliquus vero angulus, ille nempe, quem circumfe-entia cum 

recta efficit, quae diametro a puncte eius extremo ad rectos” 
angulos ducta est, et quem angplum contingentiae vocare 

salent, minor est: quovis angulo acuto rectilineo. De hac 

tertia propositionis parte videbimus in excursu ad calcem huins 


e 


N, 
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2 na Pi . 3» ri N 
. 


sic ‘ov ustatv vorov TÎjs ve TOA TEOLPeoEtoo nab 
776 AE svdsias evasi nageurescerTa, 7 TIE motjose 
pet: va juey He TEEQLEYOMEVNE Vo ve vie BA ev- 
Istas ua tie TOA Tregupsgsins uno svdeuiy stepLe= 
qouévyv, thettova dè ris ITELEXONLEVIS UnO Te TG 
TOA TLEPIPEGELAG où TS AE evdslas. Oy rragepr 
nissrer di 00% doa c76 st8QLEYOpuevuS pavios no ve 
vis BA sÙdelag mal js TOA meorpegelae tota 
peibav oteia Uno evdziav riegrexopévn ovdì pèy 
éldrrav vie reqiegopevys nd te vie TOA meorpe- 
osiag unì tie AE sudeiac. ‘Oro èder delta. 


, HOPIZMA, 


"Ex dn TOVTOV paveody , oe I ti dieuiron roy 
suxdov * 1008 ode UST. Cx0AS apopévn èpanteras 
coù uUndov: ual OTL evIsia nixiov nad' &y povoy 
Epdnterat ouetov, "Enedyneo nol ij saro dvo avra 
eunBahhovon evtos atrod suintovo@ èdety dry. 


UPOTAZIE&.. 
‘Aro où dodevtos omueiov voù dodivros xvxZ.oy 
ègasstopivnu evdsiav yoaupav dyoyelv, 


libri» E -duabus reliquis propositionis partibus, praetet co- 
rollarium textus Graeci. sequens adhuc a Rob. Simson, dedu= 
citur corollarium. \ 

Cor. 2, Unica tantum recta linea circulum in eodom 
puncto contingerg potest, nempe, quae radio circuli in puncto 
eius extremo perpendicularis est. Quae autem ei oblique in- 
sistit ,; circulo ad partes anguli acuti iterum ocgurrit. Praeterea 
. pater, ex. hac quoque propositione consequi, quod \II, 2. 
Cor; 3. vidimus, circuli circumferentiam esse lineani _SuIVaIA 
i, e, ne minimam quidem eius partem esse rectame 


. 


È) x ' 


74 6 


\ LIBER TERTIUS. 327 


i 
recta cadet, quae faciet angulum a rectis comprehen- 
sum maiorem comprehenso a recta BA et circumfe- 
rentia I'OA, minorem vero comprehenso a circum- 
ferentia SOA et recta AE. Non cadit autem; an- 
gulus igitur regtis comprebensus non erit maior angulo 
camprehenso a recta BA et circumferentia TOA, 
peque minor comprehensa a’ circumferentia I'OA et 
recta AE. Quod oportebat ostendere. 


COROLLARIUM, 


Ex hoc manifestum est rectam, quae ab extremitate 
diametri circuli ei ad rectos angulos ducitur, contin- 
gere circulum; et rettam circulum in unico contingere 
puncto, Quoniam recta in duobus punctis ipsi occur= 
vena intra ipsum cadere ostensa est. 


PROPOSITIO XVII (Fig. 233) 


A dato puncto rectam lineam ducere, quae circulum 
datum contingat. 


PROPOSITIO XVII 
E: Obs. 1. -Duo, si rem exacte absolvere velis, casus di- 
stinguendi sunt, prput punctum datum vel extra circumforen- 
tiam dati circuli, vel in hac ipsa circumferentia datum est. - 
(Intra datum circulum erim esse nequit, ut ex Defin. re- 
ciae contingentis patet,) Ultimum hunc casum, quo ost in 
‘ipsa circumferentia, cuius solutio caeterum ex II, 16. Cor, 1. 
sponte fuit, addit Rob. Simson, Priore casu, quem solum 
habet Euclides, patet, rectam 4Z, quao rectao' E4 ad anguloy 
tectos ducta est, quum per punctum 4 intra circulum AZH 
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"Eoro co pv dodèiv oguetov r6 A, 0 dè dodele 
uvxdoc .0 BI det dn asso toù A onuetov co BFA 
ubxiov iparntouevny evistav yocupunv dyaysiv. 

‘ EiAyg9w yao so. uévroov «où xixdov to E, mal 
2netevydo 1 AE, ua) xéviow pèv ci E diacvypore 
dè 16. EA xxdos yeyocpdw 0 AZH, nel anto vov 
4% EA noòs 60946 17790 1 AZ, nad irnstevydwcav 
ai EZ, AB: Aéyw ov ano toù A onpuestov voò BFA: 
uvxiov èpartopevn pucoi ] AB. | 

En) yao co E KEVTOOV èoTì cwy BIA ,. AZH 
xUx.0Y tor dov totlv 1 psv EA vj EZ, x dè \E4 
cj EB. po di ci AE, EB dvo vaîig ZE, EA low 


siol, xa paviay KOLVYV Tegutyovo, Tv m00s Tu È: 


transéeat, cum hoc circulo in alfo adhuc praeter Z puncto 
v, c. in H ex altera parte rectae EA convenire, adeoque etiam 
ex hac parte duci posse aliam, adhue rectam 40, quae cir- 
culum BI4 contingat: duplex itaquè semper hoc casu solutio 
locum habebit. Reducitur autem problema ad illud: con- 
struere triangulum rectanzulum AEB, cuius hypotenusa AE 
positione et magnitudine, alter cathetus EB autem magnitu- 
dine dantur. Caeterum comparatis duobus triangulis 4Z, 


AE s in quibus hypotenusa' 4£ communis, recta EBT-ZE9,; 
. et anguli EBA, EOA, quippe recti.aeqrtales sunt, patet, esse 


etiam rectas 4B, 40 aequales, “pariterque ‘aequales esso an- 
gulos ‘E4B, E40, et AEB, A4E0. Duae igitur rectae, quao 
ex ‘codem puncto extra circulum sito ità ad circulum duci 
possunt, ut eum contingant, inter se aequales sunt. Et, quum 
aequales sint anguli E40, LAB, et AE®, AEB, recta 4E 
utrumque angulorum 04B, @EB bifariam dividit. Hinc 
porro nontiisi duae rectae ex eodem puncto extra circulum 
duci possunt, quae eum contingunt. Na 


‘ Obs. 2. Posteriore casu, si e puncto in ipsa citculi cir. 


curferentia dato ducenda est- reòta s quae circulum in hac 
ai ° . 4 
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Sit datum punctum- A, datus vero circulus BF; 
oportet igitur a puntto 4 rectam lineam ducere, quae 
circulum BI"4 contingat. 

‘ Sumatur enim centrum circuli E (III. 1.), et iun- 
gatur AE, et centro quidem £ intervallo vero EA - 
circulus describatur AZH (Post. 3.), et a 4 ipsi 
. EA ad rectos ducatur 4Z (I. 11.), et iungantur EZ, 
AB; dico a puncto: A ductam esse AB circulum 
‘BI A contingentem. 

..Quoniam enim È centrum.est circulorum BIA, 
AZH; acqualis est EA ipsi EZ, et EA ipsi EB; duae 
igitur AE, EB duabus ZE, EA aequales sunt, et 
èngulum comfunem comprehendunt ad E; ‘basis igi- 


puncfo contingat, ductae ad hoc punctum diametro erigi debet 
in eo ipso puncto recta ad angulos rectos (HI. 16, Cor. 1.): 
Hinc -consequitur, -duos circulos, qui se in puncto aliquo 4 
contingant , sive extra sive intra se contingant (Fig. 234. 255.). 
in hoo pugcto ab eadem recta, quae diametris circulorum ad 
hoc punctum ductis (quae mempe in cadem recta positae erunt 
Obs. 2. ad III. 11, et Obs. 2. ad HI. 12.) ad angulos rectos 
est, contingi, vel rectam, quae unum duorum circulorum in 
puncto aliquo 4 se contingentium in hoc i ipso puncto 4 con- 
tingat, contingere in eo quoque alterum. C£ Apollon. de 
Taction. Lemm. E. Cor. %. 8. ° 

° Obs. 3, Quum ex Obs. 2. duo; .eademque ratione in- 
finiti circuli eandem rectam BI in eodem puncto A contingere 
possint, patet, Problema describeudi circuli, qui rectam po- 
sitione datam B/° in dato in ipsa puncto 4 contingat, non 
esse determinatum, adeoque alias ‘aliasque conditiones huic: 
(pariterque simili problemati describendi circuli, qui- datum 
circulìm in dato in ipsius circumferentia puncio cornîtingat) 
addi posse. Unde plura huc, vel etiam ad MI. 19. ant dIT. 
12, pertinentia problemata orilintur, quae quum sint ‘satis 
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Pics do ] AZ Boss “i AB foy èovi: xa) e EAZ 
toipuvav 47) EBA toy uva: ‘00 doti». nol ai Zoustat 
povic tais ' Rourals puvics ion dou 7 Vrro BAZ vi 
1710 EBA. ‘’Oeîtn dè n vrtà EA4Z, cod co vol 
y ino EBA. Koi ‘tou 5) EB èx toù sevroov-- 7) 
dè vi diapuerorì to xvadov 1006 dodo dr dupas 
cyopévn eparvrera: voù uvxdov 9 AB pa è pareva: 
to BI'A uvadov, - 

"Arno voù dea dodevros oypusiov toi A voù do- 
Siyros svxdov voù BIA èpancouivy evisia vece 
qui ] AB. ‘ Orreg ide TPOwoes, 


- DIPOTAZIZX wp 

"Edv uiudov ipartgtoi ti evdsia, ano dè voi 
mévsgou Ènl tqv apyyv tribevy dr] ve svdsia, 9) ènu- 
Levy deiou xedstog torat ésth yy ÈpasttouEvyY. 

Kuxkov Vai: coò ABI èpenziodo ue sv3ela 9) 
JE nave vò I' oyueior, xa sliypdw co utvtoov coi 
ABI ubxiov v0 Z, nat ano où Z eni v0 T èse- 
ev; ” ZI deg | ov ) ZI uaderos tovuw tr 
tv 4K, 


- 


- I ° 

facilia, tirénibus solvenda proponi possunt v. c.. 1) Descri» 
bere ‘circulum, qui rectam [positione datam im dato in ipsa 
puncto contingat, et per aliud quoddam extra hanc rectam 
datum punctum transeat. 2) Describere circulum, qui datum 
 circulum in dato in ipso puncto contingat, et per aliud quod» 
dam «extra vel intra hunc circulum datum punotum transeat, 
3) Describere circulum s qui rectam positione datam in dato 
in ipsa puncto et simul datum circulum contingat. 4) De 
sgribere circulum, qui datum circulum'in dato in ipso puncto, 
et simul rectam positione datam contipgat. 5) Describere cir- 
culum, ‘qui duos circulos: datos, et quidem altegam in dato 


- 














‘ 
- i 
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tur 4Z basi AB aequalis est (I.. 4); .et trianguluna. 


FEAZ triangula EBA aequale est, et 'reliqui anguli 
reliquis augulis; ° aequalis igitux EAZ ipsì EBA. 


Rectus autem EAZ; rectus igitur ‘et EBA; et est 


£B èx centro; diametro autem circuli' ad rectos ah 


extremitate ducta contingit circulum (III: 16. Cor. 1 )i 


AB igituy contingit cigculum BLA ' 

A ‘dato igitur puncto A datum circulum BLA con 
tingens recta linea ducta est AB. Quod oportebat 
facere, 


PROPOSITIO XVIII. (Fig. 237.) X 
Si circulum cantingat aliqua recta , a centro autem 


ad contactum ducatur aliqua recta, ea perpendicularie 
‘ erit ad contiugentem, 


Circulum enim ABI" contingat aliqua recta 4E in 


punctò T, et sumatur Z centrum circuli ABI, et a 


‘- Zad T ducatur ZT; dico ZI perpendicularem é35e” 


ad d4E ° va 


‘im ipso - puncto contingat; 6) Descrjbere circulum, qui duar 
rectas positione datas, quae sibi invicem occurrunt, et qui» 
dem alteram in dato in ea puncto contingat, 7) Describere. 


_ circulum, qui duas rectas parallelas positione datas, et quidem. 
alteram in dato in ifha puncta contingat, ‘vel quad codeni 
redit: dato radio desctibere circulum, qui rectam positione 
datam in dato in ca puncto contingat.. 8) Data radia descri- 
bere ‘circulum, qui rectarm positione datam coptingat, et per 


datum extra cam punctum. transeat. 9) Dato radio -circulum . 


describere, qui duas rectas positione datas, quae inter se con- 
“veniunt, contingat. 19) Dato radio circulum: describere ,, qui 


LU 





\ 


‘ 
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(E puo MI» ix drò où Z ènì vj v AE ndde- 
208 i ZH. 

Enel oùv 1) inò ZHT povia devi Bow, Otela 
Goa totlv ij inò ZIUH* vno dè tpyv peibova yoviay 
i} usitov rmievoa vrrorsiver, ueituv doo 9 ZI vie 


ZH. *Icy dè 1) ZT vj ZB- usibov doo ) ZB1) 


vis ZH, 7 &hdrrayv vis pelbovos, osso toriv adu- 
vatov. Ovx dea 9 ZH uaderot toy ènì) cpv AE. 
Opoiws dr delgoper , ott ‘000 diiy 166 TÀgv vis 
ZT- \ ZT aou uadstog Eovev èrnì) tqv dE. "Bay 
oo uvUdov, moù ve ÉÉis. 


f HPOTAZTE ws. 


"Eav nbulov tpantyrai vis svdsia, dso dè cis 


dpi j epartopevy 006 vede evasa y00ppa 


GYD, tr vie aydelone over TO névTROv TOÙ uUxdov. 
 Kuxdov peo tov ABI anteada 2) vs svieia ” 
4E ‘ica vo TC onpelov , uoì danò coù Î' tì 4E 
31006 oodas 7790 n VA Rey qu ènì tjs AT dov 
to sétvtoov ToÙ uUxlov. 


f 


1) Peyrardus ex Cod. a habet peitav Goa xa) ZB. Nos 
praetulimus lectionem ed. Oxon. Ed. Basil. habet xa) 7 ZB. 


2) Si vera sunt, quae e Rob. Simson, ad III. Def, 2. 
notavimus, legendum hic fuerit épartiodw, 


circulum positione datum, et rectam positiohe datam contin- 
gat. «11) Dato radio circulum describere, qui circulum po- 
sitione datum coritingat, et per datum ‘extra eum punetum 
transeat. 12) Dato radio circulum describere, qui duos datos 


. circulos contingat, Denique 13) (quod iam ad HI. 1. Cor. 1. 


pertinet: dato radio circulum describere, qui per duo data 
puncta transeat. Vid. Pappus. in Praefat, libri VII. Collect. 





“ 
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Si enim non, ducatur a Zad 4E perpendicularis 
ZH (I. 12;). | 

Quoniam igitur angulus ZHT" est rectug, acutus 
erit ZI'H (I. 17.); maiorem autem angulum maius 
latus -subtendit (I. 19.), maior igitur est ZI quam 
ZH. Acequalis autem ZI ipsi ZB; maior igitur ZB 
ipsa ZH; minor maiore, quod fieri noù potest. Igi. 
tur ZH von est perpendicularis ad AE. Similiter 
ostendemus neque aliam quampiam praeter ipsam ZL; 
ergo ZI' perpendicularis est ad AE. Si igitur cir 
culum etc. 


° PROP:OSITIO XIX. (Fig. 20.) 


| Sì circulum contingat aliqua recta, a contactu au- 
tem contingentî ad'angulos rectos recta linea ducatur, 
in ducta erit centrum circuli. 

. Circulum enim 4BT contingat aliqua recta 4 in 
puvcto I, et a l'ipsi ZE ad rectos angulos dacatyr 
LA; ; dico in AT esse centrum circuli. . 


! 


Mathem.. ad- Taction. Apolloni , ‘vel Apollon, de Taction. 
Goth. 1795. p. 18. 
0 bs..4.. Aliud haud inelegans problema, quod huc per > 
tinet, affert Clavins e Cardano, quod ita babet: duobus cir» | 
culis, quorum neuter alterum includit, datis, ducere rectam, 
quae utrumque contingat. Exempli causa figuram saltim uni 
casui adaptatam adponemus (Fig. 236.) e cuius adspectu so- 
lutio_facile derivari poterit. 
Obs. 5. Peletavius ad hunc locum sequens adhuc habet 
problema: Lineae rectae, quae girculurn aliquem seget,. aliam 
parallelam ducere, quae ipsum contingat, quod etiam gene- 
xalius exprimi potest; rectae positiorie  datae aliam, parallelam 


- 


- 
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Mi puo» di si dovarov 3 Eotow co dd, mat Èste- 
ceix do % TZ. i 
‘En body xvxiov où ABI ipartroral tig ‘slbeia 
% AE, cistò dè toù sévepov inì civ upyy inétevatoe 


L, ZI, 7] ZI è ea suaedetog toviv ini ©] dE- dbI7 


dog tori 7 inò ZIE. “"Eoti dè xo I dsrò ATE 


608° lv dee tovy vj inò ZIE i Vinò ATE; èj 


sldrrioy ti pusitovt; orte0 tovìv viduvaror. Quu dea 
to Z nevrgov ioti toù ABI mixdov. “Opuoiwg dg 


Belkbjesy; lor: odd dARò vi rAyy trà vjé AT. “Edy 


diou xUxdov, mul ta éire. 
ÎÙì POPASISZ + 
*Ey sivdo; 1) m00G tw ieveo puiid dindaviey 


io) cis no00s ti TeoLpedeia , Tav vid UUTIYY - TEO 
péosiav Baci fymcw ai yguviat | 


diicerd$ quae citculuià contirigit, et Éicillimio solvetvi ducta 


‘ € centro ad rfectam positione datam perpendiculari, et epuncto, 


în quo illa circulo occurrit; péiallela positionè dataea C£ 
Gilbert. pi 203. 
PROPOSITIO XVIII. 

Obs. 1. Poterat etiam haec ptopésitio e Ill. Pròp: 16,, 
cuius sconversa ‘est, ita deduci; Si Z°E tor sit tectae ZZ ad 
rectos angulos s TE secabit circulum ex HI. 16. adeogque non 
Coutinget in T°, q: e. a.. Dfontius Fitaeus sitiili ratione è 
parte tertia Prop. 46. INL hanc 18, deducere tonatur. 

Cor: 1. Duaè ieetae, quae per puticta extrerha ciusdoni 
diametri ductaè circuluti cotititighnt ; parallela& sunt: 

Cor. 2. VWitissiitij si duae rectae (Fig: 238.) Al, 49, 
quae éirculum în B, È contingunt ; patallelac fuèrint; recta 
BH, quae coritactus putictà coniungit, erit diameter: Si enimi 


‘rectt BE non sit dianiéter, grit ceritrunti circuli txtf4 terr 











Cal 


LiBEÀ TERTIVS. n 336 


, Nor enim; sed | si fieti potesi ssitZ, ei iungatuk 
TZ. 

Qiioniahì ‘igitur circulinà ABI contingit aliqua 
recta_ JE, a centro autem ‘ad contactum ducta est ZI, 
Z perpendicularis est ad 4 (III 18:); rectus igi- 
tur est ZIE Est autem et AFZ rectusi aequalis 
igitur èst ZIE ipsi ATE, minor maîori; quod fierî 
non potest. Igitur Z non est centriim circuli ABI’. - 
Siinilite? ostendemus; hegite aliud aliquod esse praé- 
terquam ir ipsa AT: Si igitur circulum etc. 


4 
| 
. 


PROPOSITIO XX, (Fig. MU) 


ad cirtumferentiam > quando eandem citcutiferentiam 
pro basi liabént anguli. 


.w. é in Z, ductisque ZB, ZE, erit ZBI pariter ac Z£6 res 
_ctus; adeoque T'BE parigi OEB îminor recto , igitur rectae 
«dl, dB non erunt parallélàe (Ax. i. vel I. 5. Post.) q. c.d. 
_ - Cor. 3; Si duae rectae circulumi contingant; etrecta, quae 

contactus puncta iùutgit, non sit diameter, contingentes cum . 
hac tecia oblijuos ihgulos efficient, nec parallelae eiutit. 

Cor. 4. Vicissim, si duae rectae circulum contingentès 
mon sint parallelae, recta, ‘quae conitactus punctà iungit, ney 
quit essè diameter (Cor. 1.). Cf. Gilbert. die Gebmetrie nach 
le Gendre I, Th. p. 120, squ 

Obs. % Alia conversa propositionis ll, 26. vel, si 
maavis, propositionis huius III. 18. haec est: recta, quab e 
centro -citculi ad contingentem perpendicularis demittitur, per 
contectus punttum tfaisit, et ‘vice Versa. | 

O bs. 3. Si eadem recta duos circhlos in eoderii puricto 
contingit, duo isti circuli in eodem puncto se contingent. Quae 
enim e centris circulorum àd punctum commune, in quo tecta 


ì ® 


-_ \ 
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“Eoro uixdos è ABI, nol sto0s pèv ci xévroo 
atod yuvia toro 1 vano BET, no0s dè vi) meorpe- 
qua, 9 vno BAT, i xetwcay dì eyv aveny regipi- 
osta Bac vv BI* xtyo ott dimdaciuv éoriv 7 
no BET yuvia vijs Uno BAI. . 

+ *Enutsuy9sica peo g AE digyda ènì cò Z° - 

°Eneì oùv ion toviv ) EA «vj EB, toy xa yuvia. 
s] ino EAB «ij vno EBA- ai ao vano EAB, EBA 
yuviae 1js ino EAB dindaciai sioev. Ion dè i 
inò BEZ vdîis ino FAB, ERBA xai 7] vinò BEZ 
diga vis uno. EAB tori dendij. dio te via di xl 
” inò ZET vie vnò EAF tor dendij 6An dea i 
uno BEI 04ns vie vno BAT tor dinàij. 


umumque contingit, ducuntur rectae ad hanc contingentem 
perpendiculares, adeoque in eadem recta sitae erunt, unde cir- 
culi se contingent (Obs. 2. ad III. 11, et Obs. 2. ad 1II.12.). 
‘» —Obs. 4. (Ex Clavio.) Duobus'circulis ex eodem centro 

@ descriptis (Fig. 239.) erunt gi rectae AI", BA interio» 
rem circulum contingentes et usqu d circumferehtiam exte= 
rioris circuli productae inter se aequales, bifariamque in pun- 
ctis coritactus E, Z secabuntur. Ductae enim ex centro 64, 
OZ ad AF, BA perpendiculares erunt (IH. 18.), itaque (III. 
Def. 4.) AI, BA aequaliter a centro distant, quoniam @E= 
0Z. Itaque AT—B4 (HI. 14.), et bifariam dividuntur a pere 
pendicularibus GE, 9Z (II. 3.) . 


PROPOSITIO XIX. 


Obs. Haec quoque propositio, vel ut conversa ITI. pro- 
positionis 16, considerari atque ex ea demonstrari potest, vel, 
ut est apud Euclidem, ut conversa III. propositionis 18. Can- 
dalla rhonente , ut exacte vera sit propositio, addi debet, re- 
ctam a contactu contingenti ad rectos angulos ductam secare 
debere circulum. Id nempe vult, esse debere hanc perpendi» 


“. . 
4 
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Sit circulus, ABS, \et ad centrum eitis sit. angulus | 
BET, ad circumferentiam vero BAT, habeant autem' 
eandem' circumferentiam BI pro basi; dico duplum 


‘€830 angulum BET 3nguli BAT. 


luncta enim AE producatur - ‘ad Z. 

Quoniam igitur ‘aequalis est E ipsi ZB, aequalis 
est angulus E:AB angulo £B.4 (I. 5.)}; anguli igitur 
EAB, EBA anguli EAB dupli sunt; Aequalis au- 
tem est BEZ angulisi E4B, EBA (4 32.); igitur 
BEZ ipsius E.AB est duplus. Eadem ratione et 
1 ET ipsius EAT duplus est, totus igitur BET toa 
' tius BAl est duplus. 


# 


culareri ad eàsdem rectàe contingentis partes , ad quas est cit: 


x / 


tulus. Quum tamen illa utrimque produbi possit, haud nes . 


cessarium est id addere, 


/ PROPOSITIO kX. 


Austin quidem inoret, hano propositionera lativs patere, 
Giani vulgo putent, et tircumferertiam, cui anguli insistant; 
aeque maiortem semicirculo sumi posse àc ininorem. Vult 
igitur. angulos qubque gibbos i. e. qui duobus réctis maiores 
sunt; sub eruticiaro propositiohis cbmprebendere; Ita nempé 
propositioneni sequentem generalius sumi posse, nec nova id 
additamentum démohstratione. egere. At, quafnvis. res pet sé 
vera ‘sit, et hoc propositionis nostrae consectariuta etiam è 
Catidalla; Tartalea, Commandiio; Clavio; Peletario aliisqué 
exhibeatur, et a honnullis sorum eadem ratione ac Aîistin. iu- 
bet, ad generaliorem Prop. 21. demonstratianem adbibeatur; ' 
yalde tamen dubitàmus,. an Euclides de angulis gibbis in ipsa 
piopositione comprehenderdis cogitarit. Nec poterat facile ab, 
angulis sensu consueto sumtis transire ad angilos gibbos, mist” 
per angulum duobus rectis aegiialem s i è. cuius crura in. di» 


Y 


t 
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Kexidéc9w di) nadivi sa) Fota tion vuvia N} und 
BAT, xal ènesevydgioa i dE tufeflijoda tal vo 
H. ‘Opotas dn delfope s ori der fo i] Uno 
HET Yavia vijs ino HAT; div 1 Uno HER derAi 
îove «ig vino HAB' dom deu È vnò BEI dinài 
dove vije ind BAN. *Ev uvido do; mu) ca dig: 


iI PO TAZÌS diet. 
*Ev uindow. ai è q6 aÙry «uuati yuviat ion. 
chiyhar eloty. 


rectum ad oppositas partes eiusderà verticis sità suritì talenì’ 
autem. angulum non agnoscere videtur Euclides; vid. Def; 8. 
Illud tamen certum- est demoristratioriem partis primnae VI; 
33, non, permittere cotisideratioriemi angulorum [gibboruini ex 
‘elementis excludere, Vide Pfieiderer. Thes. 1791; ‘Thes. ti 
Magis autem netessarium fuerit; monere, praeteimissum esse 
ab Euelide cum casumy, Quo unum crurum anguli, cuius ver- 
.tex in cirtumferentia positus est, per ipsum centrum cixrculi 
transit, quem casum nominatim habent Clayius s Giordario da 
Bitonto; Borellius, aliique:  Clavius praeterea observat, tacite 
in demonstratione axiomatis loco sumi; si duae magnitudines 
duaram mugnitudinum sint duplae, sitigulae singularùm ; fore 
quoque summani ex illis suinmaè ex ‘his duplum, vel: si td- 
tum totius, et ablatum ablati duplum sit, fore et reliquum 
religui duplum, Et hoc quideri Prop. V. 1. et V. 5; univer- 
saliter demonstrari, at hie de dup.o ut per se notum sumi 
Cf. quae ad finem Axiom. libri I. notavimus: Ipse deindé 
rem aliter sine hoc axiomate demonstrare docet. 


PROPOSITIÒO XX. 


Obs.-1. Huius propositiohis, quae otiami ita èxprimi 
| potest: anguli ad ciréumferentiam eidem segmento insistentes, 
aequales sunt, duo surit casus, prout segmentum, in quosunt 
anguli, de quibus quaeritur, vel maius, vel non maius est 


Call 
‘ n . 1, 
‘ . n 
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Rursus :nflectatur' àd circumferehtiam alter angulus 
BAI, et iuncta JE producatur ad H. Similiter . ostens 
demus duplum essé angulum HET anguli Har, 
quorum HEB duplus est anguli 7/B; reliquus igi- 


«tar BEI diplus est reliqui {B/N In circuo igi: 
tur eto. sh 


PROPOSITIO XXI {Fig 242) 


In circulo; qui in eodenì segmento sint ‘angiili, 
sunt inter se aequales. 


semicirculo. Dembustratio textus graeci priorenì saltim casuià 
complectitur., Posterioris demonstrationem dedere Comman: 
dinus; Clavius; Borellius; Giordano da Bitonto, Bàermannus,; 
Rob. Simson: aliique: Rob. Simsonis demonstratio simpli» _ 
cissima est. Ea sic habeti sit (Fig. 245.) Segmentum BAES 
non maius sémicirculo; et in ‘ipso sint anguli B44, BEA. 
Ducatur ad certrum Z recta AZ, et producatur ad F., iuriga> 
turque: ET. Segmentuiti igitut B AE és maiu. semicirèulo, 
adeoque èx casu I. est BAI--BEF. Eoderì riodo sestnèntata 
T'AFA est rinaius semicirculo; Adéeoque LAA=PES. Totus 
igitur angulus.B44 toti BE4 est aequalis;  Plures alias de- 
moristrationes habent Commandinus, Claviusz aliique. Et ne> 
cessaria est 0mnino casus quoque postèrioris rmentio ad per- 
Fectam propositionis tBequertis demoristrationeni. Caeterumzfut 
er, quae in praeparatione. ad démonstrationéen sumuntur, fieri 
possint, nempe ut centium circuli inveniri possît et III. 1., 
iriteger circulité datus éssé suppoititur. Quodsi énim segimèn> 
tum tantum circuli datum foret, tes dermum per III: 25. effici 
posset. Et irìà textu quidem gràeco integer circulu3 datus po= 
nitut: #vrd xvxdos. Nihil tamen impèedit; btiam segmeénturi 
solum daturi ‘ponerei propositio efiim. HI. 24, non a II; 2; 
perdet; et etiàni arte haiic poni poterat. 

Obs;2. Vicissim, si super eadem reotà BÀ (Fig. 244.) 
ad eadèdem cius partes constituti sint duo o anguli abqualo}B.44 
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“Ectw wixhog 6 ABTA, nal &y vé aded turpart 
eé BAEA yuvici Ewa ai inò BAA, BEA: leyù 
du ai vino BAA, BEA puvics ice dAdphass: elgiv. 
Elajpdw yéo co ABIA ubsdov to xevrgors xaò 
ictw vo Z, nol èrtsteydwoay ai BZ, LA. 

Kai re n pèv vo BZA pavia Tg0c Tui HEVTOP 
8oriv, Ù dè uno BAA neos vi TLEQLPEOSIA > xob 
ixovar vv odtv rneorpéosiav Boot , vyy B’T4- 1 
cgu Uno BZA povia dirdaciov èovì vie vino BAA: 
Ad voi ‘avro d) 7 vio BZA al vie ino BEA èov 
. dindaoimv* ton cqu 7 ino. BAA vj vo BEA. ‘Ev 
rido dope, uaò va és. | 


II PO TAZIEZ uf. 
Tuw.èv voîs windoes tergastisvguv ai ustevavtioy 
puvici duoly og9ats ioat slow. * ” 


BE4, circulus per puncta extrema rectae 8, 4, ot por vers 
ticera unius anguli descriptus transibit etiam per verticem al 
terius anguli. Si enim fieri potest, circulus per puncta B, 
A, 4 descriptus (IM. 10. Cor. 1.) non transeat per puncium 
E, quamvis sit BE4=BA4, erit itaque punctum' E vel intra 
vel extra circulum 244. Sit 1) intra circulum BA44, recta . 
itaque BRE producta secabit circulum in. puncto aliquo H (III, 
2. Cor. 3.), ductaque 74, evit, ex hac propositione , BH4 
- a=BA4, At ex hypoth. etiam BEA4==-BAd4. Itaque BHA= 
BEA, quod fieri nequit I. 16. Eadem ratione 2) osterditur 
punctum E neque extra circulum cadere: cadet itaque in ipsam 
circuli circumferentiam, Conversam hanc habent Clavius, 
Giordano da Bitento, Borellius, Tacquet, aliique. Aliter, at 
haud satis accurate expressa ea legitur apud Grus6n. Ab» 
handl. der Kn. Acad. der’ Wissenachaft, zu Berlin fir 1814 
—51. p. 55. $. 27. 


0 n s. $. Hinc porro consequitur sequens Theorema, quod 


“ 
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Sit circulus s ABF4, et in eodem segndento BAEA 
anguli. sint BA4, BEA; 3 dico angulos BAJ, BEA 
esse inter se ‘aequales, 

Sumatur enim ‘centrum circùli 4BI4 CUI. 1.), et 
sit Z, et iungantur BZ, Z4. 

Et quoniam angulus BZ4 est ad centrum , > angu. 
lus vero BA4 ad circumferentiam, et habent eandem 
circumferentiam BT pro basi; angulus BZ4 duplus 
est. anguli BA4 (III. 20,). Ex eadem ratione angulus 
etiam BZ4 anguli BEA est duplus; acqualis igitur 
BAA ipsi BEA. In cirsulo igitur etc. 


+‘ 


PROPOSITIO XXIII (Fig, 246. ) 
Quadrilaterorum, s quae in circulis sunt, anguli op- 
positi dupbus rectis aequales sunt. ‘ 


est apud Serenum de sectione cylindri Prop, 46. 4%. Cf. Gil 


Der 


bert. Geom. I. Th, p. 122. Si fuerit (Fig. 245.) 44B seg-o 


« mentum quodcunque.circuli atque 1n eo punctum Z° ita posi- 
tum, ut sit recta [f="IF"B, et desoribatur centro I°, radio SA 


circulus .40B-, qui itaque et per B transibit; ‘erit summa cry- 


rum anguli cuiusvis 44B super 4B, cuius vertex in segmento 
444B positus est, aequalis rectao BE,—quae obtinetur; si altor- 
utrum crus producatar, dum cum circulo 408 onveniat. 
Quum, enim sit, si BF ad Z producatur, {Z=FB=TA (I. 
Def. 45.) erir triangulum ZAT aequicrurum, adeoque angulus 
. ZAPT=AZN (I, 5.) Et, quum ex nostra propositione sit 


AA4BZAFTB, adeoque et ASA APZ (I. 13.) et AFA=SAZI 


(II. 21.), erit et E44==ZAF (I. 32, Cor, 3. )\=AZI-=AB4, 
adeoque 44:=4E (I. 6.) et 4A-+4B_:4E4+-4B=BE. kt, 
quum eodem ‘modo sit TA4+TB=BZ, at BZ, .quippe. diame. 
ter circuli 4@B maior, quam BE (II. 15.), erit etiam Fd 


- 


+-IB>44-4-4B, i. e. inter ' omnia triangula super eadem. 


s Ù) 
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"Eotw xvxos d ABITA, ab îv avv rerodndev- 
gov ècta vo ABFA- deyw Ot aj dstevavtior arot 
 guviai dvolv (odais ina siciv. 

“EneSsvy9acav «i AT, BA. 

Enel ov mavros toyuvov ‘ai roeio yovizi duoly 
éodais ioae sioly , toù ABI" cQu requvoy al cosis 
quvini ai vno0 TAB, ABF, BTA bdvoiy segale 
igo4 eioiv. "Ion dè ] uèv vno LAB vj vnòo BAL, 
dv yoo sé avrò tpipari cioe té BAAT, 7 dè vno 
ATB vj vuo AAB, èv puo vo avrò tupuari sic: Tu 


basi 4B constituta’, et quoram angulus basi oppositua agquas 
lis est, quae igitur in eodem circuli segmento constituuntur 
(Obs. 2.) triangulum aequicrarum maximam habet sumrinam 
crurum, adeoque maximam laterum omnium summan :; reli- 
quorum vero crurum summa eo minor erit , quo mapis BE 
a diametro distat (Obs. ad HI. 15. sub finem. )4 Denigne"ob- 
setvari potest, sj ‘etiam 44 producatur ad @, fore et 40—= 
4B, et AO =444+4B, adeoque BE, et .quum in trian- 
gulis E40, A4B si EA=A4, 40=4B, et anguli ad ver- 
ticem aequales (I. 15.) erit ot recta EO==4B (I. 4.). 
.PROPOSITIO. XXI, 

Obs. 1. Cor. 1. Si latus quodcunque quadrilateri in 
in circulo descripti extra circulum producatur , erit angulus 
externus aequalia angulo quadrilateri interno , pposito. Habent 
hoc Cor. Clavius, Tacquer. s alii, . 

O bs, 2. Gor. 2. In quadrilatero circulo inscripto summa 
.duorum angulorum oppositorum aequalis est summae religuorum 
duorum angulorum oppositorum, vel: si anguli quadrilateri 
circulo inscripti, initio a quovis eorum facto, ordine, quosa 
invicem insequuntut, mnumeris indicentur, erit summa angu- ‘ 
lorum primi et tertij aequalis summae angulorum secundi et 
— quarti. ‘ Hinc tonsequitur, ‘rhombum ‘et themboidem circulo 
non inscribi posse. 
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Sit circulus ABIA, etin ipso quad?ilaterum AB4; | 
dico angulos ipsius oppositos duobus. rectis aequales | 
esse. | _ | i 

— Tungantur AT, Bd 

-  Quoniam igituy omnis trianguli tres anguli duobus 
rectis aequales sunt (I. 32.) $ trianguli, ABI tres -an- 
guli I.AB, ABI, BI A duabus rectis aequales sunt. 

— Aequalis autem est TAB angùlo BAT (III. 21.), ete- 
mim in. eodem sunt segmento: BAAT, et ATB. an- Il 
gulo 44B (II. 21.) etenim in'eodem suut segmerto 


Obs. 3. Ea, quae in Cor, 2. dicta sunt, generalius de | 
figura. quacunque, quae parem laterum numerum habet, et 
circulo inscripta est, valet: nempe, sì angali talis figurae, 
initio facto a quovis eorum, ordine numeris indicentur, erit, 
summa anguloruni numeris imparibus 1. 3, 5. etc. notatorum 
aequalis summae angulorum numeris paribus 2. 4. 6. etc. no- 
tatorum. H_uius propositionis demonstratia pro quavis: figura 
. circulo inscripta ABIAEZHO . . . quae parem habet laterum 
mnumerum, ita instrni potest: Sit (i’ig. 247.) centrum circuli 
«A, atque ex co ducantur rectae 04, 0B , OM, 04 etc. quae 
efficient triangula OA4B, OBl', Ol'4 ere. quae singula erunt 
. aequicrura (I. Def, 24.), prego in ‘ quolibet eorunì | anguli 
ad basin erunt-aequales (I. 5.) i. e. 

erit VAB=0BA 
Ol'B=O0BI" 
OT4= 041 
O0E4=04E 
OEZ=0ZE 
0HZ—=0ZH 
. | 0H0=09H 
A 048=094 
unde, omnibus in unam summam collectis, erit (0 48-{-0 49)4 
( OFB+-0F4)+- (OE44-0EZ)+-(0HZ+0H6 6)=(0BA4+-0BI) 


- 





n N i, Dl 
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AA4TB- 53. doo 1 inò AAT vate inò BAI, ATB 
ion totiv. Kowy noosuztodo Y vano ABI ai dea ' 
vno ABI, BAT, ATB vaîis vno AB€T, AAT ica 
elolv. -* AN} ai inò ABI, BAT, ATB duoiv d6- 
dois ica sio nal ai ino ABT, AAT dea dvoiv 
oodais loc. cicivi ‘Opoiws di) deifouev, di nai ai 
énò BAA, ATB voviae dvotv dodvîg iogi sioty. Toy 
dou fv voîc uundoss, na) va telo. - 


°- HPOTASZIX 1, 

"End vis avre eddeiac duo cuguare mviuoy 
opowa, sel dvi 00 cvoradnostas ènl ce evi 
po” 1), ' 


1) Commandipus observaty in vetusta aliqua codice 
verba : érì ra avro Léon deesse, In amnibus . tamen editioni- 
bus illa habeutur, ‘nec Peyrardus codicum varietatem in iis 
potat. O ° 


+ 0404-04E)+-(0ZE-+-0ZH)4-(00H+#-004) i. e. integri 
anguli A-*-F-+-E4+H== integris angulis B+4+Z-k-90. Et 
facile patet, idem ratioc nium continuari posse, quisquis in 
figura pari lateram numero circulo inscripta laterum numerus 
Suèrit. Et simile erit ratiocinium, etiamsi integra figura in- 
scripta sit segmento, quod von maius sit, quam semicirculus, 
Caeterrm facillime eiiam, quod Collega amicissimus Kausler, 
“ quum hane propositionem cum co communicassem, monuit, 
generaliter etiani res ita demonstrabitur. Sit propositio nostra 
demonstrat4 pro figura ciusmodi quacunque, in. qua numerus . 
lateram —2f s ac vera etiam etil propositio pro figura, cuius 
Jaterum numerus —2n-2, Sit nempe (Fig. 248.) figura 
ABIAEZHO, cuîus numerus laterum =-2ne-2, in circulo, 
‘Jam, si ducta recta Z9 tria quaecunque laterà figurae 49, 4B, 
BI » relîqua ficura abscindantw, veliqua figurae latera‘ ZA, dE, 
"EZ, ZH, H9 erunt numero 2h Î, quibus si addas latus 70, 


® 
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AAFB. Totus. igitur 44’ angulis BAT, ATB ae- 
qualis est. Communis addatur ABI"; ergo ABI; 

BAT, ATB angulis ABI, AAT aequales sunt. fed 
| ABT, BAT, .ATB duobus rectis aequales sunt; et 
ABI, 44 igitur duobus rectis aequales sunt. Si- 
militer ostendemus, et angulos BA4, AFB duobus 
rectis esse, In circulis igitur etc, - 


PROPOSITIO XXIII. (Fig. 261) 


Super eadem recta duo segmenta circulorum similia 
et inaequalia non constituentur ex eadem parte, 


i) 


erit Agura r4EzHe cireulo inscripta laterum numero =2n. 
Atqui ex hypothesi demonstratum est, in hac figura esse an- 
gulos OF 44+-E+-H=4+-2-+-R@T" Praeterea in quadrilatero 


A.BT9 circulo inscripto ost ex Obs. 2. A-+-BIO=B4-F604.%. 


Ttaque 4--(BI9+-0F4}4+-E+-H=B-+(T04-H0I)}4-4-{-Z 
i. e. integri anguli d-bF-4-E-4-H== integris angulis B-fr4+- 
Zeje0, - . 

O bs. 4. Propositio observatione praecedente allata totidem 
verbis quidem applicari nequit ad figuras circulo inscriptas, 
quae Amparem habent laterum numerum. Prout enim, initio 
ab aliquo angulo facto, reliquos dextrorsum vel sinistrersum 


mumeres , alii aliique anguli in eandem summam convenient, - 


unde .e praecedente propositione verbotenus applicata contra- 


dictoria consequerentur. Similis tamen propositio etiam in ta- 
libus figiris ABI4E (Fig. 249.) locum habet, si recta 6 contro 
.cistuli 0 ad verticem anguli cuiuscunque E ducta, hunc in 


.duos angulos ‘\0E4, OEA dividamus, atque has integri anguli: 


E partes separatim numeremus. Ita enim pariter summa angu- 


lorum numeris ‘împaribus notatorum aequalis erit summae an-o 
gulorum numeris paribus notatorum, quod cadeni ratione de-. 


monstrabitur, ac in Obs. 3. ductis nempe radiis ad omnes an- 


pa v 


/ l ' e 
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Ei nie duvarov, èsl cis avre evIsias vijs AB 
. do Tpojuerca xUuhwu Opoa xai avica ovveovateo és 
eo ava pin vt ATB, AA4B, val doi 9 AA, 
107. nese, duoay ai TB, AB. 

°Enel ov oposoy dove ca AT B uijpa va A4B 
cupa, dpora dè vuaperca xuxiov tou va deyo- 
peva pavias loas* Toy deu tovìv 1 vd ATB yovia 
vj vno AAB, 7 tuvos vj tvtos, onso toviv adv 
ratov. Ova Goa En) vis avre eUdelac, xal sé 


576. | 


* 


‘IPOTAZISZ x. - 
"Ta inù icwy evdey dopo tunuera xvxdor i0a 
gini 068 toviv, 
Eotocav yuo nl icuv sidsdv vie AB, TA 
duo Ttuquara xixduv ti AEB, TZd léyw du 
oov tovì 10 AEB «pipa vò TZA supporti, 


«gulorum vertices. Neque tamen haec propasitio ita enunciata 
semper valet, si iritegra figura inscripta sit isegmetto, quod 
minus sit semieirculo, sed tum levi aliqua mutatione opus erit 
quod hic monuisse sufficiat. C£, l’Huilier de Relatione mutua 
Capacit. et Terminor, fig. $. 255, De figuris, quae angulos 
gibbos habent, neque in Obs, 3. neque in Obs. 4. sermo est: 
mec omnino huius generis figurae circulo inscriptae esse pos- 
sunt, nisi Sorte e lateribus fiurae alia alia secent. 

O bs. 5. Propositio HI. 22. vel, quod eodem redit, pro- 
, positio, quam in Obs. 2. habuimus, valet étiam conversa. 
Nompe, si in quadrilatero duo anguli oppositi aequales fue- 
rint duobus rectis, circulus per tres quadrilateri vertices transiens 
(qui semper describi potest, II. 10. Cor. 1.) transibit etiam per 
werticem quarti anguli. Id enim codem modo demonstrabitur, 
‘ac in III. Prop. 21. Obs, 2, Nominatim igitur circa quadrarum 
et rectangulum ciraulus describi potest. 


4 
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. Si pnim feri potest ad eandem rectam 4B duo 
segmenta circulorum similia et inaequalia constituan- 
tur ex eadem parte .4fB, A4B, er ducatur AP4, 
et iungantur TB, 4B. 

Quoniam igitur simile est segmentum .4TB seg- 
mento 44B, similia autem segmenta circulorum sunt, 
| quae capiunt angulos aequales (III. Def, 11.); aequalîs ‘ 
igitur est’ angulus A4I"B angulo. A4B, exterior. inte» 


riorill quod fieri nequit (I. 16.). Non igitur super 
eadem recta ‘etc. È 


PROPOSITIO xXXIV, (Fig, 252. 


Super aequalibus rectis similia circulorum segmenta 
aequalia inter se sunt. 


Sint enim super aequalibus rectis AB, I° similia 
segmenta circulorum A£ÉB, I'ZA; dico aequale esse 
+ segmentum AEB ‘segmento IZA. 


Obs 0, At, quae in Obs, 3, et 4, continentur propositia- 
nes, nequeunt converti; i. e, si v. cin figura aliqua n quae 
parem laterum numerum habet, sit summa anguloremi impa- 
rium 1. 3. 5. etc. aequalis summae angulorum 2. 4, 6, etc. inde 
haud consequitur, circulum describi posse, qui per omnes fi- 
gurao ‘vertices transeat, Synt potius iauifmeri casus, quibus 
id ficri nequit. Sit enim v. 8- (Fig. 250.) in circulo Hexago- 
nùm A4BIAEZ, in quo itaque ex Obs, 3. erunt ‘anguli A4-- 
BI'4-4-E-ABIH4-44+-Z. Producantur duo latera 42, 4f 
lateri BI° contigua, donec rectae OH, quae parallela ducta est 
rectae BZ", occurrant in punctis 0,;H, eritque (I, 29.) angul. 


(#6) — ABT, ci(4F0) = BI s adeoque A+H+E= 


64-44-Z i. e. figura AGH4EZ ita comparata est, ut summa 
- angulorum' imparium ‘aequalis sit summae arigulorum parium, 
neque tamen cireulus per vertices figurde. A9F/SEZ'transire 
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x \ A | . LI 
Egapuotoptvov yeo voi AEB cunuaros ènlè vo 
TZA, sa) vdspévov coù uv A onpsiov er) co IT, 
vijs dè AB evdsias tn) ty v TA, Epaopocei salì vo 
B onpsiov ènì vo A cnueiov, dia cò i0yv slvar tyy 
AB vj TA vijs dè AB în vv TA îpaouocacns, 
èpaouoosi nel to AEB cusua tri vo TZ4: Eì yao 
i AB evdsia ènì vj v TA èqpaguocei, vo dè AEB 
supe tr) vo TZA pur èpaguocsr'!), quo èévros 
avro neceivat, ] intos, 7] rapadfate ws to I'OHA, 
uoò uuxdoc xuxdov téuver nato nAziova cqueia 7 do, 
ce T,.H,4, oneo toriv ddbvarov. Ovx oa tpagpo- 
Cousvys ‘vige AB evdsias tr vv TA vv paoposei 
xo vò AEB cuiuo èni vo TZA4 èpaguoos dea, 
xo îgov ari tovai. Te daga Èn) tiv icwv evdeswby, 
mat ta Eixo, 
, - 
IHPOTAZISX se. 
‘»  Koudov tuquoros dodevtos, moosovayoayae vov 
xuxdov eUnto toru cuijua. o 
"Eotw t0 dodèy tuijuo uindov, vo ABI dei dy 
soocavayoaya. vov uUxdov oùrnto tov vo ABT 
Tua, 
10 1) Post verba: pa) épaonoosi edd. Oxon. et Basil. habent: 
alla rmapalddtsr, we cò TOHA. Kuxhoc di uvxdov ovwripves 
sata rràsiova onuzta 7 dso' dia na) tiuvet 0 TOHA ròv TZA 
sata srhelova onusia 7 dio, và I°, H, 4 etc. cum qua lectione 
_ consentiunt omnes a Peyrardo collati codd, praeter cadicem a, 
ì quem secutus Peyrardus ita legit, ut nos quoque\expressimus, 
erum etiam in hac lectione quam veriorem putamus, aliquid 
desiderari posse videtur, quo ostendatur, ex III. 25. unum 
segmentum circuli neque extra neque intra alterum cadere 
posse. Idem sentire videntur DeLambre et Prony in relatione 
ad Inswit, Frane. facta.' i 


potest. Circuluè enim, qui per tria punota 4, Z , E transit, . 
. per haec puncta omnimode determinatus est (III. 10, Cor. 1.), 


Ù 
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\ 

‘ Congruentée enim segmento AEB segmento T'ZA, 
et- posito puncto A super I°, recta vero AB super 
T4, congruet et punctum 8 puncto 74, propierea 
quod aequalis jest 4B ipsi I°4; ipsa autem AB ipsi 
-J°A congruente, congruet et segmentum AEB seg- 
mento I'ZA4. Si enim AB recta ipsi T'4 congruat, 
segmentum autem AEB segmento [TZ non congruat, 
vel intra ipsum cadet, vel extra, vel pertransibit ut 
T©OHA, et circulus tirculum secabit in pluribus pun. 
ctis quam duobus, in punctis I", H, 4, quod fieri 
non potest (IlI. 10.). Non igitur congruente recta 
AB ipsi [4 non congruet segmentum 4EB segmento 
IZA. Congruet igitur, et aequale ipsi erit. Ergo 
super aequalibus etc, 


PROPOSITIO- XXV. (Fig. 253. a. b. c.) 
Circuli segmento dato, describere circulum, cuius 
est segmentum. | 
Sit datum circuli segmentum ABI; oportet de» 
scribere circulum , cuivis ABI est segmentum. 


nec itaque alius esse potest s quam ciiculus AZE4TB. At fhio 

circulu rectas AB, 4F secat alteram in punctis 4, B, al. 

teram in.punctis 4, I, neque igitur iterum eas secare potest 

if punctis @, 27 (II. 2. Cor. 1.) i. e. nequit transire pet - 
‘vertices ©, H figurae A0HAEZ. Pariter res demonstrabitut 
de conversa cius, quam Obs. 4. habuimus. \ 


PROPOSITIO. XXIIF. 
Obs. 1. Quamvis verba: énl ta asra uéom non omitti 
pessint ob demonstrarionem, verum-tamen. est, quod Campa= 


Ù 


- 


1 


362 ELEMENTORUM. > 


‘Ouoivg nol tav vo AB4 puvia icq x ci 
vnéò BAA, vie Ad long vevonivne txatéoa cav BA, 
Al', ai tgeie doo ai AA, AB, A’ ica. dAlydoss 
“corra, noi toro ro A xevepov toù nposavassertàn= 
cwpévov miudov, mal Ondady) dover 0 ABI Ypuns- 
xÀL0y: 

°Edv dì n Uno ABA adria ij tje vo BAI, 


mal cvocgooueda T00g «i BA evdela, ual td roog 


,evi) oqueiw ad A, u/ uno ABA yaviav î0yy, tvrog 
toù ABI uwjpuatos seositor 10 uéevegov Emi te 48 
wc vo E, nuì tota dpdady tò ABI Tuijpa puelzov 
% puenvrdiov. 

+ Kuxdov adoa vu puorcos dodiyrog, nooguvayiyoaretal 


0 mundos, oÙnto dove to vuijua. “Osneo Èdei rorjoar 


| IÎ.POTAZISAX ss. 

*Ev toîg îoorg niudois, ai icar yuviae ésrrì Towv 
neoupeoewiv PePyuacw, avre. mo0c toig nevtobiS 
tevere moos taic seprpepetoie cioe PePyuvio 

"Ectwoav yag ico. «valor oi ABU, AEZ ua èv 
avtoig, 1006 suèv Toig MEPTQOLS Î0aL Yuviau EoTmoay, 
ai ino BHT, EOZ, 11008 dè zais megrpegslose al 
uno BAI, E4Z: héya ot lor éotly ” BKI Teo 


_ pégeia ti EAZ ITeguipegera. 


pedit hanc 24., dum provocat saliim ad 23,, ut ostendat, non 
posse non rectis AB, Td congruentibus etiam segmenta si: 
înilia super iis posita congruere, 
Obs. 2, Clavius monet, noti solum segmeritoriim ; sed 
nominatim etiam circumferentiarum, quae ipsorum termini suat, 


aequalitatem ‘conseguì ek ostensa cdugtuentia. - 


| @bs. 3. Eodem observante, conversa quoque Prop. 24, 


- et_24 locum habet, Nempe segmenta  circulorum aequalia 


super aequalibus rectis, vel super cadem recta constituta si» 


i) 
Ù 


° . ‘LIBER TERTIU8S. __ 353 


Prali 


Similiter et si. angulus AB aequalis sit ipsi BAA, 
ipsa Ad sequali facta utrivis, ipsarum BA, A’; tres 
IA, dB, AI.aequales inter se erunt, et erit centram i 
4 completi circuli. et ABI semicirculus... \. 

Si stem, n. ABA minor sit ipso: Bad er sÌ congti È 
tuamus ad BA rectam., et ad, punctum in, ea: A, psi 
«4B4 angulum aequalem cl. 23.) ; intra ABI Sega 
mentum cadet centruam in 4B, ut E, eterit ABI 
cegmentum maius serhicirculo. PITT 


U] sè À , - ” * è. 


"Seghientò” ipittr circoli datd, ‘desttiptus’ est éircue 
Ius, "@uibs est segmentum. Quod oportebat ficere. 


CBROPOSTFIO XXVI. ig: 254.) 


sia 


In ; pequalibus circulis, aequales nr aequalibus 
circumferentiis, insistunt 1 sîve: ad.centra, sive ad .cire 
cumterentia3 insistant. - + oo e 


‘ Sint enim ‘aequales. circùli: | BP; DA et in 
fpsie ad ‘‘cetitra ‘quidenà aCquiales' ‘afiguli sint BAT, 
E6Z, ad circumferentias ‘autem’ anguli BAL, EAZ 


dico Aequalerh ‘esse BKÎ' circumferentiam ,girgumfe- 
rehtiae. LAZ. ae SPETTRO 


(9 .' «CA 
DI t si 


Hi ri 


milia erunt. Quum enim atiqualia esse ponentut segmenta, et 
aequales > bases habeant, basibus_ his congruentibus etiam: seg» 
menta , congruent. Nequit enim unum alterum includere, 
quod, aequalia synty nec unum alterum .secare ex III. 10, 
Congruentibus. autem, segmentis crura angulornm ad ident ape 
rum punctum. ab extremis basis ducta congruent, adeoque bi 
anguli, et propterea omnes (III 22.), qui in his segrientia 
sunt, anguli aequales, et segmenta similia erunt (II. Def. 11.) 
2° l E ea . dai . 5% 


T] è 
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“ *Enttt40)8avav pag di BI, EZ. 

‘Kai $neb îoot sidiv oi ABI; AEZ syedoi; Îoui 
sluly ai éx vv uéeriowv dio dj ai BH; HF dvoly 


scie EO, OZ iovi vici: nat pavia 1 mpo6- to H 


puvia TY pos to O ioy tori: Pacis dga i BI feci 
vj EZ toviv fog. Kai ènei ioy fori 7 vos tw A 
puvia ij rneog cd 4,  ogroroy doc: tori 00 BAT 


I tpjpo: vd EAZ turjjiari, uot Éovy ea idv detta 


tov BP, EZ° za dè gal lodv add dora vr 


IN LA 


. 


PROPOSITIO XXV. 

Obs. Boermann., Rob. Simson. et Playfair eos casus; 
quibus segmentum datum non- est semiciteulus, coniunétim de- 
monstrant, Quod ad additam observationem attinet, quibus 
casibits ; segmentam ‘datum mafns aut minus semicirculo ; ant ei 
aequale gita Austin, movety cam ita posjtagi (0558 3 Apasi e de- 
monstratione ‘demum id detegatur, Camparius fem invertit,. 
au: aibnstrat, ‘si segmentum m$nus fuerit semicirculo, fore an 
gnium:.4B4.majorem angulo: B44; si semicirculus ;' fore hos 


‘ angulos aequales ; si maius semicirculo, fore 484 ininotem 


angula Bid quod Apsum. ut corollarium addit Billingsley. 
Croterai Campanus, Peletarius ;. ‘Billingsley, Tacquet, aliique 


‘problema. ita etiani solvunt. » ut | duas quascutique .chordas iu 


segmento ducanit, et èas rectis bisecent; quas ipsis ad angulos 
rectos erigunt ?* Orontius Fineus, Clavius, Billigsloy, Barrov.y 
Coétsias, Henrion harc solutionem simpliciotem ‘reldune, 
dum-duas chordas ita ducunt, ut unum circumfetentiae pun- 
etum. commune habearit. Austin, denique observat, in cori 
stiuctione -problematis sumi, angùlos, et latera trianguli dato 
segmento inscripti dari: hoc autein posito ‘omitti posse hanc 
propositionem, litpoté in generaliore IV. 5. comprehensari 
Quod quamvis vetuin sit, in solutione nostri problematis ope 
IV.:6. facta addi tamen debe, circuli ita descripti partem ex 
HI.-23. dum ‘Nato segmento coincidere. 
È .PROPOSITTO" XXVi, i .! 
O bs. Pàullo distinctius procedit demonstratio, si duo 


+ 
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Iungantur: enim BI s EZ. © 

Et quoniam aequales sint ‘circùli ABI, AEZ, 
aequales sunt, quae ex centris. (III, ‘Def, 1; )i duae 
igitur: BH; HI duabus FEO; OZ aequales sunt; et | 
angulus ad H angulo ad 6 aequalis ests basis igitur 
BI basi EZ est aequalis (I. 4.). Et quoriam acqua. 
lis est angulus ad A angulo ad 4, simile igitur est . 
. segmentum ‘BAV segmento EAZ (III. Der. 11.), et. 
sunt super aequales rectas BI, EZ; quae futem su» 


‘ casus, jprout anguli nd centruni vel ad peripheriam acqualee 
pormuntury separatim tractantur, quod fecéne Campatins, Cla- 
«vius, -Peletarius, Cottsius,  Ostendendum nempe est, et ex 
uno supposito consequi alterunr ope lil. 20. Praeterea iuré 
adbuc addit Clayius, demonstratiouerm eius casus, quo siigudi 
ad peripheriam BA/°; E4Z non sunt minores recto, adeoque;, 
ut ex INI, 25, consequitar, «egmenta KI, EAZ non tiriora 
semicirculo. ls casus. misi in III. 20. cum Austino atigulos 
gibbos quoque comprehendere velis, me imanca sit demone 
stratio, si. ariguli BAL, EAZ obtusi fuerint ope IN. 22. ad 
‘ casumi anguloruni acutorum reduci debet:. sta hi anguli. recti 
fuerint, res ex Ì, Ax. 8, , patet Ante omnia autem -monénduni 
fuevit,  angulos BAr, £4Z {vel semicirculis insistere, vel 
segmentis, quae maiora vel ininora sir serisicirculis, prout 
‘ipsi recti, obtusi aut acuti fuerint ex conversa II. 31! quaé 
ante hanc 26, poni potest. Denique. Commardinus, Clavius 
aliique rnonent, has et. tres sequentes. propositiones etiaini iri 
inno eodemque citcula Jocuxi habere, 
oa Co Vo 4. Hinc etigguin astàpalibus circulis circumfetentiaé, 
in quibus sin: anguli aequales, saequalos . erant. Nempe, . 
guum citciimfgrentiaé, qiibua .quguli ‘sequales insistunt, aes . 
quales sint; aequialia etiaiti erunt reliqua circuloram segimenta 
(I. Ax.) i e circumferentiae , id Quibiis sunt anguli aequales, 
Cor, 2. Cf. Clavium.sd IM. 27. vel. Pappi Coliect. Mas 
theri. Comment. ad HI. 5à, Prop, Si in circulo fueriit duao 
rectae parallela Ad; BI (Fig. 255.) et purict acarum Coni 


Ned 
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para xUxdov Îca dAdghiore toviv* isov- dea 10 BAT. 
cufguc vo EAZ xpryuari. “Eos dè val 0doc 0 
ABI xvndos 06 vu AEZ xvxdw T0064 2onoy deu 
BK ruijua Mon EAZ iaov 3 coa BKT nspugie- 


qua tav ion rij EAZ seospegsia. ’Euv dpa vole 


foois, nal va tte. , 


IPOTAZIEX 1. 
°Ey qxoîg i000 uvndos ail èni iowv reopeoetay 
Pefyuviar yoviai ia dMihars iolv,. fav ce ‘71006 
Toîs uéytgorgs èuv Te mpoc vaîe megupegelars uo 
PePyguvias. 


trema, quae ex cadem parte sunt, iungantur rectis AB, T°4, 
erunt circumferentiae a parallelis interceptae AB, I°4 aequales. 


. Ductis enim rectis B4, IA, erunt anguli ATB, FAA aequa- 


les (I.. 29.), adeoque aequales erunt circumferentiae , quibus 
insistunt (III. 26. Obs.). . 

. .Cor 3, Vid. Clavius: Si'in séqualibuo circulis, vel in 
sodem circulo -duo anguli. inaéquales fuerint (sive illi sint 
anguli ad centrum ,' sive ad peripheriam), arcus -quoque , vel 
civcumferentiae, quibus insistunt; inaequales erunt, nomina» 
tim ca circumferentfa , cui maior anguluas insistit, etiam ipsa 
maior erit Et si unus istorom angulotum sit multiplum al- 
rerius Vanguli, arcus queque, cui unus‘anguùlus insistit, idem 
multiplum eius arcus erit, cui alter amgulus insistit. Hod co- 
rollarium etiam de angulis gibbis.i'e. duobus rectis maiori- 
bus, vel, si mavis de summa .angulorum duobùs rectis maiore 
vel iis aequali valet, dummodo pro arcu, cui fnsistunt, etiam 


. gam circuli partem sumasy quae semicirculo vel aequalis vel 


maior est. SIE 
PROPOSITIO XXVII. 
Obs. Est haec propositio ‘conversa prioris. - Ad plenio- 
rem eius demonstrationem pariter ec in III. 26: separatim tra- 


. . è 
ia) ' ,P 
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per aequales rectas similia sunt segmenta circulorum 
aequalia inter ‘se sunt (III. 24.); aequale igitor seg- 
mentum BAT segmento E4Z. Est. autem et totrs 
ABI circulus toti A4EZ. circulo aequalis; reliquum 
igitur BKF segmentum reliquo £4Z aequale; ‘ergo 
circumferentia BK aequalis est circumfertntiae £EAZ. 
Si igitur in aequalibus etc. 


PROPOSITIO XXVII. Fig. 256.) 


In aequalibus circulis anguli aequalibus circumféè. - 
frentiis insistentes acquales inter se sunt, sive ad cen. 


tra, give ad circumferentias insistant. 


ctandi sunt casus, quibus circumferentiae; quae aequales. po-— 
nuntur, non minores sunt semicirculo, quod simili ratione 


ope IH. 22. fieri potest. | 
Cor. 1. E Clavio: Duae 'rectae Ad, BI (l'ig. 255.), 
quae inter se in circulo aliquo aequales arcus AB, 4/ inter 
cipiunt, sunt parallelae. ‘(Est haec convers. Cor. 2. III. 26. 
Prop.) Quum enim circumferentia AB sit aequalis circumfe- 
rentiae 74, erit (III. 27. coll. Obs. ad HI. 26. sub finem) 
angulus ATB=-TA4; adeoque AA, BI parallelae (I. 23.). 
Cor. 2. Et quam etiam circumferentiae A4Ff, 44B ae- 
quales sint, acquales erunt anguli ABI 4/7B (II. 27.), adeo- 
que rectae AB, I°4, nisi hi anguli simul aequales sint duo- 
bus rectis, inter se convenient, ita, ut triangulum isosceles 
constituant (I. 6.), cuius vertex igitur situs. erit in recta, quae 


e media basi BI perpendiculavis ad eam erigitur (T. 26. Cor, - 


4.) i. e. (HI. 1. Cor. 1.) in diametro ad mediam basia BI 
‘ducta. 

Cor. I Paviter, sì puncta istarun parallelaram e ‘di- 
versis paàrtibus sita iumgantur rectis BA, 97) quae se necessa- 
rio intersecant in puncto aliquo Z, aequales erunt anguli 
ATB, ABI", adeoque (I. 6.) aequales sunt rectae BE, ME, 


' 


“ 


’ 
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*Ey yuo Too uvxdoige v0î6 ABI, 4EZ ènì Voov 
nsoupsgeuiv vv BI, EZ, no0s pèv cos H, @ 
stveooe yuviai PePyuetooay ai vno BHT, EOZ, 
rooc dè taic stepupeoeiare ai vò BAT, EAZ: Réyo 
ov 9) pèv vna BHT' yuvia vj ino EOZ toy ton, 
ij dè va BAT vj vano EAZ. o I 

El 1) yeo avisos fovy 7 vuo BHI vj ino EOZ, 
pia adeos peibov fori. "Ecco ueibav 3) vo BHT, 
xa) ovveotato so0c: vj BH evdeia, ua) ti 006 
evi onusia vé H, vj ino EOZ yuvia ion 1 Uno 
BHK: ai dè or pavici Er lowy meorpeoewiv Pefy- 
nodiv, dtav moos Toîc nevtooIs vor Toy. dex 7 BK 
steorpioeia vj EZ negipeosia. "AIN 1 EZ vj BF 
fotiv ion, xaì 1 BK dioa vj BI toy ioy, 1 thave 
vov tf peltovi, Ono iovlv ddivarov: Oix diga 
aviooe tovv 7 vio BHIT yuvia vj vo EOZ: toy 
soa. Kai tav tig pèv vo BHT rpuiosta 9 1005 
cio 4, vis dè vno EOZ wpuiosia ) 005 vò A° io 
Goo où 1 n00c dé A'yuvia vi} 1005 15 d. Ev doa 
gois 001, snob va éÈe, 


1) Ita cum Peyrardo ex Cod. a, omnino legendum esse 
videtur. Edd, Oxon. er Basil, cum omnibus, reliquis a Pey- 


rardo comparatis manuscriptis habent: E: uèv où» 3 vrò BHT 


‘ion sorì ti) vnò EFOZ, Pavsvov , ott ua 7) ino BAT rij vo 


EAZ ion sorir si dè ov, pia avrav psiruv éoriv etc. Quae 

men, quum ad finem ‘ emonstrationis denup aequalitas angu- 
orum 4 et 4 ex. aequalitate angulorum BZFF,; E0Z deduca- 
tur, minus apta videntur. | © 


atque ex eadem ratione rectae 4E 4E, vel punctum £ quo- 
que positum est in recta, quae e media basi B7° perpendicula- 
ris ad cam erigitur (I. 26, Cor. : 4.) i. e. (III, 1. Cor, 1.) in 
diametro ad mediam basin ducta. Haec Corollaria habet Gil- 
bert. p. 127. i | 

Cor. 4. E Clavio, qui ad Candanum de Subtilit,' id re- 


L) 
LI 


f 
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In aequalibus enim citculis BT). 4EZ, aequali- 
bus eircumferentiis BI, EZ ad centra H, 0, -auguli 
insistant BHT, EOZ, ad circumferentias vero 20- 
guli BAT, E4Z; dico angulum BHI' angulo EOZ 
esse aequalem, snguit vero BAT angulo EAZ. 


Si enim inaequali sit angulus BHT angulo EOZ, 
unus ipsorum maior erit, Sit maior BHT s et con- 
stituatur ad rectam BH, et ad punctim in ea H, 
angulo E9Z aequalis BHK (I. 23.);. aequales autem 
anguli aequalibus circumferentiis insistunt , quando ad 
centra sunt, (III. 26.); aequalis igitur circumferentia 
13K circumferentiae EZ. Sed EZ ipsi BI' aequalis 
est, et BK igitur ipsi BI est aequalis (I. Ax. 1.); 
minor maiori , quod fieri non potest. Non igitur in- 
aequalis est angulus BT angulo EOZ; aequalis igi- 
tur. Et est ipsius quidem BHI' dimidius angulus ad _ 


A . ipsius. vero EOZ dimidius angulus ad 4 (II 


20. ); aequalis igitur et angulus ad 4 angulo. ad d. In” 
aequalibus igitur eto. 


fert,: Ch Gilbert; p. 150. Si (Fig. 257.) in circulo dactis dua- 
bus diametris sese. ad angnlos rectos secantibus, altera carum 
AT producatur, sintque quadrantes. ex una parto illius in partes 
quotcunque: aequales MZ, ZI, ZB, et totidem 46), OH, HB 
divisi, iunganturque rectae ZO, IH etc. qual ex Cor. 1. pa-. 
rallelao erunt, atque ex puncto extremo B alterius diametri per 
punctum divisionis I ipsi ex una parte proximum recta duca: 
tur ZB, quae cum altera diametro conveniet in X: erit tota 
reeta K4 inter punctam concursus -X et concavam' peripheriam 
circuli omnibus pavallelis ZH, Z9 etc. una cum diametro AI 
simul sumtis, aequales. Nam quum, ob arcts aequales, 
rectae ZH, ZO, Al'i. o. IH, KA; et ZO, AT (Cor. 4.) et 
ex eadem ratione. BI, HZ (aleoqune' ZE, HA), RZ.0F, 


+ \ 
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“IPOTAZISX x 

"Ev tot Iooic xUxdo:s al toat citata loas mregt- 
peoelag dqparooor,s Tyv uèv puelsova ij pecore, 1 cy 
dè Flertova vi Chavrovi. 

“Eoctwoav ‘Too. xUniot' ot ABU, AEZ, not tv € Qv- 
qoîis ioue evdeia éotocav ai BT, EZ, reg uèr 
BAT; EAZ negupegeiag peibovas cpardodcar, , tag 
dì BHI, EOZ èldrrovas déyo Simi pèv BAI 
peltov negupegeta (o) éov TY) E4Z puettovi TTERI- 
peocta, n dè BHT èddrtwy negpiosia vj EOZ 


èiectove. | 
Eî1,p9w yoo ta sivroa ov zvxdwov, td K, 4, 
mal èmebevydwoav ai BK, KT, EA, AZ. 


(adeoque Z4, OI) parallelae sint, erit IH=—K4, et Z6= 
A’ (I. 34.) adeoque KA=KA4+4-AT4-DA=IH4Z04-FA: 
' Cor. 5. Si (Fig. 258.) semicirculus A4EH (qui in Cor. 
praeced. ‘in humerum parem partium aequalivm quemcunque 
divisus fuérat) iam dividatur: in numerum imparem partium 
aequalium quemcunque 4B, BI, FA étc. et ducantur per 
puncta aequaliter a diametro distantia-rectae BO, ZZ etc. quae 
inter .se .et cum diametro ‘4077 parallelae erunt (Cor. 1.), et 
ad extremitates eius liavum parallelarum, quae a diametro 4H 
maxime distat, ducantur e centro Q radii 04, VE, summa 
rectarum 9, 76, dE, quas hi vadii e parallelis intercipiunt, 
aequalis erit radio 40. Nam rectae 40, EO productae ad 
M, N, ob angulum MON=40£K (I. 15.) arcum MN=4E 
- abaciadent (III. 26.). Ductis deinde per 4, I° rectis 44, 
TK etc. parallelis rectao #2, abscindentur arcus Md, AK etc. 
acquales arcubus 4E, AF etc. (III. 26. Cor. 2.) et, quum integer 
semicirculus MAE aequalis sit sernicirculo A4H, adeoque-tot 
axcus aequales intet se, etarcubus 48, BI" etc. contineat, quot 
habet semicirculus 447, teliquas etiam arcus 4X aequalis 
erit arcuì 47; adeoque ducta B4 parallela erit rectae SX. 
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PROPOSITIO XXVIII (Fig. 260.) 
In acqualibus cireulis aequales rectae aequales cir. 
cumferentias auferunt, maiorem quidem maiori, mi. 
norem vero minori. - | O | 
Sint aequales circuli ABI, 4EZ, et in ipsis ae- 
quales rectae BT, EZ 1), circumferentias quidem 
BAT, E4Z maiores auferentes, circumferentias vero 
BHT; EOZ minores; dico maiorém quidem BAM 


. aequalemi esse maiori E4Z, minorem vero BH mi. 


nori EOZ. di . 7 j 


Sumantur ‘enim centra circulorum, K, 4; et iun. 


gantur BK, KIM, EA, AZ. 


_1) Im fignris et textn littetas reposnimus, quales sunt in 
edd. Oxon. et Basil. et in figura propositionis sequentis, quum 
Peyrardus nullam causam mutatarum litterarum afterat. 


Pariter rectae YM, BA etc. inter se, et diametro JN paral- 
Jelae erunt (Cor. 1.) Et quum F4, AM sint arcus aequales, 
rectae IZ, 4A se intersecabunt in puncto aliquo è sito in 
diametro, quae ad rectam 4M, vel, quod codem redit, ad 


, rectam ei parallelam N perpendicularis ducitur (Cor. 3.) i.‘ 


e. ut facile patet, in diametro A0H. Eodem modo ostende- 
tur, rectas FX, !B_4 in puncto dèiusdem ‘diametri convénire etc. 
Et quum sit A0="B8 (I. 3.) et «0=- Bg (I. 51.), eit fd 
== Aa. - Eodem modo, quum sit «0=I%, at d0="IY, erit. 
adz=ye.0 Denique est FO =48 (I. 34): itaqueda-t-ad+d0 
i. e. 40=99-+-y-4E. Habet hano propositionem Kraftius 


‘in Geom. Sublim. 6. 92., qui cam La Hirio (Mém. de Mah. 


1692; p. 92.) tribuit. Cf. Gilbert. 1, c. p, 151. 
Cor. 6. Vid. Clavium, Boermannum,:aliosque. Recta 
BZ (Fio, 259.), quae ex medio peripheriae alicuius ducitur 


- citculum contingens, parallela est rectac lineae, quae peri- 


pheriem illam subtendit. Ducta enim e centro 4. ad con- . 


* 
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Kai re) ioo0 unto elolv, -loar slot ual ai tx 
guy stro dio dj ci IBK, KIT dwol cais EA, 
AL. iog siol, uo Pao N BI face: vj EZ ion. 
gyuvia age ino BKT povia vj dro EAZ ton 
toviv. Ai dè lo pavilion nl i00y TEQupegruon fs- 
Biuaow, dtav 00 Tois sévigose Wav ton dee 7 
BHI sneoipigera vj. EOZxreoipeosia. “Eou dè 
uoò 6406 6 ABI uvxdos 040 vo AEZ xuxio ivos 
xo) do éou 1 BAT neoepéocia Zoni vj EAZ 
neoupeoeta i0n toviv ’Ev doa mois. i00:, ual ta 
656 | | - 

HIPOTAZIEAX ni. 


*Ev cois loco mundos Uro tds loas rrspupeosias 
loar evIeiar Vrotelvove. . 

“Eotwoav loo xviho: oi ABF, AEZ;, noì èy 
atei ico sepupioerae drerdypdwoav ci BHT, 
EOZ, sal èrebevydwoay «i BI, EZ ev&siai. déyw 
ove toy éoviv q BI sitbeia vj EZ. 

Eip9w poo va révroa cav ividor, rt K, 4; 


- ob enebevydmoav ai BK, KI, EA, AZ. 


tactum 4 recta 4A perpendicularis est ad tangentem (III. 18.). 
At ductis 4B, AI", in triangulis 4BO, AI9 est 4B=-dI", et 
49 communis, et ob arcus AB, AF ex hyp. aequales, angu- 
lus B40=TF49 (III, 27.),-itaque BOA=IN94 (I. 4.), proinde 
uterque rectus est (I. 13,): ‘itaque recta EZ parallela. erit 
reotae B7 (I. 28.). Hinc simal patet, rectami, quae e centro 
circuli ducta aroum circuli bifariam secat,,secare etiam rectam 


| dlli arcui subtensam bifariam et ad angulos rectos, 


Cor, 7. Conversa quoque antecedentis corollarii facile 
demonstrabitur: nempe, si recta £Z, quae ex medio péri- 
pheriae alicuius ducitur,. parallela est rectao lineae, quae il- 


p | 
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El quoniam aequales circuhi sunt, aequalés sunt et 
rectae ex centris ductae (III. Def. 1.); duae igitur 
BK, KIT duabus EA, AZ. aequales sunt, et basis 
BI basi EZ aequalis; angulus igitur BXKI' angulo 
FE AZ aequalis est (I. 8.). fAequales autem anguli ae- 
qualibus circumferentiis iinsistunt, quando ad centra 
sunt (III. 26.); aequalis igitur BHY circumferentia 
psi EOZ circumferentiae. ‘Est autem et totus ABI 
cirtulus toti 4EZ circulo #equalis; igitur et reliqua 
circumferentia BAI" reliquae circumferentiae EAZ 
aequalis est. . In aequalibus igitur etc, 


PROPOSITIO XXIX. (Fig. 260) 


Tn aequalibus circulis aequales - circumferentias ae- 
quales rectae subtendunt. i 

Sint aequales circuli ABI, 4EZ, et in ipsis su- 
mapntur aequales circumferentiae BH/S), EOZ, et iun- 
gintur BI", EZ rectae; dico aequalem esse rectam 


BT rectae EZ. 
Sumantur enim centra circulorum, K, _4, et iun- 


gantur BK, KI, EA, AZ. 


lam lineam subtendit, EZ contingit circulum. Ervit nempe 
angulus. B40==IN40 (III, 27.) 4BO=-4F9 (I. 5.), adeoque |, 
(I. 32.) BO4=F604= recto (E. 13.). Unde et £44 rectus 
erit (I. 29,)-et E4 circulum continget (II. 17.). _ 
Cor. 8. Si in aequalibus circulis, vel în eodem circulo 
duo arcus ‘inaequales fuerint, erunt etiam anguli iis insistentes 
inaequales, sive illi’ fuerint anguli ad centrum sivo ad peri- 
pheriam ,, nominatim , qui maioribus arcubus insistunt auguli, 
erunt maiores. Et, si unus istorum arcuum sit multiplum 


, alterius, erit etiam angulus priorì insistens idem multiplum . 
4 


“ 
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Kai èaeì ton toriv ) BHT nepipiosia n EOZ 
stepepeozia, ion tovì uaì yuvia ) vno BKT «ij vro 
EAZ. Ka. ener ioquesiolv oi ABT, AEZ xvxdoe, 
ion 'eloì ual ab èx tw néviomv dvo d) ai BK, KIT 
duoì taîs EA, AZ tour slo), xo) yavius ius rtepeé- 
govor Bac dea 1 BI face «j EZ io toviv. “Ev 
cea tois io016, xal ta deje. 


I POTASZIZ A. 


T yv dodelcav mspLpéoerav dixa Tepeiv. 
Boro 9) dodeica ssoipéosiu 97 AAB, dei dn cy 
'AAB nei pegciar dio TEMEiV. 


- 


. anguli alteri insistentis. Est haec conversa III: 26. Cor, 2 
ei. pariter degangulis gibbis quoque valet. | 


PROPOSITIO XXVII, 


Obs. Ad pleniorem rei tractationem (Pfleiderero monente) 
praemittenda fuerint sequentia; Si in uno circulo recta BI 
percentrum transeat, in altero etiam ei aequali recta EZ ipsi 
BI aequalis per centrum transibit. Nam si EZ non per cen- 
trum transiret, ca, quae per centrum circuli A4EZ transit, 
maior foret quam EZ (III. 15.).i. e. maior quam BI. Ea- 
. demautem:illi est aequalis (III. Def. 1.) q. e. a. Tum au 
tem, quum cireuli aequales sint, semicirculi etiam, quos dia- 
metri BF, EZ auferunt (I. Def. 17.) aequales erunt. Sin 
autem BI non per centrum transeat, nec ea, quae illi aequa- 
“lis est, ZZ per centram transire potest: nam, si 27° non per 
ceutrum transit, erit illa minor diametro circuli ABF (UIL 
15.) i e. (III. Def. 1.) minor diametro circuli 4EZ, itaque 
“et EZ minor est diametro circuli 4£Z, adeoque non per cen- 
trum circuli 4EZ transit. Atgue hinc deinde reliqua conse- 
quentur ut apud Euclidem. SN 
Cor. 1.'.Et quum cirsumferentiae , quas aequales rectac 


. 
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Et quoniam aequalis est circumferentia ‘BHT' civ- 
cumferentiae EOZ , aequalis est et angulus BKT' ans 
gulo EAZ (IMI. 27.). ‘Et queniam aequales.. sunt cir- 
culi ABI, AEZ; aequales sunt et rectàe ex centris 
ductae; duae igitur BK, KP. duabus Ed, AZ ae. 
quales sunt, et angulos aequales continent; basis igi. 

r BI ‘basi EZ aequalis est. In aequalibus igitur eto. 


PROPOSITIO (XXX. (Fig. 268.) 
. Datam circumferentiam .bifariam secare.’. 


Sit’ data circumferentia Abs: opartet. cireamfe- 
reutiam AAB bifariam secato.,. . ci \ 


“A 
To # 


in aequalibns circulis vel in ebdétt circulo (cf. Obs: ad'Yit: 
26.) auferunt, sint aequales;, ,anguili etiam', qui iis ifisistuni, 
sive ad ‘ceptrum’, sive ad peripheriam'equales ‘erunt (211. 27.) 
adeoque segmenta erunt similia (III. Def. 11.) di ‘ Cf: Pffeiderer: 

Cor 2: Si duo aequales cireuli. (Fig. '26£:) Ise biaterse® 
cent în -/ et B, arcus AFB, 44B erunt” avquales , adéoqué 
similis (III. 27%. et INT. Def. 112). 00» 0! 

Cor. 3. Si in aequalibus. circulis auto in- eodem .circuio 
inaequales rectae constituantur, maior recta maiorem, minoi 
minorem circumferentiam abscindet (I. 25. et ITI. 26. Cor. 3.,, 
si: nempe desegmentis loqiiammizr, ‘quae semicirculo minori - 
sunt. in segmentis vero, ’quae semieirculo maidra sant’, ‘con: 
trarimm valet,  nempe mmor recta maius i segmenti sc bfendit. 
Cf. Clavius. : die 1. dA - . vo ‘> 


Ù ° n 
SE 2.000 pi. 004 s . »r 


PROPOSIT10 Xxix. iti 


Obs. 1. Est haec conversa praecedentis Et, siquidem 
circumferentià” uniùs jcirculî sit semicirculus, erit (quum cir- 
cumferentize titrimque ‘aequales sumtae sint, et cirouli etiam 
aequales ponantur) etiam circumferentia , quae ex altero surnta 
est, sernicirodlus, adeoque rectae subtendentes diametri. Gn 


“ 


L) 
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‘H dou dodeioe nepipipa diya virpara: mera 


‘90 4 oypuetov. Onceg ide monjoui. 


HPOTAZIE® id. 
. "Ev mixdo, 1% pèv dy vis vpusvalio guvia 6087 
eovve 1 dè èv x peitovi rurpar diary 09975 
a dè èv cò èiareovi vpujpiari peizwr opdje. Kai 
Èu 7) pèv toù peibovos tuypatos yuvia peray doriy 
c0d7s° 1] di roy èlarrovoc tuyparos yuria thaviy 
cede. L; | 


Et, quam sit angnlus AB0—=B40 (I. 21), erit BO—=40.(1. 
6.) —6HR. Eodemque modo ostenditar, esse ZH—H@: it 
que recta BZ in panctis @, 7 trifariam divisa est. Est haec 
propositio Gregorii a St. Vincent. de Quadrat. Circu', p. 169. 
CÉ Kraft. Geom. Sublim. p. 79. et Gilbert. p. 132. 2) fi 


- duo aequales circuli se intersecent in 4 et 8 (Fig ig. 267, etex 


uno intersectionum puncto A describatur circulus, qui utrum- 
que religuorum circulorum secet;s unum in 4, alterum'in/, 
puncta B, T, 4 in eadem reéta erunt, Ducantur eriim recto 
AB, 4B, ‘et 4B secet circulum A4B in Z: et, quam angne 
lus AB4 sit ‘in utroque “tirculotum acqualium, arcus Add, Al, 


quibus insistit, aequales erunt (III. 26.), adeoque ‘èviam rectao 
+ MA, AZ, quae. hos -arcus subtendumt, ‘acquales erunt (III 


29.) i. e. punetusm 2 erit in circulo; centro: 4 radio 44 de. 
soripto: idem vero ex hypothesi est etiam in ciréulo 44B; 


. ergo’ erit in utroque. circulo, i. a. cum -pundto iaterseotionis 


I° coincider. Ex «haec Gregorii a 8t. Vinc. XH.1. p. 107. 


. ubi plures casus speciatim expositi sunt. -CR Gilbert. p. 158, 


n PROPO SIT 10. XXX 

O bs. Circumferentiarum' 44, :4B esse; ut in demone 
stratione dicitury utramque minorem semicir eulo, inde patet; 
quod ex _ INT. -t.:Cor. 1. veeta PX, si' opus est-producta pi 
centrum transit, adeoque ex altera‘ parto. rectae .4B demun 


veda 


vs Lo. 





* ‘ 
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Ergo data cifcumferentia bifariam secta. est in pur- 
ceto dA. Quod oportebat. facere. 


PROPOSITI XXXI. (Fig, 209). 


In circulo ; angnlus; qui in semicirculo , .rectus èst;s 
qui vero. in rbaiore segmento, minor recto; qui autem 
in minore segmento. maior recto. Et inguper maiorîis 
segmenti arigulus: maidr est recto ; minoris vero seg: 
rpenti: anguius minor recto: 


-sitculo itevum: Ogcturrjt; et semicirculuni aubtendit, cuius 
itaque pars est circumferentia 44 vel Bd. Plura hinc deduci 
possunit consectatia : 

Cor. li. Recta, quae chordam' circuli (ita vocant re: 
îtam circoli segmiento subtensam) bifariam et «fl angulos ie- 
ttos sacat; Aut; quod. eodeni rédit {III I. Cor. 1.) diameter 
circuli pér.mediam chordam ducta, aut diameter, quae chordas 
ad angulos tectos ducitur, bifatiam dividit utrumque sega 
mentumy ‘cul chorda illa subtenditur. 

Cor. 2: Diameter, quaé altérutram arcuri a chorda sub- 
ténsam bifariam dividit; bifaviam dividit quogne alterumi, pa: 
riter ac chordam, atque huic est ad.angulos rectos, . 

Cor. 3, Recta, quieduos choulae alicui oppositos ars 
cus ‘bifarian» dividi», est diameter, quae chordani biaecat.j 
ipsegub ad angulos rectos insistit: a SEIN 

Cor 4. Rectay quaa chordam aliquam; et unura cars. 
cupm, cui illa subtenditur, hisecat, est. diameter, quae chordae 
ad angulos rectos inbiscit, et. “opponitoa quogpe arcum' bis 
secat. no gtiena 

‘+ Cor 5. dor walet do perpendiculo — ex punetb arcue 
alicuius-in eppositam ipsi chordani demisso. .- a 

Cor. 6, Repetità problemstis appilicatiorie arcus ‘circoli 
quicunque in qualuor; petoy sedecim et generalirer Zn. parte 
acquales dividitur. (Sunt; hace omnia e ‘scledié PAeiderenis).: ; 

‘ Aa 


N 
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Noi în) voò ABU evigarov do guviui al Uro 
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Kub-èstsi iv nbulw ceoanievbov teri vo. ABLA, 
rv dè Ev roîs xuxkor rerpartÀevgny ci cstevavtior 
quviai dvolv dgduîs Tocai siciv ai dea vo ABI, AAdl' 
dvoiv d0daît, iva ‘elalv. Koi: dover "7 uso ABT lar 
‘mv 008ss" Zon) cdoa ) vo AAT Povia “petto” 
600% tor, kat .doriv èv ca AAl llaeroyi toù Ypu- 
vundi0v Tpupieostts 

° Aéyo te val 7 uèv toù peltovos ©; curporos povie 


* aj steguegoptva Uno ce vojo ABI néprpeosias uol vi: 


AT evIciag, peibov dèory 00dre* ‘9) dè coù 3derto- 
06 tiimuatos yovia, i) mspefouevn mo ce vie AAT 


isprpeociaò sal e AT svdeiag ferry: 2otiv de 


autem ‘etiam direote demonstrari. Idem Clavius altique se- 
- quentia addunt torollaria. . i 

Cor. 2,, In . tiiangulo rectangalo BAF (Fig. 270.) si hy- 
potenusa, BF bisccetuts in E, centro E radio EB=--EI de 
soriltasnr «ciucnlue., . uansibit ille-pec 4 vérticem angnli recti, 
vekitmat ‘aliter dicamas; circulus super. BI descriptus est lo- 
cus verticum: omnium trianguloram. rectangalorem super BI 
‘descriptorum: .Quum erim angulus Ball" reotus.sit, érit an: 
gulus A424'minor recto: (I: 17. :Cor. 1.),: sdeoque, cîrculus 


. radio-FA dé.ctiptus cum recta 8.4 .iterim cònveniet. (HI. 16. 


Cor. 2.).. Et. quidem ‘convaniré ‘cum ea debet in puncio 4. 
Si enim non.in 4 conveniat, corveniet cum'recta Bd in 


- puncto aligeo ab .€ diverso .v. c..in 4, eritque angulus BAN 


reatus, utpote in- semiciriulo»situs (ILI.- 3i.). .Idem vero 
etiam maicr est .angulo recto BZ" (I: 16.) q. ea; Eodem 
modo ostenditur, circulum rectam B.4 non secare in puucto 


“» 
L) 
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Et quoniam triangali ABI" duo anguli ABT, BAT 
duobns rectis minores'sunt (I. 17.); rectus autem B Al; 


minor igitur ‘recto est angulus ABI", atque est in 
segmento ABI semicirculo maiore, 


‘Et quoniam ABI 4 est quadrilaiertm in circulo, 
quadrilaterorum autem in circulis anguli: oppositi- duo- 
bus rectis aequales sunt (III. 22.), anguli ABI) Ad 
duobus rectis aequales sunt: Et ABI" minor est recto; 
reliquus igitur angulus AAT maiorfgrecto esp, et est 
in segmento AAT semicirculo minore.. 

Dico praeterea maioris quidem segmenti angulum | 
comprehensum ab ABF circumferentia «et AI recita, 
maiorem, esse recta ; .anlvoris vero segmenti angulum 
comprehensum ab AAT cixcumferertia ei A7° recta, 
minorem esse recto. «Et est huc manifestum. Quo- 


aliquo Z in reèta BA ultra A producta. Secabit ergo in A. 
. Cor. 3. Facilior hinc emergit ratio solvendìi problema, 
quod habetur in HI. 17, Prop., descripto nempe ‘super necta, 
AE (Fig. 299.) civculo, qui, quum cx Cor. 2. transire debeat 
pei puncta B, @ in circulo dato 184, puncta haec assigua- 
bit, ad quaé ex A rectae contingentes AB, 48 duci possunt. 
Simili modo solvetur' problema, quod habuimus in HI.B17. 
Obs. 4, descripto super recta doTie ip. 256.) semicirculo, qui 
punctum è designabit. Pari ratione solvetur problema I. 4°. 
Cor. 10.: describere quadratum, quod acquale sit differepiiue 
duorum quadratorum. ; 
Cor. d. Quadrilaterum in circulo inscriptam,, cuius: due 
latera opposita sunt parallela, (Fig. 271.) parallelogram aium 
est rectangulum, E Ciavio, et Pappi Collec, Mathem. in III. 
52. Prop. cf. quae diximus ad III. 22. Obs. 2. er ad II. 2. 
Obs.. 5. tQuum enim ex hypoth. siatà 48, T°4 pavallelae, — 


- 


, . ' e 2 
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Pie, Kad foxim avrodev paveoov. “Ernsi yao 9 vne 
suv BA A AI sideriy meguezoheva 0097 ywvia 
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4449. 2 


‘Anodestie voù 00INv clvai viju vno BAT. ‘Eneì 
dirà ov ] vano AET' vie yno BAE, ion yeo 


ecunt cur, 26, Cor, 1.) arcus BEr, AZ4 aequales, Eodem 
moda ostenditur, aequales esse arons 40B, AHI": erit traque 
ABI semicirculus, adeoque angulus B rectus (HÎ, 51.); e 
demque moda res de reliquis angulis demonstrabitur, 

Cor. 5. Si per centrum 4 circuli alicuius (Fig. 272. a. 
b. c,) circulus describatur, et per utriusque circuli centrum 
* yecta ducatur, quae posteriorem circulum secet in Z, si de- 
 dnde ex puncto Z ducatur recta quaecunque, quae priorem 
eirculum secet in B, F: pars illius BI intra priorem circu- 
lum contenta a posteriore secabitur bifariam in puncto aliquo 
E. Clavius et Pappi Collect. 'Mathem. VII, 91. vel ad Inoelin. 
'L. II. ad Probl. 24. cf. Gilbert. p. 158. Ducta enim 48, 
‘erit angulus 4EZ rectus (III. #1.) quippe in semicirculo con- 
stitutus, adeoque recta BE in E bifariam secatur (III. 3.), 

Cor. 6. Si recta aliqua BA (Fig. 269.) in cirdulò non 
transeat per centrum, adeoque: circulum in sagmenta igaequalia 
secet (Obs. ad I. 17,18. Def.) ducaturque diameter BI) iuncta 
AT, angulus AIB in maiore segmento differet ab angula 
recta (nempe minor eg erit) apgulo ABI, quem chorda 4B 
cum diametro BI° comprebhendit, Et quum ‘angulus i in seg- 
mento ad oppositas partes rectae 48 posita .rectum angulum 
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piam enim angulus a BA s Al rectis comprehensus 
rectus est, qui ab ABI circumferentia et Alf rectaÈ 
camprehenditur, maior est recta. . Rursus,, quoniam 
angulus ab AT, AZ rectis comprehensus rectus est, 
qui a TA recta, ei ATA circumferentia comprehen- 
ditur, minor est recto, In circulo igitur etc. 


ALITER. n’ 
Pemonstratur angulum BAI rectum esse. Quo- ; 
niam angulus AET @uplus' est anguli BAE, aequalis 


cadem quantitate superet, qua angulus BIA minor est recto 
QUI, 22.), angulus in opposita isto' sesmento paritet differet 
ab angulo recto (mator eo erit) angulo. ABI. Cf. Thom. 
Simpson, Elem. of Geom. Book III. Prop. 10. o 
Obs. 2. Aliter propositionis II—. 31. pars prima ita ef- 

' ferri. potest: Si duae rectae A4B, AT circulo inscriptae (Fig. 
269.) atque ex eodem in circulo puncto A exeuntes rectum 
angulum efficiani, summa quadfatorum earum aequale est qua- 
drato diametri, Nempe, quum ex T. 47. summa quadratorum 
eayum aequale sit- quadrato lypothenusae BI", quod ita effer- 
tur, nibil aliud dicit, quam hypotenusam BI" esse simul dia- 
metrum circuli, sive BAI esse semicirculum. ‘ Potest autem Ò 
inde deduci generalior propositio, nempe: si duae rectae cì- 
culo inscriptae AF; BA (Fig. 273. a. b.) se invicem in puncto 
. aliquo T°, sive intra, sive extra circulum posito ita secent, ut 
angulum rectum comprehendant, erit ‘summa quadratorum 
yectarum, e puncto sectionis ‘usque ad puncta, in quibus cir- 
cula occumunt, aequalis quadrato diametri., Omisso eo :casu,- 

quo altera rectarum AZ, B4 per centrum ‘transit, qui nihil 
difficultatis habet, ducantur rectae A4 s dE, EB, BA et dia- 
meter. AZ, ac iungatur AZ, eritque (Fig. 2954. a.) angul AZ4 
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duoì vale èvrdc nal drrevavtior tori dì xal aj Varo 
AEB Bindi vie inò EAL- al doa vné AEB; AET 


‘ derdacioves elor vijs ino BAT "A)ld «ivro AEB, 


AET duolv 00d0is icas elgip* 1) dioa vno BAL ded 
forew. “Onso édei deitat. SE 


HOPIEZMA 


"Ex di) robrov paveoovis dTL idv 1 pia puvia ses- 


 govov taîc dvoiv Tan 1, 09% èotiy 9] yuvio» dia cò 


mai yu èuctivns èqpetie!) tale avtais inv eivar 


+Otav dè èpebije lea: dov, ceduti cio, 


° .APOTAZIESX 26, 
*Edv wiudov !èpgreegiai vie evdeia, dinò dè edo 
upije ele cov uvsdov diax9j tie evdeia ciuvovoa toy 


‘kbuhov, de stoLeì pavias 006 ti èpartroutry îoas 


de pa > - LI - Ul LÀ ‘ 
scovtar toîs èv tois EvaZdai toùv uvyhov cui pass 
vuviue. 


1) Hanc lectionem &gst75 ex edd, Oxon. et Basil. resti: 


. tuimus. [Peyrardus e Cod. a ponit 7)v éxsivgs énros. At 


haec lectio ad sequens: égeÉ76 non quadrat, et praeterea esse 
dehebat 77v éusivov éutòe, quum angulus exterior nunquam 
ad alium angulum, sed ad tuangulum referatur. 

s=4BT ex IM. 22. Cor. 1. Et, quum angulus 44%, uipote 
réctus (INT. 31.) aequalis sit angulo 4T°B ex hypotkresi quippe 
recto, erit reliquus angulus 4AZ=TAB (I. R.), adeoque 
avcus 4Z= arcni. EB (III. 26.), et recta !4Z— ‘tectae EB 
CIIT. 29.). Est autem in triangulo rectangulo 442 ex I. #1. 


o Adv4-4BIZAZI; itaque A494-EBI=AZ9, At Ad g=AFq 
‘ =p4T9 (I, 48), et EBICEF44BFq: itaque AF94-4TFq 


+-El'q4BTa--4Zq.° Et, quum' ‘etiam sit A4Bs=4Fah 


“ BI, & AB4=x4Fd4-BIa, ‘orit etiam 4E94-4Ba=4Zq, 


P) 
LÌ 
x x ® 
b] 


. 
- . . & 
. ' 
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enim duobis interioribus et ‘oppositié (I. 32); est 
‘autem ét .angulus. AEB duplus anguli PAÈ; ‘“anguli. 
igitur 4EB, AET dupli sunt anguli B.4IT. Sedan. 
guli AER, AEI duobus rectis aequales sunt (I. 13.); 
ergo RAT rectus est. Quod oportebat ostendere. 


COROLLARIÙM 


Ex hoc manifestum est, si unus angulus triangùli 
cluobus aequalis sit, rectum esse angulum, propterea . 
quod eius ‘angulus deinceps iisdem est aequalis. Quando 
autem -/ipsi deincepe sunt aequales, recti -sunt (I. 
Deb. 10.) i 


PROPO SITIO XXXI (Fig 274.) 
Si aliqua recta circulum. contingat s a contactu au- . 
tem ducatur aliqua recta' circulum secans, ‘anguli, quos 


haec cum contingente facit, aequales erunt | angulis 
in alternis. circuli segmentis, - 


.% 
Ù 


Casu itaque (Fig. 278. a.) utraque summa quadratorum laterum 
Oppositorum quadranguli 4BE4 separatim sumta aequalis erit 
quadrato diamètri, casu autem (Fig. 2753. b.) eidem quadfato 
diametri aequalis erit tam summa quadratorum lateram . oppo- 
sitorum ‘4, EB (quae iriterposita sunt iis, quae producta©)\_ 
angulum rectum efficiunt), quam summa quadratorum diago- 
nalium JE, AB; Praeterea, si ex centro 9 demittaptue in 
4B, AE perpendiculares ®H, 6K, quae chordas 4B, AE bi 
,secabunt- (INT, 3.), duotaque OI", erit (T'ig. 273, a.) 4BI== 
d P44-BT424I FB (11.4). At 4A1X TB=4Hq-Hq 
CI. 5.), adeoque erit 4B4I=4Fg+BT q4-24H--2HSq. 
Fodemque inddo AE q== 41444 FEq+2EKq—2X ['1, £deoque 
4BU4- AE9=24 F9-- A094-BFq4- FE94-24H q-4-2EKq— 
(221la-+2K19),, vel, ob 41941 s4+-BIM4- FEN=AZq 
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Kimlou ydo soi ABI ipantiodto vs evdela 17) 
EZ nave vo B onuziov, zal ano voo B cypsgiov 
deg La evdela sic «0v ABITA xvxdoy vipvovoa 
avtoy ] BA leya Qu Ge morsi yavias 9] BA pera 
«no EZ iparvopevgs È iga: Ècovtai taig èv cois èvai- 
ic vppasi soi xUxov puviae, sovziovva Ott 7 
puèv varo ZBA, gavia è #07 seul vg ty qu BAA Eui}- 
part svviOva LEVI ywvia 7) dè vo ABE pavia Ton 
tori vij èv va ATB cumpari CvVIOTAREVY yuvie. 

Hytw vee ano vo B «) EZ noos dodas Li 


BA, sat siapda nl «js BA neopeosias cuyor 


GIpeioy co I, xal irnesbeWydweay ei 44, AN, TB. 

Ko} este kuxdov voù ABITA iparereì vs ev 
dela EZ save «0 B, asa dè vie dpijc qerae "i 
‘posero pers 008 cedas n) BA, tr vis BA dea co 
UEVTOOY tori qoù ABl'Ad ainiov 1) 4 doe vo AA4B 
povia &v quixvahio odo de07 foto Aornal pa ai 
sno BAA ABA puù se9] toa eloly. “Eov de xaù 
q vn0 ABZ 008% 7 dea vnò ABZ ‘on fori tais 
‘unò BAA, ABA. Kowj cpyojodw 1 inò AB4 
os) doi ) ino ABZ yuvia icq tori vj tv ss 


‘Bvalhéi cupa qov xvxhov juvia, vj ind BA. 


1) Peyrardus e Cod. a addit: 7) BA dea ded Uuerooe éore 
xo? ABFd avxdove . Edd. Qxou, et Basil, haec verba Qmijttunt. 


ex ‘ demonitnat. «t HTW+-XKF9=HF94-0Hq=@T14, ervit 4Bq 


-AEV=AZ9I424H44-2EK4-20F9=-AZ I4+-24Hr+-20Hq 
rp-2EK4-<-20X1--(20H44-20K9) — 20T 41=AZ4+4+-24094+ 
2049-40 TIZAZIL-14902Z 409 r—-93A4Z31-4019. Unde 
effcitur *:4B944-AE944A@QT9I=24Z4 i. e. =summae quadra, 
torum chordarum 4B, AE, quae inter se angulum rectum 
efficiunt, si adijcias quadrpplum quadratum recu: @I inter 


centeum et punctum intersectioni$ chordarum conteniae 3 effi» 
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Circulum enim ABI. 4 contingat aliqua recta EZ. 


ip puncto B, et. a puncto B ducatur aliqua recta 4B 


secans circuluma ‘ ABTA; dico, angulos , quos facito 


BA cum cantingente EZ aequales esse. angulis in al. 
ternis segmentis circuli, hoc est angulum quidem ZB4 
aequalem esse angulo in segmento BA4 constituto, 


gulum vero 4BE aequalem esse angulo in segmento, 


ATB constituto, 


Ducatur enim a B ipsi EZ ad rectos angulos BA 
(I. 11.), et sumatur in circumferentia BA quodlibet 
punctum I°, et iungantur AA; Al', TB. 

Et quoniam circulum ABI contingit aliqua recta 
EZ in B,%a contactu autem ducta est tangenti ad 


rectas angulos BA, in BA centrum est circuli ABI 4. 


(III, 19.); ergo angulus 44B in semicirculo consti- 
‘tutus rectus est (ÎlI. 31.); reliqui Agitur BAA4, AB4 
uni recto aequales sunt (I. 32.). © Est autem et ABZ 
rectus; ergo ABZ aequalis est ipsis BAA, ABA. 
Communis .auferatur AB4; reliquus igitur 4BZ an- 


gulus aequalis ‘est angulo BA4 in alterno circuli seg». 


mento. Et quoniam in circulo quadrilateram est 


cietur duplum quaduatum diametri. E} similiter in fig, 273. 
b. erit 4BI=dI"i+B28T9-24lyx IB (II. 7), at ATXIB 
—HI"9—4H4 (II. 6.), adeoque 4B4=41 4+-Bl94+-24Hq— 
2HI"4, Eodemque modo 4E9=4F9+FE94-2EK4--2KTq, 
unde tsinde reliqua eodem modo consequuntuy acin fio. 275. a. 
Denique observari potest, casu fig. 275y a, esse arcum A44 
BRE AA44+4Z= semicirculo, i. e. circumferentias 444 


+ BE - simul’semicirculum efficere, adeoque etiam .reliquas ’ 


sibi oppositas circumferentias AB4+-dE simul ‘aequales esse 
semicivculo, Casu autem I fg. 273. b. esse circumferentias 444 
—ZA i. e. AZI-BE= semicizculo, vel ctiam circumferentias 


-— a 
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Koi ènil ty xUxdw revodrAevo0 èou «0 ABITA, ci 
umrevavtfov  aUTOÙ govia dvolv dodale lor eloty, 
Eloiv 83 va) ai inò ABZ, ABE dvaly oodate icae 
al do inò ABZ, ABE vais inò BAA, BI icu 
elalvs dv ) vno BAA vi} vino ABZ ‘i8eiy9n ion: 
our doo n) vitro ABE ti èv 1 evalat coù xUxdev 
runuov v5 ATB, «j vno AFB pavia, -?orèv ion. 
[Eay aoa svdov, nol ta étis. 


HPOTAZIE 1. 1 
"Est vie dodelons svasias yodwer cuijuo xxiov, 
dezouevov yuviav lov ci] dodeioy puvig evdvyoc spo. 


VO. 


AB44-BB=AB4--4Z=-= semicirculo, Cf. Gregorii a St. 
Vincent. de Quadrat. Circuli L. III. Prop. 77. Carnot. de la 
Corrélat. des fig. de Géom. p. 98. sqq. et Géom. de position 
S. 132., ubi tamen falsa est, observante Plleiderero, proposi- 
tionis enunciatio; Gilbert. Geometrie p. 375, sqq. et van 
Swinden! Anfaugsgr. der Mefsk. p. 3506. sqq. 


; PROPOSITIO: KXXIL, 


O bs. 1. ‘ Distingui debent, ur Clavins, Borellias, Tac- 
quet er Coétsius monuerunt, duo casus, prout recta B4 ipsa 
ad rectos argulos est rectae EBZ, aut non. Prior quoque 
‘nihil difficultatis habet. 

Cor, 1. Angulus, quem recta circulum contingens cum 
recta secante circulum in puncto contactus prioris rectae effi- 

, dimidius est anguli ad centrum segmento circuli ad eas- 
dota partes sumto insistentis (III. 20.). 

Cor. 2, Si recta ducatur, quae puncta contactus duarum 
rectarum' circulum contingentium coniungit, recta haec inncta 
‘ angulos cum utvaque contingente atquales efficiet. Quorum 
‘si uterque rectus sit, adeoque contingentes parallelae (I. 28.),. 
recta iuncta erit' diameter (II. 17. Cor. 2.): sin autem hi an- 


. dé 





Ù 
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4BT4, oppositi eius anguli duobus rectis aequales 
sunt (II. 22.). Sunt autem et ipsi 4BZ,; 4BE duo- 
bus rectis aequales (I. 13.)}; ipsi igitur 4BZ, 4BE 
ipsis BAA, BTA aequales sunt, quorum BA4 ipsi 
4BZ ostensus est aequalis; reliquus; ‘igitur 4BE an. 
gulo AI°B. in, alterno circuli segmento Ar B negualis 
est. Si igitur circulum etc. 


‘PROPOSITIO XXXII (Fig. 275) 
- Super data recta describere segmentam: ‘circuli,. can 
piens angulum aequalem dato angulo rectilineo, 


£ 
pi 
Da 


guli obliqui, fdeoqui' versus unam partem rectae iunctae mix 
nores duobus rectis fuetint, contingentes -ex fiao parte con- 
venient (Ax. IL. vel Post, 8..I.), ‘eruntque .iriter ‘se aeguales. 
(I. 6.) è i | 

Cors 3. In sequalibus. circulis, ant in uno eodemque 

circulo , quae ad extremitates duarum chordarum ducuntur 
, rectae circulos contingentes, aéquales cum his chordis angi- 
los efficivint. 

Cor. 4. Quum duo circali, ‘qui se in puncto aliquo che | 
tingunt, semper ab una cademque. recta in hoc puncto con- 
tingantot (III, 17. Obs. 2.) patet, rectam, quae -per hec com 
munè contactus punctum ita ducitur, ut. utromque circulum 
secet, arcua.ab iis. abscindere.; [qui angulos aequales ‘capiunty 
i. 0. similia abscindere segmenta. . C£. Pappi Collect. Mathem. 
L. IV. Lemm. ad Prop. VIII. et L. VII. Prop. CII. et CVIL 
vel in Apollon. del Taction. Lem. VII. et XI. et. Gilbert. 
pi 162. ; .: vet “aL 

--Obs. 2. Conversa quoque valet. Nempe, sì recta. aligna 
cireulo iù aliquo, puato oceurrat, ‘a punoto autem occursus 
ducatux alia rèeta circulum secans, sitque angulus $, quem hao 
rectae intet se sefficiuni, anqualis angulo in alterno  circuli 
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“Eoto 1) dodeica eVdeia 1 AB, di doBsica 
Yeyia e«Udvyeagpos 1 ngos vw Iv dei dij isti axé 
dodeioys evdeias vie AB yodyar vuijua xvadov; ds- 
qouevov yaviav îcyv vj ngoc «é I. “H dè npos 
ew I yuvia 1jr01 cEsia ‘toto 7 6089) 7) unfàeia. 

"Eota ngorspov dicia, wc ini npuryC kurayoa- 
tic, ual cuveotato npos 1) AB evdcia soi «& A 
onuoiy vj 1006 tw I yuvia ic) 7 vo BAS disia 
uea lov sal vio BAA. Kai Sha si] Ad dro 
qoù À oypeiov pos c0dds 7 AE, sal ceriniodo 1 
AB diya sata vo Z, sal 7yFw do où Z ongaziov 
xi AB no0s 60dds 1 ZH; sai tnebevy do 9 HB. 
Ka) ènel ion toviv 7 AZ vj ZB; xouwvn dè 1j ZH; 
dvo dj «i AZ, ZH dvol cas ZB, ZH ica: sio; 
xal yovia 7 ino AZH yuvio vj vio BZH io: 
Pacis dea 9) AH faosi vj HB ioy ivtiv. "O Goa 
uéviow uèv ti H; diuovijuare dì vi HA, nuxdos 
ypopopevos West nad di coò. Bi, T'eyodpdu, rai 
toc 0 ABE, nok estebetyto ) BE. ‘Enei odw dn 
dxpue vj AF diappérgov , did tod A; vj] AE r00s 
dedag toity n Ad, 7 AA dea epuretetar LOU xUXÀOY,. 
‘Enel vby avidov 400 ABE apaneetai tig svetta 7 
Ad, xal arno vije nato, to A upse ti voy ABE 
sindov dujrtat rig evdeia 1 AB Y doa vsto AAB 
yovia "inn tovì ti} îv vò tvadlat Spopotve yuvia dj 
ino AEB. “A 1) dr 4A4B vj n005 vu I èvrìy 


segrtionito., prior fectà ciscuium in puncio ottrrsus ecntiniget, 
quod facile. desonstrabitur sumto contiatio; Hinc conse: 
quuntut 

+ Cor..i,. $i recta aliqie cirtulo séctirist; et è pussto 
tortcutsus duestis' alia roéta cisculum svcans, sitque «ngttus, 
‘ — “quem haò tootae inter se efficiuat,, atqualis dimtidio,inguio 
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Sit data rettà AB, datuè autem angulus iéctili. 
neus ad I"; oportet.siipé? datd reétà .4B describere 
segitiéntitià tiscili ; Gapiens angulum aequalem ei, qui 
est ad I. Est auttm segulus ad I' vel aclitilé, vel 
rectus, vel obtusus,. 

Sit primum ‘acutus,. ut in prima gara, et coneti» 
tviatur ad rectam _4B. et ad pihétità A, angulo ad 
Ì' aequalis ipîè BAA (È. 23.); acutus ipitttr est et 
BAA. Dutatit (I. 10.) ipsi 44 ab puncto A ad 
rectòe .&hgulos rettà AE, et-secetit AB bifariam in 
Z et ducatur a puntto Z ipsi AB ad -rectos angulos 
recta 4H,. et iungatur HB. ‘Et quoniati aequalis 
est 4% ipsi ZB, communis aiuterà ZH, duaé AZ, ZH 
duabus. ZB; ZH aequales surit, et angulus AZH 
angulo BZH aequalis; basis igitur-A77 basi HB aes 
qualis est (1. 4.). . Ego centro. H, intervallo vero 
H4, circulus descriptus. transibit et per Bi: ‘Ilescris 
batur; et sit ABE, et iungatur BE. Quoniati igiso 
tur ab extremitate 4 ipsius AE diatiietri ipsi AE ad 
tectas angulos est 44; tecta 44 contirigit cittulum 
CiIL -16.)) @Quoniam igitur circalum AB£ tangit 


aliqua fectà 44, et a contacti ad dincircnlum ABE C 


dutcta est aliqua 484. angulus 4AB dequalis èsì ana 
gilo AEB in alterno circoli segmerito (Ill: 32.) | Sed 
A4AB angulo ad I° est aequalis; angulus igitur ad J' 
aequalis est angulo AEB: Super datà igitur recta 


ad. centruni segmerito cireuli ad cssdezi partes sumtò imaistenti, 
prior recta circulum contitipét. 

Gor. 2, . Si duae rectad; quaò ciroulo ooturiutit; Citti 
chorda, quae occursas puiscta coniungit, iequales angulos ex 
eadem parto faciani, una ante carum | circulta contingsa 
altera. quegue eum, contiagete - 


- : 4 


LI 
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Toy xl 1 mode vé T dou'yuvia fon èovì vi no 
AEB. ’Enì vis dobsione dee evdetas vije ABrperpea 
muniov piyoantar «0 AEB; deyousvov yuviav 7 
uso AEB icyv vj dodsion vj ndoc vw, I. 

Ai} dn 609 foto 1 noos tw ID raì déov orta 
ssudiv sà te AB yocwa suina rvyxdov deyostevor 
yuviay ian» ti) siooc vé I cod. Xvvscturo yuo 
nahv ej moos vw I 0097) puvia lor 1 vò BAS, 
we yer Eri. tie devricae sazaeroapie s al versata 
7 AB diya rara 0 Zy nol nivtovw pèiv vò 4, dia= 
euypati dè ‘onatton ciov ZA, 4B, xuxdos yepoa gd 
0 AEB. ‘’Eganteru dea 7) Ad evdeia.v0d ABE 
avxdov, dia to 00dyv elvar cv mooc vò A guvicr. 
- Kal ion èoviv n) uèv vnòo BAA yovia vj è v vi AEB 
euiuari, 009) yuo xal cer) -èv ipiuvrdiw ovo 
;Miha. ab 9 uso BAA vj 005 vé T'ion tovtv. Kub 
dv vò AEB cunpor diva ton tot «j n006 vg I 
peyroanta: doa nav tnt vije AB tunpua mosdov- ro 
MEB, deyouewoy yuviav t&yv ci n00s vo T. - 

‘Ah dy 1) sv00s a@ T° aufàeta toro, vas cvre-. 
oreto av; ian n00g vj AB sùdbele nad vò A ey- 
ueio 7 vo BAA, 9 type ènì tie molino nava- 
goùgpifc, nat. 67 AA sto0s dodac 7ydWw n) AE, mai 
cstunoda redrv. n AB Bijosera vo Z, ua) vj AB 17006 


Cor. d. Tn eodem circulo ant in citculis sequalibus si 
ad extremitates aequalium chordarum ducantur rectae, quae 
aequales cum illis :ad easdem parties angulos efficiunt; atque 
una dnctarum circulum, ad quem ducta est, contingat, ‘cone 
tinget etium altera cum, ad quem ducta est, tirculu, < 

. Corri. ' Si-duo cireuli in puacto aliquo conveniant, ét 
recta per ‘illud- punetum commune ducta «b utroguo segrnenta 
similia abscindat (e diversis reotae partibue,: siquidera illa ‘cir 


f . 
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AB seginentim circuli destriptum est AEB, capiens 
angulum AEB uequalem dato angulo ad n 


li 4 


. ° FEE : 3 
Sit deinde angulus ad Y' rectusi ét oporteat rursus 
super .4B describere ‘segmentum cireuli,. eapiens an- 
gulun aequalem angulo recto ‘ad Ji Constituatur rurs 
sus: angulo ad /' recto aequalis B_44 (I. 23.) ut in 
secunda figura, et secetur 48 bifariam in Z di. 10.) . 
et centro ‘Z, intervallo vero alterutra ipsarim AZ, 
. ZB, circulus describatur AEB} contingit igitur recta * 
- AA circulum ABE, quod rectus est angulus'ad A. 
(III. 16,), Et aequalis est angulus 244 angulo in 
segmento . #EB, rectas enim et ipse est in semicira 
culo consistens (Ill. 31.) Sed BA44-*angulò ad I°’ 
aequalis est; angulus igitur in-segmento AÉB acqua: 
lis est angulo ad I" " Descripturh ést igitur. rursuo 
super .4B segmentum circuli AE, capiens angulum 
aequalem anguio ad J°, 
_ Sit denique'angulus ad £' obtusus, ‘et constituatur 
ipsi aequalie ad rectam BA et ad-punctum 4 angulus 
BA4 (di. 23.), ut in tertia figura, et rectae A4.ad 
angulos, rectos dueatur “AE (I. 10.), et secetur: rarsus 
46 bifariama in. Zs , et Apai AB ad angulos 1 rectos dus | 


enlos. e. diversis puneti corhmunis partibus secet: ox eadeità 
rectac parto sutem, si illa cireulos ex ‘cadem puncti communis 
patte secet), ‘circuli in hoc. puneto. se contingerit. Quod de 
monstrabityr, ducta recta, quae unum horam tircitlorani ta 
îsto puurto contingat. Ea enim, ut facile patet, tontinget . 
etiam alterum, hino circuli se contingent (Obs: 3. ad It 18): 
- PROPOSITIO: XXXII." ? 
. ©bs. Duo tantum, ur mopet Rob. Simbgrir tatus cistite 
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cedas 7730 9 ZI, noì ertelei So "HB. Ke Enel stà- 
— Muy îoy èovv 3) AZ vij ZB, xa) now) n ZH; dvo i 
ai AZ, |ZH dvoì vais BZ, £H icai siìct, sai 
yuvia 1 vno AZH yovia vj vno BZH ion Leots 
«ou 7 AH face vj BH toy toviv. ‘O uga' iveco 
. pèv sé H, diactypare dè vo HA, nvxdos peapo= 
uewos jée unì did où B. Eoyioda us o AER. 
Ka) 2?ns vi AE dra pirdo dn dugag 006 dedac 
quiai sj Ad, 1 AA doa ipencerar voé AEB sv 
xiov. Kal dro vis nare vo Ata djrraa 1 
A4B° 1 do vno BAA yavie Ton tor e] èv tu ivai-- 
Mak 00 nundov iurnpoari tù A0B cvriotapévn yovia. 
"Aha n vo BAA fuvia ci no0s ca I ioy tou 
xoò sj èv vw A0B' 0a sunpar yuvia toy tore si. 
sspoc e .I. ‘Eni vije coa dodsiong evdsios vis AB 
piyoareras tua]po uvxdov co AOB, deyouevov yaviay 
tom. sj neoog ve I. “Orreg dde1 TTOLYORi, 


IMPOTAZIE id. i 


Aso wi dedeyros vdov tuiua dpedtiv, de- 
xoperoy yaviay dony ci d00407 guvie elovpedpfio 


rn 


grind suit) prout cagate datus vel rectus fuerit, vel obli- 
‘quis. .Ex, si roctus fwerit, sufficit cum Clavio et Réb, Sim 
:’ soi. semicirculum super data recta describere. Ex his ratio- 
mib&s' Rob. Simson, vulgarem demonstrazionem ab’ impetito 
aliquo deptavatam putat. Caeterum paullo diversam solutio: 
mem habont Campanns, Clavius, Peletarius, Borellar, qui 
. mempe rectam AB, si angulus datus obliquus sity non bisc- 
cara, nec perpendiculum super. ca erigere iubenty sedcad B 
angaluse ABH==>BAH constituunt, quod, vt facile petet, 
eodem redit. In solutione Eudidea ostendendum erat, quod 
- facile fori potest, rechta ZI, AE necessario convenire. In- 
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tatur ZH; et iungatur HB. Et quoniam rursus ae- 
qualis est AZ, ipsi ZB, et communis ZH, duae AZ 
ZH duabus BZ, ZH abquales sunty etangulus AZH, 


angulo BZ.H aequalis ; basis igitir AH basi BH tea’ 


qualis ‘ést (I, 4.): ..Ergo circulus'centro 7 intervallo 
vero - HA, desciiptus transibit et per 8. Transent 
ut AEB. Et quoniam diametro AB ab cxtremitate 
ad rectos angtlos ducta est AI s ipsa 44 contingit 
eirculuni 4E8 (il. 164): «Et a.contactu ad A ducta 
est AB; ergo .arigulis BA4 aequalis est angulo cons 
stituto in alterno ‘cirtili, segmento A0B: Sed angu> 
lus BAA. arigula ad I aequalis est. Fà angulus in 
segroento. AMB sa@gizalis est'angulo ad JT. . Ergo super 
datam rectani .78 .descriptum est,segmentum circuli 
. 449B + capiens augulum \aequalem angolo ad F. Quod 
oparteba facere. e a | 


° »° 
"x Î as 
° ' 
Ù 


PROPOSITIO XXXIV. (Fig. 276.) 

A dato circalo segnientum auferre)' ‘capiene angue - 
lum nequalem daio seguo. rectilineo. T 
bignis elio qroblemits. sus cont in iofvendia Quan, plurimis 
problematibus v. c. in iis, in quibus, trianguli alicuius de- 
- sctibendi basis, et angulus basi oppositus dantur, vel ex datis 
° derivati. possunt. Tum, enim, si aliud adhue trianguli ele 
meriti cognitami Fuori, vel.penetalius, si, alia adhbuc deter» 
imiriatio accessèrit, quae tiuri istis coniuncta ad efficiendum 
triangulum sufficiat, ficilis pleruinque erit trianguli con- 
strustio, . Exempla hebeutiz.in appendice ad. Dara, Euclid. ed. 
à Schyeab.. Pàobi % 5. 26,6: ju append. Versioni. Germam 
Losors, Risuos. Apollonii Piobl., 1. ,5, 15. Casterum aliam 40° 
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vEota è .dodsle svxdos 0-ABI, 1 dè dodeivo 
punita edduyousipuos 9 n00S dé 4° del d dro’ coù 
' ABT xvxdov cupo dpeheir, dexbpevov yaviav Tony 
ti) dodeiony ywrig evdvyoup pi ei} n00g tu. 4. 
."Hyd&w où ABI xbudov iparntoptvy 7) EZ sara 
ro ‘B onpsloy , mod GUVSOTATO IT06C vj EZ ev03sia 
so) tu nes atri. Onpetto su B "i n0de tà 4 pori 
log 7 vò ZBI. 
, ‘Ensì ody uundov «où ABI Igdineetai vis st 
deia n) EZ, nab deco vije kova c0 B èsapie dvigucae 
1 BI x ino ZBI cea ‘don tor ui èy cu BAT 
evadiab tumori ovviovapévy yuviu. AR i uso 
ZBIT "7 1009 té A èoviv ioy ua aj è vr BAI 
‘ doo vpunuari ion toc ci no0g 1 I pavia. 
| Ano où dodévros dea uvsdov' voi ABI vuipa 
cpuertar vo BAT, deyopevov povicv loyv 37] do- 
Ieioy puvig svdvyeduuo 1) mpos ts d. ‘Oreg 
de notjous. 


. Ti “0 
-IPOTAEZIE dé _ 


| *Edy Pa sido ddo evdete tdpweiciv dia, xò 

| ;VIO Tav tc puede cupo ITEQLEYO{LEVOV 0edoyr- 
‘viov îcoy terì tw Ure dv sic Leiied rprimand Te= 
| Quepopuevw dedoyuvig. | 


lutionem ‘huius - - problematis habot' ‘Thota: Simipuone. Elem. of 
Geom. B.: 5, Probl. KXII. innixami Cor, 6. sd III. S1. x 


PROPOSITIO “XXXIV. 


Ob s.' Huins' quique problematis is casus facilius expe- 
diri ‘potest, quo angulus -datus tectus est. ‘Toni nempe nihil 
òpus est recta contingente’, sed -quaevis ciréuli -diarteter pro- 
positum efficit. Alia etiam ptoblematis solutio peti potest ex 


s 
1a 
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Sit datus circulus ABT', datus vero angulus recti- 
linens ad 4; oportet a circulo ABI' segmentum au- 
ferre, capiens arigulum acqualem dato angulo rectilineo 
ad 4. | 

Ducatur recta EZ circulum ABI contingens ad 
punctum B (III. '17.), et constituatur ad rectam EZ 
et ad punctum in ea B angulus ZBI aequalis angulo 
ad 4(I. 23.). 

Quopiam am igitur. circulum ABI" contingit ,aliqua 
recta, EZ, et a contactu ad B ducta est BI"; angulus 
ZBI sequalis. est angulo constituto in BAI" altemo 
segmento (III, 32.). Sed ZBI angulo ad ‘4 aequalis 
est; angulus itaque in segmento BAI' aequalis est 
angulo ad 4, 

A dato igitur circalo BAT segmentum ablatum est I 
BA», ‘capiens angulum aequalem dato angulo re cti- 
lineo ad:4, Quod oportebat facere, 


1) 


PROPOSITIO XXXV. (Fig. am). 


° Si.in circulo duag rectae sese secents rectangulum 
contentim sub segmentis unius aequale est rectangulo 
.sub alterina segmentis contento.’ 


III. 20. Sufficiet nempe ad centruîn circulé- canstifirere angu- 
lum duplurh eius, qui datus est. Et, quum puvctum 2 nul- 
Jum determinatum in circulo dato locum obtineat, vel, quum 
infinite varìari possit situs anguli ad centrum, qui duplus sit 
anguli dati, patet, novam'addi posse determinationem, v. Cc. 
sì quis iubeat, ut recta BF parallela sit alii, rectae datae. 
o. PROPOSITIO XXXV. 

‘.Obs, 1 Distinctio casuum plenius ita erat iustituenda. 
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"Ev yao té xbxAw vi ABITA Iva sUdelar af AT 


BA vsuvirwoav dilglas nova 0 E onpetar Aéyeo . 


vu 0 Uno vuv AE, ET nepuefouevov ogdFoyuyroy 
î0cov. dov) tw Vo quv dE, EB mreguegopuero de 
doyuvia, N 

Ei pav ov ai A’, BA dia soù xiévroov eiolv, 


@ste vo E névrooy elvar vo ABITA sbxdov: paveooy 


ott, i00v ovouv vv AE, ET, 4E, EB, xa vo 
ono vv AE, ET meglexojeyov dedopuvior i0oy 
forà té vnò vie AE, EB nepueyouivo dedoruvis. 

My $octmoov dn ol AT, AB di voi XEvEQ0Y, 
xa) elinpdw vo xévepov vo -ABTA uvelov, ab 
fot vo Z, uaì ano co Z tal vdc AT, AB ed 
Fsias uederor 7yIwoaev ci ZH, ZO, uol èrvebev- 
13woav «i ZB, ZP, ZE, 

Ko) ènsì sUdeia cis dia voù nérroov 1 ZH sd 
delay viva un dia toù uévioov civ AT mois dodas 
qéuver, mal diya ‘oreny cépve, don dica Li AH «ij 
HI. .°Enei où evdeia | AT ceTsogro eis pi» toa 
save vo H, sis dè avioa mara vo E, vo ga ano 
‘av AE, EI nsoueyouevov dedoyuvior perd voi, 
dimo tie HE r1st0apuvov foov fori cdi idno vije 
HT. - Iloogusiodw xovov ca ‘ama je ‘HZ «a 
Goa ino riv AE, ET per vor duo vv ZH, 


> ‘ è) i» Cd N Lj pa 
‘ HE iîocov tot vois ano vv TH, HZ. Ade coîig 


Vel 1) utraque rectarum cisculo inscriptarum -per: centrum 


, ‘transit, vel 2) alterutra tantum, vel 5) neutra. Casum 2. 
omissum esse a Theoane sine dubio, ‘queritu» Rob, Simson, 


neque enim id ab Euclide factum videri, haberi enim eum 
casum 1. omnium facillimum, èt in sequente.. propositioné ses 
‘paratim demonstrare .gasumy, quo recta. per contium ttansoat. 


LI 
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In circulo enim AB0UA duaé rectae AT, , BA sese 
gecent in puncto E;. dico rectangulum sub AE, EF 


contentum aequale esse rectangulo, ‘sub di: EB cone *. 


# 


tento. se ° ° - 


Si igitur Als ‘BI per “ centrum transeant (Fig. 
17, a.), ita ut E centroùm sit circuli ABI 4; mani. 
fes-um est aequalibus existentibus AE, ET, 4E, EB, 
et ipsum sub AE, EI" contentum rectangulum ac- 
qua'e esse rectangulo sub 4E, EB contento. 

| Non autem transeant AI, 4B per centrum (Fig. 
277. b.), et sumatur centrum circuli ABFA (MII. 1.)y 


“ct sit Z , eta Zad AI, 4B vectas perpendiculares. 


ducantir ZH, ZO (1. 12); ; et iungantu: ZB, ZI, 
ZE, | , 

Et quoniam recta: ‘aliguà ZH per centrum rectam 
aliquam' AT non per ceritrum, dustam ad rectos secat,. 
et bifariam ipsam secat‘(III. 3.); aequalis igitur AH 
ipsi' HI", . ‘Quoniam igitur A" secta est in aequalia 
. quidem in H, in inaequalia vero in E, rectaugulum . 
sub AE, ET contentum cum quadrato ex HE ac- 
quale est quadrato ex ZI'(I, 5.) Commune adda- È 
- tar quadratum ex 27Z; rectangulum igitur. sub AE, 
Er. cuin quadratis ex Z77, HE aequale est’ quadratis 
ex TH"; HZ Sed 'quadratis ex EH, HZ, est aequale 


Ei babe omnino eum casumi Campanus, qui cum deinde pa- 


‘rie: ac, Clavius, Henrion.,, Coétsius, Playfair, et Rob. Sim- © 


six. in duoa casus particulare: distinguit, prout mempe €4,.. 


quae per centyjum transit, alteram bifariam dividit aut non. 
, Tertins denique casus ab iisdem facile reducitur ad secundum, | 


ducta nempe diametro per punctum, in quo dude rectae, quao 


! Ù) 
; : e: 
C) n { A 
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pè» ano siav EH, HZ icov tor) vo dad vie ZE, 

«oi dè do civ TH, HZ icov tav vo ano vie 

ZI z0. doa vsò voy Al, ET pere cod anò vie 

ZE icov toc ud daro vie ZI. Toy dè 7 LI ti 

‘ «- . ZB. xo dea vano cv AE, ET perc, to dao cs 
| EZ icoy tot vé anò vjs ZB. die va avre di) nel 

go Uso Tv 4dE s EB per voÙ dno ie ZE feoy 

fari sé dnsò tie ZB. ‘E8sy9y dì 0% sal vo uno. 
vv AE; ET puecc ‘vo dsto 1)j6 ZE icov totì cu 

. dino vije ZB° co dea vaso vv AE, ET psra où 
end vie ZE tgav tovi vd vano vw AE, EB ueca coù 
eno vis ZE. Kawov dpyogodw vo anò vje ZE 
Zossov dea 0 vano vv AE, ET neossyouevov 007 
Pozsviay lov tovì «@ vna viv AE, EB reagsego- 
pévo oedoyuviv. ‘ ‘Eay cqa èy xUxhw, uoì sa #Ejc, 


“ 


HIPOTAZIEX As. 


‘Edy nuxhov Angdij s oypelov intòc, mal da 
eurod moos tov uusdov roostintwor dle: sddsias, 
‘uo 7. pv odo viuvy toy suxdov, ) dè ipareyea 


non per centrum transcunt, se intersecaut. Aliam huius pro» 
positionis demonstrationem vide apud Griiton.: Abhandl.! der. 
Kénigl. Gesellsch. der Wissensch. zu Berlîn 1819-1845, p. 56, 
» Generaliter, observanto Pfleiderèro, omnium casuuma demopstra» 
tiones derivati possunt ex sequente ‘propositione, quae vicissim 
‘ex nostra hac deduci potest; Si qua recta circulo inscripta 
in puncto aliquo segerur utcunque rectangulum'eius'partium, 
una cum quadrato rectae, quae e centro ad punitum sectionia 
ducitur, aequale est quadrato radii, Cf, Gilbert. p. 357. et 
nn 359. Alii aliam Prop. 95. et 36. enunci.tionem.et demonstra» 
tionem e doctrina de twangulis similibus petunt v. ©» VVhiston, 


x . 
* PI) 

Pi . 
i 


LI . ° - 


LIBRA TERTIVS. °° 3935. 


quadratum, ex ZE (i, 47),  quadratis vero « ex TH, 

HZ acquale est quadratum ex ZI"4:47.); rectangulum 

igitur sub AE, ET cum. quadrato ex ZE; aequale 

. est quadrato ZI. Aequalis autem ZI ipsi ZB, ‘re 

ctangulum igitur sub AE, ET cum quadrato eà EZ 

aequale est quadrato ex ZB,  Èx eadem ratione et 

rectangulum sub AE, EB cum ‘quadrato. ex ZE ae- 

quale est quadrato ex ZB, Ostensum est autem et. 
rectangulum sub AF, E EF cum quadrato en ZE ae- 

quale esse quadrato ex ZB; rectangulum igitur sub 

AE. ET cum quadrato ex ZE acquale est rectan- 

gulo sub ZE, EB cum quadrato ex.ZE, Commune, 
auferatur quadratum ex ZE; reliquum igitàv sub 4E, 

ET contentum rectangulum’ aequale est rectangulo sub 

+ AE EBe ontento. Si igitur in circulo etc, 


PROPOSITIO XXXVI. (Fig! 278.) 

‘.Si extra circulum ‘sumatar aliquod punctum, et ab 
eo in circulum' cadant duae rectae, et una quidem 
earn secet ‘circulum s altera vero contingat; erit re 


, 
apud Tacquet in III. 35. et Cosisiùs. Vid. ad. vi 16. et, 17. 
Obs. 6. 7, .. | 

Cor, Si rectae. quotounque circulo insoriptae se ip uno 
codemque. puneto intersecent,, rectangula sub > segmentia cuius-. i 
que earìùm inter se erunt acqualia. 

Obs. 2. ‘Ciavio monente sonversa quoque propositionis 
JIT. .55. valet, quod facile, descripto circulo per tria quac- 
cunque puncra extrema quatuor illorum segimentoruzsi, per ab- 
surdum, demonstratar. Ea contra > quae in praecedente corol- 
laria continetur, propositio generalior converti nequit. «Con- 
trarium asserit Gilbert. I. c. p. 965. | e 


vo sor 
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tota vo Uso 046 Tie tepvovore mel Ts èetòs asto- 
LapBavoptvne uerazi qoù ce oyusiov mal vie xVODIS 


areoupegetae meqeyopevov ogdozuvior È icov td dro 


196 epareropevne TETOUYUWVO, 
Kuudov reo qvoù ABI pda Te oNuetoyv ind 


‘0 d, xab dirò voi A mods 10v ABI xixdov IT00S- 


# 


quntiroocav duo evdela ci ATA, AB na)  pèv 
ArA CENvet”w qoy ABI xvxhovs 7 .dè AB Epa- 
TEOT* déyo 6 Ott 0 Uro twy AA, AV SEEQLEYOLEVOV 
Codopumov loov tori vò asto vje AB rerouy erro. 
‘H cou AF'A scor dead où séreoov Boriv, 7 ov. 
"Eora nooreooy did voù névroov, nai toro è Z 
sevtoov voi ABI xuxdov, nai ènelevzto n ZB- 
odg dea tovlv 1 vino ZBA. Ka ène evdsia 1 


AT diya cevuntoe saro 0 Z, mposuerta: dè ovt 


(4 4 ) - ‘A. ; dd A - 
9 T4 to Coe vro vuv AA, AT pera voi ano vis 


ZI io tori tu dro vie ZA. “Ion dè ZI vj ZB- 
10 Goa vno vuw AA, A’ usvo voù dro vie ZB 
ioov gori ew dro vie ZA. Ta dè dro vie ZA loa 
inrì ta. do vuv ZB, BA, 008) yoo 1] ino ZBA4 
10 doa Uno tiv Ad, AF pero voò dino vis ZB 
i00v tar) voi asso vuv ZB, BA. Koyoy ap70y70da 


10 emo je ZB' Zonoy doa v0 vrnò vv Ad, AU 


icov îotì té dro vis AB *èparctoputvae. 


PROPOSITIO XXXVI.” 

Obs. 1, Ad generalem rei demonstrationem, observante 
Pfleiderero, ‘'adhiberi potest etiam haec propositio: si ad pun- 
ctum aliquod extra circulurh in recta iroulum secante e centro 
ducatur recta , erit rectangulum ex integra secante et parte eius 
exteriore, una cum quadrato redii, -aequale quadrato, rectae c 
centro ad illud punctum ductae.- Cf. Gilbert. p. 357. et 359. 


rd 
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ctangulum sub’ tota secante et exteriore segmento im 
ter punctum. et convexam circumferentiam contentumi 
aequale quadrato’ ex contingente, CI 

Extra circulum ABI sumatur aliquod punctum 2A 
et a 4 ad ABU circulum ‘cadant duae rectaè AT 4, 
AB, et ipsa quidem ALA secet circulam ABT, ipsa 
vero .4B contingats dico rectangulum sub .44, AT 
contentum aequale esse quadrato. ex SB. Ipea: igitur 
Al'A vel per centrum transit vel non. 
Transeat: primum. ‘per ceritrum! (Fig. 278. a. >, et 
sit. Z centrum circuli 4BI"”, et iungatur ZB; rectus 
igitur est ZBA II. 18.).. Et quoniam recta AT bi- 
fariam secta est in Z, adiicitur vero ipsi T.4; rectan- 


gulum sub Ad; AF cum quadrato ex ZI aequale | 


est quadrato ex ZA (II. 6.).' .Aequalis autem ZI 
ipsi ZB; rectangulum igitur sub 44, AI" cum qua. 
drato ex ZB aequale est quadrato ex Z4. Quadrata 
vero ex Z4 aequalia sunt quadrata ex ZB, BA (I. 


47.), rectus enim angulus ZB4 (IH. 18.); rectangulum È 


igitur sub A4, AT cam quadrato ex ZB'aequale est 
quadratis ex ZB, B4. Commune auferatur quadra. 
tum ex ZB, reliquum igitur rectaugulun _ sub 44, 
AT aequale est quadrato ex contingente 4B, 


‘Cor. 1. Si ex eodem punctò extra circuluin ducantdr 
plures rectae, quae circulum secant, rectangula sub'unaguaque 
earum 'integra et parte eius [exterioro inter se sunt acqualia. 
Quodvis enim ciysmodi rectangulum acquale ‘est quadrato con- 


tingentis ex isto puncto ad circulum ductae. CE Clavius,. 


Tacquet, Gilbert alii, 
Cor. 2. Utramque propositioriera II. 38. Cor. ct II. 36. 


- 
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"Axa dj ) AFA pm Zoro did toÙ xévrgoU. Toù 
ABI xuxdov,s uol slinp9w to uevtgor vò E, al 
dmo coi E 0) egv AT xedbrog 90 ” EZ, ak 
ertesevdacay cì EB, ET, Ed 0091 doa tory CU) 


vino EZA. Kal ènel sideia vis dia voù xévrgov Li 


EZ bidsidv viva mu) da voù MÉVTOOU ©I1Y AT 1908 
oedag ciuver, nol diya avtnv teus 7 AZ doa vij 
AT tovy toy. ‘Kai èneì sdeia ij AT sérpayrae 
diga nova vo Z opusiov, sipocuertoi dì avv 9) TA 
0 dea Uro vv AA, AF pevd voò amo vije ZI i00v 


tovì vò dro tie ZA. Kouyov mposusiodu To davo t]e 


© ZE xò dea ind vv A4, AT psvò vv dò vv TZ, 
° ZE.icoy Borà vois ano vv AZ, ZE. ° Aia soi 


dro vv PZ, ZE ic0v vo duo vie ET, dot yae 
j vn0 EZI yuvia voîs dè dro rv AZ, ZE i00y 


Bovì vò dirò vje Ed vo dea dò vv Ad, Al pera 


coù dro «ie ET i0ov ov 2) anto *ije EA. Ton dè 


7 ET vj EB- vo deu vno vir AA, AF pera TOÙ: 


«sò t]je EB igov doti ta dò vje EA. Ta dè ano 
vie EA iva èovì va ano vuv EB, BA, 60dY yo0 
— g Vro EB4 puvia ca dea vivo vv Ad, AT pero 


. < 00 dò vis EB icov tori vois ano civ EB, BA, 


Cor. f. uno enunciato comprehendere licet. Nempe, si e 
p - 
| puncto aliquo sive intra sive extra circulum sito ad circulum 


«ducantur plures rectae, quae ‘eum secant, rectangula e par- 
tibus cuiusque earum inter punctum ;et circulum compre- 
hensis erunt aequalia. Et potest ipsa etiam III, 56. sub hoo 
enunciato , vel sub Cor, 1. comprehendi: hempe, si recta iam 


| non secet circulum, sed contingat, duo sectionis puncta in 
unum contactus punctum coinciduut, et rectangulum sub part- 


tibus inter punctum et circulum comprehensis abit in quadra- 


‘ t:um-contingentis, quod observat Coétsius ad III. 36. Schol. 


2. Pariter, quae ad III. 35. Obs. 1. et III. 56. Obs. 1. 


DIBER TERTIOUS. 397 


° Sed Al'dA non transeat per centrum citculi (481° 
(Fig. 278. .b.), et sumatur centrutàù ‘E, et ex E ad 
AT ‘perpendiculàti ducatur EZ (I, 12.), et iungane Ì 
tur EB, ET, E4; vectus igitur est EZA4. Et quo. 
niam recta aliqua EZ per centrum rectam aliquam 
ATI non per centrum ductam ad rectos angulos ‘secat, 
et bifariam ipsam secabit CI, 3); AZ figitur ipsi 
ZI est aequalis. Et quoniam recta AT segatur bifaa 
riam in puucto Z, adiicitar vero ipsi I°4; rectangulum 
sub Ad, AU cumquadratò ex ZI aequale est quadrato ex 
ZA (I. 6.).: Commune addatur quadratum ex ZE; re 
ctangulum igitur sub 44,. AT" cum quadratisex AZ, ZE 
aequale est quadratis èx.74Z, ZE. ‘Sed quadratis ex. 
TZ, ZE aequale est quadretum ex ET (I. 47.), reo 
ctus enim est angulus ZZI"; quadratis autem ex 4Z, 
ZE aequale. est quadratuin ex E4 (I. 47.). Rectangu- 
lum igitar sub 44, dI. cum quadrato ex ET aequale , 
est quadrato ex 34. Aequalis autem ET ipsi EB; 
rectanigulum igitur 44, A" cam quadrato ex EB ae- 
quale: est quadrato ex Ed. Quadrato autem ex E4 
aéqualia sunt quadrata ex EB, BA (I. 47.), rectus 
enim angulus EB4; rectangulum igitur sub AI, ‘AI 


continentur propositionea, uno enunelato comprehendi pos- 
sunt. Cf, Gilbert. Lc. 

O bs. 2. Si e puncto dato ductae sint duae talibum rectae, 
ita ut rectangula . comprehensa sub totis s et sub segmentis 
puncto isti adiacentibus sint aequalia, poterit vicissim per 
quatuor puncta extrema reliquorum segmentorum circulis de: 
scribi. Circulo nempe per tria horum punctorum descripto, 
ostendetur per absurdum, cum rion posse non per quartum 
quoque transire. Sin autem e puncto dato plures duabus re- 
cris. exeanty Cor. 4. ina converti nequit. Contrarium habet, - 


Gilbert. L @ 


398.0 bLENENTORUIRO 
Moivov dpioyode cò. dro te. ‘EB domov. &oa %0 
vaso vuiv Ad, dI' îvov èorb si anò rie dB. ’Eav 
Boa 'xixdov, ua) va dts. . LE 
HPOTAZIEX xd. 

| *Ecv susdov Amp9i've ompelov èntos, asvo dè vo 
onpssiov r0oc tov xUxdov moositinmmo! dvo svitiat, rai 
i pev avrv stiuvy vov windovs 1 dè noosninty , 9] 
dè ro Uno tie 0Àd”g Tre teuvovons Mal ere Extos 
drcohapiPovopévne pevatò toù te onjsioi set €$g 
verde rrepipegrice 100y qu circo ul TGOSTUTTTOVETE* 
” IPVOSIHITEOVOO tpaswerat to sindov. 

KvxZov vee vov ABI spia ci ayueiov èxtds 
xo d , nat dro -cod. d'ro0g vov ABI xvxdov rpos- 
nintitatav dvo evdeiae ci ATA, AB, sob 7 piùv 
APA tceuviro tov xx lov, 1) dè AB TTPOEITINTETO, 
: Foto dt v0 Uno tov Ady AF ioov ew dro vjs AB 
déyw ov É AB èparnverat toù ABI xuxdov. 

*Hy9a 706 coò ABI èporntopivi * AE, rat 
e pdw to xévegov voù ABI svxdov, ‘wa foto <ò 
Z, ual anetelydwoay ci ZE , zh, 2 ZA dea sto 

ZEA 608 tor. 


Obs. 3. Si in fig: 2%8.'a rectanì 4.4 consideremus ni 
 summam rectarum ‘Z4, et ZB, rectam autem dF ut differen- 
- rentiam garum, propositib' huius casus ita quoque enuriciati 
potest; in omni trizogalo rectangulo 487 rectangulum ex hy- 
potenusae Z4 et' unius lateris ‘38. summa ac differentia ae- 
\quatur quadrato lateris alterius' 4B, quod consentit cum H. 
. % Cor 4, Cf. WVhiston. apud Tacquet. ad h. I. 

Obs. 4. Pariter ea pars Cor. f., qua una tectaram, quae 
circulom secant, per centrum transit, ita ‘exprithi poterit: si 
. (Fig. 279. a, b.) ab angulo Z trianguli aliciiùs Z#4, cuius 


» 
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cum quadrato, ex EB -aequale est quadratis ex ÉB, 
B4. \Commune auferatur quadratum ex' EB; relis 
- quum < igitur rectangulum sub 44, ‘AP aequale est 
quadrato ex 48: Si igîtur extra circulum etc. 

PROPOSITIO XXXVII. (Fig. 280.) 

Si ‘extra circulum sumatur aliquod punctum, ex 
‘ puncto autem in circulum cadant duae fectae, et una 
quidem earum secet citculam, ‘altera vero in eum în. 
èidat, sit autem rectangulum' sub tota secante et ex- 
terioté segmento inter panctum ‘et convexam ciréam-- 
ferentiam. aequale: quadrato ex incidente ; incidens con- 
tinget circulum. 

Extra citculutt ABF sumatar aliquod pinch A 
et ex'2f in circulum ABT incidast duae rectae AT" A, 
‘ A4B, et ipsa quidem Al A secet circulum, ipsa vero 
4B in eum incidat, sit. antem rectangulum sub 44, 
AT aequale quadrato ex 4B, dico ipsam AB contin.. 
gere circulum ABI i 

. Dutatur enim rectae AE circulum ABI tontin- 
gens (HI. 17.), et sumatur centrum circuli ABI (TH. 


1.), et sit Zi et iungantur ZE, 48 , ZA ; ; anguius 
igitur ZEA rectus est CHI. 18.). 


latera 64, EP sunt 4naegrialia, demnittatur in basin (si opiis 
‘ sît productam) perpendiculum EZ,° erit  rectangulum PIX 
48 ‘sub summa et differeittià laterum £4, ZI aequale re= 
ctangulo TAXA4A4 sub summa et differentia rectarum Z4, 

ZA inter perpendiculum- et angulos basis' interceptarum, C£. 
VVhiston. I. c. -Haec ipsa propesitio; codem monente, casu, 
qui in figura priore sistitur, etiam ita exprimi potest: si ab 
angulo E trianguli AE4 demittitut perpendicularis in basin 

, 44, cam dividens in duo segmenta AZ, 4Z; exit rectangu= 

lum sub summa et differentia laterum E4,ì Z4 aequale re- 
ctangulo sub basi 44, et differentia segmentorum basis [4° 
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Koi ine % AE iparzetai to ABÎ' nvxdoù, 
tipvu & 9 AUA 20 soa vnò iv AA, AT îcoy 
ori 1 dnò vije AE. ‘Tuouecrae 8 1) co Und vaiv 
AA, Al'icov tp duo vje AB: 10 dea dno vje 4E 
icov tori vw dro vje AB Îoy aqua y AE vj AB. 

"Eou dèi su) | ZE +j ZB Toy, duo d) ai AH; EZ 
duo tuîs AB, BZ igat sio, naì few Liald 017 
i Z4. Tovia dea X Uno dEZ yivig vj vnò ABZ 
totly i0y. ‘003 di L vo dEZ* 008% aoa saà 1 
und ABZ. Kai éowuy 9 è BZ èufddopévi diauetpos 
9) dè ti diaptrpo 00 uvsdov smgos dp&as. dis Expas 
dyouivn ipunterài ual vov uxdov 5) AB doa èpastes- 
cai 3) où ABI" xvxdov. Opotws dè dargIyosta: 
ud cò uevEROY in) vie AF Svy EVI] 3). ’Eay dea, 
| susiov ua ta dtiic. 


. 


1) Pro Snbuetras dè Peyrardus ex Cod, a minus 5 accurato 
— habet: 7r. dì red. . 


2) Verba inter ‘trumque igdrrteraa e Cod. a iure addidit 
Peyrardus.' 7 


3) Verba: 6uosws Bè Begbjcsras _ royiéva Rob. Simson. 
ab editore quodam inscite adidiva esse putat. 


PROPOSITIO XXXVII 7 
- 06 s. Est haec propositio conversa praecedentià. Cam- 
parrus ‘cam aliter duplici modo demonstrat, vel' apagogice, 
dum sumit, ex eadem rectae 4Z parte aliam contingentem 
ductam esse, vel directe, dum nempo rectangulum ‘e segmen» 


- 
. 


- Ù ‘ Va 
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Et quoniani AE contingit circulim ABI; secat 


autem AIA; rectangalum sub 44, AI aequale est 


quadrato ex ZE (IU, 36.). Ponitur autem et rectan» 
gulum sub Ai, AL aeqilale quadrato ex 4B; quas 
dratum igitur ex 4É aequale est quadrato ex AB; ae- 
qualis igitar AE lineae 4B. Est autem et ZE ipsì 
ZB aequalis; diiaé igitur AB, EZ duabus 4B, BZ 


aequales sunt, et basis ipsarum communis Z4; angu» 


lus igitur AEZ angulò 4BZ ‘est aequalis (I, 8.) Re- 


ctus autem /4EZ; rectus igitur et ABZ. -Et est BZ 


producta diameter, quae vero diametro circuli id're- 


ctos algulos db extremitate ducitar contingit circulum 
CHI. 16:); recta 4B igittt contingit circulum. ABI. 
Similitet autem ostendemis', et si centrum in /A/ sit. 
Si igiiut extra circulum etc. O | 

tis cius rectaè considerat; quae ‘pér centrum transit, er ope, 
HI, 6. ostehdit, esse 4B4-4-BZ, 424, adeoque (I. 48.) an- 


gulum ÀBZ rectum. Caeterum insignem propositiones b_-, 
37. utilitatem , ut per omnem eòmetriam ita maxime ino 
’ P E 1) 


doctrina de tactionibus habent. 

Cor. Si e puncto aliquo extra ciurtom duae rectae a€- 
qualos'i in circulum incidant, quarum una eum contingat, con. 
tinget quoque altera. Denique ad hunc librum universe no- 
tamus, multa adhuc scitu hand ipiucunda ei addi potuisse, 
maxime e Libio tertio Gregorii a St. Vincent. de quadratura 
circuli, quae brevitatis studio hic omisimus. 


» 
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Dimas ad Propos. I. 29., in qua primum adhibeturezioma 
undecinum, vel postulatum quiatum, multum iriter Geome- 
tras non quidem de veritate huius axiòmatis, at de eius cvi- 
dentia disceptatum fuisse. Et axioma quidem ipsum ita habet: 

, Si in duas rectas alia recta iricidens angulos itnternos ad 
easdem sui partes duobus rectis minores faciat, rectae, in quas 
illa’ incidit, productàe in infinitum inter'se coincident (se in- 
vicem ‘secabunt) ad eas ‘partes, ad quas sunt anguhi duebus 
rectis, minorès. Vel, ut aliter dicamus ‘ad has partes cum 

> rectà incidente triangulum efficient. 

Ex hoc axiomate manifesto copsequitur, ' duas tectas, quae 
ab una quadam reota ita secentàr , ut anguli interni sint duo- 
bus ‘rectis minores, etiam sectas a quavis alia” recta in pun- 
ctis duobus diversis cum illa arigulos internos effieere duo- 

: bus rectis minores. Quum enim ex isto axiomate rectae ab 
ima aliqua recta ita sectae inter sé conveniani, necessario eum 
‘alia quavis, a qua pariter in punctis duobus diversis secantur, 
triangulum efficient, unde ex I. 17. duo anguli interni simul 
minores erunt duobus rectis. 

Caeterum facile patet, ‘hoc axioma esse conversam propo- 
sitionis I, 17. : et si, quod Peletarius vult, conversae propo- 
sitionum , ‘quarum veritas demonstrata est, ipsae etiam gone- 
ratim veraé essent, nec demonstratione egerent, nihil attine- 
ret ulterius quaerere. Id vero non ita se habere, ‘sed con- 
versas, nisi sua luco fulgeant, demonstratione semper sta- 


ld 
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biliri debere, dixinius ad I. 6. et omiles logici monent, ‘Tam 
hanc conversam propositionis I. 17. ex ea ipsa deinonstrare 
quidem ieritavit Castillon. (Mémi.: de l’Acad: de ‘Berlin an- 
nées 1788. 1789.) at inianifesto irrito conatu. Exeo nempe; 
quod ex I. 17. patet, esse nonnuriquam rectass quae ab'aliqua 
recta ita sectaé, vit anguli iriterni minores sint ‘duobus rectis; 
concuitant, coricludit, omzies réctas; quas ità secentur ne- 
cessarlo conourere. ©’ i 


Neque vero cum Proclo , eliisgue nonnullis dixerimj po- 


.stulaturi aut axioimà nor esse ‘posse propbéitioriem, cuius 


conversa (hic. nempe I. 17.) inter fhéoinierata demonstretur 
(00 tò tivcinroopov teis drodererov è tu Vewepuaciv diajt- 
pearra:) Neque enim necesse est; ut conversa propobitionis; 
quae per se patet, adeoque rulla demmonstratiolie épet, esiata 
ipsa seque clara sit. ÙUnum videndum est, utrum assertumi - 
aliquod pet sè ‘extra vmneni dibitationem posituini sit. Èt 
de hoc quidem in asiomate 11, inulti dubitavere:' Ùnde 
factuni est; it viriaé excogitatent rationes, vel Jlud Axioma 
(plerumque alio axiomate, quod ipsis evidéntins videbatut, 
assunito 4 aut etiam parallelarum definitione mutata; aut alfe 
ratione) demonstrandi, vel sine eius ope parallelatuià theo: 
riam adstruòridi. Liceat nonnullam potissimorum, quaé hic 
pertinent, et mihi ‘itì liltiotuerunt, tentaminiun brevitei comme- 
morare; Ir qua te grajus fateor eximie me adiutum fuisse 
opera viri doctissinti mihique amicissimi; Hauberi, Sémi- 
narii Soli&nthalensis ‘professoris meritissimi; 4ui; quam du- 
dum elaboravit, de théotia et historià parallelarum commen: 
thtibnem; quiatti propedierni luce publicanr visiiani sus, 
spero, betievole iiecum commùnicaré, et; ut quas' meis usi: 
bus inservire putdretti , iride excerpererii s | petmit: ere voluit. 
Er ifli quideri condihina circa liaric remi ’ficta ad coîtas queta 
darh' classes refèrrè visità fuit, consilio sane haud impro= 
bando : ego vero; quantum fieri possit, in iis cette; Qui ho- 
Yam aliquami, in hac. re methodum «proposuerunt: pletitnmque 

tempotis rationem segnendam putavi $ $ Quo facilius pateat, 
Quis primus aliqurmi denioristraridi vfaih'toiitirit; ith tibich, 


I - 


# 


* 
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ut, brevitatis studio subiungerera subinde eos, qui; ail mode 
rem tractarunt. Neque vero omnia de hac re cogitata, quae 
infiuita fere sunt, prolixe exponere consulinm fuerit, sed po- 
_giora saltim, et maxime e libris minus obviis deprompta sum- 
“main afforre statui. ; À 
Primum itaque, Proclo referente, Prolomaeus he, libellum 
sipgularem composuit seg) zov ras an Hlarrovwy 7 7 dio cedo 
infaldopivat cvpreimtiar, quo Axioma undecimum demonstrate 
cconatus est, Eius dem@nstratio, quam Proclus exhibet, co 
fore redit: si -duae rectae parallelae ab alia recta secenttur an- 
gulos internos, qui ex una parte secantis efficiantur, aut ae- 
quales esse . duobus. rectis, aut lis maiores aut minores. At, 
quod ex una parte secantis fiat, idem.etiam ex altera parte, 
e qua rectae «pariter parallelae sigt, fieri ‘debere. Unde, si ex 
una parte anguli interni sumantur duobus rectis maioreg , ma- 
îpres etiam ex altera «parta fieri negesse esse; paritergno, simi- 
nores duobus rectis ex una parte fuerint, futuros etiam ex al- 
tera minores, quod utrumque absurdum sit (I. 15.). Nihil 


itaque, restare, quam ut rectae parallelae, si ab alia quadam 


Jecta secentur, ex utraque sui parte angulos internos efficiant 
duobus rectis aequales. Atque ita demonstrata propositione 
IL 29. facile inde deducitur axioma ii. At iure in hac de- 
monstratione , quidquid Ramus ‘ogganmat , reprehenditur, sine 
causa sumi, angu.us €X utraque parte rectae secantis eiusdem 
semper indoli, esse debere, nempe vel ex utraque parte ma- 
iores recto, vel ex utraque parte minores, vel ex utraque parte 
duobus rectis aequales. Playfair. Elem. of Geometry p. 363. 
obseryat, niti hanc demonstrationem fundamento, ut aiupt, 
_rationis sufficientis, iec vero esse rationem distincte exposi- 
tam sumendi » quoad angulos idem ex utraque parte rectae se- 
_cantis locum habère. Similem fere suppositionem invenimus 
_etiam apud Olmium (Kritische Beleucht, der Math. eto. 1819.), 


” * cu* DI , 
Ù 


ato ab, ‘ 


<t.-%) Incertam est, an'is Cliudius Ptolbniaeus fuerft, vixit tamen Pro- 
‘’clut» post Ptolemaetan Astronomum (Kitigel: Conat. praecip. Theoriam 


__, Pazallelar. demonstrandi Recens. Gett. 1763. p. IV. 
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qui practetea sumit, reclas , quae. se non secènt, eanderm po 
sitionem habero. |, . 

Ypse deinde Proclus tem ita expedire tentat ,' un primum 
monstret, rectam, quas e duabus rectis parallelis unam secet; 
secare etiam alteram, undé postea facili” negotio deducit axioma | 
11.° In quo ita ille procedìt, ut sumat ‘cum Aristotele, duas 
rectas, quae ex'uno eodemque puncto ‘sub aliguo ‘angulo ex- 
eant, si in infinitum producantur , discedere a se invicem ad 
distantiam “dirt | quavis maiorem. Inde porro efficit, posse 
itaque reotami ‘quae e duabus parallelis unzm 'secet, ad distan- 
tisi produci ‘maiotem ‘6a, qua altera’ parallela ab ea ‘distet, 
adecque necessario’ etiam ‘hanc alteram paralletam secare, 
Circa hanc ‘demonstiationem Borellius (Euclid, reititut. p. 0.) 
Saccherius (Euclid. ab ‘omni naevo vindicatus p. 3.) Klîi. 
gol. (Conat. praecip. etc. p. IV. sq.) monent, Proclé, qui ‘n 
séliquis Euclideam pavallelarum. uòtionem retineat , non tameu 
subilem ‘hanc notionem videri fuisse: !' In hac enim demon- 
stratione tacîte éum' sumere , ‘ pàrallelai ombes acquale aut sql 
fim ‘fnitum ‘intervallitm  servare. ICE, ‘Hoffmann, ‘Crit.'da 
Paralfel, ‘Teorie T. ‘Th. p. E24 , 5q: ene 

‘‘Alitev hanc ‘rem aggressus est Arabs, ‘aut ut alii vélunt, 
‘Persa Nassireddinus, cuius nomine exstat Arabica Euclidis Fle- 
“*mentorum: Versio impressa Tiomae ‘1594. < Is inter Propos. 28.. 
et 29. tibri ‘primi; ‘referente Wallisio (Opera Mathem: Vol. if, 
p- 689. :sq4.) ‘et ‘bievius Kaestnero (Geschichte ‘der Macheòîh. 
S, B. pi 875; 594:); ita fore axioma 1t. démobstate conauir. 
Pmemitrit ‘tria Lemihatat | - "> ser 

“* Eerrm. 1.:‘a) Si ‘quaeNbet duae rectag, in ‘Vodit piano 
positae, sint (Fig. 90.) AB, .CD, in ques rectae 'EB;. 
‘GI, IK erte, ita incidunt, ‘ut ‘datum singulae ‘porpendiviflares 
sint -rectaò CD, reotàm sutom 'AB ita ‘socent ut attonlbrum 
slier' acutus sit, alter’ obtusus , Orfines puta acuti id partes 
BD, obtusi autein al’ partes AC: dico; duas'illas recta' AR, 
‘CD’ propius sorhiper accedere versus partes BD (quarndiu se, 
mutuo non secefit) et renidtius distare versus partes AC : ‘iterif, 
perpendioulares illas' decrescere versuò BD (usque: ad inter- 
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sectioném) augeri ver». versus AC, ita nempe, ut sît EF> 
GH, GH> IK ere, i 

‘ b) Item, si singulae rectae jin duas illas rectas incidentes 
perpendiculares sint earum alteri, atque inter se continuo cre- 
$cant, prout propius ad unas parres duarum illarum rectarum ‘ 
assumantur, decrescant vero ad alteras partes: etiam illac duae 
regrae AB, CD remotius ab invicem abscèdunt ex ea parte, 
ubi “psrpendiculares illae longiores fiuni, propius autem ex al- 
tera parte inter se accedunt, dum se mutuo intersecant, — 
Perpendicularium autem illarum quaelibet cam duarum recta- 
rum, cui uon sumebantur perpendiculares gsse, secabit angu- 
lis duobus, ja. altero acuto, altero obtuso, omnesque ‘anguli illi 
acuti versus eas parles erunt, qua propius accedunt duae illae 
reetàe » amnes autem obtusi versus partes contrarias. -Suntque 


. hao duae. , propositiones manifestae , atque a quibusdam geo- 


metris ita usurpantur, ut’quae pro manifestis habendae sint. 
Non sine ratione WVallisius addit : nEsto.. "At, inquam, ecquis 
non facilius. conceperit, ut clarum: duas rectas in eodem 
pleno « conve gentes, tandem, si producantur, Ooccursuras, quam 
‘hune totum apparatum.* His addiderim, ut pateat, In con- 
ditionibus nihil inesse, quod sibi ipsì contradicat, etiam 
in parte priore ‘lemniatis il!ud ante pmnia demonstrandum_esse, 
si; recta EF ig rectas AB, CD incidens, perpenditularis sit 
ad CD, .cum AB autem versus BD angulum acutum, adeoque 


| VRESUS AG, obtusum éfficiat, tum. religuas ad CD perpendi- 


cglares. GH, IK..etc., pariter cum AB ad casdem partes BD 
acutos, adeoque versus AC obtuso -aîigulos. efficere. C£ 
guam Saocherius I. c. p. 38.9sq.) Kistuer.. I. c. Hoffmann. 


Csit. I, Th. p..115. sgqq. 


Lemm. Ze sii quaelibet duae rectae (Fis.. 97) AC, 
BD ab eiusdem rectae AB extremis et ad casdam partes ductae 
ipsi sint perpendicufares atque inter se sequalgs, carumque 
extrema, iungantur recta CD: erit uterque angulus ACD, 
BDC rectus, Prapterea erit CO=AB., Nam,.si v, g. ACD 
epn.. si rectus, erit vel acntus vel obtysus, Sit, sì fieri 


potest, acutùs : grit ex Lemm; I AC3BD. At ex hyp. 


1 è 


_ 
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guiam AG=BD.. Similis crit. demonmastratio, si sunqstur au- 
gulus, ACD obtusus. (At vero, ex Lemm. 1. sumicétiam 
debe, ut valeat consequentia, si angulus ACD fuorit AGUius, 
‘ simul etiam BDG obtusum esse, quod simul locum, habere. ta- 
«ite sumit, non probat Nassireddiuus.) £ssa autem CDae 
AB, si reliqua pro demonstratis sumseris, brevius ac Wallisio 
‘ 3nterprete est apud Naisireddinum demonstrabituy ita: ducta. 
BC, quum sit BDC—=BAC== recto , et BC communia, et 
BD=AC ex hyp. erit ex iis, quae ad I 26. diximana, Sp 
#3AB. 

‘Lemm. 3, In omni triangulo rectilineo tres anguli ae- 
quantur duobus rectis. Atque illud quidem, si duo priora 
lémmata concedantur , in triamgulo BAC (Fig. 97.) ad AB 
» eckangulo facillime probatur, erecta in B recta BD ad Ba' | 

rerpeudiculari, sumtaque BD=AC, ubi ex Lemm, 2. fiey- 
ram ABCD quatuor angulos rectos habere, et ex I. 4. trjan- 
gula CAB, BDC aequalia prorsus esse, adsoque. triangili 
CAB pariter ac -BDC angulos duobus rectisi aequales. essa .effi- 
citur, F acile déinde idem in. triangulis obtusangulis ot acKtan- 
gulis ‘ope trianggli xectanguli demangtratur, 
+ .iHia ‘praemissis denigue Nassireddinus ‘ad fawiama 11. de 
, monstsandum agcedit., cuius itetum tres: cagus chistunguit, praut 
Lenta, quao ‘duas abias secat, ita, ut duo anguli interai duo- 0 
bus: rectis Iminoges sat, cum altera earum angulura roetum 
ab. ohiusump , «ut cum utraque acutumrefficit. uo casus 
postremo loca, ppsiti facile ex primo demonstrantar. quer 
hveviter adhuc videbimus. . i 

. Quodsi itaque duae rectae AB, CD (Fig. 98.)"ita ab ali- 
qua rocta EF SOGORIUT, Ut ea alteri earam CD Gig. perpendi- 
cularis,, es: angali Antouni- DCE., BEC. simul sumti sint mi- 
nores' dachua reetigj rectae AB, CD, si opus'ait, produrtae, 
necessario .concuitent. Ex puzieto quocunque.. G -:rectao AB 
cemittatur perpendiculam in EF, quod, quum BEC ex hyp. 
sir angulas.aguins, ex ‘parte -huius: anguli cade», adooque vel 
cum perpeadiculo CD. coincide, quo facto :«constat, quod | 
‘probandum erat, vel ultra CD versus F vol inter E et C.ca- 


} 


A 


- 


- 
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‘det. 9ì cadat ultra CD versus F, constabit propositum ex 
Ax. 15. et I. 27. Si cadat inter E et C. v. c. in H (Fig. 99.), 
sumator' rectae HE duplum KE; triplum ME etc. usque dum 
pérverilatur ad aliquod eius multiplum OE, quod mauius sit, 
quam CE: Pariter in. recta AB sumatur rectae GE duplum 
IE, triplum LE etc. usque dum habeatur eius aequemulciplex 
NE, quotuplex OE fuit rectae HE. Iam facile demonstratus, 
si ‘ex I ad EF demittatur perpendicularis Tr (ita ut punttum 
r reetae EF incidat) panca r idem fote ac puncium K, pa- 
ve perpendicula a L... N in EF demissa in punctis 
.0 cuni ea. convenire — quam derhoustrationemn a 
Nassirodiizo praetermissarh esse sine causa queruutur Kaestne- 
rus, ‘ deceptus' forte versione ipsi oblata minus aécurata, èt quì 
É gum sequitur,' Hoffrhann. Crit. I. Th. p. 123. ° Est enim 
haec demonstratio saltim in iis, quae WVallisius ex eo affert. 
Nempò,. si ex E erigatur ad EF perpeuditutum EP—GH; erìt 
funtta' PE—EH, èt HGP_-EPG vrectus (Eeémm. 2.). Et, 
‘ quid rectae EB, EF versus BF divergunt, ‘erit perpendiculum, 


-. Ir GH (Lemm. 1.) Abscindatur m=*GH, et iungarar 


nG, eritque angulas HGn pariter ac ruG rectus, et Hr=-Gn 
{Leirim. 2.). Et quam etiam HGP rectus sit, erunt nG, GP 
in' divectum {T. 14.). At quam'in twuangulis IGn=xEGP, sit 
‘Gi--GE tx cousti. ‘et ariguius: IGn==EGP (I, 15.) et asteubus 
InG (I. 14) pariter ac GPE rectus erit (F. 26.) Gn--GP— 
HE=-HR. -At crar Gn==xH, itaque rH-=HK, i. e. puncta x 
: et K oofacidunt. Similiter monstratur, perpendicula # L-. 
N demissa in EF cum punctis M..... © ‘coincidere. Quum 
igitur -O sit’ultra C positum, recta CD (quge cum-ON con- 
wenire nequit I 27.) erit intra triingulum EON, adeoque vo- 
‘tam EN secabit (Ax. 15.). Ingeniosam hage demonstratio- 
nem' essey Wallisius ait, et certe, si lemmata'.concedantur, 
haud veprobamda orit, Ai de his dubia nostra supta- exprom- 
«simutì 0 <> , 
- Glavius qianquam queratur. (Euclid, Elem. Libr. XV. 
i+4591.; primam Elementorum Editionem Claviys dederat 1574.) 


‘nusguai sibi copiam factam,. Euclidem Arabicim -legendi, 
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habet tamen im sua editione FPuiclidis 1501. Faota' p. 50, sqg 
4Alemonstrariortiem axiomdtis ff, quae tun ca, quam « ex Nas- 
sireldirio' attiltithts ; “tica batrer tommhnia. Afia ‘tamen ille 
supponit principia: -quasi per ‘he clara, aut Levi aliqua illustra- 


tione egentia, ‘ Quorum est‘ - 
1) “Linea; ‘tuifns cinnîa puncta a recta linea; quae in. sodém 
cum ea plato existit, aequaliter distar, recta est. 
2) Si reotà linea super aliam - în transversum fiioveatur, 
‘constituens semper in suo extremo cum’ ca angiilos ‘fectos, de- 
‘ scribet alterom ipsius extremum quoque Hneam rectam. (Pari 
scopo hauc propositionem‘adhibuere, et demonstrare' conati : 
sunt: alii ‘v. c.' Hauf*) Leipz: Atchiv fur Marhem: x. Heft 9. 
° 179.) Pergit deinde Clavius:. ' > 
3) Si ad’ véctam - linearn'duae perpendiculares ’ rectae linoae 
erigantur irniter sé nequales', quatum extrema puncta per lincam 
r'ectàm' ‘coniungatitar, erit' pet penditularis ex quovis ‘puncta 
buitis rectae «ad priorem rettam demissà uttilibet priorum per- 
‘pendiculariaum aequalis.‘ Ek his deindée | /) U* + 
: 4) ‘deducit cam propositionem, qua Nassiveddinos pro 
lemmatè ‘2, usus erat, quam etiam alio‘adhuc médo demnopni- 
strare Clavins tenfat, riempe-îta, ‘ut'ostendàt -. | « se 
. 8) .Sì in duas rectas ‘limeaò incidens’faciat ‘cum una carum: 
- ‘angulam internum-rectum, et ‘cum’altera'ex eadem parte acu- | 
tum, «duas istas rectar minus semper întér sè ‘distaro ‘atl'eas. 
- partes ,° ubi est angulus ‘acutus, ex’ altera ‘vero pàrto' semper 
‘ îniber - se; magis distare. Atque hòc' quidem; quosd rem ipsam ». 
nihil atind est, quam Natafcoddini' Lemm. 1. e quo: deine 


e 1 
u Ù fata 


è). dem etiam Archiv:9; Heft No, VI. alia “ihdircta ratione pi 
belarum :thegriam. exhibere ‘voluit, de. quo tentamine conferatur Hoff- 
mann. Versuch einer neuen und griindi. Theorie der. Parallelen, nebst 
einer Vriderlegung des Hauffschen Versuchs, OFfenbach 1801,. et Hoffm. 
| Crit. p, 27. sqg;  Plura alia parallelarwin theoriam stabiliendi tentamina’ 

a se facta repetit, novisque auget idem Hauff (Geométria» Fundamenta 
.solida Gandae 1849,, quorum editio secunda: + Nova rectarum parallela. 
rum theoria auct. C, HaufF prodiit Francofortj. 1811), quae omnia ta- 
men, ut verum Éaxeamur, nutare nobis videntur. Nec tamen aliorus 
iudicium antevertendun' putamue. o 

. . € 
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psriter id, quod tertio loco,pasuit Clavius, eodem fore modoatque 
‘apud Nassireddinum deducitur. Quocunque autem modo Clavii 
propositio 3, ostensa fuerit, ex ca deinde Clavius simili plane 
ratione, ef magis forte dilucide,. ac est apud Nassireddinum, 
axioma fi1, adstruit. Hanc autem Clavii demonstrationem iu 

ii, quae primo et secundo loca sumit, certiorem esse Euglideo 
axiomate vix puto quemquam sibi persuasuram esse, - C£. 
Giordano da Bitonto Euclid. restituto p. 63. sqq..Saccher. L. c. 
p- 33, sqg. Hoffmann. Crit, der Parall. Theor. I. Th. p. 12. 
,599- Atque in eo etiam, quod quinto loco ponitur, et cuius 
demonstrationem teutavit Clavius, perpendiculis ex una dua- 
rum yrectarum in altoram, et ex punctia, quibua haec illi re- 
ctae occurrant, vicissim in priorem demissis, multa deside- 

rari ‘circa eas harum parallelarum partes, quae daobus istarum 
perpendiculorum interceptae sint, monet Kaestuerus, ubi de 
Nassireddini Lemm. 1. agit (Geschichte der Matham. I, B. 
p. 577.) cE, Hoffm.. Crit. der Paxall. Theorie p. 15. sqy. Et 
quamvis has lacunas aliqua cx parte expleverit Karsten. Math, 
theox.:elem., et sublimior 1760. $. 9. nee ipse tamen demon- 
stravit; perpendicula, quae ab una harum rectarum ad. alzeram 
ducantur, universima, omnia una Sx perte semper crescere, ex 
altera semper decrescere. . Idea fere ipso auctore ingenue fa- 
tente censendum est de similibus Hoffyanni conaminibus 
Voersuch einer neuen und, griiudl. Thegrie der Parallelen, 
1801, cf. eiusd, Krit. der Parall, Theorie 1807. I. Th. p. 263. 
sq.) qui tamen primus. directe demonstrationem , in qua pauca 
. forte supplenda fueriut,, dedir,. qua ,ospeuditur;, ex uno crure 
cuiusvis anguli acuti in alterum perpendiculum demitti posse, 
quod sit quavig data maius, Baorellius atiam (Fuclid. restitut. 


" “ Pis. 1658. p. 32. sqq.) Clavii axioma: 2. retinet, tum vero, 


quod Euclidis definitionem parallelarum, ‘qua rectae in infi- 
nitum productae nusquam concurrere ‘dicuptur, valde remo- 
tam et incomprchensibilem parallelawaa passionem continere 
putabat, aliam -carum. definitionem :substituit, quas: nempe 
digit esse in codem plana sitas rèctas, ad quas ezdem aliqua 
recta perpendicularis sit. Deinde ex co,. quod diximus, axio- 
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amate ‘ demonstnt, si una  aliqua reeta ad. alias dae. perpendi- 
‘culares sit, reliquas etiam omups, quat ad unam paraliclarune. 
perpendiculares ‘sint,. perpendiculares fore etiam ad altecam.' 
Hinc deinde propositionem I. 29. ‘et axiom. 11, reliquargue, 
quae inde penderit, propositiones deducit, satis tamen mo- 
deste judicat, se, sì non solidius, saltim facilius. ac brevius 
passiones parallelarum demonstrasse. Et sane id, quod ex 
Clavio sumir, axioma vix satis tutum fuerit: - 

 Ttalus deinde Vitale Giordano da Bitonjo. (Eudide resti 
tuto Rom. :1680.) pariter Euolidis  parallelarum definitionera : 
xeprehendit, quod negativa tantum sit (qupd ipsum pragter 
alios etiam. Hauff. repetit), nec veram cagum indolem- expri- 
mat, unde ita \eas delinit, esse rectas, guge in codem piano 
ex utraque parte in infinitum prodpctae nec ad, se invicGerh ac- 
cedant,, nec recedant, quarum rectayum pospibilitatem se postoa 
astensurum esse spondet. Ipsam deiude paraliclarum theogiam. — 
sequentibus propositionibus ‘adstruere conatuz, © — 

1). pSi duae rociae Cig 100,) CA, DB, sub angulia ae- 


BD, enti etiam perpondieulura CE ex ©; in n AR "iosa 
.aequale parpendiculo, DF ex Dig AB denysso. Conta, vero, 


cì sit ACZBD, erit et CE? DF. «e 


2) xSi in figura quadrilatera (Fi ie. 97.) ARCD sequales 
wrestae AG... BD sub aequalibup avgulis xoetac AB insistane, 
cerunt etiam religni anguli C et D acqualas* Atque has qui 
. dem, duae propositianies ‘facillime demonstranpur. ab. aiiciare. 

.’ 3) Recta, cuius puncta extrema per aliguam CUIVAM.UAnE- 
‘eunt, spatium cum ea comprebendit,‘‘ 

‘ 4) ssRecta, quae per dup puncta alicuiv culevag duci, 
ex parte eius concava transit. 

‘ 5) Perpendicula,. quae e punctis quibuacungue, curvae 
alicuius in rectam quamengque demittuniar, naA4yent omnia 
inter se esse acqualia. Iungantur. enim ex parta caya. quavae 
(Fig. 101.) duo puncta quaecanque A, C, regia -Afmzia quara 
ex puscto aligno B curvae demittatur pexpendianlasis BD, ex 

. - 4 


un 


Ld 


. 


L) 
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. A erigatur ad AC ‘perpendicalaiie AG, suntatar in recta DB pre- 
ducta punctum quodcunque F et fiat AG=DF iungaturquo GF, 
Tariirectae AG, DF aut perpendiculares erunt ad GF ‘aut non, Si 
‘ perpendicularea sint, cohstat propositum, ob AG—DF5 BF. 
Sin autem non siut perpendiculares, érunt certe ‘ex 2. anguli 
G, F'aequales: unde, quum AG>BF, erunt etiam ex 1. 
perpendicula ex ‘A et B' in GF demissa inaequalia y unde ite- 
Fumi constat Rropositum. | Et quum punctum*' F pariter ac 
puncta i, C in curva pro lubitàù sumi possint, patet om- 
nino, innumeras rectas GF dari, de quibus valeat proposi- 
tum, Ita saltim ille comcludere debebat , ut monet Kliigel. 
(Conat. praecip. p. XX.) non autem, ut apud Italum no- 
‘strum est, perpendicula in rectam quamcunque a curvae'pun- 
cri demissa non posse omnia inter se esse aequalia. 

6} ,,Si duae rectas aequales AB, CD (Fig. 102.) in eo- 
dem plano sitae alii rectae-BD ad ‘angulos rectos insistant, et 
ex puncfo aliquo E iunòtae A€ demissum in BD perpendi- 
culam EF aequale. sit rectae AB, etiam: alia quaecunque recta, 
ut GH"ex puncto aliquo G ad'BD perpendiculariter ducta . 
aequalis erit recta AB, Nemnpe, ‘quam ex2.'‘anguli BAC, et 
ev DCA sint asquales, et ex eadent ratfone ‘etiam dtiguli BAC 
et FEA, pariterque anguli. DCA et FEC aequales - sint, ae. 
quales erunt anguli FEA, FEC (Ax. 1.), unde FEA, FEC 
| reeti erunt (Def..10.), ‘adeoguo’ etiam ‘angnli BAC, et DCA 

«reeti sunt. Deinde, ‘si GH; AB:'non sit aéquales, erit GH 
vel -maioy. vel minor altera AB.' $it, si fieti potest, maior, 
et sit'IH--AB, - ducenenrque - ‘AF, CI, Erit'itegue angules 
BAI minor recto, ‘pariterque DCI'minov ‘quam DCA i. e. 
minor recto. At ex 2. ‘HIA=<BAI; et HIC==DCI, unde 
-etiam'utertgue HIA, HIC- minor recto, adeoque AIG, et CIG 
‘ uterque maior recto (I. 13.), et- angulus ‘AIC rnaior duobus 
rectie, adeogue multo miagis AIC-4-ACI maiores erunt duo- 
bus rectis, quod fieri nequit (I. 17.), Itaquo GH nequit esse 
‘gmaior  quarn AB. Similitet ostenditar, nee minorem esse 
posso: erunt itague AB, GH aequales.“ 

n 538i duae rogtae acquales (Piz. 1035,) AR, DE è in codem 


Là 
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piau sitae e id aiigulos,, rectos .insistant alii rectig, BC, et e 
punctis quibuscunque E ductae AD ferpendicula EF demità 
tantur in BC, erit quodvis eorum’ aequalé rectae AB. Si - 
enim unum hotum, perpendiculorum non ,aequale fuerit rectae 
“ AB, nullam si aequale erit (6,),.itaque aut omnia maiora, aut 
omnia‘ minata, erunt,: quam AB, aut alia maiora, alia mi- 
nota. Atqui 1) haec perpendioula, non omnia maiora esse poss 
sunt quam AB.. Quadsi enim foxet, abscindetur in omnibus 
GI=AB, eritqne linea per omnia ista puncta G ducta y curva 
concava versus E (4), e cuius punctis G aequalia ad BG 
perpendicula demissa suut, quod! fieri nequit (5.). (Ita Giord. 
da ,Bitorito, ut iam monuimus, proposititionem 5. non'adeo 
universaliter demonstratam esse.) _ Simili ratianedemonstratur 
2) nec omnia perpendicula minora esse posse.quam AB, mec 
3) alia maiora, alia minora.! .; 

8) ,,Si in figura quadrilatera duo latera, opposita aequalia 
sint, et uni religuprum. lateram. ad angulos rectos insistarit, 
erunt etiam duo reliqui snguli xecti. Id ope 1 iam codem 
fere ‘modo demonstratur ac pars, prior-6. “i . Est haec propo: 
sitio Nassired. Lemm. 2, et Clavii Prop. 4. 74 

D sa Si duae rectae (Fig. 104. 105.) AB, CD in eodera, 
plano sitae secentur ab alia quadam recta EF, quae - di9}ad ani- 


4 


gulos, rectos insistat,,illao i in infinitum productae nunquam ntc 
ad se ‘invicem accedent, nec recedent i i. e, € definitione, erunt 
rectae parallelae. Nempe ex rectae AB puncto quocunque G 
demissum perpendiculium GH semper aequale erìt perpendiculo 
EF. Si enim non sint aequalia, erit alterutrum maiua altero. 
Sit. 1) si fieri potest (Fig. 104. ), GH>ÉF, sumtoque HI= 
EF, erit angulus FEI rectus. At FEG pariter ex hypoth. 
réctus est, unde foret FEI="FEG, pars toti q. e. 2. (Ax. 
9.). DI] Similis est demonstratio (Fig. 105.), nec GH ma- 
iorem esse posse quaga EF. Erunt itaque duo perpendicula 
aequalia,“ . 
10) ,,Sì duae rectae AB, CD (Fig. 106.) siut inter se 
parallelae, recta FE, quae unam earum CD ad anigulos re- 
_ctos secat, $ecabit etiam alteram AB ad angulos ractos. Se- 
ì . 


LN 
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detur mim id rectos angitlos utraque reetaruim pitallelatam 
AR; CD alia recta HI. (Id ipsum autem hic notter illegi- 


‘Lime sumere videtur. Ostenderat quideni (9.); rectas ab alia 


tecta ad angulos rectoè séctas essè'parallelas, at iam sumit 
tonvermitii ; parallélas semper ita secari ab aliquà recta, quod 
fieti semper posse ostendendum' erat.) Sumatur dtinde HG ‘ 
1-9; er ducatur GE: erit (8.) IEG arigulus rectui. At x 
hyp. ‘etiat IEF, recta igitàr EF cum EG coincidet.** 

13) ,,Si ‘vit angulus rectilinens acutàs quicnriqgue ABC 
(Fig: 107.) et e punctà D qubcunque rectae BA quantumlibet 
protticizle demittatur perpendiculurm DE ad CB quo magis 
puttctuth D in reetà BA sumtum distat a'B, èo magis etiam 
piinciutà E distabit a B. Nempe, si purictum F, e quo de- 
Miîttitur #d BC perpendiculum FG propins absit a B, quam 
Dj necessario etiam erit BG<BE. i enim neges, erit aut 
BG=BE, at tam foret angulus DGB, utpote rectus, aequalis 


‘4agalo FGB, totuni parti q. e. a. Aut BG>BE, adeogquie 


pinciuin E in punctum aliquod rectae BG v. c. in H cade 
Yer; et rettae DH, FG sé intersecarent ii puncto aliquo I, 
ac foret IGH triangulum, in quo duo anguli G er H utertque 
reetùs Uisèr q. è. a. (T. 17,). Notandum tarieri est, verba: 
quanto il punto preso ii AB sarà più lontano dal punto B, 
tanto la perpéndicolare ségarà la tetta CB nel punto più ie- 
fnoto dal punto B‘ iivolvere videri aliquam inter iricreitienta 
tectarutm BD, BE ‘ràtionem, quae tamen hic piobari nequit. 
12) sibi hit angulus rettilineus acutus ‘quicunque ABC 
(Fig. 108. ), et e puncto quocurique D uniùs @ cruribus eius 
BC origatni perperidiculum DE, illad, si opus sit, producttiim 
òccnrrèt alteri èrini BA. Sumatur enirò in retta BA punbtim 
Yubdéusigué G, ci èx èò demittatir ad BC perpendiculum 
GH, st purictini fi sel cum purcto D coincide, vèi erit H 
in tecta BD dltra B producta, vel in ?psa BD. Duobuò prib: 
tibus casibus facile patet piopositum. ‘Tertio 'tasu ancioi tio- 
stet Yem indé piferò putat, quod ex Prop. praceedinto m 
imagiàque a B rertidtà perperdicula e punctis rettàs BA in 


ciéetirà BC deniiti posside, quad, quuim BD fonde fadfttii 


' 
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\ 
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habear: forigitudirioni » BA Ruteiti in infinitura produci possit, 
tandern ultra DE cadere necesse sit. Quam demonstrationem . 
noti: suflicete, iiec liceté a maiore subinde distantia a-B ad 
distantiam: data BD' maiorem concludere ; vix esr quod | me» 
nesfn. 

33) s;Rectae AB, CD Fig. 109.), quae iti eodem pimié 
eb'-alia ‘réctà EF ita stedntur, ut anguli alterni. BGH; CHG 
fiant acquales, sunt parallelae. (Est haec apud Euiclidefn' I: 
dA.) Bisecetar enim GH in I 3 et ex Il'demittantur ad AR; 


‘€D perpvodienla IL, FK, erunt GI--IH ex corstr. LGia= 


THK (liyp.) Lt==K rtpote recti ex hyp. undo et GIÈ-—KIH 
(I. 26.) adeoque LIK erit recta (Conv: 1. Prop. I. 18.). Et 
quum sit ea ad AB èt CD perpendiculavis, hiae die rectad 


- erunt pardllelae (9.).60 


14) ,,Pariter, si. angidus exteriius aequalis sit interi sd | 
&isdem partes opposito, vel si duo interni aequales sint duo- l 
Bus tectis’, pitallelao erunt rectae, quae ita secantur. (Eu- 
clid. 1.28.) Ù 

‘ 15) ,,Si duae rectae pardllolae secentur ab alia rectà, ermit 
angnli alterni aegiiales ete. € (Prop. JT. 29.). Hanc iam simili 
constructiofie detnofistrat at 13., nisi quod ex IPrectam uni 
parallelarum ad langulos rectos duci iubet, et ex nia ostendit; 
eami ‘etiam alteri parallélaviitt ctcurrere, | 1 

Séquunwr ‘deinde Euclidis T; 30. .et I. 31. adiecto' cdrol:, 


‘Bario, pet unum punctum extra aliquam rectam non nisi . 


titam ‘ei paraliefam dacîì posse. Aliis deinde scholiis et co- 
rtollatiis Ax. 11. Etélidis demonstrat, atque etiam docet, re- 
ctam, quae e duabus parallelis unam secet, secare etiam al- 
teram; porro: si duee rectae iti eodem plano non sint pà. 
ralfelae, cas concurtere, ét si mon concurrant; esse patallelas, 
itaque oîhnes,. quae rnion coneurrant, nec-ad se invicem acce- 
dere, ‘nèc rectilere, additis ‘ad finem rationibus; quere Eucli- . 
dis definitfo parallelartim patiter ac Ax; 11. et Clavii demon- 
stratio' ipsi imporfevtà videstuti ) 

'‘Wallisius Opetibis suis Marhematicis T. IL p. 665, aqgi 
Oxon. 1699, inseruit disceptationem geometricam de postulato 
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quinto libri Î. Flementoram. Atque-ille quidem: primum de: 
fendere conatur, iure Euelidem postulatum’iltud; aut, ut nos 
dicimus, axioma sumtsisse, +, Quod vetum sit, ait, hoc effa- 
tum, nemo dubitat. Non autem gratis assumendum , sed pro- 
baudum fuisse, contendunt aliqui, duplici saltim argumenio, 
sed quorum neutenm me moveti Patest, inquiunt , demon- 
strari, ideoque debet, et non ut principium primum assumi, 


| quasi foret indemonstrabile: Verum illi non satis attendan, 


inter has communss notiones (tum ab Euclide, tam ab ipsis, 


‘qui hoc obiiciunt) recenseri, non modo cas, quae ominino de- 
‘monstrari non possunt, sed quae saltim demonstratione non. 


indigenti Ecquis enim non videt, axioma sextum: aequalium 
dupla inter se esse acqualia, demonstrari posse ex, sedundo 
propier aequalia aequalibus addita ? Sed et qui hoc effatum 
demonstrari posse contendunti (saltim quos ego vidi) non il- 
lud praestant, misi assumtis aliis, quae saut hoc jpso nihil 
clariora. Vel igitur fatendum illis etit, hoc Euclidi conce: 
dendum; vel aliud quid hnius loco, quod non sit maius cla- 
tum, praesumendum. Obiiciunt porro, utut hoc verum sit 
de linois rectiss (nempe occursuras tandem esse, quae conver- 


gunt recise) cum tamen id de lineis universim non sit verum 


(ut de curvis cum regtis , aut cum aliis curvis notum est) id 
de rectis probandum erit, quod non est de lineis universaliter 
verum. Sed et hic. in eundem ipsi lapidem impirigunt, dum 
agsumunt (ne plura nomiuem) ‘quod duae rectae non conepre 
hendunt spatiura, quod. de lineis unicversim ne ipsi dixeriut, 
Certum ntique est, duas curvas aut etiam unam posse spatium 
comprehendere. Mihi. certe res videtur tam clara, ut de 


| cangmno, qui rem” sedato perpenderit, merito dubitet (ma- 


gis. quam angulos reetos omnes esse inter se aequalés) , si di- 
catuy: . ; ° 


Duae rectae in codem plano convergentbs (si satis eonti- 


. nuentur) tandem oocurrent. Et quidem ab ea parte, gua con- 


vergunt (non ea qua divaricantuz). Si porro quaerator, quae- 


mam censendae sint convergentes? cas dicimus. 
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In. quas recta incidens duos internos (ox eadem parte) an- 
gulos faciat minorés duobus rectisi .Quippe si AB magis in- 
clinat -ad CD, quam hasc ab illa recliinat; hoc est, sì AB 
magis vergit ad CD quam. haec ab illa refugiat, merito di. 
cantur invicem convergentes; nec video, quo charactere pose 
sit haec convergentia apuus: describi, quam quod illos angulos: 
faciat giinores duobus. reotis. Cum igitur luce sua sat clarum 
videatur, sic convergentes rectas tandem .coituras (quod nemo 
sanus dubitabit) sitque hoc aptum xe:r7610v do rectis convere 
gentibus (quod anguli sic facti. sint minores duobus rectis) non 
video, quin hoc. Euclidi postulanti. merito voncedatar. -.Si | 
phartasiam cuiuspiam turbet,. quod (in codem sermone) pro 
convergentibus: inseruerit Euclide: harum definitionem:' poterit 
ipse sè ihde satis expedire, rem separatim considerando, prout 
hic proponitar, Ego certe haud difficilis “coricesserim. Quippe ‘ 
qui mente dati3 concipit, Quid sit rectum esse; et quid fn di- 
revtam procedere (ecrsum continuo. tenderis ,- ab ea, qua coe+ 
perat, directione nusquam devians, quod ia curva non fit) 
nofi poterit dubitare, quin, si re:taè sint, sintque'in rodem 
plano; et convergentes, et in directam protedant (idem altera 
eltertius puncrum continuo respicientes coque collimantes) not, 
inquam, dubitare poterit, quin. si in infinitum (aut saltim quans 
tum ‘opus est) sié’eoisum continuentur, Gecuirant taridem;_ 
utraque ad punctam illud, quo continue collimabat; ‘pertibe 
gens. o . 
Addit deinde s ttim tamen .aliquoi magni .‘ viri senserizit; 
si non hecesse, saltim aequnim. esse, ut demonstrettr, ipsiguo 
“ id adgressi sint, inter quos refer Prolemaenm, Proclum, - 
Glaviutg, Fhomam Oliver: Anglum, Arabem Anaritium quens 
dam et. Nassireddinim, se quoqué suazn symbolam conferite 
statuisse. Tuin exliibico pritvum- Nassireddini demonstratiaîie; 
cuius potissima capita .supra, dedimus, ‘addi ,, vidisse se in 
alio aràb. miscpto duas alias huic non multum absimiles eius 
dem postulati quinti demonstrationes. Hoc aitem omniuiri 
«commune - esse, quod, dum Euglidi haud facile postulandunì 
> concesserint s duas in codem plano restas: couve aprira si prés 
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Lom AP; cp ‘in punsto P;, unde. coduut DIC., BA ia dodem 
punsio i. e ad ces. ‘partes rectati AT... ubi. sunt duo illi an- 
guli deobus rectis minores His addit. Wallisiisi tanti au- 
tom .ahest, ut Euclidem culpem, quad apse id nok demon- 
sotravorit, ut neque cuipaverim; si plura,adhuo-indemonstrata 
postiasset, v. -e. ‘cum Archimede, lizieane svectam’ omnium 
iuter cadem puncta esse :brevissimam y quo posito non opus 
fuiaset I. .20,. Sed, Euclides id sibi propositum habuisse: vide-' 
ter; nt, quara paucissimis postulati reliqua demonstrarer fir- 
.mrissimie oouseguentiis.  Unde fadtam est; ut-sibi non raro 
:ficessat negotium ea '‘probandi, quae nemo-non gratia .conces- 
savite. Et quidem in - omni, probatione in quacunque materia 
«preesumendam opt aliquid. Nem, nisi ex praesumtia (seu-prae- 
«gencegsis aut: enfe: non probatis) nulla. fs .probatio.. :Haec 
uterm . pracsuamende quamvis ab ‘aliis .soriptoribus, .de rebus 
-ilits ‘non sbleant diserte recenseri (quod. ab Euclide factum 
‘set) talia tamen ‘tacite praesumunt nlii, utut inobservati. . Sed 
-et Euckides ipse in. processi :operis pràetét liaec  diserte.. me- 
.momia (ut praetipué et magia notaliilia) alia, .8ive ex inspe- 
etione schematis ,:.sive. alisinde manifesta. passim praesumit; sed 
queo nemo foret.megatutus, —. ‘Et quidem, si edhuc'plura vel 
(tacite. praesumsenat., vel disertirh postulaverat (quae sua. luce 
. .@lera siut) non. .foret inde ‘culpandug — ‘sed landandus ,, qui 
ctam , distincte, quid velit, exposuerit: Nempe linoae {non 
-quaelibet , sed saltin:) recite (non quatlibet, sed} duae (non 
Mtcunque sito, ted) in coder plano, (uec. sit utcunqué, sed) 
in quas resta incidenz angulov internos et ad casdem partes fa- 
sciat minores duebus-.réctie., (aondum forte.cotunt, sed) si pro- 
.ducantur. (non .utcunque , sed) in infinitum, tandem coibunt 
.(non quidem ad. utrasque. partes sic incidentia rectacî, nec ad 
mtrasvis . indifferenter ,. sed) ad cas partesy ubi sunt illi duo 
enguli minores duobys rectis.. Quod optimo-rconsilio fa:tum 
‘indico. Atque haec in Euclidis: vindicias. sufficiant.° . Tra 
«quidem Wallisius, Et, quidguid sit.de. &by quod. in Lemon. 
- 8, sumitur: datae cuiuscunque figuraa siniilem aliam caiuscun- 
, que. magnitùdinis + pestiilera 0SSE 311 6h uominstiim super quacun- 
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que vecta ‘duytrilngutam ‘doscrigum. sogitagi - possé y: quod 
sinmile: sit .triangalo dato; de.qua suppositione.disputari posse 
sane concedendumi st, nescio stanvéri, an: Kiiigelius (Canat.: 
| praocip, eto:.-p. XY.) hand iusto-iniguius «de: hoc Wallisia.' 
conamine iudicct. -Putat gempe;:gii:axionia. 11, negdt; mon. 
posse non postrlaerm. Wallisii rihî. repugnans dicexe. ‘.Quin. 
demonstraturum , ‘nulia -trinugafa , nisi acquelia;,. sibi..emo 
posse: similia. Etenim, cui axioma. fl. neget, pugnataranmy: 
catiusque trianguli.BAC, (Fig. 113.) angul im. externum CAD - 
maiorezi ant minorem.esse: summa ‘dudrum intèrnorum ‘oppo-» 
sitorum. .Si enim. ini uno..casu cum illis aequalerì censeret, 
in omnibus idem ipsi fatendam fore; id itaque, conm contra. 
Irppothésin ipsius sit, haud concessurum.. Itaque affirmatunnzà. 
006%, tiiongy: CAD -mmaiovera aut minore summem angulovura 
habere quam triang. BCD, itemque triaug. AED (facto angulo 
EAD=5GBD) maiorem vel minprem-illam habere quam triang.. 
ACD, ergo etiam. quasa triang. BCD. Ergo angulum AED. 
maiorem autuminorem fare quam BCD; ergo sriangula BGD. 
e:-AEN non fore similia, licer angujus duos. singulos sequa-, 
les haboaut. Ita quidem Kligelius. At'mihi.haec.argumen- 
tauia.pi@il probara videtui,; Ille. enim, quem Kligelius fingit,. 
ailversazius: ax falsa sua aut.certe nondum demonstzata hypo-, 
thesi illad sanctum adstizuere . poteri, quae a se et Vallisio 
pongunr, simul wera esse non posse s sibi ca, quae Wallisius 
poatvlet,: baud certa videri (falsa esse. nonduni demonstavit). 
Nec mirum. Tacito enim ia iis, quae \Vallisius sumit, in-. 
wolgi .41, illad. axioma, qued ‘adversavius nogaty . NEMO 1ega- 
veti, «quifpe ‘@ suis. suppesitis, si iis nou unvolutum :ess0t,; 
neo ‘evolvere illud poterat \Vallisius. Utra aufem se nteptia,i. 
num VVallisii an adyersarii vera sit, id inde pendebit, utra, 
magia: sia luce fulgent, aut ex altis indubitatis principiis de-. 
rivari: quest... Neg etiam omnia, quae ad fignrarum similitue . 
diem, pertiufent v. c. laterum proportionalitas hic in censum 
veniunt, sufficit WVallisio ponere, super quacunque recta, 
congtrui. posse figuram altevi dataa aequiangulam., vel potius 
salti» gonstrui posse. triangulum alteri dato aequiangulum 
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G£.. Saccherius ‘p. 40. 41. sq. Tacquettis (Eiemanta Enclidea 
Geom. : Plan; edita ‘ab anno inde -1654, ssepins, .intor alia 
1725..quam editionem hie citabimus p. 6.) Euclidis paralle- 
laram definitionem e pari rationo ac Proclusreprehendit, quod 
deptur ‘lincae, quae in infinitum preductae, licet ‘ad se miutuo 
adpropinguene ad intervallum quovis date minus, nunqusm 
tamen eoncurrant; ac rectas Îineas ‘paralldlas cas esso dicit, 
«que ‘in «coder plano sàze, utrimque. in infinitam protractae 
aequalibus semper intervallis distent, vel, ut postea explicat, 
quorgm omiia. perpendicula ex una .n.altoram demissa sint 
acqualia. ‘Eas generari dicit, si recta ad aliam perpendicula- 
ris: xd hanc semper: perpendiculariter movestur: tune enim’ 
alterum -ciaa extromum describere (nop tantum. ut Clavius 
ait, rectam, séd) parallelari ci, td quam perpendieulariter 
movebatur. ——'At facile patet, denionstrari ‘oportere, lineam, 
e ettiuà -punctis quibuscunque demissa ad' rectam aliquama per- 
pridicule inter se aequalia sint, etism ‘'ipsarn’rectam esso. 
Simit deiade tria nova axiomata;, qua: quidem, concessa ipsius 
definitione, facile demonstrare potest, adeogue demonstrare 
debebat, nempe ‘p. 8. parallelas cammuni. uti perpendicalo ; 
et'pérpendicula binn ex parallelis aequales utrimgne excipere 
partes; (denique”p. 27. inter crura cuiusvis anguli rectilinei 
duci ‘posse reétam uni horam: crirum parallelam et' quavis 
data rècta maibreom. Quae omni: sane haud ita comparata 
sunt, ut Euclidis @xg(f2:2v» ullo modo assequantur. Cf. Hofim. 
Critik der Parallel. Theorie pi MO: sqq. OT 
Wolfi ‘demonstratio in Elem. Geom. 'quum ex ‘eadem 
petellelaruam definitione, a Posidonio iam, ,jut ad 'Dof. 35, 
dixitnus, ‘prolata, proficiscatur, neque etiam‘ is demanstrare 
téritaverit, poste perpendicila ex uma recta in altevam demissa 
omnia inter se esse aequalia, quum alii praeterea errores in 
eis argumentatione se facile prodant, v. c. quod:sine demon- 
stratiorte sumit, perpendiculum super una parallelaram ere- 
ctum. secare etiam alterum, nihil attinet, his diutius immo- 
rari, .Idem circa alia etiam tentamina ex hao definitione pa- 
raltelarum: theoriam adspnendi mogendum fuerit, Ita v. c. 


Li 


AD et: L :29.. | 423 


Lia Calle (Lecons Elériene. de Math. Edit. 1184. p. 261.) 
candem parallelarum definitjonem. sumit, addit autem, quam 
duo :-puncta positionem vectae determinent , sufficere, si duo 
perpendicnla sint aequalia. Hoc autem ad definitionem hanc 
defendendam. haud sufficere quisque videt. | Paviter Edmund. 
Scarburgh. (the English Euclide 1705.) retinet quidem Eu. 
elideam parallelarum definitionem, at pro'axiomate sumit, pa- 
‘rallelas eandeni ubique distantiam habere) ubi cadem monenda . 
videntur. . . - SEE 
Similem .. defectum in eorum theoria locum habere, iam. 
sypxa.ad Def. 35, diximus, qui rectas parallelas cas osse di- 


. cunt, quae in codem plano sitae ab alia recta ita secentw, 


# 


ut anguli alterni fiant aequales, nempe probandum esse, id 
fieri, A.quacunque recta secentur. Ex horum mumero est pa- 
tissimum Variguon. Elém. de Math, 1751., Bossut Traité. 
Elém. de Geom. 1777. et. multi eos secuti Galli, cum quibus 
euiam facit. Austio: An Examinat. ot the first six Books. of 
Euclids Elements Oxford. 1781. p. 15., quos itaque patiter 
hic pratermittimus.. Ipse tamen Bossut postea Cours - de 
Mathémat, T. IL 1800. ait, si rectao alicui aequalia perpen- 
dicula ‘insistant, earumque extrema iungantur, has iunctas . 
efficere.unam vectam, ei, cui perpendicula insistunt, parallelam, 
de qua definitione vide, quae dicta sunt ad Def. 51. 

Longe acturatius. in ea re. versatus ost Hieron. Saccherius, 
edito .Mediolani 1733. Euclide ab omni naevo vindicato. «Et 
quamvwis vérum sit, ‘quod: Kliigel. monet l.. c. p. VI. VII. 
insalis eum ambagibus uti, et.gin'‘tam’'obscuris ac involutis 
rassociniis: facile. errorem aliquem latere posse, cet quamvis 
neo ipsum scopum penitus tetigisso fateamur, haud tamen in- 
uribe fuerit, laboribus viri paulisper immorari, eiusque. de- ‘ 


monstrandi rationem obiter saltim: cognoscere, qui rem omnem 


diligentias, quam plerique reliquorum tractavit, et. omnem 
lapidem movit, ut falsaram hypothesium. absurditatem osten- 
derci,, et ad certa omnia, quae. huc pertinent, capita ‘revro- 
carot. Liceat itaquo, quarttum fieri. potest brevistime, mo- 
thodum eius indivare, Et primum quidem ostendit, quod 
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etiam Giord, da Bitonto (quer Saccherius, qued mixum vi- 
deri possit, haud.legisse, aut alinpide nosse videtur) demon- 
atrasse diximos, duas rectas aequales, quae eidem basi aa 
easdem partes insistant, angulosque aequales efficiant, et quo- 
rum .extrema iangantur, angulos quoque, quos.-cum iuneta 
faciant, efficero aequales: nominatim itaque, si. cidera basi 
duo aequalia perpendicula insistant, fore etiam, si eorum ex- 
triéma iungantur, reliquorum angulorum vel utrumque re- 
ctum (quem ille casum ‘hypothesin anguli recti vosst), vel 
werumque obtusum (hypothesis - angali obtusi) vel utrumque 
acutum (hypothesis angali acuti), Omnis deinde demonstra: 
tio eo redit, ut ostendat, hypothesin angnli obtusi pariter ac 
anguli acuti locum habere non posse, necessario itaque locum 
habere hypothesin duszuli recti, vel, ut aliter dicamus, in 
figura quàdrilatera, cuius duo latera opposita aequalia sint, 
atque ad basin perpendicularia, reliquos etiam. angulos. esse re- 
ctos, quod ipsum, ut supra vidimus, «esi Nassireddini Lemm. 
2. et a Clavio quoque 4. a Giord. da Bitonto aytem 8. loco 
positum fuit, Ac Euclideum axioma, facile inde derivatur. 
Et Lypothesin quidem anguli obtusi non consistere posse facile 
demonstrat, quum ea admissa veritas axiom. 11. Euclid., ex 
hoc antem veritas hypotheseos anguli. recti consequeretur, 
antea autem ab ipso demqnstratum fuerit, unam e tribus illis 
hypethesibus vel unico saltim casu admissam excludere utram- 
que xeliquarum. Hac itaque . hypothesi suo telo iugulatà, in- 
cipit, ut Saccherius ait, diuturnum auctoris proeliam adver. 
aus hypothesia anguli acuti; quae spla..adhuc renuit veritati 


‘aggioatis Fuclidei, Et lic' quidem multua est autor noster 


in ‘stabiliendis wariis cousectatiis, quae admissa una. aut: altera 
hypothesi, et maxime. hypothesi anguli acuti locum hahera 
debeant at vice versa (v. c. prout in qualibat triangulo tres 


anguli simul aequales aut maiores aut minores sint duobus 


rectiss locum habere hypothesin anguli recti ( Hyp. f. vaca- 
bimus) aut anguli obtusj (Hyp. 2.) aut anguli ‘acuti (Hyp. 
d.)i paviterque in quovis quadrilatero omnes angulos simul 
quatuor yectis aeguales fore in Hyp. i, ant, maiores in Hyp. 
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2. ant minores in Hyp. 3.: ‘et simili hypothesitin divereitata 
amgulum in semicirculo fare rectura , aut maiorem aut -minde 
yem recto ate, et. vicissim). | Adieotis deinde- plnribizs aftis 
Prop. XXIII, ostendit, duss rectas in sodera plawo @itas:ivel 
commune habere pergendiculun, .val in. alterutram . candem 
partem protsactas semper magis ad ‘se invicem acqelere, nisi 
aliqumdo ad figitam ‘distantiam una in alteram iueidat, Da 
inde; prstquam sumta Hyp. 3: magis-ad se ingicem ita. accie. 
dere non posse catendit, ut djatantie carurp Semparfimaior div 
data. quadam longitudine, nihil relinqui putaf, quamn'iut cdi» 
stantia carum- quavis data minor ait, vel ut in infinito, ut 
aiunt, concuerant, Ita vero cammume perpendiculum, et com» 
mune etiam segmontimm habituras _duas -rectas .in' infinito con- 
currentes,. quod quum..fieri non possit, uec hypothestn ter- 
.tiam locnm rbere posse: Salam: “itaque  relimqui -hyp. 1. 
quae cum Azio. 11, avgiissime cohacieat. Praeterea 1 aliter 
etiam, hyp.. 3... destraere congtur, quod, ea sumta; linea, 
aliqua curva simul ‘maior so iminor esse debeat linea -aliqua. 
retta; quad tamen eum:satis perspicue demonstrasso iure 'du- 
bitetur, :Unde coneludit, -liyp. 1. solàm vera esse, adeogne 
Ax. 11, rito hrbere. :Abuti tamen cum. voce-infiniti-et concor 
ss in infilito, merito judicat Kliigd.y infinitum cpim matava | 
saa esso ‘indeterminatuin, et reotas, quas in' infinito concuts, 
rete -metaphorice dixeris; respao haud concurrere, nec com- 
mune perpondiculum, habero... eta 
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+ + Notari. omnino meretur, Lambertum quoque'in medita- 
tiones circs parallelartzm theoriam incidisse, iis admodum si- 
miles, quis e Saccherio 'attulimus; quamvis ipse Saccherii, 
quem. no. legisse quidem videtur, nullam mentioneri faciat. 
Fuerunt illae censcriptad. 1766., at*post: mortem demum viri 
sagacissimi ; cui forte ipsi nom:ex ‘onini parte -satisfecera, in- 
sertao a Bernoullio Lipstensi Promtuario Mathemathico (Leipt; 
BMagazin fir Mathem. 2: St 1786. p. 167..sqq.-et 3. St p. 
325: sug): © Lambertus pom generalia circa wa, quae in pa. 
ratlelarum theoria adhuc ‘desiderari poesint; .monita, nonnul- 
las propositiones affert, ‘quibus demonstiitis Ax. 11, sponte .' 
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finete ostendit, variisque modis tentaty cas ita struére, ut 
vix quidquam in earim demonstretione desiderari posse ceu- 
seri debest. Deinde ipsam paralletarum'theoriam aggreditur, 
pariterque- tres hypotheses sumit, et de fis, quae inde can- 
sequantur, ‘disquirit, prout nempe in figura quadrangula, 
cuius tres anguli recti sint, reliquus quattus velet ipse re- 
ctus, vel maior, ‘vel. minor tecto fuerit; _ quas hypotheses 
alio noifiine ‘ad ‘eas ipsas ‘redire; quas -Saccherius habuit, fa- 
cillime pater, ‘cf. Lambert. I. c. $. 30. sqq. Lambertus tamen 
rem -aliquagto brevius et magis dilucide, quam Saccherius ex- 
pedit, pariterque hypothesin anguli obtusi facile refellit, ex 
qua nempe consequi: docet, duas rectas spatium compreken- 
dere; hypothesin autemanguli' acuti pariter magis tefractariam 
esse deprehendit, tandem ‘tamen etiam.-hanc sibi ipsi contra- 
dicere, demonstrari: posse putat. Quae ipsa tamen demonstra- 
tio nititur propositione sequenti: ,,8i in duas rectas in eodem 
plano sitas tertia aliqua incidat yquae ‘cam altera carum angu- 
lum rectum, .cum altera‘angulum efficiat recto minorem, ita 
° ut a recto angulo quantum tibet parvo differat, rectae istae ita 
sectae in infinitum productae se invicem secabunt.' Hanc au- 
tom propositionem , quae ax. ff. pariém specialem: comple. 
etitur, in praecedentibus.-Lgmbertum hand ita evicisse, ut in 
s etementis fas erat, iure monet. Hindenburg. 1 c. p. 365. Ea 
quogue demonstratio, guam ‘exhibet. Strave (Theorie der Pa. 
rallellinien; KUnigsberg 1820.) co: redit, ‘ut hypothesin Sac- 
.cherii aecundam:et tertiam locum. ron ‘habere posso asserere 
‘‘coneturi Neque'tamen etiam apud hune auctorem omnia satis 
eviota, nec ea simplicitate positaiesse videntur, quae elementarem 
demoastrationem decet. .Eadem fere ratione, ut nempe hypo- 
_' t©hesin angali acuti. pariser atque anguli obrusi locom habere 
non posse (quamvis ipsa hac denominstione ron utatur) osten- 
- dere studeat,, rem abdsolvere se posse -putat'Dittenliofer.(Ver- 
such. eines strengen:Beweises der Theorie von Faialiellinien 
1543. )în quo, tentamiine cadem ;: quae in.religuis.huo pertinen- 

© tibus.notavimus , desideneri idhmo videntuf. |... ° 
Praetereo hic: Hausenii: demongtratioriem imiElem. Mathe- 
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seos. «Lips. 1734, quum in .ea aperte, etiam Kliigelio iudice 
I. .c. $. VI. sumatur, quod ‘probandum erat. Satis concinné 
tamen:-Hausenias cornia . sd. sum casum reduxrit, quo altera 
duarum :asictapam, quao-ab alia quadam rocta seomitur, huic 
ipsi ‘ad ‘angulos rectos iusistit, altera cum ca augulumj acatum 
afficit: Patiter nibil ‘opus esse puto, ‘omnia hac in re.cona- . 
inîna vw. x. ab"Hanvke.; Behn., Malezieu., Cataldo.., Pardics,, 
Kinig., Ebert., Voigt., Mass., Vieth., Lazar. Bendavid. (de 
quo - cérifevantur isprimis Pfleiderer. Thes. inaugur. 1786. 
Thes. 1-+5.) .Kircher., Liidicke. aliisque facta, quae vel-Klii. 
gel. et-Hoffmann.. habent, vel e schedis Hanberianis' aut ali-. 
unde. mihi coguita sunt, hic afferre, quam vel nihil, quod 
ipsis. proprium sit, «ut .prao reliquis emineat, habeavt, vel 
ranifestis etiam paralogismis innitantur. 

Pragterire ‘etiam liceat, quae Segner. (Vorl. iib. ‘Rechenk. 
und Geom.- 1767. V.. Abschn.)  Karsten. (Puaelect. Mathos. 
théor. et- ‘element. 1760.) Lorenz. (Erster Cursus der reinen 
Mathem.-1804.) habent, qui sumunt aut demoustrare tentant, 
rectam; Yuae per punctum iftra aliquem angulum situm. du- 
catar, ‘necessario alterutrum certe -crus huity anguli secare, 
quirm nec ‘haeo satis circumspecte: evicta aut extra omucm 
dubitatioriem posita esse facile pateat. - 

| Alia autem tatione Kaestner: (Anfangsgr. der Avichm, und 
Geom. 1738.) Segner. (Vorlesang. itber Rechenk. und ‘Geo- 
metrie 1167. IV. Abschn. Gi: 57. et-Votrede 24'den G'erston 
Biichem “der geometr; -Anfangsgr. Euklids 1770). Khigel. 
@Encyclop. 1782.), G. G; Schmidi. (Anfanssgr. der Mathem. 
1797.) et recentissimis adhuc temporibus Herrmann. YVersuth 
ciner einfachen. Begriind; ‘des 11. Ecklid. Axiomt, Frank£- 
1813.) et Biirper. (vollittad. Theorie der Paralleten, Karlaruhe 
1846.) lianò rem ita’ certe itlustrare staduerunt, -ut tutius 
deinde axioma 11. sumere liceat. Eorum argumentatibnes, 
quarum dnitia jim apud WVallisium deprehendimus, so fere 
redéunt. ‘ Si duae rettao BA, DC (Fig. 114.) ab'alia quadam 
AC ita secari ponantur, ut summa angulorum BAC, DCA 
minor sit duobus reotis, consequitur, argulum'BAF !maiorem 
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essé angulo DCA. ' Quodsi igitur reeta DC, manente angulo 
“DGA, versus A promovéeatur, mpamifestum: esi, ubi! junetum C 
ad- A pervenerit,, rectam DC. intra angnlum -BAV: sitam: fore 
vic, in AG. lam; si vicg valsa AG, mapento anglo GAF 
ar=DCA, versus:C reprediatur, .patfty: non statim tetam. ultra 
AB..recessaram. (ita. enim | angulas GAF .20n. posset. matere) 
sed: primum. inferiores salti qiua partes, ‘quae sectae AC 
proximae sunt, ultra AB v..c, in eum situm,: guio rectain 
ce videmus y perventuras, quium interea. partes. ab.AC longius 
rerhotae; ut de adhuc cis AR positaa sint. Et, guum recta 
quaevis ut AG vel od in infinitum..produci queat, semper, 
quemcungue recta ita promota situm habuerit, infinita eius pun- 
dta cis AB remanebunt, rt. itague hic rectae motus gontimuari 
‘ possit, quamdiu libuerit, v: 0. dum itcrum ad CD regressa 
sit.;- mec ‘unquam situm obtinere poterit, quo non aliqua eius 
punota citra, alia ultra AB sita fuerint, unde et rectac AB, 
CD, si-opus sit, productae se invicem secare censendae sunt. 
Artquo haec-quidem ad illustrandum axioma 11. quam imaxime 
facere, - quin: huic scopo sufficere .videya .: possint, perfectam 
tamen. in iis  demonstrationem contineri , perspicacissimi hu- 
. ius Allustratignis auctores nec ipsi putarunt, nec .aliis persua- 
sum fuit Maxime etiam analogia  guryarim quarundam, quae 
, dsynptotes, ut-'vocant, habent rectas, a quibus non ‘secantur, 
quamvis:.ab. ‘ipsig his regtis si retento situ priori: parallelo 
Promoveantur, cas, sestri. .certtum: sit, praecipitare -hac in re 
iudicium wetare videtur. C£ Hoffm. Crit,. der Pavall. Theoria 
- Ie Th. |. 61. sq. 104. sq 147. aq. Par fere ratio est eorum, 
qu, si in praecedente figura alter angulus ve c. BAC rectus, 
altex. DCA acutus sit, ostendunt,; ex GP maiora subinde per- 
‘pepdicula ad AC duci posse, quac ex, AG. pariter maiora seg- 
menta puncto (C adiagentia absriadant, , upde deinde colliguat 
(quaravis. foxpasae haud:. accurate ostensum sit, segimenta illa 
data guavis. gecta, tandem maiora esse, vel 'incramepta eljam 
asgmentorum cadem:semper- aut maiora stjam fore), tandem 
aliquod Tiogum, perpendiculorum, cum_.recta BA coincidere, 
aut etiam piupa egm cadere deberga quo practer Claviam, cas 


, 


capendo ‘4 


LS 


que. quos ‘cum. .ipéd: nominavimua, pertinet de Gendrs *Y (Ele. 


de: Géimetr. 1794. et 11817.) de quo vide Gilberti inoirità 
(dia Geomerrie nach le Gendre, Bimpson-ete. 1798; p. 13. sqq.) 
et Franceschini (la Theoria delle pivaltole rigorosamente’ di- 
mostrata in eius Opuscoli Mathema:. 1787. of. Playfair. Elem. 


pf Geom. 1p0-364.). Recentissimo quoque similem :vitin in. 


gressus est Metternich (Vollstind. Thgorie der .Parallelen 
181%) sel haud ineliore eo-reliqui fortuna. Nam.et ipsiihaud 
‘ contigit, ostendera,, bases. triangulorum s quae sumbt, tandem 


quayie data maiores fore. —C£. Zeitachrife fiir. Astron. 1816. 


HI.::B. & 64. «La dela «--3.- 


Eodem fere tempore; quo. apud nos Renner., Segnet.,. 


Karsten, aliiqua; de. pexallelarum. theoria laborarunt, in Anglia 


idem aggresusi ea Rob. Simson. -Is nempe in latina Eiemen- 


torum. editione,, ; 4 quam . publiei iuris ‘fecit 1766, professus 
primo est, p, 345., axioma 11. inter communes, sententias: non 
ponendum yideri, sed:neque demonstrationem stricteloquendo 
aduiitere, explinatione . autem quadam indigere, ut dilucidior 
fiat, atque hanc ipsama. explicationem ita dedit, ut rectas, quae 
eidlem rectae ad: rectos  angulos sint,. aequidistantas quoquo 
esse pronuntiaret, rectas auteta., quac ab codem puncto: cw- 
can: 3; ‘se lmvicem magis et magis divaricare et ‘divergere 
(quod idem,.fere Procli assertum est); atque iudesaxiomatàs 


11. veritatem ostendi posse putaret. Si ‘enim-(Fig. 115.) rè. - 


ctag DI, AB ab alia recta HE: ita segentur, ut anguli inte- 
‘sriores et ad easdem partes DFE, BEF simul minores sint 
duobus restis, constitui posse angulum HFG aequalem BEF, 
unde .demonstrari possit, reotaa- FG, AB eidem alicui reetae 
ad angulos rectos, adeoque. inter se aequidistantes esse. Quum 
.autem, ex constr. ID cadat inter aequidistantes FG, AB, re- 


etas FG, FP ex ‘eodem puncto exeuntea necessario tafidemì 
magis inter , 40 distaze , quam agquidistantes FG. ‘AB, adeo- . 


‘ #) Idem in | sybsequentibus. elementoram editionibus Variss aliis 
modis rem téntavit, quorum qui ex functionum, ut aiunt, theoria 
desuwati. sunt,'; ut nihil cali moneamus, ad elementa certe’ non perti- 


ment, qui autem magiy elementares sunt, _ nec ipsi auctori plane satis- 


facere videntur, ‘ 








. 
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, que FD ‘tandem fore ad partes rectae AB. contrarias ei, ad 


quas sit punctum F, adeoque tandem convenire rectte AB. 
In. anglica: deinde Elementorum editione, quae primna pro» 
diit Giasg.. 1762. aceuratius adhuc rem demonstrare segredi 
tur hoc fere modo: 

‘Def. 1. ,,Distantia puneti a recta ce perpendicnom e 
punsto. in rectam demissum.‘ 

Def. 2...,,Recta ad aliam rectam propius mocodere, tut 
ab ca recedere dicitur, prout distantiae punctorum prioris re- 
ctae a posteriore decrescant semper aut crescant: atquidistan- 
tes autem dicuntur ‘-duae rectae, si puncta unias ab eltera 
candem semper distantiam teneant.“ A 

Axiama. . ,;Fieri néquit, ut reota zliqae primum pro- 
pius ad aliam rectam' accedat, deinde iterunt ab.ca recedat, 
antequani ,cam secuerit; pariter recta néquit prinfum recedere 
sb alia. recta, deinde propius ei accedere; nec recta ‘primum 
alii rectao -aequidistans esse, deinde ei propius accedere, aui 
magis ab ea recedere potest; rocta enim candem' semper ser- 
vat directionem.‘ Hinc facile demonstrat 

Prop. 1. obi duae rectae (Fig. 116.) AC, BD sequalei 
inter se-alii cuidam rectre AB ad angulos rectos insistant, et 
a punoto quocunque F iunctae CD' demittantdr ad AB per- 
pendiculum , erant EF, AC, BD aequales. Quodsì enim non 


, ita esset, recta CD accederet primo, deinde recèderct a recta 


AB, quod feri. nequic.‘* Est haso proposito Clavii 3, etti 
Giord. da Bitonto. 

Ptop. 2. ;,8ì eidem vecteo ox cadem parte sà aequales 
angnlos constituantar duae revtae aequiales, estumqgue extrema 
iupgantur, inneta haec pariter rectos angulos effitiet cum istis, 
quarum extrema iudgit. Facile patet, esse id ipsum Lemma 
2.8 Nassireddini, vel Clavii.Prop. & vel Saccherii Hyp. 1. 
Hinc deducituc in parallelogremazo; ‘cuius tres angulî recti 


sint, quartum. etiam rectum fore. 


Pîrop: 3. ,,$i duae rectao angulum (ccutum) compre- 
hendant, in utravis carym puncium inveniri potest, « quo 


Pe” 








£ 
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perpendiculum in. alteram demîssum' maius sit c data quavis 
recta. |<. . 1 | 

Pro p. 4. ,;Si duae roctae ab alia tosta sd esidem pare 
tes sub angulie aequalibus, altero interno, altero extremo,. se- 
centur, erit ‘etiam aliqua racta, quae’ cas ad tagulo» rectos 
secet.‘ x 

Prop. 5. Haec eadém est cum Faclidis azionate qu et 
simili fore modo ag.in ed. Simsonis latina demonstratur. . ‘ 

Apparet, Simsonig demonstrationera i aligua ex parte con- 


venire cum Claviana.. Et maxime etiam axiomna a Simsone 


sumtum iisdeni fere dubiis ohnoxium est, ac. Clavii lemma2. 
Conf.  Hoffmanni : .Critik der Pavallelen  Theorio p. 74 sq. 
Austin, (1. c. p 11 ) quoque-monet, cadem fere, quae contra 
Euclidis axionga 11. Proclus observawerit, valere quogue con- 
tra hoc axioma Roberti Simson. (Haud multum a'theoria 
Rob. Simsonis, differre videtur. demonstratio prior: Miilleri, 
Ausfihrl. und evidente Theorie der Parallelen. Niirnb, 1819. 
Pemonustratio eius posterior paralogismo laborare ‘ videtur. 
Nec ea, quae in. appendice adiecta est, demonstratio. omnia 
exhauxit.) Alius Anglus, Thom. Simpson. (Elem. of Geometry, 


quorum editionem quintam Lond. 1800. editam inspicere mihi - 


licuit), fita in hac xe versatur, ut primum doceat,, distantiam 
punti, alicuius. a recta esse perpetdiculum ab hoc puncto_in 
rectam demissum, deinde sequens axioma praemittat. 

‘,98i; duo puncta alicnius rectae inaequaliter ab alia recta 
in codem plano posita distent, hae rectae in .infinitum pro- 


ductae ex ca parte concurrent, qua minus distant:£ Hinc 


porro facile deducit, duas rectas, quae non concurrant, (vel 
quae ex Euclidis. mente parallelae sint) eandem semper intar 
.s0.distantiam habere, vel, omnia perpendicula ab una ad al- 
terim demissa essa aequalia, adeoque per unum idemque puu- 
ctum ‘non posse plures una recta. alicui rectae parallelas ducà, 
at rectas, «quae cidem. rectae parallelao sint, . parallelas esse 
inter. se., cunde. deigde roliqua et nominatim Prop. I. 29. fa- 
cile consequuntur. Et fatendum omnino est, concesso axio- 
mate, reliqua inde rite derivari. Quamvis “autem Playfair. 


“ 
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(Eletti. èf Georn.'p. 969.) hate deronseratioreni è Gimeticir sifti= 
plicissimam atque elegantissimatii esse indicet, alii i tamen néc 
Îroc Axforita rhultumn ab Eudlideo diffetre juidicardhf Playfair. 
fpse' pro. akiomat® sumit, eidem rectae per idem panttum 
‘unam tantuiò ‘parallelam duci posse. . ì 
‘Verum mittamus haec, et quaedam adhuc demonstratiohuiri 
genèra considerezius, quibus nostrà aetate parallelarum theo- 
riam stabilire honnulli tentarint:- Bt prituin quidem. sortimi 
est, qui ex accuratiore theoria situs rem expediri posse puta- 
vere. Kaestiéras inter primos fuisse videtar., quif ita iudi- 
taret fn ediecto Kliigelii dissertationi de paralictiz, quam sae: 
pius laudavimus , epistolio, ubi ita «it: ,,habituros nos ali: 
quundo veram parallelarum theorjam ‘vix. speraverim, misi di- 
Mgentius excalta theoria situs.‘' Qua in re haud consentiezteri 
habet Pfieiderer. (Thes «inaugur. 1782. Th. I.) Karstenius 
deinde: primum in Progr: inaugurali Halae 1778. edito rem 
maxime eo deducere studuit, ut-fostehderet, duas rectas iu 
eodem plano positas, quae cum tertia aliqua secante aequales 
efficiamt angidos'exteriorem et interiorem Ooppositum ad ras: 
, dem. partes s etiam cum alia quacunque ipsas secante angulos 
modo derotninatos aequales efficere. id quod irdé adstruere 
tentat, quod, assunito contrario, eredem illae duse rectae in 
plano, iù quo dactae sunt, simul habiturae essent positionem 
eandem, fc diversam; seu non tandem (forte rectius similem 
sc dissimilem.) (Itacerte accuratits Proclus ad I. 50. dicit: sal 
yue dor VposdrNt Béoswe 1 rapuilzAbrns.) Hec autem argu- 
sentandi -ratione haud acquietàrum ‘fuisse’ Euclidem', iudicat 
‘PAleiderer. l.‘c. Thes, 13; maxime si conferantur eius proposi- 
tiones-7. 8; 9;' 10. 11. libri V. et VI. 21; Ulteriùs deinde Kat- - 
‘stentius Yém explicavit, edito ‘Halae 1786: libiò (Mathem. Ab- 
handiangen S. 130—145.) Theoria cius'a Pfleiderer: (Thes. in- 
nugur. -1786, Th. 6:)-ad'haec'capita reduota sistitur : 
+ 1) ,sRectae, quas'se mutuo betant,- seu non parallelao 
° sunt, habent directionéem, vel positioneni, diversami, . «mon game 
dem‘ ($ 0A le o 


"0% ° . si. 
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2) «Due. rectaB, quae a ‘duobus puncte protenduntur 
secundum garide directionem, sew quaefin codem plano ein. 
dem habept positionem, 30. mutuo” non secant ($. 22,. Cor. 2.) 
adeoque parallelag sunt {f. 28). ite aL, 

3) selduso rectae in caderg. “ano ,. quae. cnm cader Lertia 
ipsa secapte  efliciuni, angulum..exteriorem aequalem. jateriagi 
opposito ad easdem partes, eandem in plano hahert positio, 
nem vel directionem“ ($..25.). o. MITI 

4) 3020 autem.non efficiunt angulum exteriorem eEqQUAL 
lem interipri opposito ‘ad .easdem ‘partes, caudem in, plang 
non. habent positionem vel fireczionem s sed diversam‘ (£. 
25.).. ASI . 

5) Duse rectaey: ques i in codem piano. candem habent 
positionemi vel iuxta. eauder directionam pr orenduntut,. sectae 
ab. cadem, tertia efficiunt angulum exteriorem aequaleno inte» 
riori opposito ad ,easdem partes‘ (e . 25. Cor, 1. $. 29, 
Cor. da). ; È 

6). iyContre , que. -enpdem. positionem vel divectionem 
non habent, cum tertia ipsas. secante non efficiunt angulum 
exteriorem sequalem interiori opposito ad cardem. partes! (Je 
25, Cor, 3. $. 30). . 

€) syRactae, quae. sé; invicem , secant, cum. sadem tertia 
ipest .secanto, feciint. angulum . exteriorem maiorem interiorè 
Oppasita.: sad. cas partes, ad quis concurrunt ($, 26)» adeoque 
angulos interiores ad. has partes. minores dygbus rectis ‘ His 
atàbilizo, «PAeiderter, iudicat ,: reliqna -hrevius, quam a Kar. 
stenio factum -sit,: expediri posse, at Thes. 8. addit: ip 
prpamissis; carusqua demonstrationi bus scrupulos mavere non 
imanes. videtar 1)- comceptus' idensizatis directionis'duarum res 
ctarum in- eadem plane pragroissus: *rheoriae. parallelarum; 2) 
identitas .altus pen. -positignis in, egdem plano attributa. duabus 
rectis ‘diversis-, contra. antianes, copnines modi, gno ‘rechie 
in. piano qositio. dari intelligituo (6...18, 22.); 5).axjorata 
| gneite shppeosita;in demonstrationibus. Prop. 3. 4 (S. 20. 25. 
duaram. rectarum , quae ab ciusdem tertiae sitiu:in.plano glie. 
quo ad. easdem | partes - divergani angulis aequalibuo, eandem 

e . 
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esse positionem in plano ; er rectam, quae positicine vel di- 
reetione differat: ab upa duarum reetarnm earidem in plano 
positionem habentiur, pariter cum altera non liabere posi- 
tionem. candem: quae, si geometrice enuncientur ; ultimo re- 
solvuntar prius quidem in I. 28. Eucfidis, posrerias in pro- 
positionem: non posse eidem rectae per idem pusctnm duci 
plures una parallolas,‘ e 
” Huc etiam pertinet Hindenburg. qui in Prointuerio Lipsi- 
ensi (Leipz. Magazin der Natiirî. Math. und Oekoni 1781. p. 
245-168 et 542—371.) et brevius, at, ut ipse dicit, ‘accura- 
tius ‘postea in codem Prortuatio (1786, III. St. pi96l—389.) 
-parallelarum theoriam exposuit. Haec theoria eo maxime ni- 
titur ,$'ut ostendatur, retas, quao cidem tertiae paratlelao 
siut, parallelas esse inter se. Quod quidem casu Ji guilo ne- 
gotio evincitur, si nempe. illa tertia, inter duas, cuòn' quibus 
comparatar, intermedia sit. Casu II. autem, quo illa extra 
utramque reliquarum posita est, demonstrationem ita:instruit 
auetor, ut dicat, rectas, quae parallelae sint alicui. tertiao 
extra ipsas positàe,, necessario aut 
* 1) omnes inter se parallelas esse, aut 

‘+ 2) mullam carum parallelam esse uni e.reliquis, aut 

3) aliquas quidem inter se paraliclas esse, alias uon. 

Jam vero id, quod secundo at tertio. loco positum erat, 
excludere ‘studet, ut ftaque primus saltim casus roliquus.sit.. 
Nempe tertiam quidem casum had obitinere: posse putat : -om- 
nes enim rectas, quae alicui tertiao -parallelao sint; ‘0 ipso 
determinatum .situm habere : id vero fieri-n0n posse, ci .ca- 


.rum aliae inter se parallelae esso possint:,.‘alise nom. :Itague 


aut ‘omnes inter: se paraljelas, ant‘ainwes nou paralbclas fora. 
At nec secundum casum' locumi ‘habere possa; do enian -sugsto 
consequi indè manifesto contradictoria. --Quodsi eri -sumatur 


(Fig. 116.),-tam AB quam CD parallelas -esse.rectse EF attra 


ipsas positae, casque ex hypothesi-hic facta inter «se pavallelas 


esse. non posse, necessario sequi, nt per puncineg:aliguod I 


rottae. AB duci possit recta ‘GH rectae CD parallela (I, dI. 
qliae ex controverso Ax:/1f. non pendet.) Ita ‘tem :GH quam 
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Er purallelas fore. rectae CD inter ipsas positae, adeogque ex - 


casa -I. parlielas fore ‘inter se. . Quam vero étiam CD paral- 
lela ponatur reotae EF, ‘ex hypothesi ‘nunc sumta,'GH; CD 
mequire inter; se ‘purallelas esse, quòdd contrudicar ei, quod 


ante:sumtum’ fueret.  Ét it hic argumientatiohe ad casum 'se> 


cundtm facta fateot mhbil me videre, quod iure reprehendi 
possiti Ipse aàtem Hindenburg. aliam ‘adhuc''huius casus 
demonstrationem; addit, ‘recta CD circa immotam EF ' cire 
.erimvoluta; tuam ipse priore adhuc certiorem esse putat, ‘quae 
Vero meo iuditio pluribus adhue dubiis obnoxia fuerit, ‘ Quid. 
quid ‘sit, mihi cafdo rei non in hoc secundò casi, sed ini 


tertio, quem ante secuadaln leviter tincami perstiingere visam ‘ 


fait suctori, versari videtur.‘ Neque enim iflud ipsum: ‘10. 
ctas, quae idem tertiae parallelae sint, determinatum situm 
habero,- sitis lare expositum est,’ neque etiam, si id conce» 


datuî*; inde'ffuere videtur, non posse harum ‘ita determinata» 


rum rectarum alids inter sé parallolas , alias "hòn parallelas esse 
Cf. PAeideret, Thes. inaub. 1782, Th. 14. et Hoffm. Crit, Y. 
St. pi 230, ‘Pariter ex rattore sitùs theotiam patallelati um dea 
rivat Sehvwrab. (Tntamon novae parallelarum ibeorlae, notioré 
site ‘fundatte Stuttg, 1801.) et ‘aliquaritò ‘brewius în alio li 
bello. (Commentatio n: prùnim' Elettétttoritt Euélidis libram 
Stutte, ‘1814,). Est tiémipe ti‘Yiths'centis ‘dilodu?, quo plurs 
cogxistunt (6. 18. libelli modo citàti): “atiguibis pianus' rectis 
lineus: autton divetsitàs - situs-duarim reotartum Si plano cons 
curenzium: $. ‘2611 sectàe actem ‘paratielab'sine, ‘si ‘cuidém 
situm habent; vel ‘si‘titus tiiàs Idett-Wit ic sittus ‘alterius $. 
21. (Distinguie nempe inter situbi "et'’positiciéin vel ditéctio: 
nem.) Duo tandem adiunpit avdornata , quorum priu3 est: si 


duae ‘ réctae ‘habent varderi ‘sitim inter s€, habebune situmo 


acque diversum A site rectae tértiaò.' Poteri ; si ‘duaé res 
‘ etàe . haberit - ‘sitoni ‘anque ‘Bivetsimn 4 situ tectae tertiae’, ha» 
bebunt situm curidem ‘inter’ se, Hinc ‘facile deducuntur 
propositiches t. 29..1. 28, L 22 N° 30. ac deinde | axiorna 


11. Denique adswruitur,: duas rectas ‘parallelas nec inter so | 


concurtere, et vice versa. si duàe feciao ex neutra paite. cone 


\ 
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cnrrant, esse 633 paraliclas: denique, rectas parallelas esse 
aequidistauiasi,, a: lingam, quae ab alia recta .aegizidistet, etiam 
ìpsam rectam osse. Quae ommnia satis inter se cohnerere, et e 
suppositis rite deduci nemo negaverit, .At scrupalus restat in 
ista idea idpneitatis situs duarum ‘au plurinu rectarum, nec fa- 
cile concipitur , qua ratiome lincae diversae eundem. siam la- 


. bere dicantur. , Praeterea axiomata. praemissa, si usitazis ln 


geometria terminis exprimautur, mnibil aliud esse videntar, 
quam ipsae propositiones I, 29. et I. 28. C£ Hoffmanns, Cri. 
I, Ta, p. 198. sq., Notandum denique Vermehren. (Versuch 
die Lehre von ‘parallelen, upd konvergenten Linien aus einfa- 


. chen Begriffen volletindig herzuleiten Giistr. 1816.) ex iis- 


. dem fere principiis procedere. Minus tamen exacta videtur 


- 


cius dernonstratio. Sumit enim ut axiomata 1) rectas, quae 
Versus aliquem. tertiam eandem directionem habeant, habere 
candem divectionem inter se, i, e. si consueto mora rem cx- 
pr imas: quae cidem tertiae pavallelae sint, parallelas esse inter 
se, (quod certe. Hindenburg, demonstrandum esse putaverat, 
et quod solum  omnino sufficit, reliquia demonstrandis), 2) 
Sì duae rectae ‘habeane earidem dixectionem inter se, et nna 
ad tertiam aliquam inclinetur,. inclivari ad eam etiam. afteram 
fi e. rectam,, -quae, unam e duabps. parallelis secet, .secare 
griam alteram, quod pazitar solum, sufficiebat, (at probandum 
erat). Ohmius egiam,, de quo supra;. quum de Ptolomaeo sermo 
esset, diximus g, aliqua .ex parte huc pertinet, Alteruma iam 


restat genus eopum,. qui. superficiero planam infinitam, coui- 


bus: anguli in, infinitam, prodagris, interiacentenr characrerem 
magnitudinis anguli comstitugrent (ant pro mensura anguli su- 
merent), quo. pertinet Bertrand. (Pevelorpament nouveau de 
la partie élém. des Mathém.. Val. I. Préf.,p. 21. et Vol, IL. 
P, I, Chi L SS. 4. et 12-24) st Schulz. (Entdocke Theorie 
der Parallelen 184. aq denuo in lio. libro: : Darstellung der 
vollkommeney . ‘Evidenz und Schapfe seiner Theorie der Pa- 
rallelen, K6nigsb. 1786.) , quibus gdiungi, potest Crelle (iber 
Parallelen-Theotigen und- das System in der Geometrie, Berlin 


1186 6), ot Lacroix (Elémens de. Géom. 1803,).- Theoriae, Ber- 


# 
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trandi' et Schulzii Epitomen et Epicrisin ab Hindenbwgio, et 
ex parte a Kaestrero factam continet Promptuarium Lipsiense 
(Leipz.  Magazin fue reihe u. angew. ‘Mathem. 1786. 3. St. 
p. 392: eqq:) cum quo céafeni gmeretur Karsten. (Mathem. 
Abhasdl. Nr. 11. 6. 52—76.). De Crelle videantur Annales 
Heidelberpenses ‘(Heidelb. Jahrb, der Literat. 1818. Nr. 54.) 
de Licroix ‘Hoffm: ‘Crit. I.'Th. p. 81. sq. Schulzium etiam 
contra varias eius theoriae-oppositas obiectiones defendere atu- 
. diit Gensichen. (Bestitigung der Schulzischen Theorie der Pa- 
rallelen, tind Widerlegitng der Bendavidschen Abhandì. iber 
die Parallellinien, Kénigsb. 1786.). Otim etiam, quod notat 
Plleiderer. (Thes. inaugur. 1754. Thes. 6. 7.) fuere, qui in- 
gulum pronunciarent esse spatium indefinitam, quod: cruribus 
auguli interiacet , nectendis tameninde consequentiis penittus - 
abstinuerunt e. g. Schott. in Cursu Mathem. L. T. C. NI. 
Art. n 6. 2. Lamy Elém. de Géom. L. II. Sect, I. Def. 1. 
Miiller: Vorber. zur «Geom. C. IV. $. 15. Et Ramns iam 
Scholar, Math. 1599. p. 145. totam geometriam locis omifibus 
augulam aut superficiem aut corpus facere dixerat. CÉ etiam | 
Proclus sd 'I. Def. 8. At hanc rationem norfrinatim ctiam, 
nec illesitime, ex eadem catisa, Gb quam longitudinis “crarum 
ratio in ca non haberi debet; reprehenderunt Orontius Friugus 
Geom. L. I. C. IV. $. 1. Maler. Geometrie u. Markscheidek. 
C. I. 6: 50. ‘Bossut. Traiti Elém. de Géom. Not. genér. 
$.9. Quidquid sir, ii omnes, quos hac fatione theòriam' pa- 
rallelarnm tractasse diximus; ‘in eo consentiunt, ut spatiumo 
inter duas parallelas infinite productas contentum pro nibilo 
aut infinite pirvo habendum putent, si comparetur eum spario 
inter duo ‘alicuius ‘angulî èrura infinite prodicta contento. 
Quod ita se efficere posse putant, ut dicant, angalam quem- 


cunque pluribus vicibus iuxta se ipsuni pom posse, ita, ut. 


. tandem omne infinitum-spatium circa’ aliquod punctum in 
plano positum expleag aut superet; spatium contra intra duas 
parallelas. contentum si totidem, {quot angulus ille, vîcibus 
iuxta se ‘ponatir, semper tamen ad utramque sui partem infi- 
nitorn patium haud'expletum relinquere, unde patere putant 
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hoc inter -parallelas contentum spatium pro nikilo babendow 
esse comparatum cum spatio angulari inter crura infinite pro- 
ducta. His positis- deinde agxioma 11. Euclidis ita .adserqunt. 
nQuodsi duae regtae, (Fig. 117.) AB, CD eb alia rogta EF 
ita secentnr, ut auguli interni BGH, DHG-simul sumti mi- 
nores sint guobus rectis, AB , CD ‘productae tandem concur- 
rent. Facilo enim patet, angulum. DHF maiarem esse angulo 
BGH, unde, sj augulus FHI fiat aequalis apgulo BGH, recta 
HI intra angulum DHF cadet, ct perellela erit yectne BG, 
Jam cum spatium angulare.inter crura DH, IH infinite pro- 
ducta contentum ex praccedente infinities maius esse debeat 
spatio inter parallelas HI, GB. infinite produotas contento, 
mamifestum. est, spatium illud. apgulare, non. coneludi posse 


‘intra terminos, huius a parallelis, comprehensi apatii i e. re- 


ctam - HD necessario tandem limites rectae GR prastergressu- 
ram-'esse,' seu ‘duas has. rectas inter se concurrere.° Cont 
hanc demonstrandi rationem multa pracclaro monuerunt Hix- 
denburg. (Allgem, Litter. Zeît. 1785. Nr. 54. et Leipz. Magazia 
1786. 3. St. p. 392. sqq.) Karsten, (Marhematische Abhand- 
lengen Nr. IH. $. 52-20.) Pfleideror, (Thes, inanugur. 1784, 
Thes. G—18.. et Thesaur. inauguralis 1786, Thes. 9. 10.) et 
Eichler. (de Theoria, parillelarum Schulziana Iaps. 1786.) 
Haec monita eo potissimum. redeunt:  coucepium sauperficiei 
angularis non indefinitae sed reapsa jnfinitao baud satis claram 
esse,. et obstare, - quo. sainus demopafrationes illi innixae pas 
sint. esse aeque avidentes Let, apodicticag, Jac ulla Euclidea, 
neque enim spatia infinita. dari e; coustrui posse i . priucipia 
geametrioa; quae tantum de quantitatibus finitia valeant, no- 
minatim. principium congruentiae ad demonsiranda theoremata 


‘. de spatiit angularibus infinitis non aeque claro et tuto appli. 


cari posse; spatia eyanescentia et, nihilo aequiparanda, si non 
absolute,. tamen relative ad alja nec.per se aceurate sumi 
posse, nec ungquam demonstrationem stìigorosam , sed. aliquam 
tantum ad. verum- spproximetionem, admittere ; aliis evidenti 


. bus geometria prineipiis v. c. axiomati L 9. s.totum sua patte 


maius esse” manifesto vim. fieri, et e geometria olementari 
- terminos etiam infinite magni et parvi esse proscribendos. 
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Longis ‘hit disquisitionibus finem ‘tandòm faciemus, ad- 
iectis duobus retentioribus tentaminibus; quibus rem, et altse 
certe novis plane ac hactenus intentatis cuniculis (quod vix 
fieri posse. videbatur) aggressi sunt duo viri doctissimi, Wach- 
tera et ‘Thibaut. VVachter: nempe, postquam (Zeitschr. fiv 
Astron. 1816, P. II. ‘p: 64. sqq.) theoriam parallelarom a 
Metternith. editam dijudicaverat s eiusque lacunas ostenderat, | 
simnl rovam methodum breviter indicavit. Postea edito li- 
belio singulari (Demonstratio Axiom. Geom. in Euclideia un- 
decimi Gedani 1817.) ex iisdem progressus, principiis, alia ta 
men via ad scopum pervenire conàtus est. Nemnpe priore loco 
(Zeitschr. fix Astoon. I. c. p.. 76, sq.) ostendit, si duae reotae 
ab- aliqua tertia ita secentur, ut altera earum secanti sit pet» 
pendicularis, has rectas, si fieri possit, ut ipse iriter se non 
conveniant, propius semper alteram àd alteram a:cessuras 0356, 
ila ut una ‘asymptota alterius' fieri debeat. His autem sumtis 
manifestam contradicticuem inesse ostendere studuit. Deinde 
in' libello. postea edito s re ulterius explicata, ostendere an- 
nititur, vel nondum stabilita parallelarum theoria demonstrari 
posse, per quatuor puncta in spatio proutlibet data (adden- 
dum-tamen: dum non plura. duobus punotis sint in éadem re- 
cta, nec plura tribus-in eodem plano) superficiem sphaoricam, 
et, quod inde consegquatur, per teia psacta in dato plano, 
modo nom in una esdemque recta.iaceant , circulum describi 
posse. Tum axioma Euclideum, ita domonstrari posse docet. 
Data quaevis rocta AB (Fig, 118.) in punctis A, B tevminata 
in € bifariam secetur, et ex puncto C recta CD rectae AB ad \ 
perpendiculum ducatur. E ‘punctis-A, B duganturin codem 
plano ‘cum AB ‘et CD rectae AE, BF, datae AB ad quemvis.. 
angulum recto minorem insistentes (ita nempe, ut sit angulus . 
CAE==CBF). Ex puneto C ‘aliac. rectae CG, CH illis AE» 
BF sd ‘perpendiculum normentur, ‘quae hasce in punotis G, 
‘H secent. Frodueantur .CG, CH usque ad I, K,.ita,.ut sit 
C1-:2£6, -CK+2CH, glo facto sribus punctis C, I, K cir- 
- culas circumsoribi potest, cuius centrum ; ut quidem ex con- 
struotione perspicitur ; in recta CD ipsius punctum intersectio- 


- 





Mo ‘= +. sxcureusL 
nis cum recia AG wel BH oflicit.‘* Ita quidem ille non neces- 
silatem tantum intersectionis istaram .tectarum, sed consgructi. 
. onem exbibere tentat, qua ipsum intersectiosis punctum in- 
vepiatur, Et illad cortum videtur, siquidam sine parallelarun 
theoria probari poussit, posse per tria quaecuagne puncta non 
in cadem recta.sita circlum deseribi, nihil iam difficultatis 
superfuturum. At, ut verum fateemur, quae VVachtorus attu- 
‘ dir, quamvis ingoniosa sint, valde tamen dwitamus, an in 
alementis ita proponeye liceat: quin in ipsa etiam demonstra- 
tione multa adhuc subobsoure -dicia videntar, quae subindo 
quidem promistit auctor se #d summam evidentiam adductu- 
rum, aut. assetit, facilline .ca demonstrari. Antequam autera 
ca fide siberarit, nostrum de cigiimentatione ista iudicium 
auspendera liceat. 

Thibaut. autem in libro, ‘cui ritolom fecit r Grundrito der 
| reinen Mathematik , Gétt-- 1818, lin .eo cum Wachtero convenit, 
ut cavum .propositionum, quae ex paralielarum rheoria conse- 
-quuntur, aliquam immediate ladstruere tentet, et deinde ordino 
‘inverso ab huins.demonstratione ad patallelarum theoriam pro- 
cedat. Ita nimirum ratiocinatur ad I, 32. immediate demon- 
strandam. Sit (Fig. 119.) triangulum quodounque ABG, er 
sumto in latere CA ultra A produoto - puacto quocunque b' re- 
ctà Ab' Girca A fconvertatur, usquedum-punotum b' in pun- 
ctum f' rectao AB cadat. Deinde recta Aff" in reota AB pro- 
moveatur, usquedam-punotuw A.cem:puncto B. coincida, et 
# in b' cadat.’ Denuo recta. Bb circa B convertatur, dum 
b"” in punctum #” jrectae BC cadat, et iam-rocte B#° in recta 

BC descendat, dum/punetum B cura punoto C qoiucidat, îet 
 B'in b' cadat. Denique recta Cb": cina C convertatar, dum. 
b” in punotum #8" rectae GA cadat. . Quo facto. patere ait, 
réctam Ab' conversam. fuisse tribus vicibug;' atque’ tribus his 
gyrationibus, dum iterim cum zecta.CA;.in qua.primum po- 
sita erat, coincideret, angulos tres externoè wianguli descripsisse, 
At, cum iisdem gyrationibus reota Ab: inrectam CA, iu qua pri» 
mam posita erat, iterum redierit (poterat nempe C#°° adhuc in 
CA promoveri, ita ut C cum A et f””: onm h' soincideret), adeo- 


» 
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qué oranes angulos,, qui circa unum. punctum è. esse {possunt, 
‘I. €. quatuor'reotos: (eMROnsa Sit, patere, omnes angulos externos 


trianguli: cuiuscunque aequales esse quatuor. rectis. Quum. - 


vero auguli externi trianguli cum angulis interirie simul sumbi | 


aesuales sjnt.sex rectis (I. 13, Cor.) anguli interni soli asquales 
erunt duobas reotis. . Atque hino Ax, 11, facile deduci potest. 


.Et haec quidem satis speciose. Liceat tanren observare, dum 


recta.AX in, AB promoveatuî , ità ‘ut punctum A cum putcto 
B .coiucidat, rectam Ab', angulo #°Ab' invariato, in situm Bd 
potvenize, ita, ut Bd sit parallela roctae Ab' vel CA (I. 24.). 
Tam'vero, quuwm recta BA" in.BC promoyetur,.usquedum B 


cum .C secinéidat,, rèota Bd invariato angulo dB" simul de-. 


scendet, et ut certi simus, rectam Ab’ facta adbuo tertia gy- 


ratione ac C nec plus, nec minus iis angulis' aBaolvisse ,. qui 
circa unum punctam sunt; demonsttari oportebit, rectam Bi, 
‘ postquani ad C descenderat, in ipsam rectam CA cadore. Quod 
tunr. demum gertum:erit, si demonstratum ante luetit ,. angu- 


lum dBé” aequalem esse angulo #°Cb' i. e. sì I. 29. antode-. 


‘ monstrata fuerit. At I.-29, pendot ex Ax. ii: -itaque haud 


vicissim Ax. 11. ex Thibautii demozistrattone propositionis Lo 


32. derivari poterit. . . 
 Caeterum alios etiam, “quameis aliis rationibus , at haote- 
- mus non feliciori successu tentasso I. 32. irhmnediate adstruere, 


et exinde parallelarum theoriam demonstrare , supté iam dixi-. 
mus, iquo pertinent Hauff. (Geom. Fundam. solida. Gandae: 
'‘+1819.). et do' Gendre. Et de hoc quidem, praeter'ca, quae. 


‘supra diximus, of, Biblioth. Univers. Oct. 1819.,. ubi anetor 
_ amonymus ‘partes le Gendre. suscepit, ,eumque contra Iokn. 
* Lesljo, qui in Elém, of Geom. Edinb. 1817. ipsum ‘reprehen- 
derat, et ‘cotitra ‘alium geometram Anglum s Mescjo an gatis 
feliciter, defendere tentavit. 

Excussis iam tot et tam variis hao in re conaminibus , in 
‘«quibua omnibus aliquid adhuc desiderari posse faesi sumus, 
iniqui tamen fudrimus, si negare velimus, eorum auctores 
multa subtiliter almodum rimatos esse, st magna perspicaciae 


- 


atque acumizis specimina dedisse, et miram quaestionis sim- . 


si. > ‘RxcURS8DHSI Î., ‘ 


plicitatem, quae vix permittat,.ut ea in simpliciora adhuc 
resolvi et quasi extemuari possit,.marime in causa esse, Îcur 
rem acu tangere nondum contigeuit. . Neque tamen. haec ipsa 
ziolimina -prorsus inutilia fuisse censenda.sunt: Multa enim 
vel ipsi illi nome alicuius parallelarum th eoriae conditores, 
vel. ii etiam, quos nacti sunt, adversarii iigeniose observa- 
runt, quibus doetrina mathematica angeretur;- et limitibus 
certae. ac ornmibus inumeris absolatae scientiae ‘acturatius, ac 
ante factum, .definitie), quam modeste de nostris viribus .iudi- 
candum sit., hoc etiam. exemplo cemprobatum est. :Caeterum 
cam. axiomatis controversi ilustrationem, quam post’ Walli- 
sinm . Kaestnerus aliique dederuni, tizonibne sanfficere posse 
coufidimus. . 
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1) Quanvis, quae una aliqua ratione certa esse derhonstra- 
tum est, multiplicato demonstrationum numero nequeant. cor- 
tiora fieri, unde etiamYplures ciusdem theoremazis demonstra- . 
, tiones, ne nimii famus, plerumque afferre noluimus, in hoc 
tamen celebratissimo theoremate ab istà regula paululum dis- 
cedere, et ex iis, quae maxime notata digna a wariis Ma- 
thematicis ‘circa cius-demonstrationem excogitata esse vidimus, 
nonnalla certe maexime siniplicia seligere, ot breviter huc 
conferre visuam fuit, Plenibrem variorum hoc problema de- 
monstrandi conanimum historiam dederunt, ipsasquo potiores 
demonstrationes exhibuerunt: Scherz. in Dissertat. de Theore- 
mate Pythegorico Argentor, 41743 et Ietzo. pariter in Dissertat, 
Academ. Praeside Lang. edita Halae Magdeb. 1752, quos se-. 
cuti sunt Hoffmann.: der Pythagor. Lehrs, mit 32 theils be- 
kannten, theils neuen Beweisen Mainz 1819, et Muller: Sy- 
stem. Zusammenstell. ‘der wichtigon bisher behannten Bewcise. 
des Pythag. Lehrsatzes u, s, w. Niirnberg 1819, Et Schers. 
quidem et Miiller. historiam theorematis ab antiquissiris inde 
| temporibus repetunt, Ietze, et- Hoffmann. variaa, quae qua-. 
drata cathetortm, vel hypotenusae inter se habere possunt, 
positiones ‘distingunnt , atque inde arias his casibus . accom» 
mbodatas demonstrationes derivant. Praeter Euclidis itaque 
demonstratiomem, quam primam vacabimus s veritas theore- 
matis etiam adstrui poterit, ut soquitur. | 
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2) Sit (Fi ig. 120.) triangulum ABC ad B rectaagulum, er 
constituiantur super cathetis AB, BC quadrata ABGF, BCDE, 
et producantur rectae DE, FG, donec in L — pariterque 
rectas EC, GA, donec in K conveniant, quod necessario fiet 
(I. 29. Cor. 8.), eruntque ex Constr. EK, GL; pariterque 
EL, KG parallelae, adeoque, GKEL parallelogrammum in E 
rectangulum, -et quum sit EK=AD (I. 34.) —AB+-BC, pa- 
riterque LE=PÒ (I. 54.) =FB+-BC="AB-+BC, erit EK= 
LE, adeoque GLEK quadratum (I. 29. I. 34. I. Def, 30.). 
Jam, si sumatur EH=—KC=AB (unude erit LH—CE—BC), 
pariterque sumatur LI==KC—-AB (unde erit IG-CE—-BC), 
et ducantur rectae AI, CH, IH; erit AIHC quadratum hy- 
potenusae. Nam, ‘quum “EH=KC (ex Constr, )s EC—CB 
(ex Constr.) ==AK (I. 34.) et angulus HEC=AKC ex constr.; 
erit (I. 4.) triangulam HEC=CKA, et nominatim HC—CA, 
et angulus CHE—-ACK, et HACE=-CAK. At, quum CHE+ 
HCE== recto. (I, 32.), erit etiam ACK-++-HCE= recto, unde 
_ ACH cri rectus®:(I. .13,. Cor. 2.). Eodem'modo ostenditur, 

esse triangulum HLI=CEH==AKC==IGA=CBA, et, HI= 
HCACZGHAT, et.angulum HIA rectup,. pariter ac IAC, 
IHC, ..Erit itaque AIHC -quadratum hypotenusae AC 
(Def. 50.) Et. est hoc:quadratup., additis quatuor trian- 
gulis rectangulis CKA, HEC, ILH, AGI aequale quadrato 
GLEK. . Pariter autem» quadtasa .ABGF, BCDE, additis 
duobus rectangulis ABGK, BFLD aequalia sunt. quadrato 
GLEK.. Adeeque s quam triangula CKA, HEC, ILH, AGI 
. simul aequalia sint rectangulis ABCK, BILD, erunt qua 
drata ABGF,, BCDE ‘simal sumta aequalia. quadrato "ATHC. 
Ad hoc i ipsum fere redit demonstratio Henrici Boad, in geo- 
metria Londini 1733, edita, ut refert. Kliigel, (Mathemat. 
Wortexb, .Artik.; Pythagor. Lehvs. III. Th. p. 932. sqq.) ot 
ea, quam habet Thom. Simpson. Elem. of Géiom. p. 33. pa- 
riterque ea, quam dedit Winkler. Institut. Mathem., Physic. 
° Geom. 6. 363, Scherz, Domonstry 5, et 6., Miiller. Demonstr. 
1. et Demonstr, -5.-apud Develey Elem. de Géom. L. IV. 
Ch. III. $. di Dertique patet quadrato hypotgnusae ex altera 


LS 
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parte rectae. die constituro, eshdem d ‘inorstiationem‘ locuni 
buabere: Cf: Schmid. Elem. derÈ Forti vid Gròfse p. 344. Si- 
milem ‘demonsiritionem “ad variàs ‘positiones, que quadrata 
in Theor. ‘Py hagor. trebert: è pogdulit,. applica Hoffm. Lc. 
Dem. 9-16," 

9) Sit rriangalum (Lig. 121.) ABC ad È rettangulum, el 
corissituantar ut ante’ duper tarthetis quadrata’ ABGF, BCDE, 
et producantar' recthe GF, ED, donec in L conveniant (I. 
29. Cor. 5.) ductaque LB’ eum ‘hypotenusa conveniat in M, 
ceique puralletne ‘agaditur rectas ‘AF; CH, -quae rectis EL, GL 
ocourrant in' ‘punotis:H, I , senfique Samgatur HI. lam, quum 
purallelae «sint AB, GF (i; 28.):i. e: AB, fL, paiiterque ex 
Constract. À[, BE; ‘erit ATBL pirillelogrammum (Def. 40.) 
adeoque: ettae ‘parallelae AT; ‘BL aequales ‘erunt’ (F; 34.) 
Eodem modo psrsaditnt etiam ‘CH, -BL aequales ac pàralle: 
las esse. ‘’Unde Af; CH zeditales (K pAx. 1:)° et‘ patallelae | 
(5. 90.) avuti,” Hinc' ettam | AC, ‘HI aequales' ac ‘parallelae 
sunt (I° 35). -Praeteren,- quum* BD BC (I. Def. 30.), 
pariterque DL-BF (I 30) — AB, ‘èt angulus BDL, ut- 
pote rettus (I, 15.) aequabib: sit angulo ABC, erit etiam 
(I. 4.) BLTAC' y ev BLD=BAM. Unde, quunm sit BL=* 
AIz==CH , et- ‘BL=-AC2=1H, erunt AI, CH, ‘ACy IH inter se 
aequales;‘- Doniqie, quum sit' *LBD=BAI (1. 29.) et, uti 
modo vididus, BLD--BAM, erit LBED+BLD—BAf+-BAM 
—IAM? at LBD--BLD_ ‘angulo recto (I. 32.), adeoque 
IMA erit réctus, unde omnes: ‘anguli parallelogrammi ACHI 
erunt recti (1. ‘54. Cor, 10.), adeoque , quum etiam latera ae- . 
qualia: sint; ACHI erit quadratum hypotenusae (I. Def. 30;). 
Est ‘autem quadratum ABGF== parallelogrammo ‘ ABIL (LI. 
36.) “== ‘redtanvulò ATMIN ‘(F. 35), ‘pariterque ‘quadratuni. - 
BCDEx=x parallelogiammo -BCLH (1. 35.) = rectangulo CHMN 
(1. 35:).. Itaque -quedrata :ABGP, BCDE tathetoruni simul 
sumta aequali» erunt rectangulis .AMIN, CHMN simul i. e. 
quadrato hypotenitsae. Cf. Mifller.,' qui |. c. Dern. 7. hanc 
demonstrationem, quani ex Clavio repetit, omnium hactenus 
cognitarum simplicissimam et preestantissimum . iudicat. No-. 


- 
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tandum est. simili consiructiano ac demonstratione - theorema 
longe generalius exhiberi. posse. Nempe, si super duobus 
laseribus AB, BC trianguli cuiuscunque constituantur paralle» 
logramma ‘quaecunque ABGF., BCDE,}et producantur rectae ' 
GF, ED, donec in L conveniant, iunctaque LB cum serio 

latere ipso vel producto in M- cenveniat, et rectae LB paral- 

lelae ducantur AI, CH, quao rectis GL, EL in punctis, I, 

H occurrant, denique iungaturIH: erit ACHI parallelogrammum, 
quod, si punctum M in ipsam AG cadat, summae perallelogram- 
morum ABGF, BCDE sin in AG productam cadat, differemtiae 
earum aequale eritv Huius propositionis ‘partem. potissimam 
habet Pappus Collect. Mathem IV. 1. cf. Castillon. Mém. 
de l’Acad, de Berlin 1766. p, 345. Clavius p. 88. Gilbere. 

die Geometrie nach le Gendre eto. p. 296,2 uit Encyclop. 

11. Th. Miller. l. c. p. 79. 

«+ 4) Multum cum praecedente similitadinis hybor sequens 
demonstratio, nisi quod quadratum hypotenusse ex opposita 
parte describitur. Constructis (Fig. 122.) super AB, BC, AC 
quadratis "ABGF, BCDE, ACKM progucantur; MA, KC, 
usquedum, rottis EL , GL in Hy I occurrant, et, quum an 
gulus ACK rectus sit (I. Def. 50.) rectus erit ACH (I. 13.), 
at rectus est etiam BCE (J., Def. 30.), unde,..si dematur 
communis BCH, erit ACB==HCE (L Ax. 5.).: : Et, quam 
praeterea BC=CE, et angulus. ABC, utpote rectus , = recto 
CEH XI. Def, 30.), triangulum -ABC aequale est triangulo 
HEC (I. 26.), et nominatim HC—-AC=CK. Eodem modo 

| ostenditur, triangulum ABC' aequale esse triangulo AGI; et 
‘ mominatim essè Ale=AC3<AM. Ducta deinde BL, erit, ob - 
BD=BC, DL=BF==AB, et ‘angulum BDL--ABC, etiam 
triangalum BDL=CBA (1.4.), etaagulus BLD=BAC—CHE, 
iteque LB parallela erit rectae HC (I. 28.), adepque s si LB 
producatur, dum secet récias AC, MK .in.N.,;0, esft LB 
perpendioularis ad AG, MK (I. 29.). Et ob AI=5AM, rectan- 
gulum AMNO aequale erit paraliélogrammo ARBIL (I. 6.) — 
quadrato ABGF (I. 35.), pariterque rectangulum KCNO ae- 
quale parallelogrammo BCLH (I. 36.) == quadrato BCDE (I. 


ar 4 . ‘ ° ‘ di. 
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36 Tertpao quiadietum AGRM==<ABGFRCDE simul. Miano 
demibattiatioriemi habet Sclierz., estque’apud ‘îpstittà ‘nr. XI, 


Eadèm: -otiam utifar Thom. Simpson. Ele: bf Bebnis P He : 


Mifllof: Dem, di io 


? BY"Parfiteto crm, praocedente G; 9. stritianinene habet, e 


satia facilià ed''di,'Qriao. sequitur, ; demontstratio, ' Constructis, 
ut‘anto (Fip. 123.) ‘quadratis ABGF, BCDE, erigantur in A, 


Ci ‘feeîse AT, "CH' ad ‘AC. petpendiculares; et producantit; 


nsigiefum cuin fectìi GF, DE ipsis, aut préductis in I; H 
ebfrvetiani, ghod necéisario ‘fet (*. 29. Cor. 3), let iingàtue 


HI, 'eritque ‘angulus GABESFAG, 4 ‘quia uterque réctus èst, - 


unde; ‘demto communi ÎAB}; erit angulus GAI--BAC (F. Ax. 
3), dt; “quam etiam anpiilus AGIC-ABC; et AG=AB (IL. 
Def. 50.); etit (T. 26.) AITA€. - Eodem modo ‘ostendetit, 
esse (CH=AC; 'ettde: eriatà | ‘AI CH (I. Ax. 11: ) et; quum 
. praetetea. AT paraliela sit réctae CH (I, 28.), ‘erunt étiam HI, 


AC ‘ségnstes” ‘ét parallolae CT. 34.) et ACIH'erit quadrata | 


, hypotentisde (I. ‘30.). Et quim triingutuiti XBI, et iadra- 
tar: ABGP ‘in ‘eadem bisi; 'ètin'Wsdetti parilelis ‘sint, érit 
quadratum ABGF. duplum crisoguli ABI (F.' 41.) :eadem ra. 
rione): si: per: B ducatur tectaNBM piilfela reéta6 AI, evit 


rectangilum AIMN' diplom trianguli ABÌ (I.:'41.), unde - 


quadrititàf ABGF acquale est ‘ectangule AIMN (I. Ax, 6.), 


Sisntiti iNodo osteaditur ,. esse’ quadrato: BCDE' acquale: duplò 
trianguio” BHC i. ei rectangulo NMHC. ‘‘Totum ifàque qua- 
datti” ACFH' aequale «est duobus quadratis "ABGF, BCDE > 


$imat- Hare detnortstratiottem ‘Habenè Clavius (Euclid.” Elèni. 
1591. Pi ‘85.); Starmiis (Mathes: ‘enucdeat, p. ‘32: ), Costsius 
(Éucha: Elem."6: tibri prior. ‘1692. ‘p. 140.); 8chersius' 1‘ & 
derronste: IF. s Tetze lic. denionstt. X1H.; Millet demonstr. 
8.°,CHoffmani.' deniénstà, ‘5. ‘Sturthius' ' bsorvat si triungula 
AGI, HCE ita considerari ‘posse, “quisi iriazigulum ABC -eîtca 
punctumi ‘A vel Cc converstin it situm pervertsset querti ha 
bent haec tristigile. MERITI LEO SEPE E TETI 

‘67 Clavius ibid. +f ér‘eb Tetze 1: c. Dein. H., et Milters 
Péms !6: ‘iffertrit dhuc lance demonstratfoném. ‘Constructis, 
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ut ante’ (Fig. 124,) quadratis ABGF, BCDE, et figure ACIE, 
quae sodem modo demonsratar psse quadratum Lypotenusae 
AC, ducatut pet G recta GKML, parallela rectae AC, quae 
‘rectis AI, CI, CH occunat in punctis K, M, L, paritarque 
per E recta EQPON parallela rectae AC, quae cum. rectie AI, 
AB, BC, CH in puactis N, O, P, Q conveniat, et osteude- 
tur, ut nr. È, casse trianguia AGI, ABC aequalia, et nomi 
natim Gizx=BG,, vel ob BO= CE ,;etiam Gia-CE. Et, quam 
practerea ex constractione GK, EQ, rectae AC parallelse sint, 
erimt parallela inter se (I. 30.), et pariter ac AC cum AI, 
CH rectos angulos efficient (I. 29.). Et, quum pariter rectas 
GI, EC parallelas sint, erit angulus IGK=CEQ (I. 29. Cor, 
3.). Denique, anguli ad K et Q recti sunt, erit itaque (L 
26.) -triangilum GKI=EO0C, et. nominatim IK==CQ. Et 
quum etiam IH-2AC (1.34), erit ‘rectangalum IRHL==ACNO 
(I, 34. Cor. 21.) Est antem ACNQ==ACOE (I. 36.) =BCDE 
(1. 35.) Itàque quadratum ABGF= parallelogrammo AGMC 
(I. 3%.)=2:reotangalo ACKI, (I, 35.) Itague quadrata BCDE, 
ABGF simul nequalia sauat rectargulia IKHL, ACKL simul i. 
‘% quadrato AGHI, 

.<D Aliam demonstationem xdmodum concinnam -habet Miil- 
lor. I. c, Dent. 16. CE ‘eiusdem ziathem, kritische Beerbeit. 
des ersten Bucha der Elemente, et Teompelhof. Geometnie. Bic 
Soldaten eto. ‘Constructié (Fig. 125,) super lateribus triangali 
ABC in B rectanguli gnadratis BCDE, ABFG, ACMK, con- 
stituatur vuper MK trianguium MIK ita, ut MI==BC « Kia 
AB; unde. oh MEx-AC,. ert. triangulum MIK== triangulo 
CRA (I. 8), cidemque triangulo CBA, ducta recta FD, ae 
quale erit tsiangulum DBF (I. 8.), . Potro ducatur recta GB, 
quae efficiet angulum GBA. semivegtum (I. Bi et I. 52,), adeo- 
que (Obs. ad I. 15.) in djirectum erit cum ducta BE, quae 
angalum DRE ex.iisderfi rationibns semirectum.efficit, Do. 
nique ducatur recta. BI. Tam, ug breviter dicamus,. omnis 
demonsnatiò sò redit, ut osteridatur, utrumqua. quadrilatero. 
sum BAMI, IKCB aequale esse alteratri' quadrilaterorgm GFDE, 
GACE, quod, quum, trià latera, quac aequalia swat lateribus 
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-trianguli ABC, et anguli, quos illa latera compreliendunt, 
. utrimque codem ordine ‘aequalia sint, adeoque fifurae con- 
gruant,. facillime probatur. \Ablatis deinde a duobus quadri- 
lateris BAMI, IKCB ‘triangulis MIK, CBA,’ pariterque a duo- 
bus ‘quadrilateris GFDE, GACE, triangulis DBF, CBA re- 
linquetar quadratum ACKM aequale quadratis BAGF, BCDE 
_simul. 

.8) Aliam demòristrationeni ab Euclidea hand multum di 
versam, nisi quod hic integra. parallologramma adhibentur, 
ubi Euclides usus , fuit saltim triangulis, quae dimidia erant 
horum parallelogrimmorim, habet Scherz. l, c. Dem. XII. 
 Mibler. Dem, 13. Consiructis nempe (Fig. 126.) quadretis 
‘ ABFG, BCDE, ACKM, ducantur EH, GL parallelae rectae 
AC, BO parallela rectae AM, KI parallela rectao BC, erit- 
que iancia MI parallela. rectae AB. Quum enim ex Coustr. 
BCKI sit parallelogrammum, erit KI=*BC, et quam: KI 
parallela sit rectao BC ex Coustr. et MK parallela rectae 
AC (I. 27.) serit. angulus MKI=-ACB (I. 29. Cor. 5): est. 
autem etiam IMKr=AC (I. Def.. ©0.), quare (I. 4.) angulus 
KMK=CAB. .Quum vero etiam sint AMK, PAC aequales, us 
recti, aequales erunt (I. Ax, 3.) PAR, AMI, adeoque AB, . 
.MI erunt parallelae (I. 28.). Est autem quadratum ABGP— 
parallelogrammo ACGL (I. 35.). Parallelogrammum ACGL 
autem == parallelogrammo ABMI (I. 34. Cor. 21.), est enim 
GA—-AB, ACCAM, et angulus GAC=BAM ; deniqueABMI 
== fectangulo AMNO (I. 35), ‘adeoque quadratum ABGF=x 
- rectangulo AMNO. Ecdem modo ostenditur, esse quadratum . 
BCDE aequale réctangulo CNOK, quare quadrata ABFG, 
BCDE simul aequalia erunt quadrato ACKM. 

9) Aliam satis simplicem theorematis nostri demonstra- 
tienem habet Ietze., quae apud ipsum.est octava, ct ita habet. 
Construantur (Fig. 127.) super Jateribus AB, BC, triavguti ‘in 
B rectanguli, versus partem hypothenusae AC, quadrata 
BCDE, ABFG, et producatur FG ad M, donec fiat GM= 
BC, ducatarque AM. “Erit itaque, quum AG—-AB (I. Def. 
30.}, GM=BC ex Constr. et angulus AGM, do repta, | 
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=-ABC, et (1.04) AM=-AC, et MAG==BAC, aieogne, ad 
dito communi CAG (1. Ax. 2.) MAC=—GAB= recto. Duca- 
tur iam MK parallela rectao AC, et CK parallela tectao AM 
(I. 31.), eruntque MK_--ACz-AM==CK (I. 34.) et angali 
figurae AMCK omnes, recti (I. 34: Cor. 10.), unde ACMK 
erit quadratum hypotenusae, Conveniet autem DE, si opus 
est, produtta, cum recta FG in O (I. 29. Cor, 3.), iungatuc 
_. QK, etunique DO, OK in directum, Nam, quum patallelac 
‘sint regtao EC, GF (I. 28.), erit DOF=DEC (I, 29.) = 
° recto (I. Def, 30.),. At sumtum fuit GM=BC=0F, adeo- 
que erit OM=FG=A4B, et ostensa fuit MK==AC, et arigu- 
lus AMK rectyus —AMG<fMAG, unde, demto comunusi 
AMG, erit OMK==MAG=xBAC: itaqué (I, 4.) triangulam 
MOK==ABC, et nominatim angulus MOK—ABC==x recto, et 
OK=BC. At, quum DOF, ut vidimus, rectus sit, DO, 
OK erunt in direetuin (Obs. ad I. 15.). Ducatur BO, et 
produoatur, dum cum recta MK corveniat in P; ct quam sit 
OK aequalis et parallela rectae BC, erit etiam BO parallela 
rectae CK-(I. 33.), adeoque BO erit perpertdicularis ad AC, 
MK (I. 29.). His prfaemissis, erit quadratum. BCDE = pa- 
rallelogrammo BCOK (I. 35.) == rectangulo NCKP (I. 35.): 
, codemque modo quadratum ABGF == parallelogrammo AMBO 
(I. 35.) = rectangulo AMNP (I. 36.), adeoque quadrata 
BCDE, ABGF acqualia rectangulis NCKP, AMNP simul, i. 
e. quadrato ACMEK.. 

10) Constructis omnibus; ut ad Nr. 5. coder modo, ut 
ad Nr. 6. (Fig. 128.) ostendetur, esse ACHI quadratum hy- 
. potenusae. AC, et triangulum AGI esse aequale triangulo 
ABC. Pariterque, ob AC--CH, CB==GE (I. Def. 30.) etan- 
gulos ad B, E reotos, erit (I. 4.) triangalum ABC—HEC, 
nude,. addito communi BLC,. eri rtiangulum ACL—HECA 
‘ BLC i. e. =>BCDE-P+-HLD, Est autem, ob HE—-AB—Gf, 
ot DE==BC=-GI, etiam (I. Ax. 3.) HD==IF, et quum prae- 
terea sit angulus TIK—-GAT (1. 32.) —BACk&LHD, et an- 
guli ‘ad F et D recti sint, erit. (I. 26.) triangulum IFK— 
HLD: Ttaque triaugulum' ACL == quadrato. BCDE addito 


% 
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triangulo IFK. Denique, quun sit HCAC 9 angulus HCK 
=CHE (I, 29.) =BAC, et angulas CHK rectus, adeoque 
s<ACH, erit triangulum CHK — triangulo ACL, adeoque, 
demto: communi BCL, HLBK=>/\ABCs=/\AGI.  Ttaque 
/\ ACL-*PHLBK-bABKI=BCDE-+-IFK-k-AGI4-ABKI i. e. 
quadratum ACHI = quadratis BCDE, ABFG simul. Hapo 


demonsirationem habet Gregotius a St. Vingentio in opere 


geometrico de circuli quadratura L. I. P. 1I. Prop. XLIII. 
p. 30. Convenit.cum ea, quam Schooten Andreae ab Oudts- 
hern, tribuît. C£ Scherz, l. c. Dem. 10. Miiller. Dom. 9. 
11) Coristruatur (Fig. 129.) super. BC quadratum BCDE, 
sumtaque DF==AB, constituatur super DF quadratum FDGI, 
quod (ob DF==AB) acquale erit quadrato ex AB (1.46, Cor.), 
erustque (ob angulos rectos BDE,. FDG) ED, DG in di. 
rectum (I. 14,). ‘Deinde ducatur reota ‘AI, eritque, ob DF== 
BA (ex constr.), si auforatuz communis BI, AF_-BD—=BC. 
Eu, quum sit FI=FD=AB, erit (I. 4) AF=AC, et. angu- 
Jus-FAI=>ACB, adeogne FAI-+-FAC—ACB«-FAC== angulo. 
resto (I. 32). Si deinde per C ducatur CH parallela rectae 
AT, quae cum-reeta EG conveiuat in H, ot iungatur HI, erit 
AGHI. quedpatum hypotenusac. Nam, quum-ex constr. sit . 
CH parallola rectae AI, et.CAI=>FAI-P-FAC= angulo recto, 
erit ACH rectus (1. 29.), adeoque ACH=BCE (I. Def. 30.), 
vel, demto communi BCH, erit ACB-=HCE (I. Ax. 3,), Et 
quam practerea sit CB=CE (I. Def. 50,) et ABC=.CED (I. 
Def. 50.), erit (I. 26,) CH=3CA==AI, et triangalam CEH= 
GBA. Quim itaque CH, AI sint aequales et parallelao, erunt 
etiam AC, HI aequales et parallelae (I. 33,), adeoque etiam 
arngàloram AH, CHI uterque recsus est (I, 29,) et ACHI 
«quadratum Hiypotenusse ‘AC. Hoc autem quadratum acquale 
‘esi quadratis FG, BE simul. - Haber enim cum iis communia 
spatia IFKH, CBK, et srianguluam ABC ostersum fuit ae- 
quale. esse triaagnlo HEC, pariterque triangulam AFI aequale 
| exit triangulo HGI (I. 4.) ob AI=sIH, IF=1G, et.angulos 
AIH; FIG rectos, adeoque, demto communi FIH, angulum 
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AIF==HIG, Hane demonstrationem s quam ad’Schootenium 
refert, habet otiam Christ. Sturmius Math. enand. p. 31. et 
Develey. ‘Elem. de Geom. L. IV. Ch. HI. No. ‘42. Dem. 4. 

1?) Reliquis constructis et.demoustratis ut nr. 10. duca- 
tuc (Fig. 150.) per H rocta HM parallela rectae BD (quo 
itaque angulus IHMK rectus.efficitur) et per L recta OLN pa- 
rallela rectae BC, et ostendetar, ut No. 10. esse trianpulam 
AGI,=ABC, pariterque triangulum IFK-—HUD-==LOH (I, 
34.). Pràeterea autem est LDEN==LBMO (I. 43.) et trian- 
gulum CNL=KMH (I, 26.): est enim HM==BD (1. %.) 
==DE (I. Def. 30.) LN (I, 34.), angulus M=—N (_. Def. 
40.), et engulus KHM=-EHC (quia, addito communi MRC, 
utrimque rect' prodit) NLC (I. 29.). . Totum isitur qua- 
dratum ox AC= quadratis ex AB, BC simal. Hanc. demon. 
strationem habet Co&tsius p. 1536. sqq. ; 

Caeternm, omissis pluribus aliis demonstrationibus , quae 
ltabentur apud Coxrsium, Scherzium, Ietzium, qui viginti tres 
habet, Hoffmaunum, qui iriginta ‘duas exhibet, Miillerum, 
aliosque, adtlimus adbne nonnallas- alias, quaey quamvis ni 
tantur propositionibus ab Euclide posthec demum demonstran- 
dis, vitio tamen logico,’ quod. circulam in demonstrando vo- 
cant, minime laborant, quod nempe cae, quibus nostrae hse 
innituntur, propositiones non vice versa ope theotrematis -Py- 
thagorici, faut aliorum ab eo pendentium theorematum , sed 
ita potius jdemoustrari: possuut, ut, gi quis veli, ca anto I. 
47. ponere possit. Huc pertinet . 

413) Haud inelegans demonstràtio Cotesii p. 148: sqq. et 
Sturmîi in Mathesi enunele.ta Po »185., quam etiam. habet 
Scherz. Dom. 7., Miiller. Dem. 3. et Tetzo. Dém. XY. , qui 
vandem etiam-pralatam dicit ab HA hergero Franco in Die- 
sertatioue de Magistro Matheseos. \Vitemberg. 1701. Praeside 
Feutrlein. edita. ‘ Ea lhuc fere redit. Triangulum rectengulam 
‘ABC aut asquierurum. eric, ant ion. Six 1) asquicruram, et 
constractis . (Fig. {151.) quadratis BG, BE, -dacantur diametri 
AF, CD, et -iungnatar FD) eritquo ACFD quadratum hy- 


x 


t 
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potennsse, 'Nempo AAABC, ABF, CBD, FED acqua: © 
lia sunt (I. 4.), adeoque AC=="AF="CD5=FD, et-ob 


augulos aequales et semirectos (I. 32. Cor. 7.) BAC=BC4== 
BCD=BDC =BDF==BFD==BFA="BAF, anguli FAC, ACD, 


. CDF, DFA recti sunt, et figura ACDF ‘ost quadratum (I, 


Def. 30.). Et, quum triangula ABC, ABF, CBD, BID ae- 
qualia sint, quodvis eorum quarta pats est quadrati ACFD. 
At trimgulum ABF est pars dimidia quadrati AG (I. 34.), et- 
triangulam CBD pars dimidia quadrati BE vel quadrati AG: ne 
itaque . quadrata. AG, BE simul aequantur, quadrato ACFD. 
(Hino, ut hoc obiter motemus, deducitur, in quovis trian- 
gulo, rectangulo isosceli quadratum hypotenusae quadruplum. 
‘ssa. triangoli propesti.). Sit vero 2) (Fig. 132.) triangulum’ 
ABC. ad B rectangalura non sequicrurum ; sed AB>BC, et 
a) facile demonstrabitu:, quadratum hypotenusae superare tri- 
angulum ABC quater suintum quadrato, quod fit a differentia 
religuorum lateram, s$u, quod idem est, quadratum hypo- 
tenusao esse acquale triangulo proposito quater sumto , una 
cum quadrato differentiae reliquoràm laterum.‘ Nempé, con- 
mtructis quadratis BG, BE, producantur rectae AG, EC, do-' 
nec in K conveniant, deinde, coustructd super AC quadrato 
ACHI, ducatur ILN paralleli reatae CK (I. 31.) et HNM pa-. 
‘rallela rectae GK, critque angulus IAL-+-KAC utpote reotus 
(T. Def. 30.) =KCA-+-KAC (I. 32.), adeoque IAL=KCA, 
et, ob angulos L, K rettos, et AI=AC, est triangalum TAL 
=-ACK. (I; 26.). Eodem modo ostendetur, aequalia esse 
omnia trisugula ACK, ITAL, HIN, CHM, CAB. Praeteres, 
quam sit KL==AL—AK="CK—AK==AB— BC, et codem modo 
LN=NM=KM=AB—BC, et anguli K, L, N, M, recti, 
erit KLMN quadratum differentiaee AB--BC, adeoque qua- 
-dretem ACHI = sriangulo ABC ‘quater sumto, una cum qijta- 
drato differentiae laterum AB, BC, vel, quod eodem redit, 
quadratum ACHI acquale est duplo-rectangulo sub AB, BC. 
una cum quadrato differentiae horum laterum: Iam vero b) 
ex ‘H. 7..sumere licet, quadratum differentiae lateram AB, 
BC aequale esse quadratis ex AB, BC, demto duplo rectan- 


Ve 
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gulo sub. AB, BE. Itaque quadratum. ACHI' sequale cit: qua- 
dratis ex AB, BC.. - PO ; 

.« Aliae aghuo demonstrationes 1 pitun.ur. doctrinà de propor- 
rionibus et figurarum, similitudine, quam pariter certam. est, 
sine ope thieorematis Pythagoraei aclurui et posse et solere. 
Huc pertinet 
- 14) Sequens demonetratio; Conptructo (Fi is. 135) super 
‘hypotenusa AC trianguli ABC ad B rectanguli quadrato ACMEK, 

sucatur BNOparallela rectae- CK, eritgue BN perpenadicularis 
‘ad AC (I, 29.), itaque :similia’ erunt triangula ABC, ANB, 
. -.BNG (VI. 8.) unde erit AC: AB=rAB:AN (VI. Def. 1.) 
adeoque quadratum ex AB = rectangulo ex AC, AN (VI. 
4%.) i. e. rectangulo ANOM: pariterque 4C: BC==BC CN 
(VI. Def. 1.), adeoque quafratum ex:.8C = rectangulo ex 
«dC, CN (VI. 12.) i. e, rectangalo CIVOK. Quadrata igitur 
ex 4B, BC simul aequalia erunt tectingulie 40, NK simal 
- ii, .e. quadrato ex AC. .. 
Haec demonstratio .est apud - Schergium XIV., et Cottsins 
‘ «ea Tutftur «in scholio ad VI. 17.. Elandem demonstrationem 
i habet: Develey. Elém.. de. Geom. L. IV. Ch. III. Th. 9. 
. Miiller. Dem, 16. Hoffmann. Dem. 26. Caoteram codem e: 
redit, quo illa, quam a-Grusonio exhibitam esse diximus in 
.Jo #1, Cor. .6.,. nisi quod Grusonius rem siné considerazione 
,proportionum ac figurarum ‘similium expedit, . 

+ 15) Paullo aliter similis., demonsrratio ifa sisti poterit. Tri- 
angulum 4BN (Fig, 135.). erit ad .trjangulum ABC, wt 4Bq 
ad ACqg (VI. 19. ), et triangulum .R.VC ad triangulum . 4BC, 
mt BCIad AC9 (VI. 19.). .Hiuc. A ABN-«/\BNC:/\ 4BC 

, ==.dB qd-BC4: 4C9: (V. 24.). Atqui AA4BN-4ABNC== 
AABC, itaque ABI4+-BC=4C4 (V, Def. 5.) Hanc de- 
amonstrationem hahet Bezout.. Elém. de Giom. Hoffmann. 

Bew. 2%... . : E ‘n. Lo. 

16) Brevior adbuc. erit seguena demonstratia. ‘ Qunni ex 

- VI. .4i..in triangulo rectilizieo. figura .quascunque yactilinea 

.’wuper ‘hypotenasa descripta aegualis, sit ‘duabus similibus et 

‘ similiter descriptis figuris super. cathenis, | nominativa idem 


> 
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valet de-quadratis $ quippè quae sunt figurae reotiliieae sinii» 
les (VI. Def. '1.).} Haec demonstratio ultimo loco habetnr 
apud Scherzium 1. c. et Ietze.l. c. et apad'C Cotrsiuzn in scholio 

2. ad VI. 3I. SR, o A 


‘ 47) Finem his demonstrationibus faciat sequens, quae est. 


apud Ietzianr 20, ;:6t quam ille ad Foann.. Joachim, ‘Tiavigium 
Mathes:, Prof. Halensèm refert. ' Sit (Fig. 134.) triangulum ad: 
B rectangulum, ‘super hypotentta «MC conswruatur* quadratum 


ACHI (I. 46.), et centro C radio CA describatur semicirculus. * 


LAM, eritydo LB=LC-BC=AC-BC, et BM==CM<+-BC 


=4C+BC. Sumta deinde CE=BC (I. 3.) construatur super 
CE quadratim CEFD;' quod ftaque aequale erit quadrato ex 
BC, eritque DH—CH-CD="4C—-BC, pavterque AEZA4C 
«CE=-AC-BC. ‘‘Producatur EF, dum cum recta IH conve< 
‘miat in G, .eritque’ GI==A4ÈÉ (I: 34.) = 4C—BC=DH. De- 


nique producantur Al'et EG ad .N et K.ita:; ut IN=GK=" 


GH=CE="BG, et-innpatur NK, eritque IGNK: . rectanga- 
lurn (1: 33, et 34), idque. = rectanpulò - .FGHD (I. 84.{Cor. 
21.) «quia. FG=2IG; «et. GK="GH; - Quadratum igitur ACHI 
aequale ‘est quadrato. EFDC simul cum rectangulis: AEGI, 


, FDOH i, es quadrato ex BC tti ‘cuni ‘rectiigulo AENK. . | 


Hoe ipsum ‘fettimgulem ‘autem continetur sub rectis "dE= AC 
' —-BC, et AN== AI4IN=AC-+-BG; itaquo. quadratum hypo- 
-tenusae AC. aequale est quadisto -unius.:catheti.BG, una cum 
rectangulo, quod continetur:sub summa huius catheti et hy- 
potenusae (A1C-+4-BC), et.:sub differentia earum (AC—BC). 
‘At, duotis rectit AL, AM angulus in semicirenio recius 
érit ‘(III.\Al. quae’ not pendet: a -I. 47.), adeague (VI. 8.) 
ènit ‘LB: Bat-*BA4:BM; is e) A4C-+BC: BA==BA:: AC-+BC, 
«ac proinde (VI. 17.) 'B41=(A4C-+BC)X(AC-4=BC).. Tuagae 
quadrata : hy potenusao sequalo. est: | quadratie e ex BC er AB 
simul. - i CI, AE: Li a 
Cor. Ex hac observatione, quod nempe in trianpalo .re- 
.  ctangalo. ABC semper sit AC--BE:BA=BA: AC+-BC facile 
deduci' possànt, quod Lingius ad firern disgertationie Fetzii 
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notat, regulae pro inveniendis numeris integrit, quorum 
quadrata (numeri quadrati) ita comparata sint, ut duo simul 
aequalia sint Lo Posito nempe AC-—BC==a, BA=b, 


erit a: b=-b:= dI s adeoque AC «+ BC = Si, unde (AC 
‘ b2 2 2 
RO) 44030) Anania ttt! » adeoque 


b2 _ l 4 i 2 
AC="2%, (AC+BC)— (AG-BC )==2B0= = 


b2—a2 








b2-— a? 
s adeoque BC= "n » Tres igitur rectae AB, BC, 


b2-- 22, 
Za 





ic, vel numeri iis amalogi esse | poterunt hi: b, 


b2-4-a2 se ‘è Ne sO 
—a dummodo duo ultimi sint numeri integri, vel, ai. 


omnes per.2a multiplicentur: ab, b2.-a2, b?2efa 2 2, quicua 


sumtis a et b uumeris integris quibuscunque omres sint nu- 


‘meri integri, cfficiont, quod erat propositum.: Hanc ipsam 
regulam supra .ad I. 48. astulimus. Ex ea etiam derivari pos- 


sunt reliquae duae, quae ,ad Pythagoram et Platonem refe- 
runtur. Nempe in regùla a Pythagora allata numerus, qui y- 
potennsam exprimit, unitato semper excedit numerum alterius 
catheti, Quodsi itaque ponas b2xpa2-2ab—=1, erit (b—a): 
1 , adeoque etiam b—a—:1, vel bona-j-i1. Ham, si hoc su- 


‘mas, erunt tres nameri 2ab=2a 2-j-2a; b2—-a Pao 2aj=1; bb? 


a?—-2a 2-4-2a=p-1 eadem forma comprehensi, quao supra ‘ex- 
hibita fuit. Pariter iu regula a Platone data numerus; qui hy- 


‘  poténusam exprimit, binario semper excedit numerunmi alterias 


catheti. Quodsi ponas. b2-jsa 2-(b 2a 2)x=2, vel 2a2=e2, 
adeoque a2=1, et ani, erit. 2abx=2b; et be-a2=b2—1. 
‘ot b2 ba 2a 2etat s quae ipsa est regula. Platonis. Denique 


‘water, quod Langius observat, multas alias speciales regulns 


hac generaliore contineri, v. c. si quis velit, ut‘numerus 
hypòtenusae numerum alterins catheti quaternariò superet, crit 
bZefra 2--2ab=x4, adeoque b—a=z2, vel b=a-y-2,- et riumari 


| RabarBa-4-4a; b2—a Ireland; b 2ufra?acla-fole-i, Vel 


U 
\ 
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goneralius, si ponatur b ?2-f-a 2-2ab=m ? , adéoque. b-:=my 
vel b—a--m, erit 2ab-—2a 2=f-2am ; b?2—a rp2am4m 2; 2; b2- 


a@=2a 24-2amm 2, -Conferri hic meretur Miiller, system. 


Darstel]. der èWwichtigst. bisher. Beweise des pythagor. Lehr- 
satzess mit einer ausfihrlichen Theorie der Zahlen-Dreyecke. 
Nùirnp. 1819, the 
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EXCURSUS. II. . 
AD 


. ELEMENTORUM 
1 47.48. 11,12. 13.0 


1) P rout in triangulo aliquo. angulus aliquis rectus, aut oba 
tusus, aur acutus fuerit, quadratum Jateris huic angulo op- 
positi fore. aequale, aut maius, aut minus, guam summa qua- 
dratorum duorum reliquorum laterum eiusden trianguli, et 
vice ‘versa vidimus ad I. 47, II. 12. 15. Pariter autem an- 
% gulorum trianguli, laterumque ipsis oppositorum mutua aliqua 
relatio e sequentibus patebit, quibus praeterea nonnullae pro- 
‘ positionam-istarum adplicationes continentur. Brevitatis, caussa 
‘ ad initiuim statim monemus, omnia ,. quae in hoc excursu se- 
quuntur, ad nr. usque 25. desumta esso © Plleidereri Schol, 
saepius citatis 220-245, i 

2) Si recta a vertice trianguli ad punctum, quo basis bi» 
fariam secatur,; ducta aequalis est semissi basis, angulus ad 
‘verticem est rectus, quod facile deducitor e I. 32. contra. an- 
. gulus ad verticem obtusns vel acutus erit, prout recta. ab eo 
ad punctum,. quo basis bisecatur, ducta semisse basis est mi- 
, mor aut maior, quod consequitur ex I., 18, 1.092.113... 

3) Et vice versa, si angulus ad verticem trianguli rectus 
est, recta ab eo ad punctum ducta, quo bifariam secatur ba- 
. sis, sequalis est semissi basis; si ille angulus ‘obtusus fuérit, 

‘haec recta minor erit semiss denique, si ille. angulus 
. acutus fuerit, haec recta pe: 194 semisse basis, quod-apa- 
“8%gico facile demonstratur. o A 
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4). Quae e vertice trianguli aequicruri ad punctum , quo- 


bifariam secatur basis: s ducitur recta, ad angulos. rettos. basi 


insistit (I. 8. vel Obs. ad°I; 10.). Quao autem è triangali 


. non aequicruri vertice ad punctum' bisectionis basis .agitur 


tecta, oblique in basin'incidit; ita ut angulum obtusum cum: 
ea efficiat- ad partes cruris. ‘maioris, acutum ad pattem cruris 


minoris (I. 25, I. 13.). 
6) In triangulo igitur non aequicruro, cuius anguli ad 
basin ambo sunt acuti, perpondicylum ab vertice in bisin de- 


missum hano” in inaequalia secat, sic, ut maius segmentum 


adiaccat cruri ‘maiori, minus ‘minori (nr. 4. et Cor, I. 17.). 
Idem etiam consequitur ex I. 47. e a 


6) Tu guocanque triangulo non aequicruro differentia qua. 
dratorum crurum aequalis est duplo rectangulo sub. basi et: 
sub eius segmento duobus intercepto punctis, quorum uno bi-. ‘ 
fariam gecatur basis, altero in ipsam incidit perpendiculum ok 


vertice trianguli super eam demissum. 


Sint (Fi igg. 177. 178. 179.) triangula non aequicrura, rno- 
minatim sit ACS AB, sntque eorum baseg bifariam sectae ino 


puocto G, 


a) Si (Fig. 477.) rectus est angulus B, qui cruri maiori 


oppouitur; est ACIZAB H-BCg (1.47.)=4B It 2GBX BC. 
(3, 2. Cor. 1.), © 

" ‘b) Si (Fi ig. 178.) angulus ABC est obtusus.,. et AD per- 
pendicularis ad. BC: est ACIZAB q--BC q-+-2BD Xx BC (II. 
12.) AB1+-26BYXBC+2BD XBC (II. 2, Cor. 1.) ==AB q 
"P2GDXBC (IL 1,). | 


ce) si (Fig. 179.) angalus -ABC est acutus, et AD per-._.. 
pendicularis ad BC: est’ AC tf 2PBXBC=AB4+BCq (H. 


15.) =AB44-2GByBC (II 2. Cor. 1, =AP I2GD\ BC 
-2DBXBC (II. 1.), itaque AC g=3AB grt-2GDXBC. Pro- 


inde in triangulo rectangulo AC q—AB a==2GBXBC, in wi. . 


angulis obliquangalis ACquABqg=26GDXBC, |. - 

| Aliter ita: cum angulus C, qui lateri AB<AC ppponitnr, 
acutùs sit (I.. 28, I. 17.), genevàtim (Obs. 1. ad II, 13.) est 
AC +4-BG SAB 4+280X CD, seu (IÌ. 2. Cor. 1. ev II, 1.) 
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AC9--2BC X CG=AB9-+-2BCXCD; igitur ACq=AB4+ 
2BCXGD, et AC4-AB9=2BCYXGD. Huc redeunt demon» 


- straziones Whistoni p. 61. sq. Gilberti p, 295. 


® 


7) Duobus casibus posterioribus nr. praeced. sunt 
ACq=CDq=-AD 9; AB==-BDg4AD 4; 


. unde AC4-ABq=CD —BD4@ Porro sunt 


CD qa BD 4=(CD-+-BD)X(CD—BD) (II. 5, Cor. 10.), 

- .et casu anguli obtusi CD-+-BD=2GD, CD-BD=BC, 

- casu autem anguli acuti CD{-BD=BC, CD--BD=: 2GD. 
Quare utroque .casu CD 4--BD g=2BCXGD. Utrumque as- 
sertum AC q-AB94=CD4-BD j==2BCxGD compleèctuntar, 
et posterius ex priore alrerutro modo hic indicato inferunt 


| Pappi Lemma 2. vel 1. in Apollonii Locor. Plan. L. II. (Col- 


lect. Math. fol, 232, b. 59.) , Apollonius von Pergen ebene 
Oprter p. 13. sq. 27. sq. 208. sq. ac Gilbert, die Geomettie 
nach le Gendre, Simpson u. s. w. I. Th. Halle 1798. p. 503. 
sq). Lemma Pappi de tri.ngulo universim enunciatur. Sche- 


ama ‘ei adiunctim non nisì casum anguli acuti exhibet, de- 


monstratio tamen acque ad casum anguli obtusi pertinet. Ac 
II, Prop. f. Apollonii, quae posteriore huius lemmatis patte 
nititur, cam non solum ad hos casus, sed stia ad caium 
anguli recti extensam requirit. 

8) Cuiusvis trianguli quadrata duoram crurum simul da- 


. 7 pla sunt quadratorum dimidiae basié ac rectae ab vertice tri- 


” 


anguli ductae ad punctum, quo basis bifariam secator. 
Triangulorum ABC (Fig. 177—180.) bases BC bifariam 
în puncto G secentur, et ab verticibus A ad punpta G du. 
cantur rectae AG, 
‘ a) Cum in triangulo aequicruro (Fig. 180.) recta AG sit 
, “basi perpendicilaris (Obs. ad I, 10.), ideoque sit AC9IABq 


| =GC944-AGe=GB IHAGI (1. 47.) est AC q+AB d=MGBq 


+-AG g). - 
. Sint, ut (Fig. 177-179.) trisagalorum, ABO cha imac: 


- qualia, mempe ACS AB. Cum'in his recta AG obligae in 


basin BC intidat (nr. 4.): sit a) ipsum crus miyus AB basi 
BC perpenticutafe tim AC 41AG 4-GOEMTCONOB (at. 








ab su Ì. 47. 18,35 12.13. © 46 


a; et IT. 12.) —AU4-GB44+208 1, ob CG=-6B (conîtr,) 
itaque ACA-4-ABIA—=AGg4-4 AB q-4- GBa4-2GB ,=2AGgdo 
2GBy, ob ABq-k-GBRqa==AGqa (I. 47.). Aliter ita: ACq== 
ABqeBCg (I. 4%.) ==AB q4-4GB q (Constr. et II. 4: Cor. 
2.), quaro ACG4ABa== 2AB9+-AGB q=-2(AB 4-4-GB 9) 
2GB a—-2AG 4*-26B 9 (I. 47.). f) Si etiam crus minus AB 
basi BC oblique iusistat, ex vertice A demittatur in basin 
BC perpenidicalum. AD; quod ad partes anguli acuti AGR 
‘ cadet (ur. 4). Tunc cum angulus AGC sit obtysus, AGR 
acutus , sunt ACq=zAG 4P-C64-4+-2CGYXGD (II. 12.) =AGg 
-}-GBa-4-26BXGD F ob CG—68 (Constr.) at ABu=—-AG4+4-' 
GBI-2GBX GD ‘(IL 13. et Obs, 1. ad II 13.) Quare 409 
AB 9=-2XAG4-p-GB 4). 
Aliter ita: ACI=-AD4-£CDq'(1. 47.) ° 
i ABqzADqg+BDa, CT 

igitur AC Is AB 4=:2AD g9-CDiy{BD q 

=2AD9-f26D 4-+-2GB a (IL. 9. aut 1T.10,) 

2AG9+4-2GB 4 (I. 47.). 

| 9) Propositionem nr. praeced, traditam iexbibegt Pappi 
lemma 4. vel 6. in Apollonii Locor. Planor. Lib. HM. Collect. 
Marhem. fol. 234. b. si Apollonius won Pergen èbene 
Cert. p. 15, 29. 254. sq.; Serenus de Coni sectione Prop. 
16. p. 46, sq.: -Qleviua Euclid, Elem. Francof, 1607. p. 208. - 
89.; Gregorius a St. Vincentio p. 28. sq.; Franc, a Schoo- 
tèn. Exercitat. Mathem. libr, V. Lugd. Bat. 1687, Prop. 
Geom. Prop, 18. p. 62. sq.;' Viviani "do locis solidis liby. 
HIT. Prop. 6. p. 34, sy.: \Whiston. p. 62.; Pilayfair, p. 65. 
sq.: van Swinden. p, T8.; Gilbert, p. 307. sq.; Tliom. Sim- 
pon. Elem. of Geom. Lond. 1800, p. 37. Et Simpson. 
quidem facile adhuo inde et ex FT. 32. Cor. 1, deducit sequens 
theorema: si e puncto aliquo iutra rectangulum ducantur re- 
. chile ad quatuor eius angulos, summa quadratorum duarum 
rectaram’ ad duos oppositas angulos ductarum aequialis est 
summae qhadratorum  duaram reliquaram rectaum. Idem 
threorema .van Syinden. ‘Anfangsgr. der Mefsk. Iena 1797. p- 
TW. cx fl. 47. ek E. 34. deducit. Pappi ac WVhistom.\casum. 
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nr. b. #. solum, .hic priòri, ‘ille posteriori methodo demon- 

. epratum sistunt, propositum autem generatim” enunciant, 
quod et supponit Apollonii libr. II. Prop. 5., cui apud Pap- 

‘ pum, illud inservit. Clavias ac Franc. a Schooten. Quanes 
recensent ac demonstrant casus: ille casum .nr.: b. a. modo 
postériori, hic priori; wlterum nr. b. f. uterque modo poste- 
riori. Gregorius casu nr. a. omisso casum nr. b. a. adstruit 

| methodo priori: ,et casum nr, b. #. in duos dividie, «quorum 
priorem, ubi nempe triangalum est rectangulnm, pariter modo 
priori, alterum posteriori stabilit. Serenus, Viviani, Gilbert. 
hic exposito: s illi strictim indicato et ad I. 47. remisso casu 
(1% a. dnos casus nr. bi una demonstratione complectuntur; 
Viviani quidem ac Gilbert. priori modo iuxta Obs. 1. ad Il 

‘. 13., cui hicetalferam casus'ur.b. 8. demonstrationem subiungit, 
Serenus autem sequenti methodo simili priori nr. b, A. Cum 
ob AC> AB (supp.) sit (Fig. 181-185.) angalus AGC obtu- 
sus,-AGB acutus (nr.4.): ad huius partes cadit perpendiculum 
BI ex puncto B in rectam AG demissum, quicunque sint 
anguli ABC, BAG: et perpendiculum CK, @x puncto C in 
candem:. AG: demissum in ipsam ultra AG-productam incidit 
ad partes anguli CGK deinceps positi obtuso AGC (I. 17. Cor. 
5.): atque ob GC=GB (Constr.) et'àngulos, K=BFG (Constr.), 

+ ,. CGK=BGF (I. 15.), est GK==GF (I. 26.). Proinde ACq 
 sAG44-GC IP2AGXGK, (II. 12.) —AG f-GB 44-2AGX 
GF, AB G—AGq-+GBq-2AGXGF (Obs. 1. ad IL 13.), e 
AC 1-+-AB A-NAAGI4-GBg). Textuj Sereni praetor figuras 
‘triangali aequicruii et acutanguli adiuncta est tertia angulum 
ABC sistens obtusum: eo itaque saltim modo extensam sup- 
_ ponens propositionem II. 13. qui Obs, 1. a. ad II, 13. indi 
catari. quod tamen ad propositum universim evincendum haud 


epfficito o 
10) Casum propositionis prsscodents ig. 130. ) s quo 
| AB=AC, 2. | ° 


| adeoque AC a-4-AB q seu 2AB q=2(AG +62 g) 
et ABq—-AGg-+GR q, 
etiam oxpr mit asserinm: trianguli isoscelis quadrarum ci cruris: 


se, 





VE 
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acquari: quadrarò rectae ab vertice trimgali ductaè ad punetum 
bisectionis basis et rectangulo sub segmentis basis, in quan 
puncto illo dividitur, simul. Quod assertumperstar, quod+ 
cunque basis. punctum M loco pimmeti bisegtionia 6 accipiatur, : 
Etesim . ‘ 
AR a=AG44-GBq (I. 47.) 
sz AG 1-4-GM 4--BM X.MC (IT. 5.) 

“= =3AMa+PBMYXMC (I, 47.). . 
Sed, .8î.(Fig. 184.) punctum M sumitar in basi BC. productas 

fit ABITAGg+-GBgq (I. 47.) ‘. 

- . ==4G944+GMa-BMXMC (II..6.). 

in -ssAM4-BMXMC°(I. 47.) 
seu: ABIP-BMXMC=3AM qa, 

Trianguli igitur isoscelis quadratum cruris excedit quadratum 
rectae ab vertice trianguli ad punctum' quodcunque .ipsius ba- 
sis ductae, rectangulo sub segmentis basis, quae punctum hoc 
dirimit: sed .quadratum rectae ab vertice triauguli ad quodli» 
bet basis continuatae punctum ductae excedit quadratum cruris, 
rectangulo sub rectis,- quae pariter puncto. illi et extremis ba 
sis interiacent, . - | NE 

Generatim differentia quadratorum cruris trianguli iso- 
scelis, et rectae.ab vertice cius ductae ad punctum quodcun- 
que basis ipsius, vel productae, aequalis est rectangulo sub' - 
rectis, quae puncto.illi et extremis basis interiacent. 

Lemma hoc. Rob. Simon. praemittit propositioni 76. da- 
torum (p. 107 5.). Priorem eius.paxtem demonstrationi pria 
mae ceiusdem propositiònis apud ipsos 67., ex veteri Scho= . 
liaste .subiungit Claud. Hardy. (p. 121. sg.); if nota annectit 
Dav. Gregorius (p. 503). Eandem propositionem tradit. Gil- 
bert. (p. 351. 397.) et Gruson. cam pro novo affert l. c, supra 
in I..41. Cor. 4. $. 21, 

11) Quodsi autam ab trianguli non: soquicruri ABO ver- 
tice A ducitur AM recta (Fig. 185. 156.) ad punctum quod» 
cunque M basis BC; ab puncto bisectionis eius G diversum; 
bifariam. vero - in L. secatur AM, et iungitur GL recta: qua- ' 
drata «<rurum .trianguli -simul: excedunt,quadratuni. recae. AM. 
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et quadruplum quadratum rectae GL, duplà rectangulo sub 
> segmentis BM et MC. Et si ad basis produotae (Fig. 181. 
188.) punctum quodeunque M ab vertice A recia AM agitur, 
paritergite in L bifariam secatur, ac recta GL junugitur: que 
dratum rectao AM et quadrupiun rectae GL quadratum simal 
excedunt summam quadratorum crurum triangoli duplo sub 
BM et MC rectangulo. Nempe ducta AG recta, sunt - 
n AC q-AB4=2AG &4-2GBa (nr. 8) 
° O ==24G 44-26M qi-2BMX.MC si M in ipsa basi si 
| tuti ost - > 
° S24AL gepe1GL I4-IBM X MC (nr. 8.) 
. == AM94-AGL 44-3BMX MC (11: 4. Cor. 2.) 
se ==2A644-26GM 3-2BMXMC si M in producta basi 
. fuerit, 
i e in DAL d+-AGL a>-2BM X MC (nr.'8,) | 
AM q4AGLq-2MBXMC (II, 4. Cor. 2.). - 
12) Eadem constructio applicatur-ad triangulam aequi 
erurum (vid. Fig. 180, 184,). Tum vero, ob angulam AGM 
o rectum (Obs.. ad. I. 10.) est GL=AL=-ML (ur, 8): 2GL= 
0 TAM; AGLa==AMgq (IL. 4. Cor. 2.). Uride ex praecod, 
i * si punctum M in-ipsa basi fuerit, — 
. erit ACq--ABg seu 2AB S=2AM043MBY MC 
' ABGSSAM qf-BMY MC. 
si vero purctiim M sit in basi producta, erit . | 
‘1° ‘C4-pABg seu 2AB otAM g-2BM XK MC . 
RETE £ cr ABG=AMe-BMXMG, 
conformiter nr. 10. . 
vu 19) Sì irà trianguli sequicturi siteratrant crus. peipendiza: 
-laris demittitur ex vertice oppositi anguli ad basin; rectangu- 
i a lun sub hoc crure et sub. eius. segmento , quod basi et per- 
0 peudiculo interiacet, dimidium est. quadrati. -basis (Pappi 
Theèî. 1. eubiunctum. Prop. XXV. lib. V. Collect. mathem. 
Aol. 69). 
Ob angulos ad basin BC triangoli aequicruti ABC (Fig. 
189-191 acutos (1, 5. I. 32.)-ad partes anguli E cadit per- 
penidienin BD in. crus AG demissum. = nostice B met 
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opposti ad basin (I, 17. Cor 5.): idemque cum altero crure 
BA soincidit (Fig. 189.), si trianguli ad verticem A angulus 
est: rocus; intra. triangulum in crus ipsum CA cadit (Fig. 
190.), si angulus A est acutus; extra. triangulum ine produ- 
ctum cras CA incidit (Fig ig. 191.), sì trianguli ad verticem an- 
gulus BAC est obtusus (I 17. Cor. 5.). dl 
Primo casu est BC A—ABg--AC9 (I. 47.) =2C49, ideoque 
o CA g== =1/2BC q» 
Sécundo casu est BC 4-4-20AX AD=AB gHACq aL, 13.) 
==2CA1=20AXAD+2ACX CD (II. 2.) 
igitur BC9--2ACXCD Ò 
et rectarig. ACXCD==1/2BC4 : 
Tertio casu est BC A-ARIH-AC a--2CAX AD (II. 12.) 
=MAXACIH-C AXAD)=2ACXCD (HI. 3.) itaque 
rectang. ACD==1/2BC9. ‘ 
Ita Pappus apud Commandinum. Succinctina et generatim eb 
angulum C acutum est omnibus casibue 
AB a-+2ACXCD=BC gqt-AC9 (Cbs. 1 - ad II. 13.) 
et ob AB=AC, 2ACXCD—BCq, 
rectang. ACxCD=:1/2BC 4. 
. 14) Sit i) ABCD , parallelogrammuth rectangulum ‘Figo 
192), cuius inngantur diagonales AC, BD, cerit 
AZI=ABqg+BCg (I. 47.) 
 BD9I--AB9 
cD Da 
ideoque AC 4--BD A—AB q--BC q--CD a+DA q- o.” 
==2(AB 44-BCq). 
Posterius immediate etiam inde consequitur, quod parallelo- 
grammi rectanguli diagonales invicem sunt aequales (I. 34, 
Cor, 17.). ' 
‘’ 2) Sit (Fig. 193.) ABCD parallelogrammim obliquangu» 
lum, cuius igitur duo anguli, qui eidem lateri e. gr. AB ad- 
iacent, et qui (I, 29.) simul .valent duos rectos, sunt unus 
‘ DAB acutus, alter CBA, obtusus. Ductis eins | diagonalibus 
AC, BD (quarum prior, quae verticen angulorum acutorum 
parallelogtammi , JJungit, seu .obtusis eius angulis opponitur, . | 
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. altrea maior est (I. 34. Cor, 17.); in latus parallelogrammi 


quodlibet AB, si parallelogrammum est aequilaterurh, ot in 
laterum contiguorum thaius AB, si parallelogrammum non 
est aequilaterum, ab extremis D, C lateris oppositi CD de- 
mittantur perpendicula DE, CF: quorum prias, ob angulum 


DBA przi: (Supp. et I, 5, L 18.) ideoque acutum (I. 11. 


Cor. 1.), pariterque (Supp.) acutum DAB intra triangulum 
ABD, alterum ob angulum CBA obtusum, extta triangulum 
ABC cadit (I. 12. Cor. 5.), ita ut sit BF—AÉ (I. 26.), ob 
BC=AD (I. 34.) atque angulos CBF=-DAF (I, Bite F= 
AED rectos (Constr.).. 
Igitur ACg—ABg-+-BC 44+2ABXBF (IL 12.) 
BD I1—-ABa--AD?-2ABXAE (Obs. 1. a. ad IL 13.) 
= CP 44-AD 4—2ABX{BF (I. 34. et Dem.) 

atque ACI4-BD 4AB 4+4-BC9+-CD44-AD3=MXAB9--BC9), 
Proinde in omni parallelogrammo quadrata diagonaliuni ae- 
qualia sunt quadratis laterum simul, seu dupla sunt quadra- 
torum duorum laterum contiguorum. 

Et 00, qui ‘hic traditur, modo (simpliciter tamen pro 


‘BD in subsidinm vocata II. 15, nec indicata lateris AB, in 


quod perpendicula deducuntur determinatione., quae demum, 


‘ad quaecunque triangula iuxta Obs. 1. b. extensa propositione 


HI. 15, superflua fit) propòsitum de parallelogrammis demon- 
strant Lagny (eur une proposition de gtometrie élementaire 
Mém. de l’Ac. des Sc. de Paris. Ann. 1707. Amsts pi 912. 


- 8q.) Baermanrus p. 55. 


15) Idem Gregorius a S. Vincentio p. 33.; Vivizni de 
locis solidis L. III. p. 110. sq.; Gilbert. p. 313. inferunt ex 
propositione demonstrata ur. 8. Nempe cum diagonales pa- 
rallelogrammi ABCD se mutuo bifariam secent (I. 34. Cor, f.), 
sunt AB9-+-BC4=2GB 44-2GA 4 
CD 9-4-DA ge=2GD 4+-2GA44 (nr. 8.) 

==2GB d-4-2GA d. i 


«Quaro AB g--BC 9-f+CD q-4-DA q= —46GB 4164 Ge= BD gJe 
"AC 9 (II. 4, Cor. 2). 
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16) Vicjssim propositàam de triangulis 6x propositione 
mr. 14. de parallelogrammis demonstrata potest deduci. Trian- 
guli enim cuinscunque ABD (Fig. 192° 193.) basi BD bifa- | 
riam in puncto G secta; tum ab tvianguli ‘vertice A ad pun- 
ctum G ducta AG recta, eaque continuata, donec sit GC—=- 
«GA, et ab extremis B,°D basis ad punctum € ductis BC, 
DC reetis: ob GB=GD, GA=-GC (Constr.) et angnlum. 
AGB==CGD (I. 15.); sunt (I. 4.) AB==CD, et angulus CAB 
=ACD, igitfr rectae AB, CD parallelae (I. 27.), et a0qua- 
les (Dem.). Proinde (1. 33.). quadrilaterum/ ABCD est paral- 
lelogrammum. Ce. ‘I. 34. Cor. 8. Et hinc AABI-<-ADq)=x 
ACI-BD 9 (nr. 14.) AAG 14-1GB q (Coustr, et 11. 4. Cor. 
2.) ideoque AR d-rAD Ia=2AGqg4r2GB a. 

17) Cum parallelogrammi utraque diagonalis alteram secet 


bifariam (I. 34. Cor. 1.) et vicissim quadrilaterum, cuius ambae . 


diagonales se mutuo bifariam sècant, sit  parallelogrammum 
(ue. 16, vol I. 34, Cor. 8.); sequitur: quadrilateri . non paral- 
lelogrammi, seu trapezi ambaò diagonales se mutuo bifariam 


= IQR SQOCHE. 


1. Bifariam in E secet (Fig. 194. 198,) trapezii ABCD 
diagonalis BD ipsa, vel producta, alteram AC; ipsa autem 
BD bifariam secta sit'in puncto F. Erunt 

AB q-b-BC q=2AE q4-2BE q 
CD 44-DA s=-24E94-2DEq 0. ‘9. 15.) 
igitur AB 9--BC defeCD 4-<-DA g-Z4AFE 4--2BE q--2DE qo 
. Sed BEG4-DEq |». 2DFa--2EFq (IL 9, 10,). 
Quare AB 4-4+BC 4-4 CD qu DA I=24AE q4-4DF I4A4EFAo 
ue . == ACGefe BDI4EF9 (IL 
i 4. Cor. 2.) 

2. Neutra trapess ABCD diagonalis (Fig. 196. 197.) ipsa, — 
vel producta alteram secet bifariam: seu ab puucto, in quo 
diagonale AC, BD se mutuo secant, diversa sint puncta E,’ 

F, quibus bifaviam secantur ipsae AC, BD; rectao igitur BE» 
-DE triangulum constituant super diagonali BD, intra quod. 
cadit-EF recta. Tum rursus © . 
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AB g-4-BC g=2AE 4-4-BE q v 

CD SPDA ME q+2DEg (ur. 8. sq. 15. 
Quaro AB g-4=BC g-f-CD 94-DA q=4AE q-4-2(BE y-4+-DE g) 

.8ed pariter BE!{4-+4+-DE q—2BF 4-4-2EF q (1r.8.69.15.) 
‘ Etiammuno itaque AB quBC qf-CD q-4-DA q 
AYAE 4-ABF g4EF 9 
== AC4+BD 44-4EF 9 (II. 4. Cor, 2.) 
| Im quovis igitur'trapezio, seu quadrilatero non parallelogremmo 
quadrata laterum simul aequalia sunt quadratis diagonaliam et 
quadruplo quadrato rectae interceptae punctis, quibus diago- 
nales bifariam secantur. 

18) Theorema hoc, quod singulatem proprietatem om- 
nirm quadrilateroram notatu , mazione dignam complectà iure 
piaedicat, ‘et nusquam adhuc neque prolatum, neque demon- 
straturo esse profitetur Leonh. Eulerus in dissertatione inscri- 
pta : Variae demonstrationes geometricae ac Novis Comment. 
Acad. Scient. Petrop. Tom. I. ad annum 1747. et 1748. (Pe- 
trop. 1750.) inserta, ipse (6. 25. sqq. p. 63. sqq.) ab parallelo- 
‘ grammorum proprietate ur. 14. sq. ostensa sic ‘fere deduocir: 
‘circa trapezii ABCD (Fio. 198.) latora contigua AB et AD, 
BC et CD compleantur parallelogramma ABKD, BCDL, ot 
‘ praeter trapezii ac parallelogrammorum diagonales AC, BD, 
AK, CL, ducantur rectao AL, CK. Ita erunt anguli CDB 
=DBL, KDB=DBA (I. 29.). ‘Quare (I. 4.) CK—AL,, et 
angulus CKD—-LAB. Sed et ‘angulus DKA=-BAK (I. 29.). 
Igitur angulus CKA—--LAK, ideoque (I. 27.) CK, AL sunt 
parellelae. Quare, cum et aequales sint (Demonstr.) ALKC 
‘pariter est parallelogrammum (I. 33.). Igitur 

‘ABC 4--CD 9) BD gefeCLg 
‘CL ISAK q=2(AC42=0K 9) (ar. 14, sg. de 
Unide BC q-CD )+-AK 4=RD 4-+-2ACg-CK9). 
Sed ot-2(ABg-+4-AD' a) —BD 6-+-AK1q (nr. 14. sq.) 
Ergo XABI+4-ADg)--% BC4-+-CD4)=2BDa+-2(ACq--CKg). 
AB g-f-BC 4-+-CD 4-4-DA 4==BD 6+-AC a-f-CK9d 
h. e. summa quadratorum laterum trapezii excedit summam 
quadratorum diagonalium eius quadrato rectae CK, qua tra- 
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pezii' ABCD et perallelogrammi ABKD tria pugeta, D, A, B 
communia habentium , puncta diversa C, K iuiguntur, atque |, 
ut ait Eulerus ($. 26. p. 65.) discrimen trapezii a parallelo- 
grammo exponitur. > n° 

Porro per. puuctum F, ‘in quo parallelogrammi ABKD 
diagonales AK, BD ‘se mutuo secant, idque bifariam (I, 34. 
Cor. 1.), per quod proinde.etianp transit altera parallelogrammi. 
BCDL diagonalis CL- (I. 34. Cor. 1.) rectis AC, CK paral- 
lelae agantu: FM, FE, itaque deseribatur parallelogrammum 
FMCE, cuius latera EC=FM, EF=CM (I. 34.).: Cum, ob 
AF=:FK (I. 34. Cor. 1.) et angnlos FAE=KFM, AFE= 
FKM (I. 29.), etiam sint (I. 26.) AE=FM, EF==MK: erunt 
AE=EC (h. e. AC bifariam in E secabitur) et CM=MK=- © 
EF, adeoque CK—-2EF CK4u=4EF 4 (II, 4. Cor. 2.) et ABq. 
+BC 4+-CD4+AD 4=BD 4+AC 444EF q. 

. Eiusdem propositionis s ab Eulero sine subiuncta demon- ’ 
stratione cum ipso communicatae demonstrationem analytico 
trigonometricam codem in T. Commentar. Pexrop:  p. 1930. 
sq. dedit. Kraftius. Demonstrationem Euleri etiam: exponani” 
Wucherer, Einige peometr. Saetze.. Progr. 1780. $. 50. AL. 
- Kleine Schriften Carlsruho 1799, Ss. 133. £. ‘8 - Gilben p: 
314, sq... - 

19}. In quadrilateris: igitar summa quadratorum laterom 
vel adaequat (nompe in parallelogrammis pr. 14, sq.) vel ex- 
cedit (nimiram in aon parallelogramntis nr. 17. sq.) summam 
; quadratorum: diagonalium : nunquam ea est minor; seu nul- 
lum -exhiberi potest quadrilateram, in quo summa quadrato 
rum laterum minor sit, quam surtnma quadratorum diagona- 
lium (Ealer. È. c. p- 65.). 

20) In trapezio, cuius duo latera opposita sunt parallela, 
latera haeo inaequalia sunt- (Append. ad I. 54 nr. 3.) ot 
neutra diagonalis alteram secat bifariam (Append. ad I. 34, nr. 
5.). \At, quae in trapezio, guius duo latera parallela sunt, 
iisdem lateribus per punctum bisectionis unius diagonalis pa- 
rallela agicur recta , bifariam quoque secat alteram diagonalem 
i (Append. id L 34. nr. 6.); ipsaque recta, punctis» quibus 
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diagonales bifariam secantur, interoepta , est semidifferentia 
latorum paraljelorum trapezii (Append ad I. 4. nr. 7.): unde 
‘consequitar, in grapezio , cuius latera sunt parallela, quadrata 
Jaterum simul aequalia esse quadratis diagonalium, et qua- 
drato differeutiae laterum parallelorum, Sint enim (Fig. 199.) 
im trapezio ABCD parallela latera AB, CD, et AB> CD. 
Bifariam in È secetur altera eius diagonalis AC et per pun- 
ctum E'agatur lajeribus AB, CD parallela EF, diagonalem 
BD secans in puncto F, eritque EF-fE2 00 (Append. ad 
I. 54. nr. 7.), ideaque 2EF—AB—CD, 46FIi-(AB—CD)g 
(IL 4.-Cor. 2.): itaque (ur; 18, sq.) AB +-B0F+ODgt 
PASZAC4-BD 44(AB—CD)g. 

21) Qb AB4-+4+-CD 4-22ABYXCDrp-(AB-—CD)9g (IL 7.) 

porro fit BC3-+-D4+-2ABX CD+4-(AB—CD)g 

a=AC944-BD s(AB—CD) q (ur. 20.) 
vel BC 4-4-DA 4f2ABXCD=AC4+-BD4, 

h. e. in trapezio, cuins dua latera sunt parallela, quadrata 
diagonalium simul acqualia sunt quadratis laterurà nonparalle- 
lorum, et duplo sub lateribus parallelis rectangulo, 

22) Trapezii ABCD - (Fig. 200.) latera AB, CD sint pa- 
rallela, atquo altera duo AD, BC sint aequalia: et sit AB> 
(CD. Per C ducta lateri AD paralicla EN; sunt (J. 51.) AN 
==CD, CN--4D=CB. Itaque angulus CBN-=CNB (I. 5,) 
=DAB (I. 29.). Et hiuc ob BC=AD, AB=AB, est AC= 
BD (I. 4.) et 2AC q=2BC gf-2ABX CD (ur. 21.) vel ACq 
s=BC aef-ABYXCD, Trapezii igitur, cuius duo latera sunt 
- parallela, et altera duo aequalia , diagonales invicem sunt ae- 
quales, et cuiuslibet diagonalis quadratum aequale est rectan- 
gulo sub lateribus parallelis trapezii et quadrato umius laterum 
° monparallelorum simul. Cacterum ob triangalum BNC iso- 
scoles, et AN=-€D (Demonstr.) immediate etiam ex parto 
posteriori propositionis 10. consequiu, esse 

AC 4=BC4-+2CDX AR. 
| 25) Pariter propositum *nr. 21. potest ad partem posterio- 
poem nr. 11. redyci. In trapezio enim ABCD (Fis. 201.) cu- 
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dus latera AB, CD sunt parallela, et AB>CD, per puncturà 
C ducta CN lateri AD parallela: fit ANCD parallelogrammum, , 
cuius igitur latera AN=CD, CN: i=AD (I. 34), ac diagona» 
les AC, DN so mutuo bifariam adcant in L (I. 36 Cor. 1.). 
Per punctum L agatur alteri trapezii ABCD diagonali BD 
parallela LG, et por punctum G, ubi haec lateri AB occur- 
rit, recta GI parallela rectae DN. Erunt (T. 34.) GL=DI, 
GI=DL.. Quare ob DLE=NL (Dem.), etiam GI=NL. Prao» 
terea sunt anguli IGB=LNG, IBG-LGN (I. 29.), ideoque 
(I. 26.) BG=GN, BI=GL. .Sed et DIi=-GL (Dem.). Ergo. 
BDx=2GL. Triafiguli igitur BNC 'basin BN bifariam dividit 
punctum G: et ad basis huius BN productae punctum A ab 
trianguli vertice C ducta est AC recta, quae pariter bifariam 
dividitur puncto L: proinde est (nr. 11 +) AC IHAGL q=BC q 
CN a-+-2NAX(AB. 
Sed et 26L=BD, CN=DA, NA=-CD (Dem.). Ergo 
| AC44-BD4=BC4+-DA 9+2CDXAB. | 

24) Quae nr, 17. 18, de trapeziis dicta sunt, possunt «6- 
quentem in modum ad figuras rectilineas plurium laterum ad- 
plicari. Sit v. c. (Fig. 202.) ABCDEF GH figura rectilinea 
octo lateribus comprehensa, in qua ducantur primo a quovis 
angulo figurae diagonales ad angulum qui secundys ab ipsò 
est, nempe AC, BD,_CE, DI etc. (has diagonales primi or- 
dinis vocabimus); paritergue ducantur a quovis angulo figurae 
diagonales ad rangulum, qui tertius ab ipso est, nempe AD, 
BE, CF, DG etc. (quas diagonales secundi ordinis vocabi- 
mus) ,et efficient singulae hae diagonales secundi ‘ordinis cum 


ternis lateribus figurae propositae trapezia, quotum diagona- i 


les caedem erunt, ac diagonales fisurae, quas primi ordinis 
diximus. Quodsi igitur singulae hae. diagonales primi ordinis 
| bisecentur in punctis a, b, c, d etc, et iungantur ab, bc; 
cd, de ete.. . 
erit ex nr. 17, 18. in trapezio ABCD x 

° AB9-PBC4--CD 4-+DA q2-AC 4--RD 4-+-4bo qu 
Pariter in trapezio BCDE erit 

_ BC 94-CD I-PDE I--EB =BD QufCE 4-4 dcd q 
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- fin trapezio CDEF : 
CD 4-<+-DE 4-+-EF g-f=FC 4=CE 9-4-DF bdo 4 
în trapezio DEFG . 
DE q-EF q--FG 4-<-GD a=DF 44-EG adlefa 
in trapezio EFGH 
EF 4-FG 14-GH g-4-HE s=EG 44+-FHa4Afgq 
in trapezio FGHA 
FGI-4+GH 14-HA q--AF 9=FH q4GA 14-A4gh q 
du trapezio GHAB 
GH g--HA A4-AB qf-BG9=GA I4-HB q-f-4ha q 
elenique in trapezio HABC 
HA 4-+-AB%-+-BC 9+-CH q—HB gu AC a-p-tab q 
Quodsi itaque omnia in unam summani colligamus, erit 
S(AB 9Y-BC 9-4+-CD 3-4-DE 4-4-EF q-{+FG t4-GH 4-4-HA9) 
+-AD 9-4+-BE 9--CF 4-4-DG q+EH q4FA q-+-GB q4- HCq 
* ==M(AC q4-BD q4-CE4-4+-DF 14-EG 4+-FH g-+-GA 9+- HB9) 
-+-4abg-+-bc d-4=cd q-p-de a-4-ef 4-4-fg 1-4+-ch 44-ha9) 
i. e. erit tripler summa quadratorum lateram figurao, si ei 
-&«ddas summam quadratorum diagonalium secundi ordinis s 20- 
qualis duplici summae quadratorum diagonalium primi ordi- 
“ nis, sì ei adiicias quadruplicem summam quadratorum earum 
*  .xectarum, quae puncta proxima bisectionis diagonalium primi. 
ov-dinis comîungunt, Et facile patet, etiam in figaris plurium 
laterum, quotcunque ea fuorint,- eandem valere demonstratio- 
nem. Casterum, quum diagonales secundi ordinis primam 
in Pentagonis locum ‘habeant (in quibus ipsis tamen coinci- 
dupt cum diagonalibus primi ordinis) etiam ‘hec propositum, 
saltim si verba sensu proprio ac solito sumantur, incipiendo 
tantum a Pentagonis valebit, sensu tamen improprio allud 
| etiam ad ipsa trapezia, quin ad triangula. adeo adplicare pos- 
. si, dum nempe in illis pro diagonalibus secundi ordinis ipsa 
trapezii ABCD Latera sumas , diagonales primi ordinis antein 
quatnor nempe AC, BD, CA, DB in computum ducas, pa- 
Ijcerque rectas, quae earum bisectionis puncta iungunt (qua- 
rum proprie una tantum est) quatuor (unam nempe quater re- 
petitam' a prima diagonali ad secundam, a secunda ad tertiam, 
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a tertia ad quartam, et a quarta dènuo ad'primam) numeres: 


4 


in triangulis autem diagonales secundi ordinis’ nullae suut, - 


diagonales pimi ordinis autem cm lateribus trianguli coin 
ciduntx ’ 


25) Quodsi polygonum sit regulare v. c. octogonum re- 


galare (Fig. 203.), erunt non tantum omnia latera polygoni : 
inte se. aequalia, verum etiam omnes diagonales primi ordinia, 


ut facilo ex I. 4. patet, paritergue omnes diagonales‘secundi 
ordin+ , et omnes rectae, quae duo proxima puncta bisectio- 


mis diagonalium primi ‘ordinis coniungunt. Quare tum in . 


omuibus polygonis 3AB g-4-4D&=24C44-4abq, 

-.26) Hoc casu, si-nempe polygonum sit .regulare, AD, 
diagonalis secundi brdinis aequalis est A8-+-2ab nempe lateri 
polygoni et duplo rectae, quae :duò proxima puncta bisectio- 
.mis diagonalium primi ordinis coniungic, Quam enim (I. 4.) 
triangula 4BH, BAC, CBD etc. sint aequalia, et nominatim 
sit HB—AC=-BD etc. et ABH—CBD=-CDB etc. erit triang. 
HAC=-HBC (I. 8.) et nominatim AHC=BCH. Quum vero 
etiam ‘HAB== ABC (Hyp.) erit AHCK-HAB— BCH+-ABC, 
adeoque; quum ombes anguli quadrilateri A4BHC'sint quatuor 
rectis aequales (I. 52. Cor. 12.) erunt AHC---HAB atquales 
.duobus rectis, adoogue 4B et HC parallelae (I, 29.): eodem- 


que modo ostenditur, esse BC, 4D parallelas. Et, quum in 


trapezio ABCD recta bc bisecèt {Hyp.) utramque diagonalem 
se AD- ni 

4C, BD, erit be= (ur. 9. Append. ad I. 34.}, vel 

Zbo AD-BC , vel AD 80 4 4 





27) Quum nr. 25, sit 3A4B q-4-AD I2.AC q4-dabg, et 


AD=AB-+2ahb adeoque AD I—AB4I44AB. sboiab 4 (IL 
4.) erit 4AABI4-44Bab+A4ab I2A4Cq94H4abg, vel 4ABq 


+4ABXab—24C4, vel 2A4BI4-24BXab=ACq vel 4Bq. 


«LAB ygab== AC 4-AB19;, vel ABX(AB+4-2ab)=ACq-A4Bq, 
vel ABXAD=AC9-A4Bq. In polygono regulari quocunque 
igitur rectangulum contentum inter latus poiygoni et diagona- 
lem secundi ordinis aequale erit excessui, quo quadratum dia- 
gonalis primi ordinis superat quadratum lateris polygoni. 
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Caetsrum. ‘6î, quae nr. 25-21. de polygono regulari diximus, 
etiam in quovis trapezio ARCD locum habent, cuius tria la- 
tera AB, BC, CD asqualia sunt, et quod etiam diavonales 
4C, BD aequales habet. In eo quippe semper AD, BC pa- 
rallelao erunt (I. 29.), quum in triangulis. aeqnalibus (I. 8.) 
ABC, BCD, anguli ABC, BCD, pariterque in tziangulis fe- 
qualibus (I. 8,) BAD, CDA anguli BAD, CDA sint aequa- 
les; adeoqne ABC-+BAD==BCD-+CDA=2® rectis (I. 32 
Cor. 12.), Unde ex nr.22. erit 3ABI4+-A4D a=24C9H4-TAD- 
BC)4, vel (fr. 7. Append. ad T. 54.) SAB qepADg=2.Aq 
-4ab4, undo consequitur , ut supra, case AB\KAD—-4Cq 
— dB 9. 

28) Quae nr. 24. de relatione matua quadratorum laterum 
figarae alicuius, et quadratorum diagonalium primi et secundi 
ordinis dicta sunt, porro in poligonis, quorum numerus la- 
terum maior est, generalius adhuo exprimi possunt, in com- 
putum vocatis etiam’ quadratis diagonalium tertii, quarti et 
aliorum superiorum ordinum. Et, si quis tentare, et loco 
trapéziorum 4BCD, BCDE etc. (Fig. 202.) iam pentagona 
«BCDE, BCDEF etc. considerare, et ad haec dicta pr. 21. 
adplicare velit, facile resulam goneralem analogam ei, giam 
- .aur. 94. habuimus, satis simplicem' Jocum habere, deprehen- 
«det. Nos tamen haec talia, quamvis haud infiuctuosa esse vi- 
deautur, quum elementorum fines excodere fere videantur, 
aut certo, ne nimis longi simus, consulto practermittpnus. 
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Di cicoria ad NI. 16. tertiam eius partem in textu gtaeco fe 
firmare; angulum semicitcili (i. e. ut volunt, angulum, quent 
circumferentia circuli cum diametro efficiat) maiorem esse 
qupvis angulo acuto rectilineo; angulum contra, quem cir- 
cumferentia ‘cum recta, diametro in puncto eius extrémo ad 
angulos rectos ducta efficiat (quem angulum contingentiae vel 
contactus vocarit) minorem esso quovis angilo acuto tecti- 
lineo.) | , 
Jam super hac tertià Prop. II. 16. parte magnae 4pud nòn- 


nullos Euclidis interpretes lites ortàe sunt, quariim brevem 


commemorationem , quamvis non admodum rmagni momeriti 
esse videantur, toluimus tamen hoc loco praetermittere. Et 
cohstat, praecipuos huius disceptationis coryphaeos Peletaiiura 
fuisse ac Clavinum, quorum ille quidem primus in editis ab 
ipso Euclidis Elementis monùit, angulum illum contictus, 
quem vocant, re vera non es30 angulum, tec orfizino quan- 
titatem. ‘ Namque ita saltim geomettiam sibi ipsi constare; et 
aulta paradoxa, et sibi ipsis repuguantia, quae è contraria 
Opiniohe nascerentury decliniati posse putavit. Parsdobxa au+ 
tem illa, quorurn pattem iam Campanus, Cardanus, aliigue 
. observaverant, erant fere ciusrhodi : 

1) Euclidem docere X. i1.: si a maiòre duarum maggi- 


e’ 


tudinum auferatur, maius' quarà dimidium, et a residuo rfia- 
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ius quam dimidium , et id sempet fiat, relinqui tandem ma- 
gmitudinem s quae minoc sit minore duarum, quae primo ex- 
hiblrae evant, magnitadinusi. Atqui, si is, quem circumfe- 
rentiam cum corftingente efficere dicant, angulam, vere pro 
angulo habere velis, isque-ex propositione hac III. 16. minor 
sit quoviy angulo acuto rectilineo , consequens esse, angulun 
acutum rectilineum, quamvis ci semper plus quem dimidium 
detrahas, parterm tamen relinquere angulo illo contactus ma- 
jorem, quod cum x. Prop. 1, eonciliari nequeat. Idern fere 
aliter, ut Cardanus habeat (libro de subtilitate), ira exprimi 
posse: aliquam quantitatefo (angulum contactus) posse con- 
tinue, atque adeo infinite augeri, alteram autem (angulum 
aliquem acutum) infinite minui, et tamen augmentum illius, 
quantumeunque sit, minus semper fore huius decremento. 

. . 2) $i angulus circumferentiae (quem circumferentia cum 
diametro efficiat) maior sit quovis angulo acuto rectilineo, 
posse trahsiri a minori (angulo acuto) ad maius (angulum ee- 
ctum), vel contra per omnia media, neque tamen transiri per 
acquale ‘(nempe per angulum aequalem angulo semicirculi), 
quod Camparius. monest. His allisque difticultatibis ‘ se expe- 
dire se posse putat Peletariusy si asserat, angulumillum, quem 
dicunt, cgntactus re vera non esse atigulum , nec ommnino 
‘quantitatem ; rectam, quae citculum contingat, in puncto com 
tactus potius cum circumferentia coincidere, pon sd'eam in- 
clinari, quod ipsum tamen ad naturam anguli pertineat, qui 
in sectione consistat , non in contacta; angùlum autem semi- 
circuli omnino rectum esse, gel recto rectilineo aequalem; 
circulos autem. se contingentes s sivé extra, sive intra id fiat, 


| angulum non efficere. 


Clavius autem se paradoxa illa, quae e Cardano et Cam- 
paro afferantury mec negare nec reformidare © testatur, cam 
vero, quam inter HI. Prop. 16. et X. 1. intercedere dicat Pe- 
letarius discrepantiam , aut contradictionem potius ‘neminem 
anxium ‘reddere debere, non enim veram esse illam discre- 
pantiam s Euclidem. quippe x. Prop, i. de quantitatibus tan- 
tum homogeneis loqui, angulos autem regtilineos mon 'eius- 


{ | \. 
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dem. generis ie ac ingulum -contactus, quasnvis etiam hic 
veri noviinis quantitas ‘city quod ilidò patest; qhod et ipso 
non quideiti. per liieam roctam, at per arcus maiotis kitetili im. 
infiniti. dividi possit. - . 
. Cacteniaà Buclidem, si figulum bomiaériis sibili. .prors 
sue; èì dngulota semicircali. angulo recto -sequilem essa pu- 
tasset} hon tanzopere desudsturum Fuisse ut Ueinonatraret, ans: 
guilara epntacius bsi ilinorsim quoviò anguli i euto  Secsilo0) 
anguilm vero semicirculi rtiaibrem: / 
Haec pradcipià fare erint, dè quibus Beletariom inter 40 
Clivium; | edita ètiam a Peletario Apologia; cui iterum re- 
spondit Clavius, variia hinc ihdo argirmentiò ‘disputabanituri 
Quastviò . antem postta plerigue sunimi geometrme quos pat- 
tem Poetisisziaa i in Peletarii seritentiéni abiérint; cum quo hd- 
die etiam tantum non omnés faciunf; ut nempe ariguluini. ile 
Initi contatius non ‘esse veri nothinis angulum - affiriticat; hes 
GAI tiiltiù iiequit, post Peletariumi .demum ten ormnem.a 
virià sagdcissimis petfecte | exfositam ac dilucidatani hiisse. 
Et Vieia quidem (Variori dp. XHI:) primuò fuisse videtur, 
qpi tertigm Illarri partem propositioniò it. 16: sputilma ;-etis 
irodo sliove additam iudicartt, et Polbtarii sesitetitiàm fie= 
inioribus ativilibié stabilivet; quis posita adoriti. isticivit 
| Ivanhes Camillas Gloriosis Neapolitanis (Dec. Il; Fkovviteti: 
Mathem:). Galilaeus coritra. ih epiîtola ad- Glofiosuin miiess* 
(Deo, III. Exercitat. Mathem.) dubia Glotiveì refellbre sac’ 
îegit, cique adstipulatar otiam' Viritentius - Viviani; Of Ode: 
liori Elementi Piàni e solidi d’Eticlide Pieenio 17969 PD. T.' 
pi 138. Baliliedt maxime ‘anguliari illuim ooritsctus, quieni 
ditune, et a circumferentia cirtuli rectague contingente effiti’ 
volte, non esse veri noîtiînis dnghluin; quiit ne qualitita: 
tera quideni; ità potissimuini ostendèfe stuidet; dt cirbilli cir 
Cilmiferertiazii comparet cum perimsero Riguitao tegiilariò iMiino- 
scriptao,. Rectam AB (Fig; Mi:); dude id lavid CD ilicitità 
polygoni ita applicetur; uè illi@ néà ‘becet; séd.<timi #0 coiue 
cidat, ‘nullum serie cuni hot latere sfigaloin effiere dii, quetti* 
desnuan dusstirmet cut Îstere promiziie: seguente DÉ ; ‘eandata. 


Cd 
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autem .ess o rationem. cireumferenniio citculi compiizatas: cum 
recta sum .contizgente, quie latexis CD cum recta 4P; an- 
gaia ‘hic.non, loonm esse. Et, quod alii obiiciant, posse .ta.. 
men locum inter circumferentiam circuli revtaeque- illum con- 
tingegtia: ‘per arcis amtioris citcmli in infinitum dividà; sihil 
ad nom facere. - Idem: enim obtinere circa perimetros: sinrilium 
poligonorum (Fig. 280.) lis eirculis inscriptoram BIOS... . 
| BCDF. .. quoram latera BI, B€ soincidant , adeogas cam 
recta E circulos in B contingente unum eundemque angulam - 
IBE., vel CBE officiant. Nerpe in his quogue perimetrum 
polygoni iesoris: locum quidem inter contingentem BE et 
perimettm polygoni minoris intesceptum. pertransire ‘ac divi- 
dere, ipsum autem angulum BE non secare aut dividere. 
Iam si togitare velis polygonum lateram numero infinitorum 
maiori circulo. inseriptum,' ita ut angulus. CRE infinite parvas 
evadat,: semper tamen. minori citoulo pelygonum totidem lè 
terum sc in:priore. polygeno. sunt, inscriptum cogitari posse, 
qued Babituvam sit angulum ZBE aegualem angulo CBE, nun- 
quam itaque talem angulum dividi a récta CR, quodsi xutem 
| dividi non possit, non esse quantitatermh, si quantitas mom ‘sit, 
nam 692 veri nominis. angulum, sed aequivoce ita dictum. 
. Wiwiani‘ ppaetevea illud,maxime urget, ex ipsa Euclidis angoli 
.° Piani. deftaitione (I. 18, Def.), qua dicat, angulum planum esse 
dancum: lineguain. in plano se tangentium > -et n00 in. directum 
iacentiumi ranttarh incligationem, satis apparere, illi sermo- 
negi:tsutum. esse de angulis ,:qui a Jinéis vegtia efficiantur : in 
his splis enim:evenire posse, ut una alteri in directuma iscgat, . 
| quosd angulos igitur,. ques Proclus L. I: ad Def. 8. aliique 
eprvilineos aut mixtilineos vel. coriformes, aut: quos alios 
eSfingant,. provus superlusm fupuram fuisse Euglidis illam 
degerminationem. «Aocedere , quod nullibi ille ex. professo, 
us.dicunt, theerema aliqued ‘904 problema de angulis istins-. 
tpofli proponat, .nade cin Vista (Oper. Mathem. p..386,). 
snspicari licere,, fuisse eorum mentioneri in libro tertio factam 
ap. aljo ;guadsm adaptam. . Ab cadem. farte etiam mautatam. 
| Fpisse (CI, Def. 8), quae: -primum.ita habuerit: angulye esc. 
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quae: quunò in: codém puncto. sibi..occuitagt, son temen:tàà 
directam iscent. -Si quis vero .haoc mbgdt, sti (I.. Del: 
Euclideam epno.affemet, rircaimferentiam tamen ‘cirotdi,- ‘onnia 
-diversie partes aliam»aliamque versus rogtam caistingentern 
-laelinatignem - hìbeant, non dici posse certuma-aliquera auge 


sum cum ea eflicore, atquo.ax:.his pariter'aq ex alletie a Gi- — 


Lilaca ‘rationibus consegni, angulum illàm | contests; quem 
- digaut, mon esse veri nominia angniiim aut. quantitatenn: - idem 
-£evo, quamwis. e rationibus panllo divarsis dlilacice cuplicatuen 
- sistit-(mampe diverticalum i}lud contingestiad,y ut vocatà, * 2061 
.a3se angulune, pt. circulum efficeve cum Langante.mon'uzitem 
sed infuitas inclinationes) «Borellins in Euckide nespitato.  Ali- 
«tor panllo, aty ut-mibi videtur, minus faligiter ter sEgrensos 
erat : Tacquet., qui aflirmat, nullum angulus 6560: guintita- 
tom, ed modum tantiem quantitatis, . Esso enim :angiabit dé- 
mearum inclinatianera ; imolinatiquem autem non. magis sete 


- guaptitatim ac curvitatem, ant inflexionem et fiectjourita. uotgage. 


- ita. 'ile, omnes Snopulos.; evitago posse putaty . quod (X.. hà, 
- quando, quantitatibus: tanlum: agats non: applicati «puoesit.al 
+ nomnquantitatosa AL. mescio., an non ir alios gravieres incidàt, 
dum inequalitatemo aico alt inaegualitatorm angulit abilidicala- 


. dun psto, apo. nisi, sonan improprio pro similitudine 20 dissi- . | 


- militudine, de ii. grardigari camsete i; Lusi nai. ati 94 
,- Gasterum ‘ cadom fere, ao. Taequeti apinib. Cuispo ojdotir | 
, Quagorii:a.Sh., Vinnentio igui in apfezo suo, Geametr, Quallie- 


supe: circuli p. 874. angulos.tam reotilineo@yrquaro duerstop et 


EnixBos ad querititatom tantum: speotara , nac.ipsps. ass isti 
Aa, dixit, sed tantum aliquid ad. quantitatem. pestinsis. 
. Nisi. enim hoc sumatur, patat, necessario qonsequi,. orhiies 
 angulos contactus a maioribus.,. minoribusquo;. ciatsulia..fassos 
‘ 4350 -aequales, adeoque.totum, esse acquale. paxtò ano Gre-, 


godi qpinionen contra Viucenzii Leotaud..:qui in: eyolame- 


«tria_ab ipso edita gum Clavio. fere. in chac re. pansentichar, 


obiegziones defendere studuit  Ayusoom,  Expdsitio acvdiusi- | 


dati Geomery, Quadrat. Circnli Gregori a St. Vincenti. 4656. 
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parta inoliuatio duiram.. eotaper in codam plamo -positirum; 


atei 


i 
490 Jxcunavs BI, 


» + ‘Longa autem copiosissime, «» perpicue psritire sa wubei: 
Hter in causa hac versatus est -WVallisito, in cuiua Oper. 
Pan Tom. .II. 1693. p. G05--G64. peculiaris ast tractatus 

dla. angulo contastus. ct semicironli editas ante iam 1656., 
gum nova, quae 1685. ei accesserat,, dofensione prelo iam re- 
potizus. Is mosspo anto cinnia monet, ex Euclidis definition 
I. 8. angalum piamum esie mutuam uliciv sen inclinationem 
cunzare ‘regtarame în plano se tangentium ,° et non in diroctum 
‘*pevitaram vera «dijudicandam esse. : Quamvis igitur non vequi. 
antur, ‘nt linea (quod Peletarius voluerat) productae se in- 
visem secent, id certo requiri, ut linese; quae angulum com- 
‘stitnunt,; mutuo. ergi se inolinentar, . Ideo, si quae’ linese 
edncurrmi, ree. temen inclinéntur, quod ipsum fiat, quam 
circumferentia a recta aliqua contingatur, cas nullum inter se 
angulem constituere. ‘Angulum praeterea judicari non nisi ex 
en ‘lisiegrum concutrentiam inclinatione, quam sortiautur im 
fpeo concureus puncto. Denique verba: (un) éx° sbbrins ne 
pistv Abitery ‘no vulgo sumuntur, explicaro studet. -Patat 
isdnpe » ea significare mon linens tantummodo rectas contigui- 
(29, simo dao segmenta contigue ciusdem restae (sie cuim con- 
-fimuatart peripheriem ivi singulis sui punttis angalum formare 
dicsndam fuisse , qued tamen nec Euclides neo alius quisquam 
affirmet), sed pur Jincas. in direetam positas ess intelligi, quio 
ge mutuo coritinuare dici possint, ut exinde una linea fin. 
"Ik quarivis admodum dabitemus, an hsec ultima verborum 
dn eb0siac nerpivav explicatio ; quam -cagterum ism Claviàs, 
“ad I. Def. 8, pnoposuerat , probari; sp curh usa loquendi cos- 
‘ssiliani pussity baétera tamen plerague, quao Vallisius babet, 
dita’ confipafite sunt; “ut facile omniuin agsonsum: ‘extgtquete 
*Bebeant.. Nimpe angulum 3-querg contaftus vocant, cam Pe- 
detario - mulium esse statnie, «quod reota civculum contingens 
sd divcamferpntiato in : contactus: puncto non inclinetur, sed 
Inper ipsum tirZedit jaceat, vel eum ipsa coincidat; angulum 
.- tmtem sesticiculi. roetum esse affirmat, et simul Clavio ad 
eg, quae Peletario -oppasuerat, et ‘postea Lebtando quoque 
‘tespondeti’ Omuia huc refewe-longem fuirie. - Stmma huo 
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tere fedi. Verum quidem' disb, nitida magnitudiries elusdera.. 
generis inter se comparari’ posse , at angulos curvilineos et 
amixtilineos (ubi nemipe pro: ditectione ‘curvae in purieto con> 


‘tactus'- semper -sumilitue «recta ‘curvam “ia. hoc pwicto contin- 
«gens) tam Înter se, quarn cuni revtilineie eiusdem generis esse, 
“qudd vatiis, modis, maxime quod nns multiplicatus alteruni 
superare pbesit; demonitrari ' queat. Itaque necesse esse e rés 
tionibus a’ ‘Peletario allatis angalum contactus pro nullo, an- 


‘giu. atitem semicirculi pro «angulo . recto habere. - Malta 
praeteréa «ingetttose excogitata ad stabiliendam © suam sen-. 


tentiam ‘adticit. ‘Et sane post ea; quae | Peletarits » Galilaci., 
Viviani. et Wallisius, quibus nostra aetate praecipue adhuo ac- 
cesserunt Karsten. in libro insèripto : Mathem. Abhand!. Halle 


1766, subi p. 396-42%, de hao re Fasins disputat,' et-se pror- ° 
sus tum ’Vallisio gonsentite fatetur, et Gilbett: die Geoma- . 
“trio nach ‘le Gendre .p. 122, ‘8qq. ad rem diiudicandam con: | 


tulere, nihil. prorsus superesse videtur, de quo ‘ulta rationò 
ambigi posstit. Res omnino eo fere redit. Curvae -quaecunque, 
quum earum partes aliae alio diriguntur, non dici possunt 
integrae ocertam aliquam directionem, vel constantem cerga 


aliam lineam s nominatim erga. rectam aliquam, inclinationem — 


habere. Proprio loquendo igitur non sermo esse potest, de 
angulo, queni curva aliqua integra cum alia chrva; aut cum 
Jinea recta efficiat, sed tantum de angulo, quem elementa 
cius in punoto contactus cum illis factura essent, siquìdem 
. eam, quam ibi habent, dirsctionem ulterius prosequi possent. 
At haec elomentorum curvae: directio, . ut'ipsum directionis. 
vocabulum indicat, coincidit cum ‘directione rectae curvam 
in hoc puncto .contingentis i, e. cum ipsa ‘hac recta cortine 
gente. Curva igitur, ‘vel potius curvae elementum in ipso 
contactus puncto cum recta contingente, cum qua in hoc 


puneto scincidie, nullum ‘angulum efficit, crm. ca autemo 


recta, quae ad rectam contingentem perpendicularis est, curva, 
aut potius curvae elementum contactus puncto proximum etiarti 
ipsum angulum’ rectum efficere‘ dicendum erit, siquidem an- o 
gulam appellare volis inclinationem elementi infinite parvi ad . 


\ 
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\rectam contingenti perpendicularem.. Itaque pare tertia .II.. 
Prop. 16., ut in Elementis legitur, nihil puorsus ‘continet, 
quod non etiam in parte secunda contineatur, et poterat illa, 
sive ab Euclide sit, sive; quod multi, nominatim Rob. Sim- 
son. putant, ab alio guodam paddita fuerit, -egregie .omitti, . 
quod etiam factum videmus tum ab antiquioribuay - tum a Ke 
centioribus nonnullis,: nominatim a Giordano da Bitonto, 
Borellio, Coetsio, Playfaira, Roberto Simson. et. nobis £o- 
tasse exchiatione opus fuerit, qued rei, quae simulac rite 
evoluta fuerit,. nihil - difficultatis habere potest, .tam diu 

x immorati simus: poluimus tamen hanc causam intactam relia- 
quere, vel, quod ad historiam geometriae pertinere videbatar, 
vel qued,, ut monet Karstenius .(mathetm, Abhandi., p. 108. 
599.) subinde adhuc sunt, qui in sublimioribus quogne Ma- 
thescos partibus doctrina de angulo contactus male intellecia 
abutuntur ad falsas suas de infinite parvi natura notiones tuene 

- das ac fulciendas — n a 
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